
ผู้เรียบเรียง

ผู้ตรวจ

บรรณาธิการ

คณิตศาสตร์
๓ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ เล่ม ๒

ตามมาตรฐานการเรียนรู้และตัวชี้วัด กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ (ฉบับปรับปรุง พ.ศ. ๒๕๖๐) 

ตามหลักสูตรแกนกลางการศึกษาขั้นพื้นฐาน พุทธศักราช ๒๕๕๑

หนังสือเรียนรายวิชาพื้นฐาน

อาจารย์วัฒนา นิธิศดิลก

อาจารย์เจริญ ราคาแก้ว

ดร.กิตติปกรณ์ อ้มเถื่อน

อาจารย์วุฒิชัย ภูดี

อาจารย์ปาณิตา อาจวงษ์

ผู้ช่วยศาสตราจารย์ ดร.วีรยุทธ นิลสระคู



สถาบันพัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) 

๑๒๕๖/๙ ถนนนครไชยศรี แขวงถนนนครไชยศรี เขตดุสิต กรุงเทพฯ ๑๐๓๐๐ 

โทร. ๐-๒๒๔๓-๘๐๐๐ (อัตโนมัติ ๑๕ สาย), ๐-๒๒๔๑-๘๙๙๙

แฟกซ์ : ทุกหมายเลข, แฟกซ์อัตโนมัติ : ๐-๒๒๔๑-๔๑๓๑, ๐-๒๒๔๓-๗๖๖๖  

สงวนลิขสิทธิ์ 

สำานักพิมพ์ บริษัทพัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

พ.ศ. ๒๕๖๓

พิมพ์ครั้งที่ ๑ จำานวน ๒๐,๐๐๐ เล่ม

website : www.iadth.com

ค�ำน�ำ
	 หนังสือเรียนรายวิชาพื้นฐาน	คณิตศาสตร์	ชั้นมัธยมศึกษาปีที่	3	เล่ม	2	นี้	เป็นหนังสือที่จัดท�าขึ้น																

ตามตัวชี้วัดและสาระการเรียนรู้แกนกลาง	กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์	(ฉบับปรับปรุง	พ.ศ.	2560)	

ตามหลกัสตูรแกนกลางการศกึษาขัน้พืน้ฐาน	พทุธศกัราช	2551	โดยเนือ้หาในหนงัสอืเรียนคณติศาสตร์

เล่มนี้มีท้ังหมด	 6	 หน่วยการเรียนรู้	 ได้แก่	 อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว	 ความน่าจะเป็น	 สถิต	ิ																					

ความคล้าย	อัตราส่วนตรีโกณมิติ	และวงกลม

	 เนื้อหาในแต่ละหน่วยการเรียนรู้ประกอบด้วย	เนื้อหา	ความคิดรวบยอด	ตัวอย่าง	 เกร็ดความรู้	

และแบบฝึกหัดท่ีมีความเหมาะสมและเข้าใจง่าย	 เพื่อท่ีจะมุ่งส่งเสริมพัฒนาความรู้ความเข้าใจ	 ทักษะ										

และกระบวนการทางคณิตศาสตร์	 การให้เหตุผล	 การแก้ปัญหา	 ส่งเสริมการเรียนรู้ด้วยวิธีการที	่														

หลากหลายและพัฒนาคุณภาพของผู ้เรียนตามศักยภาพ	 เพื่อให้ครูและนักเรียนสามารถน�าไป											

ประกอบการเรียนการสอนต่อไป

	 ผู้เขียนหวังเป็นอย่างยิ่งว่า	 หนังสือเรียนรายวิชาพื้นฐาน	 คณิตศาสตร์	 ชั้นมัธยมศึกษาปีที่	 3												

เล่ม	 2	 นี้	 จะเป็นประโยชน์ต่อการจัดกิจกรรมการเรียนการสอน	 ส่งเสริมพัฒนานักเรียนให้รักและ														

มีความสุขในการเรียนรู้คณิตศาสตร์	 และเป็นพื้นฐานส�าคัญในการเรียนรู้คณิตศาสตร์ชั้นสูงต่อไป																	

ได้เป็นอย่างดี

           อาจารย์วัฒนา นิธิศดิลก

           อาจารย์เจริญ ราคาแก้ว

           สถาบันพัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.)



หน้าหน้า

หน่วยการเรียนรู้ที่ 	 4	 ความคล้าย	 102

หน่วยการเรียนรู้ที่ 	 5	 อัตราส่วนตรีโกณมิติ	 132

หน่วยการเรียนรู้ที่ 	 6	 วงกลม	 160

	 	 1. 	 ความคล้าย	 	 	 104

	 	 2. 	 รูปสามเหลี่ยมที่คล้ายกัน		 107

	 	 3. 	 สมบัติของรูปสามเหลี่ยมที่คล้ายกัน	 115

	 	 4. 	 การนำ�ความรู้เกี่ยวกับความคล้ายไปใช้ในการแก้ปัญหา	 124

	 	 1. 	 อัตราส่วนตรีโกณมิติ	 	 134

	 	 2. 	 การนำ�อัตราส่วนตรีโกณมิติของมุม 30 องศา 45 องศา และ 60 องศา 

	 	 		 ไปใช้ในการแก้ปัญหา	 	 153

	 	 1. 	 ส่วนต่าง ๆ ของวงกลม	 	 163

	 	 2. 	 มุมในส่วนต่าง ๆ ของวงกลม	 170

	 	 3. 	 รูปสี่เหลี่ยมแนบในวงกลม	 183

	 	 4. 	 วงกลมแนบในรูปสามเหลี่ยมและรูปสี่เหลี่ยม	 185

	 	 5. 	 ความสัมพันธ์ระหว่างส่วนต่าง ๆ ของวงกลม	 189

บรรณานุกรม		 	 	 200

สารบัญ
หน่วยการเรียนรู้ที่ 	 1	 อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว	 6

หน่วยการเรียนรู้ที่ 	 2	 ความน่าจะเป็น	 42

หน่วยการเรียนรู้ที่ 	 3	 สถิติ	 70

	 	 1.	 อสมการ	 	 	 8

	 	 2. 	 กราฟแสดงจำ�นวน	 	 10

	 	 3. 	 อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว	 12

	 	 4. 	 การแก้อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว	 19

	 	 5. 	 โจทย์ปัญหาอสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว	 33

	 	 1. 	 ความน่าจะเป็นเบื้องต้น	 	 44

	 	 2. 	 การทดลองสุ่มและเหตุการณ์	 45

	 	 3. 	 ความน่าจะเป็นของเหตุการณ์	 57

	 	 4. 	 ความน่าจะเป็นกับการตัดสินใจ	 67

	 	 1. 	 ทบทวนการหามัธยฐาน	 	 73

	 	 2. 	 การวัดตำ�แหน่งที่ของข้อมูล	 75

	 	 3. 	 แผนภาพกล่อง	 	 	 86

	 	 4. 	 การแปลความหมายผลลัพธ์	 97



ตัวชี้วัด

1
หน่

วยการเรียนรูท้ี่

•	 เข้าใจและใช้สมบัติของการไม่เท่ากันเพื่อวิเคราะห์และแก้ปัญหา โดยใช้อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว 
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อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว

แผนผังสาระการเรียนรู้

อสมการ
เชิงเส้น

ตัวแปรเดียว

5. โจทย์ปัญหา

อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว

1. อสมการ 3. อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว

4. การแก้อสมการเชิงเส้น

ตัวแปรเดียว

2. กราฟแสดงจำ�นวน

กราฟแสดงจำ�นวน

จากเส้นจำ�นวน
เป็นการแสดงจำ�นวน

—3, 0, 2
โดยใช้จุดทึบลงบน

เส้นจำ�นวนเพื่อบ่งบอก
จำ�นวนนั้น ๆ

แสดงจำ�นวนจริง

ทุกจำ�นวนที่มากกว่า 0

แสดงจำ�นวนจริง

ทุกจำ�นวนยกเว้น 2

0—1—2—3—4—5 1 2 3 4 5

0—1—2—3—4—5 1 2 3 4 5

0—1—2—3—4—5 1 2 3 4 5

เขียนเป็น
ประโยคสัญลักษณ์

เขียนเป็น
ประโยคสัญลักษณ์

x > 0

x ≠ 2

จากกราฟแสดงจำ�นวน จะเห็นการใช้จุดทึบและจุดโปร่งแสดงค่าที่แตกต่างกัน

จุดทึบ จุดโปร่ง
แสดงจำ�นวนที่ตำ�แหน่งนั้น
บนเส้นจำ�นวน

หมายความว่า รวมทุกจำ�นวนที่ลากผ่าน

หมายความว่า ไม่รวมจำ�นวนนั้น
หรือยกเว้นจำ�นวนนั้น

เส้นทึบ
0
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	 1.	 อสมการ

ประโยค ประโยคสัญลักษณ์ ค่าความจริงของอสมการ

1. ลบหนึ่งมากกว่าลบสิบ -1 > -10 เป็นจริง

2. ลบห้าน้อยกว่าศูนย์ -5 < 0 เป็นจริง

3. สามยกกำ�ลังสองน้อยกว่าหก 32 < 6 เป็นเท็จ

4. ลบสองไม่เท่ากับสอง -2 ≠ 2 เป็นจริง

5. สองเท่าของเจ็ดน้อยกว่าสิบ 2(7) < 10 เป็นเท็จ

6. ลบห้ายกกำ�ลังสองไม่เท่ากับยี่สิบห้า (-5)2 ≠ 25 เป็นเท็จ

ประโยคสัญลักษณ์ ค่า x ที่ทำ�ให้อสมการเป็นจริง

1. x > -5 จำ�นวนจริงทุกจำ�นวนที่มากกว่า -5

2. 2x < 10 จำ�นวนจริงทุกจำ�นวนที่น้อยกว่า 5

3. x ⩽ 9 จำ�นวนจริงทุกจำ�นวนที่น้อยกว่าหรือเท่ากับ 9

4. 25 ⩽ 5x จำ�นวนจริงทุกจำ�นวนที่มากกว่าหรือเท่ากับ 5

5. x + 3 < -7 จำ�นวนจริงทุกจำ�นวนที่น้อยกว่า -10

6. x ≠ 0 จำ�นวนจริงทุกจำ�นวนที่ไม่ใช่ 0

7. 2x + 6 ≠ 4 จำ�นวนจริงทุกจำ�นวนที่ไม่ใช่ -1

8. 5 – x ⩾ 8 จำ�นวนจริงทุกจำ�นวนที่น้อยกว่าหรือเท่ากับ -3

9. -3x < 6 จำ�นวนจริงทุกจำ�นวนที่มากกว่า -2

	 จากตารางข้างต้น นักเรียนลองแทนค่า x เพื่อตรวจสอบว่าค่า x ท่ีแทนค่าทำ�ให้อสมการเป็นจริง          

หรือไม่ จะเห็นว่าค่าของ x ซ่ึงทำ�ให้อสมการเป็นจริงมีหลายค่า ดังนั้น เราสามารถแสดงค่าของ x                            

ในรูปแบบกราฟแสดงจำ�นวนได้

	 ประโยคดังต่อไปนี้ แสดงให้เห็นว่าเป็นอสมการที่เป็นจริงหรือเป็นเท็จ

	 นักเรียนพิจารณาประโยคสัญลักษณ์ต่อไปนี้ที่มี x แทนจำ�นวนหนึ่งในอสมการ

	 จากทีน่กัเรียนไดเ้รียนรู้เกีย่วกบัสมการมาแลว้ ซ่ึงหมายถงึประโยคทีแ่สดงความสมัพนัธ์ 

ของจำ�นวนโดยใช้เครื่องหมาย “=”

	 จากประโยคข้างต้น เปล่ียนเป็นประโยคสัญลักษณ์ซ่ึงใช้เคร่ืองหมาย >, <, , , ≠  

แทนความสัมพันธ์ มากกว่า น้อยกว่า มากกว่าหรือเท่ากับ น้อยกว่าหรือเท่ากับ และไม่เท่ากับ 

ตามลำ�ดับ ซึ่งประโยคที่ใช้เครื่องหมายเหล่านี้บอกความสัมพันธ์ของจำ�นวน เรียกว่า อสมการ  

2x  —  5  >  3

32   ≠  6  

—2  <  x  <  6  

x  >  3  หรือ  x    0  

4x  +  6    3x  — 1 

|3y|    0 

1
4x  <  —1

สองเอ็กซ์ลบห้ามากกว่าสาม

สามยกกำ�ลังสองไม่เท่ากับหก

เอ็กซ์มากกว่าลบสองแต่น้อยกว่าหก

เอ็กซ์มากกว่าสาม หรือเอ็กซ์น้อยกว่าหรือเท่ากับศูนย์

สี่เอ็กซ์บวกหกน้อยกว่าหรือเท่ากับสามเอ็กซ์ลบหนึ่ง

ค่าสัมบูรณ์ของสามวายมากกว่าหรือเท่ากับศูนย์

เศษหนึ่งส่วนสี่ของเอ็กซ์น้อยกว่าลบหนึ่ง

อสมการ อ่านว่า

เช่น

นักเรียนพิจารณาประโยคต่อไปนี้
แล้วเปลี่ยนเป็นประโยคสัญลักษณ์

	 	 จำ�นวนจำ�นวนหนึ่งมีค่ามากกว่า 0

	 	 สามเท่าของจำ�นวนจำ�นวนหนึ่งมีค่าน้อยกว่า —8

	 	 ค่าสัมบูรณ์ของ y มีค่ามากกว่าหรือเท่ากับ 0

	 	 เศษหนึ่งส่วนสองของ x มีค่าน้อยกว่าหรือเท่ากับ —1

	 	 สองยกกำ�ลังสามไม่เท่ากับ 6

	 	 x มากกว่า —3 แต่น้อยกว่า 5

	 	 x น้อยกว่าหรือเท่ากับ 4 หรือ x มากกว่า 8  
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	 2.	 กราฟแสดงจำ�นวน

	 จำ�นวนต่าง ๆ สามารถแสดงได้บนเส้นจำ�นวน ซ่ึงนักเรียนสามารถท่ีจะเรียนรู้การใช้สัญลักษณ์           

ต่าง ๆ บนเส้นจำ�นวน ดังนี้

-9	 -8	 -7	 -6	 -5	 -4	 -3	 -2	 -1	 0	 1	 2	 3	 4	 5	 6	 7	 8	 9

จากเส้นจำ�นวนเป็นการแสดงจำ�นวน -6, 0, 5 โดยใช้จุดทึบลงบนเส้นจำ�นวนเพื่อบ่งบอกจำ�นวนนั้น ๆ

-4	 -3	 -2	 -1	 0	 1	 2	 3	 4

-4	 -3	 -2	 -1	 0	 1	 2	 3	 4

-4	 -3	 -2	 -1	 0	 1	 2	 3	 4

-4	 -3	 -2	 -1	 0	 1	 2	 3	 4

-4	 -3	 -2	 -1	 0	 1	 2	 3	 4

-4	 -3	 -2	 -1	 0	 1	 2	 3	 4

-4	 -3	 -2	 -1	 0	 1	 2	 3	 4

-4	 -3	 -2	 -1	 0	 1	 2	 3	 4

-4	 -3	 -2	 -1	 0	 1	 2	 3	 4

-4	 -3	 -2	 -1	 0	 1	 2	 3	 4

-4	 -3	 -2	 -1	 0	 1	 2	 3	 4

แสดงจำ�นวนจริงทุกจำ�นวนที่มากกว่า 0  

เขียนเป็นประโยคสัญลักษณ์  x > 0

แสดงจำ�นวนจริงทุกจำ�นวนที่น้อยกว่า 2

เขียนเป็นประโยคสัญลักษณ์  x < 2

แสดงจำ�นวนจริงทุกจำ�นวนที่มากกว่าหรือ

เท่ากับ -1

เขียนเป็นประโยคสัญลักษณ์  x ⩾ -1

แสดงจำ�นวนจริงทุกจำ�นวนที่น้อยกว่าหรือ

เท่ากับ 3

เขียนเป็นประโยคสัญลักษณ์  x ⩽ 3

แสดงจำ�นวนจริงทุกจำ�นวนยกเว้น -2

เขียนเป็นประโยคสัญลักษณ์  x ≠ -2

แสดงจำ�นวนจริงทุกจำ�นวนที่มากกว่า -2 

แต่น้อยกว่า 3

เขียนเป็นประโยคสัญลักษณ์  -2 < x < 3

แสดงจำ�นวนจริงทุกจำ�นวนตั้งแต่ -3 ถึง 2

เขียนเป็นประโยคสัญลักษณ์  -3 ⩽ x ⩽ 2

แสดงจำ�นวนจริงทุกจำ�นวนที่มากกว่าหรือ

เท่ากับ -1 แต่น้อยกว่า 3

เขียนเป็นประโยคสัญลักษณ์  -1 ⩽ x < 3

แสดงจำ�นวนจริงทุกจำ�นวนที่มากกว่า -3 

แต่น้อยกว่าหรือเท่ากับ 1

เขียนเป็นประโยคสัญลักษณ์  -3 < x ⩽ 1

แสดงจำ�นวนจริงทุกจำ�นวนท่ีน้อยกว่าหรือ

เท่ากับ 1 หรือจำ�นวนทุกจำ�นวนที่มากกว่า 3

เขียนเป็นประโยคสัญลักษณ์  

x ⩽ 1 หรือ x > 3

แสดงจำ�นวนจริงทุกจำ�นวนท่ีนอ้ยกวา่ 0 หรือ

จำ�นวนทุกจำ�นวนที่มากกว่าหรือเท่ากับ 2

เขียนเป็นประโยคสัญลักษณ์  

x < 0 หรือ x ⩾ 2

	 จากกราฟแสดงจำ�นวนข้างต้น จะเห็นการใช้จุดทึบและจุดโปร่งแสดงค่าที่แตกต่างกัน จุดทึบ

หมายความวา่รวมจำ�นวนบนเสน้จำ�นวนนัน้ จุดโปร่งหมายความวา่ไมร่วมจำ�นวนนัน้หรือยกเวน้จำ�นวนนัน้

บนเส้นจำ�นวน และเส้นทึบหมายความว่ารวมทุกจำ�นวนที่ลากผ่าน
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	 3.	 อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว

	 ในอสมการอาจมีตัวแปรหรือไม่มีตัวแปรก็ได้ ถ้าอสมการที่มีตัวแปรและแทนค่าตัวแปรด้วย

จำ�นวนจริงใด ๆ แล้วทำ�ให้อสมการเป็นจริงหรือเป็นเท็จก็ได้

	 ถ้าอสมการที่มีตัวแปรเพียงตัวเดียว และมีเลขชี้กำ�ลังของตัวแปรเท่ากับหนึ่ง จะเรียกว่า 

อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว	

ตัวอย่างอสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว

	 1.	 x > 0  	 	 	 เป็นอสมการเชิงเส้นที่มี  x เป็นตัวแปร

	 2.	 2x + 5 < 3	   	 เป็นอสมการเชิงเส้นที่มี  x เป็นตัวแปร

	 3.	 8x
3  - 1 > 7  	 	 เป็นอสมการเชิงเส้นที่มี  x เป็นตัวแปร

	 4.	 9(x - 3) ⩽ 1	 	 เป็นอสมการเชิงเส้นที่มี  x เป็นตัวแปร

	 5.	 x
5  ⩾ 6 	 	 	 เป็นอสมการเชิงเส้นที่มี  x เป็นตัวแปร

	 6.	 8 - a ≠ 5  	 	 เป็นอสมการเชิงเส้นที่มี  a เป็นตัวแปร

	 7.	 3y - 4 ⩽ 2y + 1  	 เป็นอสมการเชิงเส้นที่มี  y เป็นตัวแปร

	 8.	 3m + 2
4  > 5 	 	 เป็นอสมการเชิงเส้นที่มี  m เป็นตัวแปร 

	 อสมการท่ีมีตัวแปรอาจเป็นจริงหรือเป็นเท็จ ขึ้นอยู่กับค่าของตัวแปรที่แทนค่าเข้าไปในอสมการ         

ค่าของตัวแปรที่แทนเข้าไปในอสมการ แล้วทำ�ให้อสมการเป็นจริง เรียกว่า คำ�ตอบของอสมการ

	 คำ�ตอบของอสมการ คือ จำ�นวนที่แทนค่าของตัวแปรในอสมการ แล้วทำ�ให้อสมการเป็นจริง

	 หาคำ�ตอบของอสมการที่แทนค่าตัวแปร แล้วทำ�ให้ประโยคเป็นจริง

	 1)   	 x - 1 > -2	 	 	 	 	 	 2)	 2y ⩾ 0   

	 3)	 x + 3 < 1 		 	 	 	 	 	 4)	
y
2  ⩽ 1  

	 วิธีทำ�		 1)  	 x - 1 > -2

	 	 	 	 ลองแทนค่า x ถ้าแทน x = -1  

	 	 	 	 จะได้	  -1 - 1 > -2  ทำ�ให้	   -2 > -2	    ซึ่งเป็นเท็จ	 เป็นจุดสังเกตในการหา
	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 คำ�ตอบของอสมการ
	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 เมื่อจำ�นวนทั้งสองข้าง
	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 เป็นจำ�นวนเดียวกัน

				    และแทนค่า x ด้วย 0, 12 , 1, 2	 	

	 	 	 	 จะได้	  	  0 - 1 > -2	 ทำ�ให	้	  -1 > -2	 ซึ่งเป็นจริง

				     	      	 12 - 1 > -2 	 ทำ�ให	้	 - 12  > -2 	 ซึ่งเป็นจริง

	              	 	 	  	  1 - 1 > -2	 ทำ�ให	้	    0 > -2	 ซึ่งเป็นจริง

		    			     	  2 - 1 > -2	 ทำ�ให	้	    1 > -2	 ซึ่งเป็นจริง

				    จากการลองแทนค่า x ด้วยจำ�นวนอื่น ๆ จะพบว่า อสมการเป็นจริงได้ เมื่อ x > -1

	 	 	 	 ดังนั้น คำ�ตอบของอสมการ x - 1 > -2 คือ x > -1   

-5	 -4	 -3	 -2	 -1	 0	 1	 2	 3	 4	 5

-5	 -4	 -3	 -2	 -1	 0	 1	 2	 3	 4	 5

	 	 	 2)	 2y ⩾ 0

	 	 	 	 ลองแทนค่า y ถ้าแทน y = 0

	 	 	 	 จะได้	  2(0) ⩾ 0 	 ทำ�ให้  	 0 ⩾ 0	 ซึ่งเป็นจริง

	 	 	 	 และแทนค่า y ด้วย 0.5, 1, 2, 3	

	 	   	 	 จะได้		 2(0.5) ⩾ 0	 ทำ�ให	้ 1 ⩾ 0	 	 ซึ่งเป็นจริง 

	 	 	 	 	 	    2(1) ⩾ 0	 ทำ�ให	้ 2 ⩾ 0	 	 ซึ่งเป็นจริง	

	 	   	 	 	 	    2(2) ⩾ 0 	ทำ�ให้	 4 ⩾ 0	 	 ซึ่งเป็นจริง

	 	   	 	 	 	    2(3) ⩾ 0	 ทำ�ให	้ 6 ⩾ 0	 	 ซึ่งเป็นจริง

				    จากการลองแทนค่า y ด้วยจำ�นวนอื่น ๆ จะพบว่า อสมการเป็นจริงได้ เมื่อ y ⩾ 0  

	 	 	 	 ดังนั้น คำ�ตอบของอสมการ 2y ⩾ 0 คือ y ⩾ 0 

เป็นจุดสังเกตในการหา
คำ�ตอบของอสมการ
เมื่อจำ�นวนทั้งสองข้าง
เป็นจำ�นวนเดียวกัน

เป็นจุดสังเกตในการหา
คำ�ตอบของอสมการ
เมื่อจำ�นวนทั้งสองข้าง
เป็นจำ�นวนเดียวกัน

	 	 	 3) 	 x + 3 < 1 

	 	 	 	 ลองแทนค่า x ถ้าแทน x = -2

	 	 	 	 จะได้	   -2 + 3 < 1	 ทำ�ให้	   	 1 < 1     ซึ่งเป็นเท็จ

	 	 	 	 และแทนค่า x ด้วย -2.8, -3, -4, -5

	 	 	 	 จะได้		 -2.8 + 3 < 1	 ทำ�ให้	 0.2 < 1	 ซึ่งเป็นจริง

						         -3 + 3 < 1	 ทำ�ให้	    0 < 1	 ซึ่งเป็นจริง

						         -4 + 3 < 1	 ทำ�ให้	  -1 < 1	 ซึ่งเป็นจริง

					      	    -5 + 3 < 1	 ทำ�ให้	  -2 < 1	 ซึ่งเป็นจริง

				    จากการลองแทนค่า x ด้วยจำ�นวนอื่น ๆ จะพบว่า อสมการเป็นจริงได้ เมื่อ x < -2  
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	 	 	 	 ดังนั้น คำ�ตอบของอสมการ x + 3 < 1 คือ x < -2 

-5	 -4	 -3	 -2	 -1	 0	 1	 2	 3	 4	 5

-5	 -4	 -3	 -2	 -1	 0	 1	 2	 3	 4	 5

-5	 -4	 -3	 -2	 -1	 0	 1	 2	 3	 4	 5
	 	 	 4)	

y
2  ⩽ 1   

	 	 	 	 ลองแทนค่า y ถ้าแทน y = 2

	 	 	 	 จะได้	   22  ⩽ 1	       ทำ�ให้	 	 1 ⩽ 1	    ซึ่งเป็นจริง

	 	 	 	 และแทนค่า y ด้วย 1.6, 1, 0, -1, -2

	 	 	 	 จะได้	   1.62  ⩽ 1 	 ทำ�ให้	 0.8 ⩽ 1	 ซึ่งเป็นจริง

					          12  ⩽ 1 	 ทำ�ให้	 0.5 ⩽ 1	 ซึ่งเป็นจริง

	      				         02  ⩽ 1	 ทำ�ให	้    0 ⩽ 1	 ซึ่งเป็นจริง

	       				        -12  ⩽ 1	 ทำ�ให้     	-0.5 ⩽ 1	 ซึ่งเป็นจริง

		       			       -2
2  ⩽ 1	 ทำ�ให	้ -1 ⩽ 1	 ซึ่งเป็นจริง

				    จากการลองแทนค่า y ด้วยจำ�นวนอื่น ๆ จะพบว่า อสมการเป็นจริงได้ เมื่อ y ⩽ 2 

	 	 	 	 ดังนั้น คำ�ตอบของอสมการ 
y
2  ⩽ 1 คือ y ⩽ 2 

เป็นจุดสังเกตในการหา
คำ�ตอบของอสมการ
เมื่อจำ�นวนทั้งสองข้าง
เป็นจำ�นวนเดียวกัน

 	 หาคำ�ตอบของอสมการที่แทนค่าตัวแปร แล้วทำ�ให้ประโยคเป็นจริง

	 1) 	 4x ≠ 12  	 	 	 	 	 	 2)	 -6 < x ⩽ 4   

	 3)  	 -3x ≠ 15	 	 	 	 	 	 4) 	 3 < x - 4 < 8  

	 วิธีทำ�		 1)	 4x ≠ 12  

	 	 	 	 ถ้าลองแทน x ด้วย 3  	 จะได้	 4(3) ≠ 12	 ทำ�ให้	 12 ≠ 12	 ซึ่งเป็นเท็จ	

	 	 	 	 ถ้าลองแทน x ด้วย 2  	 จะได้	 4(2) ≠ 12	 ทำ�ให้	   8 ≠ 12	 ซึ่งเป็นจริง

	 	 	 	 ถ้าลองแทน x ด้วย 1	 จะได้	 4(1) ≠ 12	 ทำ�ให้	   4 ≠ 12	 ซึ่งเป็นจริง

	 	 	 	 ถ้าลองแทน x ด้วย 14  	 จะได้	 4( 14 ) ≠ 12	 ทำ�ให	้   1 ≠ 12	 ซึ่งเป็นจริง 

	 	 	 	 ถ้าลองแทน x ด้วย -5	 จะได้	 4(-5) ≠ 12	 ทำ�ให้ 	 -20 ≠ 12	 ซึ่งเป็นจริง

	 	 	 	 ลองแทนค่า x ด้วยจำ�นวนอื่น ๆ อีกมากมายที่ทำ�ให้อสมการเป็นจริง 

	 	 	 	 ดังนั้น คำ�ตอบของอสมการ 4x ≠ 12 คือ จำ�นวนจริงทุกจำ�นวนยกเว้น 3

	 	 	 2)  	 -6 < x ⩽  4

	 	 	 	 ถ้าลองแทน x ด้วย -6 	 จะได้	 	-6 <-6 ⩽ 4	 ซึ่งเป็นเท็จ

	 	 	 	 ถ้าลองแทน x ด้วย -5 	 จะได้	 	-6 <-5 ⩽ 4	 ซึ่งเป็นจริง

	 	 	 	 ถ้าลองแทน x ด้วย 0.99	จะได้	 -6 < 0.99 ⩽ 4	 ซึ่งเป็นจริง

	 	 	 	 ถ้าลองแทน x ด้วย 3 		 จะได้	 	-6 < 3 ⩽ 4	 ซึ่งเป็นจริง

	 	 	 	 ถ้าลองแทน x ด้วย 4 		 จะได้	 	-6 < 4 ⩽ 4	 ซึ่งเป็นจริง   

	 	 	 	 และเมื่อลองแทนจำ�นวนอื่น ๆ อีกหลายจำ�นวนที่น้อยกว่า -6 หรือมากกว่า 4 

	 	 	 	 ทำ�ให้อสมการเป็นเท็จ

	 	 	 	 เขียนกราฟแสดงคำ�ตอบของอสมการ -6 < x ⩽  4 ได้ ดังนี้

-8	 -7	 -6	 -5	 -4	 -3	 -2	 -1	 0	 1	 2	 3	 4	 5	 6	 7	 8

-8	 -7	 -6	 -5	 -4	 -3	 -2	 -1	 0	 1	 2	 3	 4	 5	 6	 7	 8

	 	 	 3)	 -3x ≠ 15  

	 	 	 	 ถ้าลองแทน x ด้วย -5	 จะได้	 -3(-5) ≠ 15	 ทำ�ให	้ 15 ≠ 15 	ซึ่งเป็นเท็จ	

	 	 	 	 ถ้าลองแทน x ด้วย -4	 จะได้	 -3(-4) ≠ 15	 ทำ�ให	้ 12 ≠ 15 	ซึ่งเป็นจริง

	 	 	 	 ถ้าลองแทน x ด้วย 1	 จะได้	 -3(1) ≠ 15		 ทำ�ให	้ -3 ≠ 15	 ซึ่งเป็นจริง

	 	 	 	 ถ้าลองแทน x ด้วย 0	 จะได้	 -3(0) ≠ 15		 ทำ�ให้  	 0 ≠ 15	 ซึ่งเป็นจริง

	 	 	 	 ลองแทนค่า x ด้วยจำ�นวนอื่น ๆ อีกมากมายที่ทำ�ให้อสมการเป็นจริง 

	 	 	 	 ดังนั้น คำ�ตอบของอสมการ -3x ≠ 15 คือ จำ�นวนจริงทุกจำ�นวนยกเว้น -5

	 	 	 4)  	 3 < x - 4 < 8

	 	 	 	 ถ้าลองแทน x ด้วย 7 		 จะได้	 3 < 7 - 4 < 8	  ทำ�ให้	3 < 3 < 8	 ซึ่งเป็นเท็จ

	 	 	 	 ถ้าลองแทน x ด้วย 12 	 จะได้	 3 < 12 - 4 < 8	  ทำ�ให้	3 < 8 < 8	 ซึ่งเป็นเท็จ

	 	 	 	 ถ้าลองแทน x ด้วย 11.5 จะได้ 3 < 11.5 - 4 < 8	 ทำ�ให	้3 < 7.5 < 8	ซึ่งเป็นจริง

	 	 	 	 ถ้าลองแทน x ด้วย 10 	 จะได้	 3 < 10 - 4 < 8	  ทำ�ให้	3 < 6 < 8	 ซึ่งเป็นจริง

	 	 	 	 ถ้าลองแทน x ด้วย 9 		 จะได้	 3 < 9 - 4 < 8	  ทำ�ให้ 3 < 5 < 8	 ซึ่งเป็นจริง
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	 	 	 	 ลองแทนค่า x ด้วยจำ�นวนอื่น ๆ อีกหลายจำ�นวนที่ทำ�ให้อสมการเป็นจริง  

	 	 	 	 เช่น 7.5, 8, 9.5, 11

	 	 	 	 เขียนกราฟแสดงคำ�ตอบของอสมการ 3 < x - 4 < 8 ได้ ดังนี้

-2	 -1	 0	 1	 2	 3	 4	 5	 6	 7	 8	 9	 10	 11	 12	 13	 14

	 นักเรียนสามารถใช้โปรแกรมหรือแอปพลิเคชัน GeoGebra เพื่อศึกษากราฟของอสมการ                       

โดยป้อนค่าในช่องค่านำ�เข้า (Input) เพื่อดูกราฟของอสมการได้ ดังรูป

	 ตัวอย่างกราฟของอสมการเมื่อใช้แอปพลิเคชัน GeoGebra บนสมาร์ตโฟน

กราฟของอสมการ
x + 3 > 1

กราฟของอสมการ
x - 5 ⩾ 3

กราฟของอสมการ
2x - 5 < 3

กราฟของอสมการ
4x + 7 ⩽ -1

แบบฝึกหัดที่ 1

1.  	 อสมการในข้อใดเป็นจริงและข้อใดเป็นเท็จ 

	 1)   	-1 > 1	 	 	 	 	 	 	 2) 	 0 < -2  

	 3)   	13 > 12	 	 	 	 	 	 	 4) 	 0.5 > 0  

	 4)   	55 ⩽ 5	 	 	 	 	 	 	 6)	 -66 ⩾ 66   

	 7) 	 13  > 12    	 	 	 	 	 	 	 8) 	 -2.9 ⩽ -3  

	 9)   	0 ⩾ 0		 	 	 	 	 	 	 10)	 |-3| ≠ 3  

	 11) 	 |-9| > 6 	 	 	 	 	 	 	 12) 	 9 ⩾ |9| 

	 13)  	 5
4  ⩽ 45  	 	 	 	 	 	 	 14)	 52 ≠ 25  

	 15)	 -1 < 0 < 3	 	 	 	 	 	 16) 	 3 < 8 < -2 

	 17) 	 10 ⩽ 10 < 11	 	 	 	 	 	 18) 	 -5 < 23 < 8 

	 19) 	 -19 < 0 และ 0 > -20  	 	 	 	 20) 	 0.1 < 0.11 และ 10 ⩽ 10   

2.  	 เขียนประโยคต่อไปนี้ให้เป็นประโยคสัญลักษณ์

	 1)  	 ลบสิบมากกว่าลบหนึ่งร้อย

	 2)  	 แปดมากกว่าหรือเท่ากับลบแปด

	 3)  	 ยี่สิบหกน้อยกว่าสามสิบห้า

	 4)  	 ห้าสิบห้าน้อยกว่าหรือเท่ากับหกสิบ

	 5)  	 ห้ายกกำ�ลังสองไม่เท่ากับสิบ

	 6)  	 ศูนย์อยู่ระหว่างลบหนึ่งกับหนึ่ง

	 7)  	 0.5 มากกว่า 0 และน้อยกว่า 1

	 8)  	-0.9 น้อยกว่า -0.1 และมากกว่า -1

	 9)  	-8 อยู่ระหว่าง -10 และ 6

	 10) 	 3 น้อยกว่า 13 และมากกว่า -2หมายเหตุ	 ในแอปพลิเคชัน GeoGebra จะเป็นกราฟระบบพิกัดฉากเพื่อให้นักเรียนเข้าใจเกี่ยวกับ 

	 	 เส้นจำ�นวนท่ีนักเรียนได้เรียนมาแล้ว ให้นักเรียนพิจารณาเฉพาะแกน X จะได้สอดคล้อง 

	 	 กับเส้นจำ�นวนที่นักเรียนได้เรียนไปแล้ว



1918

3. 	 เขียนกราฟแสดงจำ�นวนที่กำ�หนดตามเงื่อนไขดังต่อไปนี้

	 1)  	 จำ�นวนจริงทุกจำ�นวนยกเว้น -11

	 2)  	 จำ�นวนจริงทุกจำ�นวนที่มากกว่า -4

	 3)  	 จำ�นวนจริงทุกจำ�นวนที่น้อยกว่า 15

	 4)  	 จำ�นวนจริงทุกจำ�นวนที่มากกว่าหรือเท่ากับ 6

	 5)  	 จำ�นวนจริงทุกจำ�นวนที่น้อยกว่าหรือเท่ากับ -9

	 6)  	 จำ�นวนจริงทุกจำ�นวนที่อยู่ระหว่าง 5 กับ 10

	 7)  	 จำ�นวนจริงทุกจำ�นวนตั้งแต่ -3 ถึง 8

	 8)  	 จำ�นวนจริงทุกจำ�นวนที่ไม่ใช่ -2 กับ 7

	 9)  	 จำ�นวนจริงทุกจำ�นวนที่อยู่ระหว่าง 0 กับ 10 แต่ไม่ใช่ 5

	 10)	 จำ�นวนจริงทุกจำ�นวนตั้งแต่ -5 กับ 9 แต่ไม่ใช่ 0

4.  	 ตรวจสอบคำ�ตอบของอสมการที่กำ�หนดให้ในวงเล็บ [ ] ว่าเป็นจริงหรือไม่

	 1)   	x - 3 > 5	 	 	 [2]	 	 	 	 	 2) 	 3x - 4 < 5		 	 [3]

	 3)   	3 + x > 12	 	 [10]	 	 	 	 	 4)   	6x + 5 ⩾ 11	 	 [1]

	 5) 	 3x2  ≠ 
2
3  			   [ 12 ]	 	 	 	 	 6) 	 2 + x

4  > -3	 	 [-16]

	 7)   	2x - 4 ⩾ x + 1	 	 [6]	 	 	 	 	 8)  	 x - 5 > x + 4	 	 [0]

	 9)   	3(x - 4) ⩽ 9	 	 [7]	 	 	 	              10)  	 3x + 5 ≠ 4x - 3		 [2]

5.  	 เขียนกราฟแสดงคำ�ตอบของอสมการต่อไปนี้

	 1)  	 2x - 4 < 6	 	 	 	 	 	 	 2)  	 2 + x > 7

	 3)  	 x - 1 > -3	 	 	 	 	 	 	 4)  	 5x - 4 ⩾ 1

	 5)  	 2(x - 3) ⩽ 6	 	 	 	 	 	 	 6)  	 x
6  ≠ 13

	 7)   	6 - 8x > -2	 	 	 	 	 	 	 8)	 8 - 2x ⩽ 12   

	 9)   	4(3 - x) < -4	 	 	 	 	 	              10)  	 3(2 - 4x) ⩾ -18

	 4.	 การแก้อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว

	 การแก้อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว คือ การหาคำ�ตอบของอสมการ ซ่ึงนักเรียนได้ทดลองหา                 

คำ�ตอบด้วยวิธีการแทนค่าตัวแปรในอสมการ อาจเกิดปัญหาสำ�หรับอสมการที่มีความซับซ้อนในการหา             

คำ�ตอบของอสมการ 

	 ถ้าเป็นสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวท่ีนักเรียนได้เรียนรู้มาแล้ว จะใช้สมบัติของการเท่ากันของ                    

การบวกและการคูณมาใช้ในการหาคำ�ตอบของสมการ เช่น	

หรือเขียนเช่นนี้
5x + 3 - 3 = 18 - 3

หรือเขียนเช่นนี้  5x
5  = 

15
5  

	 จากตัวอย่างข้างต้น เป็นการหาคำ�ตอบของสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว ซ่ึงใช้สมบัติการเท่ากัน           

ของการบวกและการคูณ และในการหาคำ�ตอบอสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวก็จะใช้สมบัติของ                       

การไม่เท่ากันในการหาคำ�ตอบ จะมีสมบัติการบวกของการไม่เท่ากันและสมบัติการคูณของการไม่เท่ากัน 

ซ่ึงมีลักษณะการหาคำ�ตอบท่ีคล้ายกันกับสมบัติการเท่ากันของการบวกและการคูณของการหาคำ�ตอบ             

ของสมการ

สมบัติการบวกของการไม่เท่ากัน

ให้ a, b และ c แทนจำ�นวนจริงใด ๆ

1.  ถ้า a < b  แล้ว a + c < b + c

2.  ถ้า a ⩽ b  แล้ว a + c ⩽ b + c

3.  ถ้า a > b  แล้ว a + c > b + c

4.  ถ้า a ⩾ b  แล้ว a + c ⩾ b + c

 	 หาคำ�ตอบของสมการ 5x + 3 = 18  

	 วิธีทำ�		      	   5x + 3 	 = 	 18    

	 	 	 5x + 3 + (-3) 	 = 	 18 + (-3)	 	 	 	 สมบัติการเท่ากันของการบวก

	 	 	 	 	  5x 	 = 	 15

				       5x( 15 )	 =	 15( 15 )		 	 	 	 สมบัติการเท่ากันของการคูณ

	 	 จะได้	    	 	   x 	 =    3

	 	 ดังนั้น คำ�ตอบของสมการ 5x + 3 = 18 คือ x = 3  

ตัวอย่าง + -
-
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-
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-
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ตัวอย่าง + -
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	 แก้อสมการ x - 12 < 9 และเขียนกราฟแสดงคำ�ตอบ

	 วิธีทำ�		 x - 12 < 9

	 	 	 นำ� 12 บวกเข้าทั้งสองข้างของอสมการ

	 	 	 จะได้		     x - 12 + 12	 < 9 + 12

	 	 	 	 	 	      	     x	 < 21

	 	 	 ดังนั้น คำ�ตอบของอสมการ x - 12 < 9 คือ จำ�นวนจริงทุกจำ�นวนที่น้อยกว่า 21

	 	 	 เขียนกราฟแสดงคำ�ตอบของอสมการได้ ดังนี้

-35	 -28	 -21	 -14	 -7	 0	 7	 14	 21	 28	 35

-30	 -24	 -18	 -12	 -6	 0	 6	 12	 18	 24	 30

-20	 -16	 -12	 -8	 -4	 0	 4	 8	 12	 16	 20

	 แก้อสมการ x + 15 ⩾ 23 และเขียนกราฟแสดงคำ�ตอบ

	 วิธีทำ�		 x + 15 ⩾ 23

	 	 	 นำ� -15 บวกเข้าทั้งสองข้างของอสมการ

	 	 	 จะได้		        x + 15 + (-15)	 ⩾ 23 + (-15)

							         	     x	 ⩾ 8	   

			   ดังนั้น คำ�ตอบของอสมการ x + 15 ⩾ 23 คือ จำ�นวนจริงทุกจำ�นวนที่มากกว่าหรือเท่ากับ 8

 			   เขียนกราฟแสดงคำ�ตอบของอสมการได้ ดังนี้

	 แก้อสมการ 13 + x > -11 และเขียนกราฟแสดงคำ�ตอบ

	 วิธีทำ�		 13 + x > -11

	 	 	 นำ� -13 บวกเข้าทั้งสองข้างของอสมการ

	 	 	 จะได้		 	         13 + x + (-13)	> -11 + (-13)

								            	     x	 > -24

	 	 	 ดังนั้น คำ�ตอบของอสมการ 13 + x > -11 คือ จำ�นวนจริงทุกจำ�นวนที่มากกว่า -24

	 	 	 เขียนกราฟแสดงคำ�ตอบของอสมการได้ ดังนี้

	 จากตัวอย่างข้างต้นของอสมการ ใช้เพียงสมบัติการบวกของการไม่เท่ากันก็สามารถหาคำ�ตอบ            

ของอสมการได้แล้ว ถ้าเป็นอสมการที่มีการคูณกันของบางพจน์ เราจำ�เป็นต้องใช้สมบัติการคูณของ                 

การไม่เท่ากัน สมบัติการคูณของการไม่เท่ากัน

ให้ a, b และ c แทนจำ�นวนจริงใด ๆ

1.  ถ้า a < b และ c เป็นจำ�นวนจริงบวก  	แล้ว ac < bc

2.  ถ้า a ⩽ b และ c เป็นจำ�นวนจริงบวก 	 แล้ว ac ⩽ bc

3.  ถ้า a < b และ c เป็นจำ�นวนจริงลบ 		 แล้ว ac > bc

4.  ถ้า a ⩽ b และ c เป็นจำ�นวนจริงลบ 		 แล้ว ac ⩾ bc

	 	 1.  	 ถ้า 	 9 < 10 	 แล้ว	 	       9 × 3	< 10 × 3	        

	 	 	 	 	 	 จะได้	  	 	    27	< 30       

	 	 2.  	 ถ้า	 -1 ⩽ 2  	 แล้ว	 	   (-1) × 5	⩽ 2 × 5        

	 	 	 	 	 	 จะได้	   	 	    -5	⩽ 10       

	 	 3.  	 ถ้า  	 11 < 15	 แล้ว	 	  11 × (-3)	> 15 × (-3)   

	 	 	 	 	 	 จะได้	      	 	  -33	> -45   

	 	 4.  	 ถ้า  	 -3 ⩽ -2	 แล้ว	       (-3) × (-5)	⩾ (-2) × (-5)

	 	 	 	 	 	 จะได้		 	    15 	⩾ 10	

        ข้อควรรู้

ถ้านำ�จำ�นวนจริงลบมาคูณ
ทั้งสองข้างจะต้องเปลี่ยน
เครื่องหมาย < เป็น >
และ ⩽ เป็น ⩾ จึงจะ
ทำ�ให้อสมการเป็นจริง

เพิ่มความเข้าใจ

นักเรียนสามารถศึกษาเกี่ยวกับ
สมบัติการบวกของการไม่เท่ากัน
ผ่านไฟล์ .GSP เปิดด้วยโปรแกรม 
The Geometer’s Sketchpad 
ได้จาก bit.ly/2ZagwVC

	 	 1. 	 ถ้า    5 < 12  	 	 แล้ว	    5 + 3	 < 	12 + 3	 	 หรือ	     8 	<  15	      

	 	 2. 	 ถ้า	 6 ⩽ 9	 	 แล้ว	    6 + 7	 ⩽	 9 + 7	 	 หรือ	   13	 ⩽  16	     

	 	 3.  	 ถ้า  	 -5 > -10	 	 แล้ว 	  -5 + 4	 >	-10 + 4   	 หรือ	   -1	 >  -6	     

	 	 4.  	 ถ้า  	 14 ⩾ -7	 	 แล้ว	   14 + 7 	⩾	 -7 + 7	

	 	 	 	 	 	 	 หรือ 	         21 	⩾	 0       

	 	 5.	 ถ้า	 9 > 4	 	 แล้ว    9 + (-8)  >  4 + (-8)	

	 	 	 	 	 	 	 หรือ	           1  >  -4

	 	 6.	 ถ้า	 -12 < -4	 	 แล้ว  -12 + (-5)  <  -4 + (-5)

	 	 	 	 	 	 	 หรือ	         -17  <  -9

	 	 	 และสมบัติการคูณของการไม่เท่ากันของเครื่องหมาย > และ ⩾ ในทำ�นองเดียวกัน
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สมบัติการคูณของการไม่เท่ากัน

ให้ a, b และ c แทนจำ�นวนจริงใด ๆ

1.  ถ้า a > b และ c เป็นจำ�นวนจริงบวก 	 แล้ว ac > bc

2.  ถ้า a ⩾ b และ c เป็นจำ�นวนจริงบวก 	 แล้ว ac ⩾ bc

3.  ถ้า a > b และ c เป็นจำ�นวนจริงลบ 		 แล้ว ac < bc

4.  ถ้า a ⩾ b และ c เป็นจำ�นวนจริงลบ 		 แล้ว ac ⩽ bc

	 เมื่อนำ� c คูณทั้งสองข้างของอสมการ ที่ c อยู่ในรูป 1c  ดังนั้น c ≠ 0   

ข้อสังเกต

	 แก้อสมการ 6x - 5 > 13 และเขียนกราฟแสดงคำ�ตอบ

	 วิธีทำ�		 6x - 5 > 13

	 	 	 นำ� 5 บวกเข้าทั้งสองข้างของอสมการ

	 	 	 จะได้		       6x - 5 + 5	> 13 + 5

	 	 	 	 	 	 	    6x	> 18

	 	 	 นำ�  16  คูณเข้าทั้งสองข้างของอสมการ

	 	 	 จะได้		 	       6x( 16 )	> 18( 16 )
	 	 	 	 	 	 	      x	> 3

   	 	 	 ดังนั้น คำ�ตอบของอสมการ 6x - 5 > 13 คือ จำ�นวนจริงทุกจำ�นวนที่มากกว่า 3

	 	 	 เขียนกราฟแสดงคำ�ตอบของอสมการได้ ดังนี้

	 แก้อสมการ 3x4  < 6 และเขียนกราฟแสดงคำ�ตอบ

	 วิธีทำ�		 3x
4  < 6

	 	 	 นำ�  43  คูณเข้าทั้งสองข้างของอสมการ

	 	 	 จะได้		 	 	      3x4 ( 4
3 )	< 6( 4

3 )
								            x	< 8

	 	 	 ดังนั้น คำ�ตอบของอสมการ 3x4  < 6 คือ จำ�นวนจริงทุกจำ�นวนที่น้อยกว่า 8

	 	 	 เขียนกราฟแสดงคำ�ตอบของอสมการได้ ดังนี้

-5	 -4	 -3	 -2	 -1	 0	 1	 2	 3	 4	 5

	 แก้อสมการ 8 - 2x ⩽ 20 และเขียนกราฟแสดงคำ�ตอบ

	 วิธีทำ�		 8 - 2x ⩽ 20

	 	 	 นำ� -8 บวกเข้าทั้งสองข้างของอสมการ

	 	 	 จะได้		    	       8 - 2x - 8	⩽ 20 - 8

				          				     -2x	⩽ 12  

	 	 	 นำ� - 12  คูณเข้าทั้งสองข้างของอสมการ

	 	 	 จะได้		 	 	   -2x(- 12 )	⩾ 12(- 12 )
								             x	⩾ -6	

	 	 	 ดังนั้น คำ�ตอบของอสมการ 8 - 2x ⩽ 20 คือ จำ�นวนจริงทุกจำ�นวนที่มากกว่าหรือ

	 	 	           เท่ากับ -6

	 	 	 เขียนกราฟแสดงคำ�ตอบของอสมการได้ ดังนี้

-10	 -8	 -6	 -4	 -2	 0	 2	 4	 6	 8	 10

-10	 -8	 -6	 -4	 -2	 0	 2	 4	 6	 8	 10

เพิ่มความเข้าใจ

นักเรียนสามารถศึกษาเกี่ยวกับ
สมบัติการคูณของการไม่เท่ากัน
ผ่านไฟล์ .GSP เปิดด้วย
โปรแกรม The Geometer’s 
Sketchpad ได้จาก 
bit.ly/2TVN4ge

ข้อสังเกต

พิจารณาจำ�นวนที่นำ�มาคูณ -2 เท่ากับ 1

ซึ่ง - 12  เป็นจำ�นวนที่นำ�มาคูณ
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	 แก้อสมการ 12 - 4x
5  ⩽ 8 และเขียนกราฟแสดงคำ�ตอบ

	 วิธีทำ�		 12 - 4x
5  ⩽ 8

	 	 	 นำ� 5 คูณเข้าทั้งสองข้างของอสมการ

	 	 	 จะได้		 	     12 - 4x
5  × 5	⩽ 8 × 5

	 	 	 	 	 	 	    12 - 4x	⩽ 40	

	 	 	 นำ� -12 บวกเข้าทั้งสองข้างของอสมการ

	 	 	          	 	    12 - 4x - 12	⩽ 40 - 12

								         -4x ⩽ 28

	 	 	 นำ� - 14  คูณเข้าทั้งสองข้างของอสมการ

			            		       -4x × (- 14 )	⩾ 28 × (- 14 )
								             x	⩾ -7 

	 	 	 ดังนั้น คำ�ตอบของอสมการ 12 - 4x
5  ⩽ 8 คือ จำ�นวนจริงทุกจำ�นวนที่มากกว่าหรือ

	 	 	           เท่ากับ -7

	 	 	 เขียนกราฟแสดงคำ�ตอบของอสมการได้ ดังนี้

-10	 -8	 -6	 -4	 -2	 0	 2	 4	 6	 8	 10

-20	 -16	 -12	 -8	 -4	 0	 4	 8	 12	 16	 20

	 แก้อสมการ 3x + 9 > 4x - 5 และเขียนกราฟแสดงคำ�ตอบ

	 วิธีทำ�		 จาก	 	 	 	     3x + 9 	> 4x - 5

	 	 	 จะได้		 	       3x + 9 + 5	> 4x - 5 + 5

	 	 	 	 	 	 	    3x + 14	> 4x

	 	 	 	 	 	    3x + 14 - 3x	> 4x - 3x

	 	 	 	 	 	 	 	    14	> x

	 	 	 หรือ	 	 	 	 	      x	< 14

	 	 	 ดังนั้น คำ�ตอบของอสมการ 3x + 9 > 4x - 5 คือ จำ�นวนจริงทุกจำ�นวนที่น้อยกว่า 14

	 	 	 เขียนกราฟแสดงคำ�ตอบของอสมการได้ ดังนี้

	 แก้อสมการ 3(x + 6) ⩽ 8(2x - 1) และเขียนกราฟแสดงคำ�ตอบ

	 วิธีทำ�		 จาก	 	 	   3(x + 6)	⩽ 8(2x - 1)

	 	 	 จะได้		 	   3(x + 6)	⩽ 8(2x - 1)

	 	 	 	 	 	   3x + 18	 ⩽ 16x - 8

	 	 	 	 	     3x + 18 + 8	 ⩽ 16x - 8 + 8

	 	 	 	 	 	   3x + 26	 ⩽ 16x

	 	 	 	 	   3x + 26 - 3x	 ⩽ 16x - 3x

							         26	 ⩽ 13x 

							         26
13 	⩽ x

	 	 	 หรือ	 	 	 	     x	 ⩾ 2         

	 	 	 ดังนั้น คำ�ตอบของอสมการ 3(x + 6) ⩽ 8(2x - 1) คือ จำ�นวนจริงทุกจำ�นวนที่มากกว่า

	 	 	           หรือเท่ากับ 2

	 	 	 เขียนกราฟแสดงคำ�ตอบของอสมการได้ ดังนี้

เป็นการคูณกระจายเข้าไป
ทุกพจน์ในวงเล็บ

เป็นการคูณด้วย 113
ทั้งสองข้างของอสมการ

เป็นการคูณด้วย - 1
11

ทั้งสองข้างของอสมการ
ต้องเปลี่ยนเครื่องหมาย > เป็น <
 จึงจะทำ�ให้อสมการเป็นจริง

-8	 -6	 -4	 -2	 0	 2	 4	 6	 8

	 แก้อสมการ 7x - 9
3 > 2(3x - 4) และเขียนกราฟแสดงคำ�ตอบ   

	 วิธีทำ�		 จาก	 	 	     7x - 9
3 > 2(3x - 4)   

	 	 	 จะได้		 	     7x - 9	 > 2(3x - 4) × 3

						          7x - 9	 > 6(3x - 4)

						          7x - 9	 > 18x - 24

						      7x - 18x	 > -24 + 9

						            -11x	 > -15

							           x	 < -15-11

							           x	 < 1511 		

			   ดังนั้น คำ�ตอบของอสมการ 7x - 9
3 > 2(3x - 4) คือ จำ�นวนจริงทุกจำ�นวนที่น้อยกว่า 1511   
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	 การแก้อสมการที่เป็นเครื่องหมาย  ≠  มีวิธีการหาคำ�ตอบของอสมการ ดังนี้

	 1.  	 หาคำ�ตอบของอสมการโดยเปลี่ยน ≠ เป็น = โดยการแก้สมการเพื่อหาคำ�ตอบของสมการ

	 2.  	 คำ�ตอบของอสมการ คือ จำ�นวนทุกจำ�นวนที่ไม่ใช่คำ�ตอบของสมการในการหาจากข้อ 1.

	 แก้อสมการ 7x + 2
3 + 2x - 6

4
⩽ 2 และเขียนกราฟแสดงคำ�ตอบ

	 วิธีทำ�		 จาก 7x + 2
3 + 2x - 6

4
⩽ 2	

	 	 	 หา ค.ร.น. ของ 3 และ 4 คือ 12 นำ�มาคูณเข้าทั้งสองข้างของอสมการ

	 	 	 จะได้	      12( 7x + 2
3 ) + 12( 2x - 6

4 )	⩽ 2(12)

	 	 	 	 	       4(7x + 2) + 3(2x - 6)	⩽ 24

					               28x + 8 + 6x - 18	⩽ 24

	 	 	 	 	 	 	 	  34x - 10	⩽ 24

	 	 	 	 	 	 	 	 	  34x	⩽ 24 + 10

	 	 	 	 	 	 	 	 	  34x	⩽ 34

									              x	⩽ 3434

									              x	⩽ 1

			   ดังนั้น คำ�ตอบของอสมการ 7x + 2
3 + 2x - 6

4
⩽ 2 คือ จำ�นวนจริงทุกจำ�นวนที่น้อยกว่า

	 	 	           หรือเท่ากับ 1

	 	 	 เขียนกราฟแสดงคำ�ตอบของอสมการได้ ดังนี้

-5	 -4	 -3	 -2	 -1	 0	 1	 2	 3	 4	 5	

-20	 -16	 -12	 -8	 -4	 0	 4	 8	 12	 16	 20	

	 แก้อสมการ 3x + 82 ≠ 6x - 12
6  และเขียนกราฟแสดงคำ�ตอบ

	 วิธีทำ�		 จาก	 3x + 8
2 ≠ 6x - 12

6  

	 	 	 พิจารณา 3x + 82 = 6x - 12
6  

	 	 	 นำ� 6 คูณเข้าทั้งสองข้างของสมการ

	 	 	 จะได้		 	     3x + 82 × 6	 = 6x - 12
6  × 6

	 	 	 	 	 	 	 3(3x + 8)	 = 6x - 12

	 	 	 	 	 	 	   9x + 24	 = 6x - 12

	 	 	 นำ� 12 บวกเข้าทั้งสองข้างของสมการ

	 	 	 	 	 	   9x + 24 + 12	= 6x - 12 + 12

	 	 	 	 	 	 	   9x + 36	 = 6x

	 	 	 นำ� -9x บวกเข้าทั้งสองข้างของสมการ

	 	        		 	 	   9x + 36 - 9x	 = 6x - 9x

	 	 	 	 	 	 	 	   36	 = -3x

								          36-3	= x

	 	 	 	 	 	 	 	      x	= -12

			   ดังนั้น คำ�ตอบของอสมการ 3x + 82 ≠ 6x - 12
6  คือ จำ�นวนจริงทุกจำ�นวนยกเว้น -12

	 	 	 เขียนกราฟแสดงคำ�ตอบของอสมการได้ ดังนี้

	 แก้อสมการ 3y - 1 ≠ 12y + 48  และเขียนกราฟแสดงคำ�ตอบ

	 วิธีทำ�		 จาก	 3y - 1 ≠ 12y + 48   

	 	 	 พิจารณา  3y - 1 = 12y + 48   	

	 	 	 นำ� 8 คูณเข้าทั้งสองข้างของสมการ

	 	 	 จะได้		 	     (3y - 1) × 8	= 12y + 48  × 8	

	 	 	 เขียนกราฟแสดงคำ�ตอบของอสมการได้ ดังนี้

-3	 -2	 -1	   0	 1	 2	 3	15
11



ตัวอย่าง + -
-

ตัวอย่างที่ 14
+ -
-

2928

การหาคำ�ตอบที่เกี่ยวกับค่าสัมบูรณ์ มีเงื่อนไขดังนี้

1.  	|x| = x 		 เมื่อ x ⩾ 0  

2.  	|x| = -x	 เมื่อ x < 0  

3.  	|x| < a	 	 ก็ต่อเมื่อ -a < x < a ก็ต่อเมื่อ x > -a และ x < a  

4.  	|x| > a	 	 ก็ต่อเมื่อ x > a หรือ x < -a 

	 	 	 	 	 	     (3y - 1) × 8	= 12y + 4

	 	 	 	 	 	 	    24y - 8	= 12y + 4	

	 	 	 นำ� 8 บวกเข้าทั้งสองข้างของสมการ

	 	 	 	 	 	      24y - 8 + 8	= 12y + 4 + 8

	 	 	          	 	 	 	  24y	= 12y + 12

	 	 	 นำ� -12y บวกเข้าทั้งสองข้างของสมการ

	 	 	  	 	 	        24y - 12y	= 12y + 12 - 12y

	 	 	 	 	 	 	 	  12y	= 12

	 	 	 	 	 	 	 	      y	= 1212

	 	 	 	 	 	 	 	      y	= 1

	 	 	 ดังนั้น คำ�ตอบของอสมการ 3y - 1 ≠ 12y + 48  คือ จำ�นวนจริงทุกจำ�นวนยกเว้น 1

	 	 	 เขียนกราฟแสดงคำ�ตอบของอสมการได้ ดังนี้

-6	 -5	 -4	 -3	 -2	 -1	 0	 1	 2	 3	 4	 5	 6

	 	 1)	    |x|  =  x		 เมื่อ x ⩾ 0

	 	 	    |2|  =  2		 จะได้  2 = 2

	 	 	 |0.1|  =  0.1	 จะได้  0.1 = 0.1

			     | 38 |  =   38    	 จะได้   38  = 
3
8  

	 	 2)	      |x|  =  -x	 	 เมื่อ  x < 0

			      |-5|  =  -(-5)		 จะได้  5 = 5

			   |-0.9|  =  -(-0.9)	 จะได้	  0.9 = 0.9

			     |- 6
7 |  =  -(- 6

7 )	 จะได้   67  = 
6
7  

	 	 3)	      |x|  <  a	 ก็ต่อเมื่อ  -a < x < a

	 	 	 	 	 	 ก็ต่อเมื่อ	 x > -a  และ  x < a

	 	 	      |x|  <  10	 ก็ต่อเมื่อ	 -10 < x < 10

	 	 	 	 	 	 ก็ต่อเมื่อ	 x > -10  และ  x < 10

			        |x|  <  12  	 ก็ต่อเมื่อ	 - 12  < x < 12  

	 	 	 	 	 	 ก็ต่อเมื่อ	 x > - 12   และ  x < 
1
2  

	 	 	      |x|  <  1.9	 ก็ต่อเมื่อ	 -1.9 < x < 1.9

	 	 	 	 	 	 ก็ต่อเมื่อ	 x > -1.9  และ  x < 1.9

	 	 4)	      |x|  >  a	 ก็ต่อเมื่อ	 x > a  หรือ  x < -a

	 	 	      |x|  >  4	 ก็ต่อเมื่อ	 x > 4  หรือ  x < -4

			        |x|  >  5
6  	 ก็ต่อเมื่อ	 x > 56   หรือ  x < -

5
6  

	

	 แก้อสมการ |x - 9| > 4 และเขียนกราฟแสดงคำ�ตอบ  

	 วิธีทำ�		 |x - 9| > 4

	 	 	 |x| > a  ก็ต่อเมื่อ  x > a  หรือ  x < -a

	 	 	 จะได้	   	       x - 9  >  4	 	 หรือ	        x - 9	 <  -4   

					     x - 9 + 9	 >  4 + 9	 หรือ	 x - 9 + 9	 <  -4 + 9	

	 	 	          	 	     x	 >  13	 หรือ 	            x	 <  5 

	 	 	 ดังนั้น คำ�ตอบของอสมการ |x - 9| > 4 คือ จำ�นวนทุกจำ�นวนที่มากกว่า 13

	 	 	           หรือน้อยกว่า 5

	 	 	 เขียนกราฟแสดงคำ�ตอบของอสมการได้ ดังนี้

-2	 0	 2	 4	 6	 8	 10	 12	 14	 16	 18
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	 แก้อสมการ |x + 2| < 8 และเขียนกราฟแสดงคำ�ตอบ  

	 วิธีทำ�		 |x + 2| < 8

	 	 	 |x| < a  ก็ต่อเมื่อ  x > -a และ x < a

	 	 	 จะได้		       x + 2 	>  -8	 	 และ	              x + 2  <  8	

			          	   x + 2 + (-2) 	>  -8 + (-2)	 และ	    x + 2 + (-2)  <  8 + (-2)	   

			          			      x	 >  -10	 	 และ	   	 	     x	 <  6

	 	 	 เขียนได้	 -10 < x < 6	

	 	 	 ดังนั้น คำ�ตอบของอสมการ |x + 2| < 8 คือ จำ�นวนทุกจำ�นวนที่มากกว่า -10 

	 	 	           แต่น้อยกว่า 6

	 	 	 เขียนกราฟแสดงคำ�ตอบของอสมการได้ ดังนี้

-14	 -12	 -10	 -8	 -6	 -4	 -2	 0	 2	 4	 6	 8	 10

	 แก้อสมการ |3x - 6| ⩽ 15 และเขียนกราฟแสดงคำ�ตอบ  

	 วิธีทำ�		 จาก	 |3x - 6| ⩽ 15   

	 	 	 แสดงว่า   		  -15	⩽     3x - 6	 ⩽ 15  

					        -15 + 6	⩽ 3x - 6 + 6	 ⩽ 15 + 6

						         -9	⩽        3x	 	 ⩽ 21

						        -9
3 	⩽       3x3 		  ⩽ 213

						        -3	 ⩽        x		  ⩽ 7

	 	 	 ดังนั้น คำ�ตอบของอสมการ |3x - 6| ⩽ 15 คือ จำ�นวนทุกจำ�นวนที่มากกว่าหรือ

	 	 	           เท่ากับ -3 แต่น้อยกว่าหรือเท่ากับ 7

	 	 	 เขียนกราฟแสดงคำ�ตอบของอสมการได้ ดังนี้

-6	 	 -4	 -2	 0	 2	 4	 6	 8	 10

ลองคิดดู ช่วยหาคำ�ตอบของอสมการต่อไปนี้

1.   m - 5 < m - 1

2.   3n + 6 > 7 + 3n 

3.   2x - x + 1 > x - 3

4.   9 - 5y < 8 - 5y

5.   2w ⩽ w

1.  	 แก้อสมการ พร้อมแสดงกราฟของคำ�ตอบ

แบบฝึกหัดที่ 2

	 1)    	5x > 60	 	 	 	 	 	 	 2)   	 6 - 3y < 9

	 3)   	 5c4  > 10	 	 	 	 	 	 	 4)	 1
2x - 8 > 6

	 5)   	 -3a ⩽ 12		 	 	 	 	 	 6)	 -27 < 3x + 9   

	 7)   	 7x + 2x ⩾ -36		 	 	 	 	 8)  	 2n - 7n ⩾ -35

	 9)   	 12x - 8 ≠ 4x	 	 	 	 	       10)  	 6 - m ≠ 4(m - 1)

	 11) 	 2(a - 2) ≠ 3(2 - a)	 	 	 	       12) 	 x
3  + 13  ≠ 

x
2  - 12  
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2.  	 แก้อสมการ

	 1) 	 1
2

 + x
3  < 1  	 	 	 	 	 	 2)   	 7x - 9

5  < 2x + 113

	 3)   	 13x - 15  ≠ 9x + 117 		 	 	 	 4) 	 y
4  - 13  < 3y2   

	 5)   	 12 (8a - 16) ⩾ 12a + 35 	 	 	 	 6) 	 7w + 1
3  - 5 - 4w

9  ⩽ 0  

	 7)   	 x
4  - 2x

5  > -13 		  	 	 	 	 8)   	 y + 12  ≠ 
7 - 9y

4

	 9)   	 4x
5  - 15  ≠ 

8x
3  + 7

3 	 	 	 	       10)  	 -5(4 - 2a) + 4(7a - 5) ⩽ 35a

	 11)  	 5
8  + x - 38  ⩽ 4x

5  - 34 	 	 	       12) 	 2x
3  - 13  ≠ 

4x
5  - 34

	 13) 	 4(c - 6) - 5(2c + 3) ⩾ 8	 	 	       14) 	 13 - 2a - 4(3a - 5) > 2a + 3a

	 15) 	 7w + 1
4  + 11 - 6w4  > 0	 	 	       16) 	 12a + 3

4  + 12  < 5
2 (4a + 2)

3.  	 แก้อสมการ พร้อมแสดงกราฟของคำ�ตอบ

	 1)	 |x - 1| > 0   

	 2)  	 |x + 1| > 8

	 3)  	 |6x + 9| ⩾ 3

	 4)  	 |2x - 4| < 12

	 5)  	 |8 - 4x| ⩽ 12

4.  	 ให้ a, b และ c เป็นจำ�นวนจริงใด ๆ ถ้า a < b แล้ว ac < bc พิจารณาว่าข้อความต่อไปนี้เป็นจริง

	 หรือไม่ ถ้าเป็นจริงให้พิสูจน์ ถ้าเป็นเท็จให้ยกตัวอย่างด้วย

5.  	 ให้ a และ b เป็นจำ�นวนจริงใด ๆ ถ้า a < b แล้ว a2 < b2 พิจารณาว่าข้อความต่อไปนี้เป็นจริงหรือไม่  

	 ถ้าเป็นจริงให้พิสูจน์ ถ้าเป็นเท็จให้ยกตัวอย่างด้วย

	 5.	 โจทย์ปัญหาอสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว

	 การแก้โจทย์ปัญหาอสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว มีขั้นตอนการแก้โจทย์ปัญหาทำ�นองเดียวกับ            

การแก้โจทย์ปัญหาสมการ ดังนี้

	 ผลบวกของจำ�นวนเต็มสามจำ�นวนที่เรียงต่อกันมีค่ามากกว่า 102 จงหาจำ�นวนเต็มที่มีค่าน้อยที่สุด

	 คือจำ�นวนใด

	 วิธีทำ�		 สมมุติให้จำ�นวนเต็มที่น้อยที่สุดเป็น	 	 	 	 x

	 	 	 จำ�นวนเต็มอีกสองจำ�นวนที่เหลือที่เรียงต่อกันเป็น	 x + 1, x + 2

	 	 	 แต่ผลบวกของจำ�นวนที่เรียงต่อกันมีค่ามากกว่า	 	 102

	 	 	 จะได้		       x + (x + 1) + (x + 2)	 >  102

	 	 	 	 	 	 	 	     3x + 3	 >  102

	 	 	 	 	       	 	 	 	   3x 	>  102 – 3 

	 	 	 	 	       	 	 	 	   3x	 >  99

					             			       x	 >  99
3

	 	 	 	 	        		 	 	     x 	>  33

	 	 	 เนื่องจาก x มากกว่า 33 จะได้ว่าจำ�นวนเต็มที่น้อยที่สุดที่มากกว่า 33 คือ 34

	 	 	 จำ�นวนเต็มอีกสองจำ�นวนที่เหลือที่เรียงต่อกันจะได้ 34 + 1 = 35 และ 34 + 2 = 36

	 	 	 จำ�นวนเต็มที่เรียงต่อกันและมีผลบวกของทั้งสามจำ�นวนมากกว่า 102 คือ 34, 35, 36

	 	 	 ดังนั้น จำ�นวนที่มีค่าน้อยที่สุดที่เรียงต่อกันและมีผลบวกของทั้งสามจำ�นวนมากกว่า 

	 	 	           102 คือ 34

	 1. 	 วิเคราะห์โจทย์เพื่อหาว่าโจทย์กำ�หนดอะไรมาให้ และให้หาอะไร

	 2. 	 กำ�หนดตัวแปรแทนสิ่งที่โจทย์ต้องการหาคำ�ตอบ หรือแทนสิ่งที่เกี่ยวข้องกับสิ่งที่โจทย์ให้หา

	 3. 	 เขียนอสมการตามเงื่อนไขที่โจทย์กำ�หนดให้

	 4. 	 แก้อสมการเพื่อหาคำ�ตอบที่โจทย์ต้องการ

	 5. 	 พิจารณาตรวจสอบคำ�ตอบที่สอดคล้องกับเงื่อนไขของโจทย์
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	 สองเท่าของจำ�นวนเต็มจำ�นวนหนึ่งลบด้วย 24 ทำ�ให้ผลลัพธ์มีค่าน้อยกว่า 8 จำ�นวนเต็ม

	 จำ�นวนนั้นมีค่าเท่าใด

	 วิธีทำ�		 สมมุติให้จำ�นวนเต็มจำ�นวนหนึ่งที่ต้องการเป็น	 x

	 	 	 สองเท่าของจำ�นวนเต็มจำ�นวนหนึ่งลบด้วย 24 ทำ�ให้ผลลัพธ์มีค่าน้อยกว่า 8

	 	 	 จะได้ว่า	 	 	   2x – 24 	<  8

				           			            2x  <  8 + 24

	 	 	 	         	 	 	   2x  <  32

					      			       x	 <  322  

	 	 	 	 	 	 	 	     x 	<  16

	 	 	 ดังนั้น จำ�นวนเต็มที่ต้องการ คือ จำ�นวนเต็มทุกจำ�นวนที่น้อยกว่า 16

	 ตรวจสอบคำ�ตอบ

	 	 	 จำ�นวนเต็มที่น้อยกว่า 16 เช่น  15, 10, 1, -5

	 	 	 สองเท่าของจำ�นวนเต็มจำ�นวนหนึ่งลบด้วย 24 ทำ�ให้ผลลัพธ์มีค่าน้อยกว่า 8

	 	 	 จะได้ว่า	 	 	   2x – 24 	<  8

	 	 	 ลองแทนค่าที่จำ�นวนเต็มที่น้อยกว่า 16 ตามที่กำ�หนด

	 	 	 	 	 	       2(15) – 24	 <  8

	 	 	 	 	    	 	             6 	<  8    	 เป็นจริง

	 	 	 	 	 	       2(10) – 24 	<  8

					        			     -4 	<  8    	 เป็นจริง

	 ตรวจสอบคำ�ตอบ

	 	 	 ถ้าจำ�นวนเต็มที่น้อยที่สุดเป็น 34

	 	 	 จำ�นวนสามจำ�นวนที่เรียงต่อกัน คือ 34, 35, 36

	 	 	 ผลบวกของจำ�นวนสามจำ�นวนที่เรียงต่อกัน   =  34 + 35 + 36 

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	   =  105

	 	 	 มีค่ามากกว่า 102 ซึ่งเป็นจริง ตามเงื่อนไขที่โจทย์กำ�หนด

	 	 	 ดังนั้น จำ�นวนเต็มสามจำ�นวนที่เรียงต่อกัน คือ 34, 35 และ 36

	 นายช่างต้องการทำ�รั้วล้อมรอบสนามรูปสี่เหลี่ยมผืนผ้าแห่งหนึ่ง ซึ่งมีด้านยาวยาวกว่าด้านกว้าง 

	 8 เมตร ความยาวโดยรอบสนามไม่เกิน 204 เมตร หาความยาวของด้านกว้างของสนามแห่งนี้

	 วิธีทำ�		 ให้สนามมีความยาวของด้านกว้าง	 m 	 	 เมตร

	 	 	 ด้านยาวยาวกว่าด้านกว้าง	 	 	 8	 	 เมตร

	 	 	 จะมีความยาวของด้านยาว		 	 m + 8	 เมตร

	 	 	 ความยาวของเส้นรอบรูปสี่เหลี่ยมผืนผ้า	 	 =   2(กว้าง + ยาว)

	 	 	 ดังนั้น รั้วล้อมรอบสนามรูปสี่เหลี่ยมผืนผ้ายาว	 =   2{m + (m + 8)}

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 =   2(2m + 8)

	 	 	 แต่ความยาวโดยรอบสนามไม่เกิน 204 เมตร

	 	 	 จะได้		 	 	        2(2m + 8) 	⩽  204

	 	 	   	 	  	 	         4m + 16 	⩽  204

	 	 	           	 	 	 	 	  4m  ⩽  204 – 16 

	 	 	 	   	 	 	 	         4m	 ⩽  188

	 	 	 	 	 	 	 	 	   m	 ⩽  188
4

	 	 	 	   	 	 	 	 	   m 	⩽  47

	 	 	 ดังนั้น ความยาวของด้านกว้างของสนามแห่งนี้ยาวไม่เกิน 47 เมตร

	 	 	 	    	 	         2(1) – 24 	<  8

					       			   –22 	<  8	 	 เป็นจริง

				              	       2(–5) – 24 	<  8

					       			   –34	 <  8   	 เป็นจริง

	 	 	 ดังนั้น สองเท่าของจำ�นวนเต็มจำ�นวนหนึ่งลบด้วย 24 ทำ�ให้ผลลัพธ์มีค่าน้อยกว่า 8 

	 	 	 	   คือ จำ�นวนเต็มทุกจำ�นวนที่น้อยกว่า 16



ตัวอย่างที่ 4
+ -
-

ตัวอย่างที่ 5
+ -
-
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	 อนุวัฒน์เรียนพลศึกษามีการเก็บคะแนนด้วยกันทั้งหมด 4 ครั้ง โดยแต่ละครั้งคะแนนเต็ม 20 คะแนน

 	 และมีคะแนนสอบปลายภาคอีก 20 คะแนน ซึ่งอนุวัฒน์มีคะแนนเก็บในแต่ละครั้ง คือ 15, 13, 14

 	 และ 16 ตามลำ�ดับ ถ้าอนุวัฒน์อยากได้เกรด 4 ซึ่งต้องมีคะแนนรวมกันทั้งหมดอย่างน้อย 

	 80 คะแนนขึ้นไป อยากทราบว่าอนุวัฒน์มีโอกาสจะได้เกรด 4 หรือไม่

	 วิธีทำ�		 ให้คะแนนสอบปลายภาคได้   x   คะแนน

	 	 	 อนุวัฒน์สอบเก็บคะแนนในครั้งที่ 1 ถึงครั้งที่ 4 ได้ 15, 13, 14 และ 16 คะแนน

	 	 	 จะได้ว่า	   15 + 13 + 14 + 16 + x	 >  80	  

	 	 	                   	 	 	    x + 58	 >  80

	 	 	 	 	     	 	 	 	    x	 >  80 - 58

					         				       x	 >  22

	 	 	 อนุวัฒน์จะต้องสอบปลายภาคได้มากกว่า 22 คะแนน จึงจะได้เกรด 4

	 	 	 แต่คะแนนเต็มในแต่ละครั้งเป็น 20 คะแนน ซึ่ง 22 คะแนนมากกว่า 20 ที่เป็น

	 	 	 คะแนนเต็ม 

	 	 	 ดังนั้น โอกาสที่อนุวัฒน์จะได้เกรด 4 จึงเป็นไปไม่ได้

	 ตรวจสอบคำ�ตอบ

	 	 	 ให้คะแนนสอบปลายภาคได้   x   คะแนน

	 	 	 จะได้ x ⩽ 20

	 	 	 อนุวัฒน์สอบเก็บคะแนน 4 ครั้ง ได้  15, 13, 14 และ 16 คะแนน

	 	 	 และคะแนนสอบปลายภาคได้เต็ม 20 คะแนน

	 ตรวจสอบคำ�ตอบ

	 	 	 ถ้าความยาวของด้านกว้างของสนามยาวอย่างมาก 47 เมตร

	 	 	 ความยาวของด้านยาวของสนามยาวอย่างมาก 47 + 8 = 55 เมตร

	 	 	 ความยาวของรั้วล้อมรอบสนามรูปสี่เหลี่ยมผืนผ้า	  =  2(47 + 55)

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	   =  2(102)

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	   =  204

	 	 	 จะได้รั้วล้อมรอบสนามรูปสี่เหลี่ยมผืนผ้ายาวอย่างมาก 204 เมตร

	 	 	 ดังนั้น ความยาวของด้านกว้างของสนามแห่งนี้ยาวไม่เกิน 47 เมตร

	 รูปสามเหลี่ยมรูปหนึ่งมีความสูงเป็น 6 เซนติเมตร ถ้ารูปสามเหลี่ยมรูปนี้มีพื้นที่อย่างน้อย  

	 57 ตารางเซนติเมตร จะมีฐานยาวอย่างน้อยเท่าไร

	 วิธีทำ�		 ให้ฐานของรูปสามเหลี่ยมเท่ากับ	 	 	   x	 เซนติเมตร

	 	 	 รูปสามเหลี่ยมมีความสูงเป็น	 	 	   6	 เซนติเมตร

	 	 	 ดังนั้น พื้นที่ของรูปสามเหลี่ยมเท่ากับ   12  × x × 6    ตารางเซนติเมตร	

	 	 	 แต่รูปสามเหลี่ยมรูปนี้มีพื้นที่อย่างน้อย 57 ตารางเซนติเมตร

	 	 	 จะได้		 	 	       12  × x × 6	 ⩾  57

	 	 	 	 	 	 	 	 	  3x	 ⩾  57		

					              			      x	 ⩾  57
3  

					                 			      x	 ⩾  19

	 	 	 ดังนั้น รูปสามเหลี่ยมจะมีฐานยาวอย่างน้อย 19 เซนติเมตร

	 ตรวจสอบคำ�ตอบ

	 	 	 ถ้าฐานของรูปสามเหลี่ยมยาวอย่างน้อย 19 เซนติเมตร

	 	 	 พื้นที่ของรูปสามเหลี่ยม	 =   12  × 19 × 6 

	 	 	 	 	 	 	 	 =  57

	 	 	 จะได้พื้นที่ของรูปสามเหลี่ยมอย่างน้อย 57 ตารางเซนติเมตร

	 	 	 ซึ่งเป็นจริง ตามเงื่อนไขที่โจทย์กำ�หนด

	 	 	 ดังนั้น ฐานของรูปสามเหลี่ยมยาวอย่างน้อย 19 เซนติเมตร

	 	 	 จะได้ว่า	   15 + 13 + 14 + 16 + x	 ⩽  15 + 13 + 14 + 16 + 20

	 	 	 	 	  15 + 13 + 14 + 16 + 20	 ⩽  78

	 	 	 คะแนนรวมที่อนุวัฒน์สามารถทำ�ได้สูงสุด คือ 78 คะแนน ซึ่งไม่ถึง 80 คะแนน

	 	 	 ที่จะได้เกรด 4



ตัวอย่างที่ 6
+ -
- ตัวอย่างที่ 7

+ -
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	 สุพจน์เก็บเงินด้วยกันทั้งหมดสามวัน โดยในวันที่สองเก็บเงินเป็นสองเท่าของวันแรก และวันที่สาม

	 เก็บเงินเป็นสามเท่าของวันแรก ถ้าสุพจน์อยากมีเงินเก็บในสามวันรวมกันให้ได้มากกว่า 900 บาท 

	 สุพจน์จะต้องเก็บเงินในวันแรกเท่าไร

	 วิธีทำ�		 ให้เงินที่สุพจน์เก็บในวันแรกเป็น		 	 	 x	 บาท

	 	 	 วันที่สองเก็บเงินเป็นสองเท่าของวันแรกเป็น		 2x	 บาท

	 	 	 วันที่สามเก็บเงินเป็นสามเท่าของวันแรก	 	 3x	 บาท

	 	 	 เก็บเงินสามวันรวมกันเป็น	 	 x + 2x + 3x

                  	 แต่สุพจน์อยากมีเงินเก็บในสามวันรวมกันให้ได้มากกว่า 900 บาท

	 	 	 จะได้		 	 	 	    x + 2x + 3x 	>  900

	 	 	 	    	 	 	 	 	           6x 	>  900

				       						         x	 >  9006  

	 	 	 	     	 	 	 	 	 	     x  	>  150

	 	 	 ดังนั้น สุพจน์จะต้องเก็บเงินในวันแรกมากกว่า 150 บาท

	 ตรวจสอบคำ�ตอบ

	 	 	 ให้สุพจน์เก็บเงินในวันแรก	150 บาท

	 	 	 จะได้ว่า	 	 =  150 + 2(150) + 3(150) 

	 	 	 	 	 	 =  150 + 300 + 450 

	 	 	 	 	 	 =  900	

	 	 	 ดังนั้น ถ้าสุพจน์อยากมีเงินเก็บในสามวันรวมกันให้ได้มากกว่า 900 บาท 

	 	 	 	   ก็จะต้องเก็บเงินในวันแรกมากกว่า 150 บาท 

	 ปกป้องมีเหรียญหนึ่งบาทและเหรียญห้าสิบสตางค์รวมกันมากกว่า 85 เหรียญ คิดเป็นเงินทั้งสิ้น  

	 50 บาท ปกป้องมีเหรียญหนึ่งบาทได้มากที่สุดกี่เหรียญ

	 วิธีทำ�		 ให้ปกป้องมีเหรียญหนึ่งบาท	 	 x 	 	 เหรียญ

	 	 	 คิดเป็นเงิน	 	 	 	 	 x	 	 บาท

	 	 	 จะมีเหรียญห้าสิบสตางค์คิดเป็นเงิน	 50 – x 	 บาท

	 	 	 ปกป้องมีเหรียญห้าสิบสตางค์	 	 2(50 – x)	 เหรียญ

	 	 	 แต่เหรียญทั้งหมดมีมากกว่า 85 เหรียญ

	 	 	 จะได้		 	 	  x + 2(50 – x)  	>  85

	 	 	 	 	 	 	  x + 100 – 2x	 >  85

		        					            –x + 100 	>  85

                							                –x 	 >  85 – 100 

      								                 –x  	>  –15 

        	 	 	 	 	 	 	 	 	    x 	 <  15 

	 	 	 ดังนั้น ปกป้องมีเหรียญหนึ่งบาทได้มากที่สุด 14 เหรียญ

	 ตรวจสอบคำ�ตอบ

	 	 	 ถ้าปกป้องมีเหรียญหนึ่งบาทมากที่สุด 14 เหรียญ

	 	 	 ปกป้องมีเหรียญห้าสิบสตางค์น้อยที่สุด	 =   2(50 – 14)

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 =   2(36)

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 =   72

	 	 	 แสดงว่าปกป้องจะมีเหรียญหนึ่งบาทและเหรียญห้าสิบสตางค์รวมกันน้อยที่สุด

	 	 	 คือ 14 + 72 = 86 เหรียญ และมีจำ�นวนเหรียญรวมกันมากกว่า 85 เหรียญ 

	 	 	 ซึ่งเป็นจริง ตามเงื่อนไขที่โจทย์กำ�หนด

	 	 	 ดังนั้น ปกป้องมีเหรียญหนึ่งบาทได้มากที่สุด 14 เหรียญ
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	 1. 	 สามเท่าของผลบวกของจำ�นวนเต็มจำ�นวนหนึ่งกับ 5 มีค่ามากกว่าจำ�นวนนั้นลบด้วย 7

	 	 หาจำ�นวนเต็มที่น้อยที่สุด

แบบฝึกหัดที่ 3 	 9. 	 รูปสามเหลี่ยมรูปหนึ่งมีความสูง 8 เซนติเมตร ถ้ารูปสามเหลี่ยมรูปนี้มีพื้นที่อย่างน้อย

	 	 86 ตารางเซนติเมตร รูปสามเหลี่ยมรูปนี้มีฐานยาวอย่างน้อยเท่าไร

	 2.	 สี่เท่าของจำ�นวนจำ�นวนหนึ่งรวมกับ 16 น้อยกว่าหรือเท่ากับ 8 จำ�นวนนี้มีค่ามากที่สุดเท่าใด

	 3.	 จำ�นวนนับจำ�นวนหนึ่งรวมกับ 150 มีค่าไม่ถึง 900 จำ�นวนนับจำ�นวนนี้มีค่ามากที่สุดเท่าใด

	 4. 	 เจ็ดเท่าของผลลบของจำ�นวนจำ�นวนหนึ่งกับ 5 มากกว่าหรือเท่ากับ 49 จำ�นวนนี้มีค่าน้อยที่สุดเท่าใด

	 5. 	 ในการสอบภาษาไทยของโรงเรียนแห่งหนึ่งมีคะแนนเต็ม 80 คะแนน ถ้าเด็กชายคมสัน

	 	 ทำ�คะแนนสอบเพิ่มขึ้นจากเดิมที่สอบได้ 25 คะแนน ทำ�ให้เขาสอบได้คะแนนมากกว่าเด็กหญิงนิภา

	 	 ซึ่งสอบได้คะแนน 55 คะแนน ในการสอบครั้งที่แล้วเด็กชายคมสันได้คะแนนอย่างน้อยที่สุดเท่าใด

	 	 (ให้คะแนนเป็นจำ�นวนเต็ม)

	 6. 	 พรพรรณเก็บเงินใส่กระป๋องออมสินได้จำ�นวนหนึ่ง เมื่อเขาต้องการนำ�เงินมาซื้อของขวัญให้เพื่อน

	 	 จึงเปิดกระป๋องออมสินดู พบว่ามีเหรียญหนึ่งบาทและเหรียญสิบบาทรวมเป็นเงิน 250 บาท 

	 	 แต่เมื่อนับจำ�นวนเหรียญดูทั้งหมดแล้ว ปรากฏว่ามีไม่ถึง 70 เหรียญ พรพรรณมีเหรียญหนึ่งบาท

	 	 อย่างมากที่สุดกี่เหรียญ

	 7. 	 ลุงซื้อไก่มาจำ�นวนหนึ่งให้เพื่อนบ้านไป 30 ตัว หลังจากนั้นลุงนำ�ไก่ไปขาย 25  ของไก่ที่เหลือ

	 	 แต่ลุงยังมีไก่เหลืออยู่มากกว่า 120 ตัว เดิมลุงซื้อไก่มาอย่างน้อยที่สุดกี่ตัว

	 8. 	 สมคิดมีเงินอยู่จำ�นวนหนึ่ง คุณพ่อให้มาอีก 300 บาท สมคิดยังมีเงินน้อยกว่าครึ่งหนึ่งของเงิน

	 	 ที่สมชายมี ถ้าสมชายมีเงิน 4,200 บาท เดิมสมคิดมีเงินได้มากที่สุดเท่าไร

	10. 	 ในการเลือกตั้งสมาชิกสภาผู้แทนราษฎรเขตหนึ่ง ผู้มีสิทธิลงคะแนนเสียงมีทั้งหมด 30,000 คน

	 	 ปรากฏว่าผู้ไปลงคะแนนเสียงไปไม่ครบทุกคน นายสิทธิชัยได้รับคะแนนเสียงมากกว่านายโชคชัย 	

	 	 3,000 คะแนน นายสิทธิชัยได้รับคะแนนเสียงอย่างมากกี่คะแนน

	11.	 มีลวดอยู่สามเส้น เส้นที่หนึ่งยาวกว่าเส้นที่สองอยู่ 8 เมตร เส้นที่สามยาวเป็นสองเท่าของเส้นที่สอง

	 	 หาว่าลวดเส้นที่สามยาวได้มากที่สุดกี่เมตร เมื่อนำ�ลวดทั้งสามเส้นมาวางต่อกันแล้วมีความยาว

	 	 ไม่ถึง 72 เมตร

	12.	 ปกรณ์อ่านหนังสือเล่มหนึ่ง วันแรกอ่านได้ 13  ของเล่ม วันต่อมาอ่านได้อีก 18 หน้า รวมสองวัน

	 	 อ่านได้มากกว่าครึ่งเล่ม หาว่าหนังสือเล่มนี้มีจำ�นวนหน้าอย่างมากกี่หน้า

	13.	 สายชลนับเงินในกระป๋องออมสิน ปรากฏว่ามีเหรียญห้าบาทและเหรียญสิบบาทรวมกันได้ 

	 	 200 เหรียญ เมื่อนับจำ�นวนเงินมีเงินมากกว่า 600 บาท หาว่ากระป๋องออมสินใบนี้จะมี

	 	 จำ�นวนเหรียญห้าบาทได้มากที่สุดกี่เหรียญ

	14.	 วรวรรณได้รับเงินจากคุณพ่อและคุณแม่จำ�นวนเท่า ๆ กัน นำ�ไปซื้อปากกา 49 บาท 

	 	 และเสียค่ารถโดยสาร 25 บาท เมื่อนับเงินที่เหลือ ปรากฏว่าเหลือเงินไม่ถึง 10 บาท 

	 	 วรวรรณได้รับเงินจากคุณพ่อและคุณแม่อย่างมากที่สุดคนละกี่บาท

	15.	 มีเหรียญห้าบาทน้อยกว่าเหรียญสิบบาทอยู่ 5 เหรียญ และเหรียญหนึ่งบาทเป็นสองเท่าของ

	 	 เหรียญห้าบาท รวมเงินทั้งหมดมากกว่า 1,665 บาท แต่น้อยกว่า 1,750 บาท มีจำ�นวนเหรียญ

	 	 แต่ละเหรียญอย่างมากที่สุดกี่เหรียญ
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