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แนวขอสอบ
เน้นการคดิ

ขอใดตอไปนี้เปนกราฟของฟงกชัน y = 3x2 + 18x + 15

1) 

3) 

2) 

4) 

แนวคิด เขียนฟงกชัน y = 3x2 + 18x + 15 ใหอยูในรูป y = a(x - h)2 + k 
   ไดเปน y = 3(x + 3)2 - 12
   จากฟงกชัน y = 3(x + 3)2 - 12 เมื่อเทียบกับฟงกชัน y = a(x - h)2 + k
   จะได a = 3, h = -3 และ k = -12

   เนื่องจากจุดตัดแกน Y ของกราฟ คือ จุดที่มีคา x = 0
   จะได y = 3(0)2 + 18(0) + 15

     y = 15

   ดังนั้น  กราฟของฟงกชัน y = 3x2 + 18x + 15 เปนพาราโบลาหงาย มีจุด (-3, -12)

เปนจุดตํ่าสุด และตัดแกน Y ที่จุด (0, 15)

   นั่นคือ คําตอบ คือ ขอ 3) 
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 เขียนกราฟแสดงคําตอบบนเสนจํานวนได ดังนี้

 -5 -4 -3 -2 -1 0 1 2 3 4 5
      ตอบ

กําหนดให a เปนจํานวนเต็ม

ถา 59 < a
27 < 33

54  แลว a มีคาตรงกับขอใด

1) 15

3) 17

2) 16

4) ไมมีขอใดถูก

แนวคิด จาก 5
9 < a

27 < 33
54

   นํา 27 มาคูณในอสมการ

   จะได (59)(27) < ( a27)(27) < (3354)(27)
   หรือ 15 < a < 16.5

   เนื่องจาก a เปนจํานวนเต็ม จะได a มีคาเทากับ 16

   ดังนั้น คําตอบ คือ ขอ 2)

แนวขอสอบ 
O-NET

กําหนดให 4 ≤ a ≤ 9 และ 0.1 ≤ b ≤ 0.4 

ถา x เปนจํานวนเต็มที่มากที่สุดที่เปนไปไดของ ab และ y เปนจํานวนเต็มที่นอยที่สุด 

ที่เปนไปไดของ ab แลว x + y มีคาเทาใด

คาํถามทาทายการคดิข้ันสูง

จงแกอสมการ -23 ≤ 3x - 5 < 10 พรอมทั้งเขียนกราฟแสดงคําตอบบนเสนจํานวน

ลองทําดู
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หลังจากเรียนจบหนวยนี้แลว ใหนักเรียนบอกสัญลักษณที่ตรงกับระดับความสามารถของตนเอง

 1.  อธิบายลักษณะและสวนประกอบตาง ๆ  ของพีระมิด กรวย
และทรงกลมได

 2. อธิบายรูปคลี่ของพีระมิดและกรวยได

 3. หาพื้นที่ผิวของพีระมิด กรวย และทรงกลมได

 4.  หาปริมาตรของพีระมิด กรวย และทรงกลมได

 5.  นําความรูเก่ียวกับพื้นท่ีผิวและปริมาตรของพีระมิด กรวย
และทรงกลมไปใชในการแกปญหาทางคณิตศาสตรและ
ปญหาในชีวิตจริงได

ตรวจสอบตนเอง

ดี พอใช
ควร

ปรบัปรุง

 5.  เอกตักไอศกรีมที่มีลักษณะเปนทรงกลมใสกรวยที่มีสูงเอียงยาว 15 เซนติเมตร และสูง 

12 เซนติเมตร ปรากฏวา ไอศกรีมสวนที่พนปากกรวยมีลักษณะเปนครึ่งทรงกลมพอดี

จงหาวา ไอศกรีมลูกนี้มีปริมาตรเทาใดจงหาวา ไอศกรีมลูกนี้มีปริมาตรเทาใด

ระดับ ทาทาย

ที่มา : คลังภาพ อจท.
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แนวข้อสอบเน้นการคิด 
เพื่อใหผูเรียนไดศึกษา
แนวคิดกอนสอบจริง

ตรวจสอบตนเอง 
แบบประเมินเพื่อใหผูเรียน
สามารถตรวจสอบความรู
ความเขาใจของตนเอง

เกร็ดน่ารู้
เสริมความรูทั่วไปที่สอดคลอง
กับเนื้อหา

QR Code 
รองรับการเรียนรู 
ผานสื่อดิจิทัล

มุมเทคโนโลยี 
ความรูเกี่ยวกับการใช
เทคโนโลยีเปนเครื่องมือ
เพือ่ชวยตรวจสอบคําตอบ

แบบฝึกทักษะประจําหน่วย 
การเรียนรู้ 
เพื่อประเมินความรูความเขาใจของ
ผูเรียนประจําหนวยการเรียนรู

แนวข้อสอบ O-NET 
เพื่อใหผูเรียนไดศึกษา
แนวคิดกอนสอบจริง

แนะแนวคิด 
เทคนิคตาง ๆ  ที่ชี้แนะวิธีการ
แกโจทยทางคณิตศาสตร

H.O.T.S. คําถามท้าทาย 
การคิดขั้นสูง
ตามทฤษฎีการเรียนรูของบลูม  
(Bloom’s Taxonomy)

แบบฝึกทักษะ 
แบงระดับความยากงาย 
เหมาะสมกับระดับการเรียนรู
ของผูเรียน

กิจกรรมคณิตศาสตร ์
เพื่อสงเสริมการเรียนรูแบบ  
Active Learning

คณิตศาสตรในชีวิตจริง

 เกรกอร โยฮันน เมนเดล เปนบิดาแหงวิชาพันธุศาสตรที่นําความรูเกี่ยวกับความนาจะเปน

มาอธิบายอัตราสวนระหวางลักษณะเดนและลักษณะดอยของถั่วลันเตา 7 ลักษณะ ไดแก สีของ

กลีบดอก ความสูงของลําตน รูปรางของฝก รูปรางของเมล็ด สีของเมล็ด ตําแหนงของดอก และ

สีของฝก1

 พิจารณาการผสมพันธุถั่วลันเตาดอกสีมวงและดอกสีขาวตอไปนี้

 1
 เธียร ธีระวรวงศ และคณะ, หนังสือเรียนรายวิชาเพิ่มเติมวิทยาศาสตร ชีววิทยา ชั้นมัธยมศึกษาปที่ 4  เลม 2

(นนทบุรี : ไทยรมเกลา), หนา 8.

 จะเห็นวา เมื่อผสมพันธุ ถั่วลันเตาตนพอที่มีดอกสีมวงพันธุ แท (PP) กับตนแมที่มี

ดอกสขีาวพนัธุแท (pp) ในรุนพอแม (P) จากนัน้ นําถ่ัวลนัเตาในรุนลกู (F1) ทีไ่ดมาผสมพนัธุกนัตอ 

โอกาสที่จะไดถั่วลันเตาสีมวงและสีขาวในรุนหลาน (F2) เปน 34 และ 
1
4 โดยประมาณ ตามลําดับ 

ซึ่งเปนการนําความรูเกี่ยวกับความนาจะเปนมาชวยในการหาคําตอบ

 ใหนักเรียนยกตัวอยางการนําความรูเกี่ยวกับความนาจะเปนไปใชในชีวิตจริงมา 2 ตัวอยาง

ดอกสีมวง

ดอกสีมวง

ดอกสีมวง ดอกสีขาว

ดอกสีขาว

รุน P

รุน F1

รุน F2

ดอกสีมวง
(PP)

ดอกสีมวง
(Pp)

ดอกสีขาว
(pp)

ดอกสีมวง
(PP)

ดอกสีมวง
(Pp)

ดอกสีมวง
(Pp)

ดอกสีขาว
(pp)

P

P

p

p

ความนาจะเปน 289

สรุปแนวคิดหลัก 
โดยรวมของทั้งหนวยการเรียนรู 
เพื่อทบทวนความรูใหแกผูเรียน

คณิตศาสตร์ในชีวิตจริง 
เชื่อมโยงความรูคณิตศาสตร 
ไปใชในชีวิตจริง

สรุปแนวคิดหลัก

พีระมิด
พีระมิด (pyramid) เปนรูปเรขาคณิต 3 มิติ ที่มีฐานเปนรูปหลายเหลี่ยมใด ๆ  มียอดแหลม

ซึ่งไมอยู บนระนาบเดียวกันกับฐาน และหนาทุกหนาเปนรูปสามเหลี่ยมที่มีจุดยอดรวมกัน

ที่ยอดแหลม ซึ่งสวนประกอบตาง ๆ  ของพีระมิด มีดังนี้

 1) พื้นที่ผิวของพีระมิด

  
พื้นที่ผิวของพีระมิด = พื้นที่ฐาน + พื้นที่ผิวขาง

 2) ปริมาตรของพีระมิด

  
ปริมาตรของพีระมิด = 13 × พื้นที่ฐาน × ความสูง

กรวย
กรวย (cone) เปนรูปเรขาคณิต 3 มิติ ที่มีฐานเปนวงกลม มียอดแหลมที่ไมอยูบนระนาบ

เดียวกันกับฐาน และเสนที่ตอระหวางจุดยอดกับจุดใด ๆ  บนขอบของฐานเปนสวนของเสนตรง

ซึ่งสวนประกอบตาง ๆ  ของกรวย มีดังนี้

พีระมิดตรง พีระมิดเอียง

ยอด

สัน

หนาขาง

สวนสูง

สูงเอียง

ฐาน
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แบบฝกทักษะ
ประจําหนวยการเรียนรูที่ 4

 1. จงหาพื้นที่ผิวของพีระมิดตามเงื่อนไขในแตละขอตอไปนี้

 1)  พีระมิดฐานสามเหลี่ยมดานเทามุมเทาที่มีฐานยาวดานละ 10 เซนติเมตร และสูงเอียง

ยาว 20 เซนติเมตร

 2) พีระมิดฐานสี่เหลี่ยมจัตุรัสที่มีฐานยาวดานละ 5 หนวย และสูงเอียงยาว 15 หนวย

 3)  พีระมิดฐานหกเหลี่ยมดานเทามุมเทาที่มีฐานยาวดานละ 9 หนวย และสูงเอียงยาว 45 

หนวย

 2.  จงหาพื้นที่ผิวของพีระมิดฐานสี่เหลี่ยมจัตุรัสที่มีปริมาตร 100 ลูกบาศกเซนติเมตร และสูง

12 เซนติเมตร 

 3. จงหาปริมาตรของพีระมิดที่กําหนดตอไปนี้

 4.  จงหาพ้ืนท่ีผิวของกรวยท่ีกําหนดใหในแตละขอตอไปนี้ (ความยาวท่ีกําหนดใหมีหนวยเปน

เซนติเมตร และกําหนดให π ≈ 22
7 )

 1)  2)

 3)  4)

5

13

12 3
9

21

10

20

10 ซม.
7 ซม.

25 ซม.
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 3.  รูปสี่เหลี่ยมผืนผารูปหนึ่งมีดานยาวยาวกวา 2 เทาของดานกวางอยู 4 เมตร ถาเสนรอบรูป 

ยาวไมเกิน 38 เมตร จงหาความยาวของดานกวาง

4.  วันแรกทรายอานหนังสือได 14 ของจํานวนหนาทั้งหมด และวันตอมาอานไดอีก 60 หนา 

ซึ่งรวม 2 วัน ทรายอานไดมากกวาครึ่งเลม จงหาวาหนังสือเลมนี้มีจํานวนหนา

อยางมากที่สุดกี่หนา

5.  กอยตองการสรางร้ัวไมลอมที่ดินผืนหนึ่งที่มีลักษณะเปนรูปสี่เหล่ียมผืนผาและมีความยาว

ที่ดินโดยรวมไมเกิน 240 เมตร ถาดานยาวของที่ดินยาวกวาดานกวางของที่ดินอยู 40 เมตร 

อยากทราบวา กอยตองลอมรั้วยาวอยางมากที่สุดกี่เมตร

แบบฝกทักษะ 1.4
ระดับ พื้นฐาน

ระดับ กลาง

1.  เมยมีเงิน 100 บาท ตองการซื้อนํ้าขวดละ 7 บาท อยากทราบวา เมยจะซื้อนํ้าไดมากที่สุด

กี่ขวด

2.  ถา 3 เทาของจํานวนเต็มบวกจํานวนหนึ่งมากกวา 30 อยูไมถึง 15 จงหาจํานวนเต็มบวก

จํานวนนั้น

40

จากตวัอยางที ่11 และตวัอยางที ่12 นกัเรยีนสามารถใชโปรแกรม GeoGebra เพือ่เขยีนกราฟของฟงกชนั

กําลังสองได ดังนี้

1. พิมพ “y=x∧2-6x+10” ลงในชอง Input เพื่อเขียนกราฟของฟงกชัน y = x2 - 6x + 10

 จะไดกราฟของฟงกชัน y = x2 - 6x + 10 ดังนี้

2. พิมพ “y=-2x∧2-20x-49” ลงในชอง Input เพื่อเขียนกราฟของฟงกชัน y = -2x2 - 20x - 49

 จะไดกราฟของฟงกชัน y = -2x2 - 20x - 49 ดังนี้

เทคโนโลยี
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ฟงกชันกําลังสอง 135กราฟของฟงกชันกําลังสอง

เมื่อนํา 50 ไปลบออกจากผลบวกของจํานวนเต็มบวกจํานวนหนึ่งกับ 18 จะไดผลลัพธ

นอยกวา 6 จงหาจํานวนเต็มบวกจํานวนนั้น

วิธีทํา ให x แทนจํานวนเต็มบวกจํานวนนั้น

  นํา 50 ไปลบออกจากผลบวกของจํานวนเต็มบวกจํานวนนั้นกับ 18 เขียนแทนดวย

(x + 18) - 50
 เนื่องจากผลลัพธที่ไดนอยกวา 6

 เขียนเปนอสมการได (x + 18) - 50 < 6

   x + 18 < 56

   x < 38

ตัวอย่างที่  14

การแสดงอัลกอริทึมดวยผังงาน (flowchart) คือ แผนผังแสดงขั้นตอนการทํางานที่เริ่มจากจุดเริ่มตนไปยัง

จุดสิ้นสุด ซึ่งสามารถใชแผนผังนี้แสดงขั้นตอนการทํางานของโปรแกรมได นอกจากนี้ ผังงานยังเปน

เคร่ืองมือเพื่อใชในการตรวจสอบความผิดพลาดในการทํางาน สําหรับการแสดงอัลกอริทึมดวยผังงาน 

มีสัญลักษณและคําอธิบาย ดังนี้

 เปนสัญลักษณที่แทนจุดเริ่มตนหรือจุดสิ้นสุดของการทํางาน

 เปนสัญลักษณที่แทนการนําขอมูลเขาหรือออกโดยไมระบุชนิดของอุปกรณ

 เปนสัญลักษณที่แทนการดําเนินงานหรือการประมวลผล

 เปนสัญลักษณที่แทนการตัดสินใจตามเงื่อนไขที่กําหนดไว

 เปนสัญลักษณที่แทนทิศทางของการดําเนินงาน

 เปนสัญลักษณที่แทนการนําเขาขอมูลดวยการปอนคาทางแปนพิมพ

เกร็ด น่ารู้

ที่มา :  ณัฐภัทร แกวรัตนภัทร. (2562). หนังสือเรียนรายวิชาพื้นฐานวิทยาศาสตร เทคโนโลยี (วิทยาการคํานวณ)  

ชั้นประถมศึกษาปที่ 4. นนทบุรี : ไทยรมเกลา.
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1.2  คําตอบของอสมการเชิงเสนตัวแปรเดียว
 และกราฟแสดงคําตอบ

 ในระดับชั้นมัธยมศึกษาปที่ 1 นักเรียนไดทราบแลววา คําตอบของสมการเชิงเสน

ตัวแปรเดียว คือ จํานวนที่แทนคาตัวแปรในสมการ แลวทําใหสมการเปนจริง สําหรับอสมการ

เชิงเสนตัวแปรเดียวสามารถหาคําตอบของอสมการไดโดยการแทนคาตัวแปรในอสมการ แลว

ทําใหอสมการเปนจริงไดเชนเดียวกัน ซึ่งนักเรียนจะไดศึกษาเพิ่มเติมจากกิจกรรมคณิตศาสตร

ตอไปนี้

กิจกรรม คณิตศาสตร

ãËŒ¹Ñ¡àÃÕÂ¹ËÒ¨Ó¹Ç¹¨ÃÔ§·Õèá·¹¤‹Ò x ã¹áµ‹ÅÐ¢ŒÍµ‹Íä»¹Õé áÅŒÇ·ÓãËŒÍÊÁ¡ÒÃà»š¹¨ÃÔ§ 

ÁÒ 5 ¨Ó¹Ç¹ â´Â·ÓÅ§ã¹ÊÁǾ

1. x > 5

2. x < 7

3. x ≠ 10

4. x ≥ 4

5. x ≤ 7

6. 3 ≤ x < 7

 จากกจิกรรมคณติศาสตร จะเห็นวา อสมการในแตละขอสามารถหาจาํนวนมาแทนคา x แลว
ทําใหอสมการเปนจริงไดเสมอ เชน ขอ  1.  เมื่อแทนคา x ดวย 6, 7, 8 หรือจํานวนที่มากกวา 5

จะทําใหอสมการเปนจริงเสมอ หรือขอ  5.  เมื่อแทนคา x ดวย 5, 6, 7 หรือจํานวนที่นอยกวา

หรือเทากับ 7 จะทําใหอสมการเปนจริงเสมอ ซึ่งจะเรียกจํานวนเหลานี้วา คําตอบของอสมการ

คาํตอบของอสมการ คอื จํานวนจรงิใด ๆ  ทีแ่ทนตวัแปรในอสมการแลวทาํใหอสมการ

เปนจริง

อสมการ 3 ≤ x < 7 อานวา

“เอกซมากกวาหรอืเทากบัสาม

แตนอยกวาเจ็ด”

¤³Ôµ¹‹ÒÃÙŒ
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	 หนังสือเรียนรายวชิาพื้นฐาน คณิตศาสตร์ ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 3 เล่ม 1	จัดท�ำขึ้น	
ส�ำหรับใช้ประกอบกำรเรียนกำรสอนชั้นมัธยมศึกษำปีที่	3	 โดยด�ำเนินกำรจัดท�ำให้สอดคล้อง	

ตำมมำตรฐำนกำรเรียนรู้และตัวชี้วัด	กลุ่มสำระกำรเรียนรู้คณิตศำสตร์	(ฉบับปรับปรุง	พ.ศ.	2560)		

ตำมหลักสูตรแกนกลำงกำรศึกษำขั้นพื้นฐำน	 พุทธศักรำช	2551	 ทุกประกำร	 เพื่อส่งเสริมทักษะ	

ทีจ่�ำเป็นส�ำหรับกำรเรยีนรู้ในศตวรรษที	่21	ทัง้ทกัษะด้ำนกำรคดิวเิครำะห์	กำรคดิอย่ำงมวิีจำรณญำณ	

กำรแก้ปัญหำ	กำรคดิสร้ำงสรรค์	กำรใช้เทคโนโลยี	กำรส่ือสำร	และกำรร่วมมือ	เพือ่ให้ผูเ้รยีนรูเ้ท่ำทัน	

กำรเปลี่ยนแปลงของระบบเศรษฐกิจ	สังคม	วัฒนธรรม	และสภำพแวดล้อม	สำมำรถแข่งขันและ

อยู่ร่วมกับประชำคมโลกได้

	 หนังสือเรียนกลุ่มสำระกำรเรียนรู้คณิตศำสตร์ในระดับชั้นมัธยมศึกษำปีที่	3	นี้		

คณะผู้เรียบเรียงได้จัดแบ่งออกเป็น	2	เล่ม	ดังนี้

คณิตน่ารู ้
เสริมควำมรู้หรือ
ข้อสังเกตที่ได้จำกเนื้อหำ

ข้อควรระวัง 
อธิบำยในสิ่งที่
ผู้เรียนมักเข้ำใจผิด
หรือคลำดเคลื่อน

ควรรู้ก่อนเรียน 
ทบทวนควำมรู้เดิม	เพื่อ	
เชื่อมโยงเข้ำสู่เนื้อหำใหม่

ลองทําดู
เพื่อให้ผู้เรียนได้ฝึกท�ำ
จนเกิดควำมช�ำนำญ

	 ต�ำแหน่งของ	Q3	=	
3
4	(36	+	1)	=	

3
4	(37)	=	27.75

	 ซึง่	27.75	อยูร่ะหว่ำงต�ำแหน่งที	่27	กบัต�ำแหน่งที	่28	น่ันคอื	อยู่ระหว่ำงค่ำ	41	กบั	44

	 จะเห็นว่ำ	 ต�ำแหน่งเพิ่มขึ้น	28	-	27	=	1	ต�ำแหน่ง

	 	 	 เวลำเพิ่มขึ้น	44	-	41	=	3	นำที

	 ดังนั้น	 ต�ำแหน่งเพิ่มขึ้น	27.75	-	27	=	0.75	ต�ำแหน่ง

	 	 	 เวลำเพิ่มขึ้น	 0.751 ×	3	=	2.25	นำที

	 จะได้ว่ำ	 เวลำที่ตรงกับต�ำแหน่งของควอร์ไทล์ที่	3	คือ	41	+	2.25	=	43.25	นำที	

	 ดังนั้น		ควอร์ไทล์ที่	1	มีค่ำเท่ำกับ	24.25	นำที	ควอร์ไทล์ที่	2	มีค่ำเท่ำกับ	35	นำที

และควอร์ไทล์ที่	3	มีค่ำเท่ำกับ	43.25	นำที	 ตอบ

¤³Ôµ¹‹ÒÃÙŒ

ค่ำของควอร์ไทล์ที่	2	เท่ำกับมัธยฐำนของข้อมูลทั้งหมด	

ดังนั้น	ค่ำของควอร์ไทล์ที่	2	ที่อยู่ระหว่ำง	33	กับ	37	เท่ำกับ	33	+	37
2

	=	35	นำที

ผลสํารวจอายุ (ป) ของผูประกวดรองเพลงรายการหนึ่ง เปนดังนี้

15 18 42 25 23 38 30 31 25 39

21 20 18 50 18 54 60 50 28 22

33 18 42 39 20 9 20 59 14 68

จากขอมูลขางตน จงหาคาของควอรไทลที่ 1 ควอรไทลที่ 2 และควอรไทลที่ 3 

ลองทําดู

¢ŒÍ¤ÇÃÃÐÇÑ§
ต�ำแหน่งควอร์ไทล์กับค่ำของควอร์ไทล์ไม่ใช่สิ่งเดียวกัน
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Thinking Time
ค�ำถำมกระตุ้นให้ผู้เรียน	
คิดต่อยอดจำกเนื้อหำ
ที่เรียน

คําถามประจําหน่วย 
การเรียนรู้ 
ที่ครอบคลุมตัวชี้วัดสูงสุด	
ในหน่วยกำรเรียนรู้

ตัวชี้วัด 

•	 	ประยุกต์ใช้สมกำรก�ำลังสองตัวแปรเดียวในกำรแก้ปัญหำ
คณิตศำสตร์	(ค 1.3 ม.3/2)

สาระการเรียนรูแกนกลาง

•	สมกำรก�ำลังสองตัวแปรเดียว
•	กำรแก้สมกำรก�ำลังสองตัวแปรเดียว
•	กำรน�ำควำมรู้เกี่ยวกับกำรแก้สมกำรก�ำลังสองตัวแปรเดียว	 	
	 ไปใช้ในกำรแก้ปัญหำ

 สมการ ∆x = 8t2 เปนสมการท่ีแสดงความสมัพันธระหวางระยะทางท่ีรถ

เคลือ่นทีไ่ดกบัชวงเวลาทีผ่านไป โดย ∆x คอื ระยะทางท่ีรถเคล่ือนท่ีได (เมตร) 

และ t คือ ระยะเวลาที่รถใชในการเคลื่อนที่ (วินาที) 1

นักเรียนสามารถ

หาÃÐÂÐàÇÅÒ
ที่รถยนตเคลื่อนที่

ไดอยางไร

Q.

สมการกาํลงัสองตวัแปรเดยีว

หน่วยการเรียนรู้ที่

2

ที่มา : คลังภาพ อจท.

 1
	ดร.สุโกสินทร์	ทองรัตนำศิริ	และคณะ.	หนังสือเรียนรายวิชาเพิ่มเติมวิทยาศาสตร ฟสิกส ชั้นมัธยมศึกษาปที่ 4 เลม 1.

(กรุงเทพมหำนคร	:	อักษรเจริญทัศน์	อจท.	จ�ำกัด),	60.

หนังสือเรียนรายวิชาพื้นฐาน คณิตศาสตร์ ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 3 เล่ม 1 หนวยการเรียนรูที่ 1-6

หนังสือเรียนรายวิชาพื้นฐาน คณิตศาสตร์ ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 3 เล่ม 2 หนวยการเรียนรูที่ 1-5

คําแนะนําในการใช้สื่อ

องค์ประกอบต่าง ๆ  ในแต่ละหน่วย

ตัวชี้วัด 
ที่สอดคล้องกับเนื้อหำ	
ในหน่วยกำรเรียนรู้

สาระการเรียนรู้
แกนกลาง 
ขอบข่ำยเนื้อหำ
ในหน่วยกำรเรียนรู้

ควรรูกอนเรียน

 ความยาวรอบรูปและพื้นที่ของรูปเรขาคณิตสองมิติ

รูปเรขาคณิตสองมิติ ความยาวรอบรูป พื้นที่

2πr πr2

a + b + c 1
2 × a × h

4a a2

2(a + b) a × b

 ปริมาตรของปริซึม

ปริมำตรของปริซึม	=	พื้นที่ฐำน	×	ควำมสูง

 ปริมาตรของทรงกระบอก

ปริมำตรของทรงกระบอก	=	πr2h

เมื่อ	r	 แทนรัศมีของวงกลมที่เป็นฐำนของทรงกระบอก

	 h	แทนควำมสูงของทรงกระบอก

วงกลม

รูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส

รูปสี่เหลี่ยมผืนผ้ำ

a

รูปสำมเหลี่ยม

c h

a

b

b

a

แบบทดสอบพื้นฐานกอนเรียน

r

พื้นที่ผิวและปริมาตร 153

จงหาวา กราฟแสดงคําตอบบนเสนจํานวนในแตละขอตอไปนี้ แสดงจํานวนใดบาง

1) 
	 -8	 -7	 -6	 -5	 -4	 -3	 -2	 -1	 0	 1	 2

2)	
	 -11	 -10	 -9	 -8	 -7	 -6	 -5	 -4	 -3	 -2	 -1

3)	
	 -9	 -6	 -3	 0	 3	 6	 9	 12	 15	 18	 21

4) 
	 -15	 -10	 -5	 0	 5	 10	 15	 20	 25	 30	 35

5)	
	 -10	 -8	 -6	 -4	 -2	 0	 2	 4	 6	 8	 10

ลองทําดู

	 -14	 -7	 0	 7	 14	 21	 28	 35	 42	 49	 56

กรำฟแสดงค�ำตอบบนเส้นจ�ำนวนข้ำงต้น	แสดงจ�ำนวนใดบ้ำง

Thinking  Time
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1.1		ควำมรู้เกี่ยวกับอสมกำรเชิงเส้นตัวแปรเดียว	 4	 	 	
1.2		ค�ำตอบของอสมกำรเชิงเส้นตัวแปรเดียว
	 และกรำฟแสดงค�ำตอบ	 7	 	 	
1.3		กำรแก้อสมกำรเชิงเส้นตัวแปรเดียว	 17	 	 	
1.4		กำรน�ำควำมรู้เกี่ยวกับอสมกำรเชิงเส้นตัวแปรเดียว
	 ไปใช้ในกำรแก้ปัญหำ	 34

คณิตศาสตรในชีวิตจริง 42
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ควรรูกอนเรียน
 นิพจน

 นิพจนเปนจํานวนที่อยูในรูปคาคงตัวหรือตัวแปร ซึ่งอยูในรูปการดําเนินการตาง ๆ  เชน 10, 

3x, 2x + 4, x - 5 และ 2x5
 นิพจนพีชคณิต

 นิพจนพีชคณิตเปนนิพจนที่ประกอบไปดวยคาคงตัวและตัวแปร ซ่ึงอยูในรูปการดําเนินการ

ตาง ๆ  เชน -5x, -x - 4, 4x + 9 และ x3
 เอกนาม

 เอกนามเปนนิพจนที่สามารถเขียนใหอยูในรูปการคูณของคาคงตัวกับตัวแปรตั้งแต 1 ตัว

ข้ึนไป และเลขช้ีกําลังของตัวแปรแตละตัวเปนศูนยหรือจํานวนเต็มบวก โดยสวนท่ีเปนคาคงตัว 

เรียกวา สัมประสิทธิ์ของเอกนาม และผลบวกของเลขช้ีกําลังของตัวแปรแตละตัวในเอกนาม

เรียกวา ดีกรีของเอกนาม เชน

 4x5  เปนเอกนามที่มีสัมประสิทธิ์เทากับ 4 และดีกรีเทากับ 5

 - 13 a
2b เปนเอกนามที่มีสัมประสิทธิ์เทากับ - 13 และดีกรีเทากับ 3

 พหุนาม

 พหุนามเปนนิพจนท่ีอยูในรูปเอกนาม หรือเขียนอยูในรูปการบวกของเอกนามตั้งแต 2 

เอกนามขึ้นไป และดีกรีสูงสุดของพหุนามที่อยูในรูปผลสําเร็จที่ไมมีพจนที่คลายกัน เรียกวา ดีกรี

ของพหุนาม เชน

 -3x9  เปนพหุนามที่มีดีกรีเทากับ 9

 4x3y2 + y3 เปนพหุนามที่มีดีกรีเทากับ 5

 สมบัติของการเทากันของจํานวนจริง

แบบทดสอบพื้นฐานกอนเรียน

 1) สมบัติสมมาตร

  

 3) สมบัติของการเทากันเกี่ยวกับการบวก

 2) สมบัติถายทอด

 4) สมบัติของการเทากันเกี่ยวกับการคูณ

ถา a = b แลว b = a

เมื่อ a และ b แทนจํานวนจริงใด ๆ

ถา a = b แลว a + c = b + c

เมื่อ a, b และ c แทนจํานวนจริงใด ๆ

ถา a = b และ b = c แลว a = c

เมื่อ a, b และ c แทนจํานวนจริงใด ๆ

ถา a = b แลว a × c = b × c
เมื่อ a, b และ c แทนจํานวนจริงใด ๆ

อสมการเชิงเสนตัวแปรเดียว 3

ตัวชี้วัด 

•  เขาใจและใชสมบัติของการไมเทากันเพื่อวิเคราะหและแกปญหา
โดยใชอสมการเชิงเสนตัวแปรเดียว (ค 1.3 ม.3/1)

สาระการเรียนรูแกนกลาง

• อสมการเชิงเสนตัวแปรเดียว
• การแกอสมการเชิงเสนตัวแปรเดียว
• การนําความรูเกี่ยวกับการแกอสมการเชิงเสนตัวแปรเดียว  
 ไปใชในการแกปญหา

 สุชาติมีคาดัชนีมวลกาย1 (BMI) เทากับ 24 กิโลกรัม/เมตร2 

และสูง 170 เซนติเมตร ซึ่งคาดัชนีมวลกายคํานวณไดจากนํ้าหนักตัว

(หนวยเปนกิโลกรัม) หารดวยสวนสูงกําลังสอง (หนวยเปนเมตร) และ

คาดัชนีมวลกายปกติจะอยูในชวง 18.5-22.9 กิโลกรัม/เมตร2

นักเรียนคิดวา
สุชาติตองทําอยางไร

จึงจะมีคาดัชนีมวลกาย

อยูในà¡³±�»¡µÔ

Q.

อสมการเชงิเส้นตวัแปรเดยีว

หน่วยการเรียนรู้ที่

1

ที่มา : คลังภาพ อจท.

 1
คาดัชนีมวลกาย. สืบคนเมื่อ 31 พฤษภาคม 2562, จาก https://si.mahidol.ac.th/th/healthdetail.asp?aid=1316



 ความสมัพนัธท่ีปรากฏในประโยค “สามเทาของจํานวนจํานวนหนึง่รวมกบัสบิไมเทากบัสาม”

คือ ความสัมพันธ ไมเทากับ เขียนแทนดวยสัญลักษณ ≠ และเขียนเปนประโยคสัญลักษณไดเปน 

3x + 10 ≠ 3 เมื่อให x แทนจํานวนจํานวนหนึ่ง

 ความสัมพันธท่ีปรากฏในประโยค “ภูผามีเงินไมตํ่ากวา 50 บาท” คือ ความสัมพันธ

มากกวา หรือ เทากับ เขียนแทนดวยสัญลักษณ ≥ และเขียนเปนประโยคสัญลักษณไดเปน

x ≥ 50 เมื่อให x แทนจํานวนเงินของภูผา

 ความสมัพนัธทีป่รากฏในประโยค “อารมมนีํา้หนักตวัไมเกิน 60 กโิลกรัม” คอื ความสมัพนัธ

นอยกวา หรือ เทากับ เขียนแทนดวยสัญลักษณ ≤ และเขียนเปนประโยคสัญลักษณไดเปน

x ≤ 60 เมื่อให x แทนนํ้าหนักตัวของอารม

 นักเรียนจะเห็นวา ประโยคเกี่ยวกับจํานวนทั้ง 5 ประโยคขางตน มีความสัมพันธ นอยกวา 

มากกวา นอยกวาหรือเทากับ มากกวาหรือเทากับ และไมเทากับปรากฏอยู ซึ่งเขียนแทนดวย

สัญลักษณ <  >  ≤  ≥ และ ≠ ตามลําดับ จะเรียกสัญลักษณดังกลาววา เคร่ืองหมาย

แสดงการไมเทากัน

< แทนความสัมพันธนอยกวา

> แทนความสัมพันธมากกวา

≤ แทนความสัมพันธนอยกวาหรือเทากับ

≥ แทนความสัมพันธมากกวาหรือเทากับ

≠ แทนความสัมพันธไมเทากับ

อสมการอาจมีตัวแปรหรือไมมี 

ตัวแปรก็ได

¤³Ôµ¹‹ÒÃÙŒ

 ซ่ึงจากประโยคสญัลกัษณของประโยคเกีย่วกับจํานวนท้ัง 5 ประโยค จะเห็นวา มีเครือ่งหมาย

แสดงการไมเทากันแสดงความสัมพันธระหวาง 2 จํานวนปรากฏอยู จะเรียกประโยคในลักษณะนี้

วา อสมการ โดยในแตละอสมการจะมีตัวแปรปรากฏอยูเพียงตัวแปรเดียว และมีดีกรีของตัวแปร

เทากับ 1 ซึ่งจะเรียกอสมการในลักษณะนี้วา อสมการเชิงเสนตัวแปรเดียว

อสมการ เปนประโยคสัญลักษณที่แสดงถึงความสัมพันธของจํานวนโดยมีสัญลักษณ 

<  >  ≤  ≥ หรือ ≠ แสดงความสัมพันธ

อสมการเชงิเสนตวัแปรเดยีว เปนอสมการทีม่ตีวัแปรปรากฏอยูเพยีงตวัแปรเดยีว และ

มีดีกรีของตัวแปรเทากับ 1

อสมการเชิงเสนตัวแปรเดียว 5

1.1 ความรูเกี่ยวกับอสมการเชิงเสนตัวแปรเดียว
 ในระดับช้ันประถมศึกษา นักเรียนไดเรียนรูเกี่ยวกับสัญลักษณ < > = และ ≠ ซึ่งเปน

สญัลกัษณแทนความสมัพันธนอยกวา มากกวา เทากับ และไมเทากับ ตามลําดบั นอกจากสัญลักษณ

แทนความสัมพันธดังกลาวแลว นักเรียนจะไดศึกษาสัญลักษณแทนความสัมพันธอื่น ๆ  จาก

กิจกรรมคณิตศาสตรตอไปนี้

กิจกรรม คณิตศาสตร
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ประโยคเกี่ยวกับจํานวน

ความสัมพันธที่ปรากฏในประโยค
เกี่ยวกับจํานวน

มากกวา นอยกวา เทากับ ไมเทากับ

1) เจ็ดสิบมากกวาหาสิบ

2)  นํ้าในแกวมีอุณหภูมินอยกวา 
25 องศาเซลเซียส

3)  สามเทาของจํานวนจํานวนหนึ่ง
รวมกับสิบไมเทากับสาม

4) ภูผามีเงินไมตํ่ากวา 50 บาท

5) อารมมีนํ้าหนักตัวไมเกิน 60 กิโลกรัม

 จากกิจกรรมคณิตศาสตร จะพบวา

 ความสัมพันธที่ปรากฏในประโยค “เจ็ดสิบมากกวาหาสิบ” คือ ความสัมพันธ มากกวา

เขียนแทนดวยสัญลักษณ > และเขียนเปนประโยคสัญลักษณไดเปน 70 > 50 

 ความสัมพันธที่ปรากฏในประโยค “นํ้าในแกวมีอุณหภูมินอยกวา 25 องศาเซลเซียส” คือ 

ความสัมพันธ นอยกวา เขียนแทนดวยสัญลักษณ < และเขียนเปนประโยคสัญลักษณไดเปน 

x < 25 เมื่อให x แทนอุณหภูมิของนํ้าในแกว
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1.2  คําตอบของอสมการเชิงเสนตัวแปรเดียว
 และกราฟแสดงคําตอบ

 ในระดับช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 1 นักเรียนไดทราบแลววา คําตอบของสมการเชิงเสน

ตัวแปรเดียว คือ จํานวนที่แทนคาตัวแปรในสมการ แลวทําใหสมการเปนจริง สําหรับอสมการ

เชิงเสนตัวแปรเดียวสามารถหาคําตอบของอสมการไดโดยการแทนคาตัวแปรในอสมการ แลว

ทําใหอสมการเปนจริงไดเชนเดียวกัน ซึ่งนักเรียนจะไดศึกษาเพิ่มเติมจากกิจกรรมคณิตศาสตร

ตอไปนี้

กิจกรรม คณิตศาสตร

ãËŒ¹Ñ¡àÃÕÂ¹ËÒ¨Ó¹Ç¹¨ÃÔ§·Õèá·¹¤‹Ò x ã¹áµ‹ÅÐ¢ŒÍµ‹Íä»¹Õé áÅŒÇ·ÓãËŒÍÊÁ¡ÒÃà»š¹¨ÃÔ§ 

ÁÒ 5 ¨Ó¹Ç¹ â´Â·ÓÅ§ã¹ÊÁǾ

1. x > 5

2. x < 7

3. x ≠ 10

4. x ≥ 4

5. x ≤ 7

6. 3 ≤ x < 7

 จากกจิกรรมคณติศาสตร จะเห็นวา อสมการในแตละขอสามารถหาจํานวนมาแทนคา x แลว
ทําใหอสมการเปนจริงไดเสมอ เชน ขอ  1.  เมื่อแทนคา x ดวย 6, 7, 8 หรือจํานวนที่มากกวา 5

จะทําใหอสมการเปนจริงเสมอ หรือขอ  5.  เมื่อแทนคา x ดวย 5, 6, 7 หรือจํานวนที่นอยกวา

หรือเทากับ 7 จะทําใหอสมการเปนจริงเสมอ ซึ่งจะเรียกจํานวนเหลานี้วา คําตอบของอสมการ

คาํตอบของอสมการ คอื จํานวนจรงิใด ๆ  ทีแ่ทนตวัแปรในอสมการแลวทาํใหอสมการ

เปนจริง

อสมการ 3 ≤ x < 7 อานวา

“เอกซมากกวาหรอืเทากบัสาม

แตนอยกวาเจ็ด”

¤³Ôµ¹‹ÒÃÙŒ

อสมการเชิงเสนตัวแปรเดียว 7

จงเขียนประโยคสัญลักษณแทนประโยคเกี่ยวกับจํานวนในแตละขอตอไปนี้

1) จํานวนจํานวนหนึ่งไมเทากับสิบหา

2) สามเทาของอายุของเกงมากกวา 10 ป

3) ผลบวกของจํานวนจํานวนหนึ่งกับหานอยกวาแปด

4) ระยะทางจากบานไปโรงเรียนไมเกิน 30 กิโลเมตร

5) สี่เทาของจํานวนจํานวนหนึ่งรวมกับเจ็ดมีคาไมนอยกวาหา

วิธีทํา 1) ให x แทนจํานวนจํานวนหนึ่ง

  จะไดประโยคสัญลักษณ คือ x ≠ 15

 2) ให x แทนอายุของเกง

  จะไดประโยคสัญลักษณ คือ 3x > 10

 3) ให x แทนจํานวนจํานวนหนึ่ง

  จะไดประโยคสัญลักษณ คือ x + 5 < 8

 4) ให x แทนระยะทางจากบานไปโรงเรียน

  จะไดประโยคสัญลักษณ คือ x ≤ 30

 5) ให x แทนจํานวนจํานวนหนึ่ง

  จะไดประโยคสัญลักษณ คือ 4x + 7 ≥ 5  ตอบ

ตัวอย่างที่  1

จงเขียนประโยคสัญลักษณแทนประโยคเกี่ยวกับจํานวนในแตละขอตอไปนี้

1) เนตรมีนํ้าหนักตัวนอยกวา 50 กิโลกรัม

2) อรมีสวนสูงมากกวา 145 เซนติเมตร

3) หาเทาของจํานวนจํานวนหนึ่งไมเทากับหนึ่งรอย

4) แดงมีอายุไมเกิน 20 ป

5) ผลคูณของจํานวนจํานวนหนึ่งกับแปดมีคาไมมากกวาสิบหา

ลองทําดู

ในหนังสือบางเลม อาจแทน

ความสัมพันธ มากกวาหรือ

เทากับ ดวยสัญลักษณ ≥

และแทนความสัมพันธ นอยกวา

หรือเทากับ ดวยสัญลักษณ ≤

¤³Ôµ¹‹ÒÃÙŒ
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 จากตัวอยางที่ 2 จะเห็นวา คําตอบของอสมการแบงเปน 3 แบบ ดังนี้

 1) อสมการที่มีจํานวนจริงบางจํานวนเปนคําตอบ เชน x < 4

 2) อสมการที่มีจํานวนจริงทุกจํานวนเปนคําตอบ เชน x + 1 > x
 3) อสมการที่ไมมีจํานวนจริงใดเปนคําตอบ เชน x - 5 > x

 นอกจากการเขียนคําตอบของอสมการตามตัวอยางท่ี 2 นักเรียนอาจเขียนคําตอบของ

อสมการโดยใชกราฟแสดงคําตอบบนเสนจํานวน

 พิจารณาการเขียนกราฟแสดงคําตอบบนเสนจํานวนของอสมการตอไปนี้

 1) x < 5 

  

 -1 0 1 2 3 4 5 6 7 8 9

   กราฟขางตนแสดงจํานวนจริงทุกจํานวนที่นอยกวา 5 ซึ่งเปนคําตอบของอสมการ

x < 5 จึงเขียนวงกลม  บนจุดที่แทน 5 เพื่อแสดงวา กราฟไมรวมจุดที่แทน 5 และ

ลากเสนทึบตอจากวงกลม  ไปทางซายของเสนจํานวน

 2) x ≤ -3 

  

 -6 -5 -4 -3 -2 -1 0 1 2 3 4

   กราฟขางตนแสดงจํานวนจริงทุกจํานวนที่นอยกวาหรือเทากับ -3 ซึ่งเปนคําตอบของ

อสมการ x ≤ -3 จึงเขียนวงกลม  บนจุดที่แทน -3 เพื่อแสดงวา กราฟรวมจุดที่แทน 

-3 และลากเสนทึบตอจากวงกลม  ไปทางซายของเสนจํานวน 

 3) x > 7 

  

 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12

   กราฟขางตนแสดงจํานวนจริงทุกจํานวนที่มากกวา 7 ซึ่งเปนคําตอบของอสมการ 

x > 7 จึงเขียนวงกลม  บนจุดที่แทน 7 เพื่อแสดงวา กราฟไมรวมจุดที่แทน 7 และ

ลากเสนทึบตอจากวงกลม  ไปทางขวาของเสนจํานวน

อสมการเชิงเสนตัวแปรเดียว 9

จงหาคําตอบของอสมการในแตละขอตอไปนี้

1) x < 4

3) x ≥ 2

5) x - 5 > x

2) x ≠ -1
4) x + 1 > x
6) -3 < x ≤ 4

วิธีทํา 1)  เมื่อแทนคา x ดวยจํานวนจริงที่นอยกวา 4 ในอสมการ x < 4 

จะทําใหอสมการเปนจริงเสมอ

  ดังนั้น คําตอบของอสมการ x < 4 คือ จํานวนจริงทุกจํานวนที่นอยกวา 4

 2)  เมื่อแทนคา x ดวยจํานวนจริงที่ไมเทากับ -1 ในอสมการ x ≠ -1 
จะทําใหอสมการเปนจริงเสมอ

  ดังนั้น คําตอบของอสมการ x ≠ -1 คือ จํานวนจริงทุกจํานวนที่ไมเทากับ -1

 3)  เมื่อแทนคา x ดวยจํานวนจริงที่มากกวาหรือเทากับ 2 ในอสมการ x ≥ 2 

จะทําใหอสมการเปนจริงเสมอ

  ดงันัน้ คําตอบของอสมการ x ≥ 2 คอื จาํนวนจรงิทกุจาํนวนทีม่ากกวาหรอืเทากบั 2

 4)  เมื่อแทนคา x ดวยจํานวนจริงใด ๆ  ในอสมการ x + 1 > x
จะทําใหอสมการเปนจริงเสมอ

  ดังนั้น คําตอบของอสมการ x + 1 > x คือ จํานวนจริงทุกจํานวน

 5) เนื่องจากไมมีจํานวนจริงใด ๆ  ที่แทนคา x แลวทําใหอสมการ x - 5 > x เปนจริง

  ดังนั้น อสมการ x - 5 > x ไมมีคําตอบ

 6)  เมื่อแทนคา x ดวยจํานวนจริงที่มากกวา -3 แตนอยกวาหรือเทากับ 4 

จะทําใหอสมการเปนจริงเสมอ

   ดังนั้น  คําตอบของอสมการ -3 < x ≤ 4 คือ จํานวนจริงทุกจํานวนที่มากกวา -3 

แตนอยกวาหรือเทากับ 4    ตอบ

ตัวอย่างที่  2

จงหาคําตอบของอสมการในแตละขอตอไปนี้

1) x < 1

4) x - 2 < x
2) x ≠ -4
5) x > x + 5

3) x ≥ 8

6) 1 ≤ x < 5

ลองทําดู
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จงหาคําตอบของอสมการในแตละขอตอไปนี้ พรอมทั้งเขียนกราฟแสดงคําตอบบนเสนจํานวน

1) x > 2 2) x ≠ 0 3) x ≤ 5

วิธีทํา 1)  เมื่อแทนคา x ดวยจํานวนจริงที่มากกวา 2 ในอสมการ x > 2 

จะทําใหอสมการเปนจริงเสมอ

  ดังนั้น คําตอบของอสมการ x > 2 คือ จํานวนจริงทุกจํานวนที่มากกวา 2

  เขียนกราฟแสดงคําตอบบนเสนจํานวนได ดังนี้

  

 -2 -1 0 1 2 3 4 5 6 7 8

 2)  เมื่อแทนคา x ดวยจํานวนจริงที่ไมเทากับ 0 ในอสมการ x ≠ 0 
จะทําใหอสมการเปนจริงเสมอ

  ดังนั้น คําตอบของอสมการ x ≠ 0 คือ จํานวนจริงทุกจํานวนที่ไมเทากับ 0

  เขียนกราฟแสดงคําตอบบนเสนจํานวนได ดังนี้

  

 -3 -2 -1 0 1 2 3 4 5 6 7

 3)  เมื่อแทนคา x ดวยจํานวนจริงที่นอยกวาหรือเทากับ 5 ในอสมการ x ≤ 5 

จะทําใหอสมการเปนจริงเสมอ

  ดงันัน้ คําตอบของอสมการ x ≤ 5 คอื จาํนวนจริงทกุจาํนวนทีน่อยกวาหรอืเทากบั 5

  เขียนกราฟแสดงคําตอบบนเสนจํานวนได ดังนี้

  

 -1 0 1 2 3 4 5 6 7 8 9

   ตอบ

ตัวอย่างที่  3

จงหาคําตอบของอสมการในแตละขอตอไปนี้ พรอมทั้งเขียนกราฟแสดงคําตอบบนเสนจํานวน

1) x < 2 2) x ≠ 8 3) x ≥ 3

ลองทําดู

อสมการเชิงเสนตัวแปรเดียว 11

 4) x ≥ 9

  

 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13

   กราฟขางตนแสดงจํานวนจริงทุกจํานวนที่มากกวาหรือเทากับ 9 ซึ่งเปนคําตอบของ

อสมการ x ≥ 9 จึงเขียนวงกลม  บนจุดที่แทน 9 เพื่อแสดงวา กราฟรวมจุดที่แทน 

9 และลากเสนทึบตอจากวงกลม  ไปทางขวาของเสนจํานวน 

 5) x ≠ -5 
  

 -10 -9 -8 -7 -6 -5 -4 -3 -2 -1 0

   กราฟขางตนแสดงจํานวนจริงทุกจํานวนที่ไมเทากับ -5 ซึ่งเปนคําตอบของอสมการ 

x ≠ -5 จงึเขยีนวงกลม  บนจดุทีแ่ทน -5 เพือ่แสดงวา กราฟไมรวมจุดทีแ่ทน -5 และ

ลากเสนทึบตอจากวงกลม  ไปทางซายและทางขวาของเสนจํานวน

 6) 2 < x ≤ 6

  

 0 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10

   กราฟขางตนแสดงจํานวนจริงทุกจํานวนที่มากกวา 2 แตนอยกวาหรือเทากับ 6 ซึ่ง

เปนคําตอบของอสมการ 2 < x ≤ 6 จึงเขียนวงกลม  บนจุดที่แทน 2 เพื่อแสดงวา

กราฟไมรวมจุดท่ีแทน 2 และเขียนวงกลม  บนจุดที่แทน 6 เพื่อแสดงวา กราฟ

รวมจุดที่แทน 6 จากนั้นลากเสนทึบระหวางวงกลม  และวงกลม 

นักเรียนคิดวา กราฟแสดงคําตอบบนเสนจํานวนของอสมการในแตละขอตอไปนี้เปนอยางไร

1) x + 8 > x
2) x + 4 < x + 1

Thinking  Time
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 18 19 20 21 22 23 24 25 26 27 28

ถากราฟที่กําหนดเปนกราฟแสดงคําตอบบนเสนจํานวนของอสมการ x > 24 แลว นักเรียนคิดวา 

กราฟที่กําหนดเปนกราฟแสดงคําตอบบนเสนจํานวนของอสมการ 24 < x ดวยหรือไม เพราะเหตุใด

Thinking  Time

จงหาวา กราฟแสดงคําตอบบนเสนจํานวนในแตละขอตอไปนี้ แสดงจํานวนใดบาง

1) 
 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14

2) 
 10 12 14 16 18 20 22 24 26 28 30

3) 
 -18 -15 -12 -9 -6 -3 0 3 6 9 12

4) 
 -5 0 5 10 15 20 25 30 35 40 45

5) 
 -8 -4 0 4 8 12 16 20 24 28 32

ตอบ 1) จํานวนจริงทุกจํานวนที่นอยกวา 9

 2) จํานวนจริงทุกจํานวนที่มากกวาหรือเทากับ 14

 3) จํานวนจริงทุกจํานวนที่ไมเทากับ -9 

 4) จํานวนจริงทุกจํานวนที่นอยกวาหรือเทากับ 15

 5) จํานวนจริงทุกจํานวนที่มากกวา 8 แตนอยกวาหรือเทากับ 20

ตัวอย่างที่  4

อสมการเชิงเสนตัวแปรเดียว 13
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กําหนดให a และ b เปนจํานวนจริงใด ๆ  โดยที่ a < b

1) กราฟแสดงคําตอบบนเสนจํานวนของอสมการ x > a เปนดังนี้

a

2) กราฟแสดงคําตอบบนเสนจํานวนของอสมการ x < a เปนดังนี้

a

3) กราฟแสดงคําตอบบนเสนจํานวนของอสมการ x ≠ a เปนดังนี้

a

4) กราฟแสดงคําตอบบนเสนจํานวนของอสมการ x ≥ a เปนดังนี้

a

5) กราฟแสดงคําตอบบนเสนจํานวนของอสมการ x ≤ a เปนดังนี้

a

6) กราฟแสดงคําตอบบนเสนจํานวนของอสมการ a < x < b เปนดังนี้

ba

7) กราฟแสดงคําตอบบนเสนจํานวนของอสมการ a ≤ x < b เปนดังนี้

ba

8) กราฟแสดงคําตอบบนเสนจํานวนของอสมการ a < x ≤ b เปนดังนี้

ba

9) กราฟแสดงคําตอบบนเสนจํานวนของอสมการ a ≤ x ≤ b เปนดังนี้

ba
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แบบฝกทักษะ 1.2
ระดับ พื้นฐาน

1. จงเขียนประโยคสัญลักษณแทนประโยคเกี่ยวกับจํานวนในแตละขอตอไปนี้

  1) นํ้าคางมีเงินเก็บมากกวา 500 บาท

  2) จํานวนจํานวนหนึ่งมากกวาหรือเทากับหกสิบสี่

  3) กลามีอุณหภูมิรางกายสูงกวา 38 องศาเซลเซียส

  4) ชาติชายปนจักรยานดวยอัตราเร็วไมเกิน 10 กิโลเมตร/ชั่วโมง

  5) จํานวนจํานวนหนึ่งบวกกับสามไมเทากับแปด

  6) สิบเทาของจํานวนจํานวนหนึ่งลบดวยเกานอยกวาสามสิบ

2. จงเขียนประโยคเกี่ยวกับจํานวนแทนประโยคสัญลักษณในแตละขอตอไปนี้

  1) x ≤ 1

  4) b < 59

  7) 4y ≥ 8

  2) a > 22

  5) 6 < c

  8) c - 7 < 2

  3) x ≠ 19
  6) -14 ≥ x
  9) 10 - b ≠ 5

3. จงเขียนกราฟแสดงคําตอบบนเสนจํานวนของอสมการในแตละขอตอไปนี้

  1) x > -8

  4) x ≤ -6

  2) x ≥ 12

  5) x ≠ -2
  3) x < 11

  6) 7 ≤ x ≤ 11

4. จงหาวา กราฟแสดงคําตอบบนเสนจํานวนในแตละขอตอไปนี้ แสดงจํานวนใดบาง

  1) 
 -1 1 3 5 7 9 11 13 15 17 19

  2) 
 -8 -5 -2 1 4 7 10 13 16 19 22

  3) 
 -17 -15 -13 -11 -9 -7 -5 -3 -1 1 3

อสมการเชิงเสนตัวแปรเดียว 15

จงหาวา กราฟแสดงคําตอบบนเสนจํานวนในแตละขอตอไปนี้ แสดงจํานวนใดบาง

1) 
 -8 -7 -6 -5 -4 -3 -2 -1 0 1 2

2) 
 -11 -10 -9 -8 -7 -6 -5 -4 -3 -2 -1

3) 
 -9 -6 -3 0 3 6 9 12 15 18 21

4) 
 -15 -10 -5 0 5 10 15 20 25 30 35

5) 
 -10 -8 -6 -4 -2 0 2 4 6 8 10

ลองทําดู

 -14 -7 0 7 14 21 28 35 42 49 56

กราฟแสดงคําตอบบนเสนจํานวนขางตน แสดงจํานวนใดบาง

Thinking  Time
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1.3 การแกอสมการเชิงเสนตัวแปรเดียว

กิจกรรม คณิตศาสตร

ãËŒ¹Ñ¡àÃÕÂ¹àµÔÁà¤Ã×èÍ§ËÁÒÂ  <  >  ≤  ËÃ×Í  ≥  Å§ã¹  â´Â·ÓÅ§ã¹ÊÁǾ

1. ถา 5 > 1 แลว 5 + 3  1 + 3

2.  ถา a > b แลว a + 3  b + 3 เมื่อ a และ b แทนจํานวนจริงใด ๆ

3. ถา -5 ≥ -7 แลว -5 + (-1)  -7 + (-1)

4.  ถา a ≥ b แลว a + (-1)  b + (-1) เมื่อ a และ b แทนจํานวนจริงใด ๆ

5. ถา 4 < 8 แลว 4 + 5  8 + 5

6.  ถา a < b แลว a + 5  b + 5 เมื่อ a และ b แทนจํานวนจริงใด ๆ

7. ถา -5 ≤ -3 แลว -5 + 2  -3 + 2

8.  ถา a ≤ b แลว a + 2  b + 2 เมื่อ a และ b แทนจํานวนจริงใด ๆ

 นกัเรยีนไดทราบมาแลววา คําตอบของอสมการ คอื จาํนวนจรงิใด ๆ  ทีแ่ทนตัวแปรในอสมการ

แลวทาํใหอสมการเปนจรงิ ซึง่หาไดโดยการลองแทนคาตวัแปรในอสมการ แตในบางครัง้ทีอ่สมการ

มีความซับซอน การหาคําตอบของอสมการโดยการลองแทนคาตัวแปรอาจมีความยุงยาก จึงตอง

ใชสมบัติของการไมเทากันมาชวยในการหาคําตอบของอสมการ

 1. สมบัติของการไมเทากันเกี่ยวกับการบวก

¤³Ôµ¹‹ÒÃÙŒ

การแกอสมการ คือ การหาคําตอบทั้งหมดของอสมการ

อสมการเชิงเสนตัวแปรเดียว 17

ระดับ กลาง

5. จงหาจํานวนเต็มที่นอยที่สุดที่เปนคําตอบของอสมการในแตละขอตอไปนี้

  1) m > 4.55

  3) a > 2
3

  5) x ≥ 9
5

  2) 3.33 ≤ p

  4) 28.64 < b

  6) 21
5 < n

6. จงหาจํานวนเต็มที่มากที่สุดที่เปนคําตอบของอสมการในแตละขอตอไปนี้

  1) b < 11.33

  3) a < 2
7

  5) 20 23 ≥ y

  2) 19.94 > m

  4) x ≤ 1.11

  6) d ≤ 1
7 + 8

7.  จงพิจารณาวา กราฟแสดงคําตอบบนเสนจาํนวนในแตละขอตอไปนี ้ เปนคาํตอบของอสมการ

ที่กําหนดใหหรือไม เพราะเหตุใด

  1) x < 35

   

 29 30 31 32 33 34 35 36 37 38 39

  2) m ≥ 44

   
 39 40 41 42 43 44 45 46 47 48 49

  3) 24 ≤ x ≤ 40

   

 20 24 28 32 36 40 44 48 52 56 60
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จงแกอสมการในแตละขอตอไปนี้ พรอมทั้งเขียนกราฟแสดงคําตอบบนเสนจํานวน

1) x - 15 > 24

2) 14 + x ≥ 4

ลองทําดู

 2) จาก -8 + x ≤ 7

  นํา 8 มาบวกทั้งสองขางของอสมการ

  จะได -8 + x + 8 ≤ 7 + 8

  หรือ x ≤ 15

  ตรวจสอบคําตอบ

  เมื่อแทนคา x ดวยจํานวนจริงที่นอยกวาหรือเทากับ 15 เชน 15, 14.5, 13.2  

  ในอสมการ -8 + x ≤ 7 จะทําใหอสมการเปนจริงเสมอ

   ดังนั้น  คําตอบของอสมการ -8 + x ≤ 7 คือ จํานวนจริงทุกจํานวนที่นอยกวา

หรือเทากับ 15

  เขียนกราฟแสดงคําตอบบนเสนจํานวนได ดังนี้

   10 11 12 13 14 15 16 17 18 19 20

   ตอบ

¤³Ôµ¹‹ÒÃÙŒ

จากตัวอยางที่ 5 จะเห็นวา อสมการ x < 3 เกิดจากการใชสมบัติของการไมเทากันเกี่ยวกับการบวกใน

อสมการ x + 4 < 7 ซึ่งคําตอบทุกคําตอบของอสมการ x < 3 จะเปนคําตอบของอสมการ x + 4 < 7 

และคําตอบทุกคําตอบของอสมการ x + 4 < 7 จะเปนคําตอบของอสมการ x < 3 เชนกัน จะเรียกอสมการ    

x + 4 < 7 วา เปนอสมการที่สมมูลกับอสมการ x < 3 

อสมการเชิงเสนตัวแปรเดียว 19

 จากกิจกรรมคณิตศาสตร จะเห็นวา เมื่อนําจํานวนจริงใด ๆ  มาบวกทั้งสองขางของ

อสมการ เครือ่งหมายแสดงการไมเทากนัของอสมการจะไมเปล่ียนแปลง ซึง่เปนไปตามสมบติัของ

การไมเทากันเกี่ยวกับการบวก ดังนี้

สมบัติ

 กําหนดให a, b และ c แทนจํานวนจริงใด ๆ

 1) ถา a < b แลว a + c < b + c

 2) ถา a ≤ b แลว a + c ≤ b + c

 3) ถา a > b แลว a + c > b + c

 4) ถา a ≥ b แลว a + c ≥ b + c

นักเรียนคิดวา ขอความตอไปนี้เปนจริงหรือไม เพราะเหตุใด

“ถา a ≠ b แลว a + c ≠ b + c เมื่อ a, b และ c แทนจํานวนจริงใด ๆ ”

Thinking  Time

จงแกอสมการในแตละขอตอไปนี้ พรอมทั้งเขียนกราฟแสดงคําตอบบนเสนจํานวน

1) x + 4 < 7 2) -8 + x ≤ 7

วิธีทํา 1) จาก x + 4 < 7

  นํา -4 มาบวกทั้งสองขางของอสมการ

  จะได x + 4 + (-4) < 7 + (-4)

  หรือ  x < 3

  ตรวจสอบคําตอบ

   เมื่อแทนคา x ดวยจํานวนจริงที่นอยกวา 3 เชน 2.5, 2, 1    

ในอสมการ x + 4 < 7 จะทําใหอสมการเปนจริงเสมอ

  ดังนั้น คําตอบของอสมการ x + 4 < 7 คือ จํานวนจริงทุกจํานวนที่นอยกวา 3

  เขียนกราฟแสดงคําตอบบนเสนจํานวนได ดังนี้

  
 -3 -2 -1 0 1 2 3 4 5 6 7

ตัวอย่างที่  5

¢ŒÍ¤ÇÃÃÐÇÑ§
การดาํเนนิการใด ๆ  กับอสมการ 

ตองดําเนินการทั้งสองขางของ

อสมการใหเหมือนกัน
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จงแกอสมการในแตละขอตอไปนี้ พรอมทั้งเขียนกราฟแสดงคําตอบบนเสนจํานวน

1) 3x ≥ -9 2) -4x > 24

วิธีทํา 1) จาก 3x ≥ -9

  นํา 13 มาคูณทั้งสองขางของอสมการ

  จะได (3x)(13) ≥ (-9)(13)
  หรือ x ≥ -3

  ตรวจสอบคําตอบ

   เมื่อแทนคา x ดวยจํานวนจริงที่มากกวาหรือเทากับ -3 เชน -2.5, -1, -0.4 

ในอสมการ 3x ≥ -9 จะทําใหอสมการเปนจริงเสมอ

   ดังนั้น  คําตอบของอสมการ 3x ≥ -9 คือ จํานวนจริงทุกจํานวนที่มากกวา

หรือเทากับ -3

  เขียนกราฟแสดงคําตอบบนเสนจํานวนได ดังนี้

  
 -8 -7 -6 -5 -4 -3 -2 -1 0 1 2

 2) จาก  -4x > 24

  นํา - 14 มาคูณทั้งสองขางของอสมการ

  จะได  (-4x)(- 14) < (24)(- 14)
  หรือ  x < -6

  ตรวจสอบคําตอบ

   เมื่อแทนคา x ดวยจํานวนจริงที่นอยกวา -6 เชน -6.2, -7, -8 

ในอสมการ -4x > 24 จะทําใหอสมการเปนจริงเสมอ

  ดังนั้น คําตอบของอสมการ -4x > 24 คือ จํานวนจริงทุกจํานวนที่นอยกวา -6

  เขียนกราฟแสดงคําตอบบนเสนจํานวนได ดังนี้

  
 -11 -10 -9 -8 -7 -6 -5 -4 -3 -2 -1

   ตอบ

ตัวอย่างที่  6

ถา x < y และ a = 0 แลว

ความสัมพนัธระหวาง ax และ ay 
เปนอยางไร

Thinking  Time

อสมการเชิงเสนตัวแปรเดียว 21

กิจกรรม คณิตศาสตร

ãËŒ¹Ñ¡àÃÕÂ¹àµÔÁà¤Ã×èÍ§ËÁÒÂ  <  >  ≤  ËÃ×Í  ≥  Å§ã¹  â´Â·ÓÅ§ã¹ÊÁǾ

1. ถา 9 > 2 แลว 9 × 5  2 × 5

2. ถา 9 > 2 แลว 9 × (-5)  2 × (-5)

3. ถา 10 ≥ 3 แลว 10 × 3  3 × 3

4. ถา 10 ≥ 3 แลว 10 × (-3)  3 × (-3)

5. ถา 4 < 6 แลว 4 × 11  6 × 11

6. ถา 4 < 6 แลว 4 × (-11)  6 × (-11)

7. ถา -8 ≤ -5 แลว (-8) × 4  (-5) × 4

8. ถา -8 ≤ -5 แลว (-8) × (-4)  (-5) × (-4)

 2. สมบัติของการไมเทากันเกี่ยวกับการคูณ

 จากกิจกรรมคณิตศาสตร จะเห็นวา เมื่อนําจํานวนจริงบวกใด ๆ  มาคูณทั้งสองขางของ

อสมการ เครือ่งหมายแสดงการไมเทากนัของอสมการจะไมเปลีย่นแปลง แตถานาํจาํนวนจรงิลบใด ๆ  

มาคูณท้ังสองขางของอสมการ เคร่ืองหมายแสดงการไมเทากันของอสมการจะเปลี่ยนแปลง

ซึ่งเปนไปตามสมบัติของการไมเทากันเกี่ยวกับการคูณ ดังนี้

สมบัติ

 กําหนดให a, b และ c แทนจํานวนจริงใด ๆ  

 1) ถา a < b  และ c เปนจํานวนจริงบวก  แลว ac < bc

 2) ถา a ≤ b  และ c เปนจํานวนจริงบวก  แลว ac ≤ bc

 3) ถา a > b  และ c เปนจํานวนจริงบวก  แลว ac > bc

 4) ถา a ≥ b  และ c เปนจํานวนจริงบวก  แลว ac ≥ bc

 5) ถา a < b  และ c เปนจํานวนจริงลบ  แลว ac > bc

 6) ถา a ≤ b  และ c เปนจํานวนจริงลบ  แลว ac ≥ bc

 7) ถา a > b  และ c เปนจํานวนจริงลบ  แลว ac < bc

 8) ถา a ≥ b  และ c เปนจํานวนจริงลบ  แลว ac ≤ bc
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  เขียนกราฟแสดงคําตอบบนเสนจํานวนได ดังนี้

  
 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15

 2) จาก 7 - 3x ≤ -11

  นํา -7 มาบวกทั้งสองขางของอสมการ

  จะได  7 - 3x + (-7) ≤ -11 + (-7)

  หรือ  -3x ≤ -18

  นํา - 13 มาคูณทั้งสองขางของอสมการ

  จะได  (-3x)(- 13) ≥ (-18)(- 13)
  หรือ  x ≥ 6

  ตรวจสอบคําตอบ

   เมื่อแทนคา x ดวยจํานวนที่มากกวาหรือเทากับ 6 เชน 6, 6.4, 8.9 

ในอสมการ 7 - 3x ≤ -11 จะทําใหอสมการเปนจริงเสมอ

   ดังนั้น  คําตอบของอสมการ 7 - 3x ≤ -11 คือ จํานวนจริงทุกจํานวนที่มากกวา

หรือเทากับ 6

  เขียนกราฟแสดงคําตอบบนเสนจํานวนได ดังนี้

  
 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11

   ตอบ

จงแกอสมการในแตละขอตอไปนี้ พรอมทั้งเขียนกราฟแสดงคําตอบบนเสนจํานวน

1) 9x + 15 ≤ -30 2) -20 - 7x > 22

ลองทําดู

อสมการเชิงเสนตัวแปรเดียว 23

จงแกอสมการในแตละขอตอไปนี้ พรอมทั้งเขียนกราฟแสดงคําตอบบนเสนจํานวน

1) 2x ≤ 8 2) -6x < -48

ลองทําดู

 นักเรียนคิดวา ขอความตอไปนี้เปนจริงหรือไม เพราะเหตุใด

 1) ถา a > b และ c > 0 แลว ac > b
c เมื่อ a และ b แทนจํานวนจริงใด ๆ

 2) ถา a > b และ c < 0 แลว ac < b
c เมื่อ a และ b แทนจํานวนจริงใด ๆ

 3) ถา a ≥ b และ c > 0 แลว ac ≥ b
c เมื่อ a และ b แทนจํานวนจริงใด ๆ

 4) ถา a ≥ b และ c < 0 แลว ac ≤ b
c เมื่อ a และ b แทนจํานวนจริงใด ๆ

Thinking  Time

จงแกอสมการในแตละขอตอไปนี้ พรอมทั้งเขียนกราฟแสดงคําตอบบนเสนจํานวน

1) 5x - 20 ≥ 30 2) 7 - 3x ≤ -11

วิธีทํา 1) จาก 5x - 20 ≥ 30

  นํา 20 มาบวกทั้งสองขางของอสมการ

  จะได  5x - 20 + 20 ≥ 30 + 20

  หรือ  5x ≥ 50

  นํา 15 มาคูณทั้งสองขางของอสมการ

  จะได  (5x)(15) ≥ (50)(15)
  หรือ  x ≥ 10

  ตรวจสอบคําตอบ

ตัวอย่างที่  7

   เม่ือแทนคา x ดวยจํานวนจริงที่มากกวาหรือ 

เทากับ 10 เชน 11, 12.3, 13.7 ในอสมการ

5x - 20 ≥ 30 จะทําใหอสมการเปนจริงเสมอ

การแกอสมการในตัวอยางท่ี 7 

เร่ิมจากการใชสมบัติของการ

ไมเทากันเกี่ยวกับการบวกเพื่อ

ทําให ข างหนึ่ งของอสมการ

มีเฉพาะตัวแปรคูณกับคาคงตัว 

จากนัน้ใชสมบตัขิองการไมเทากนั

เก่ียวกบัการคณูเพือ่ทําใหขางหน่ึง

ของอสมการมีสัมประสิทธิ์ของ

ตัวแปรเทากับ 1

¤³Ôµ¹‹ÒÃÙŒ

   ดังนั้น  คําตอบของอสมการ 5x - 20 ≥ 30 คือ จํานวนจริงทุกจํานวนที่มากกวา

หรือเทากับ 10
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จงแกอสมการ 5x + 1412 ≥ 3x
8  พรอมทั้งเขียนกราฟแสดงคําตอบบนเสนจํานวน

วิธีทํา จาก 5x + 14
12 ≥ 3x

8
 นํา ค.ร.น. ของ 12 และ 8 คือ 24 มาคูณทั้งสองขางของอสมการ

 จะได (5x + 1412 )(24) ≥ (3x8 )(24)
 หรือ (5x + 14)(2) ≥ (3x)(3)

   10x + 28 ≥ 9x
 นํา -9x มาบวกทั้งสองขางของอสมการ

 จะได 10x + 28 + (-9x) ≥ 9x + (-9x)
 หรือ x + 28 ≥ 0

ตัวอย่างที่  9

  นํา - 13 มาคูณทั้งสองขางของอสมการ

  จะได  (-3x)(- 13) < 6(- 13)
  หรือ  x < -2

  ตรวจสอบคําตอบ

   เมื่อแทนคา x ดวยจํานวนจริงที่นอยกวา -2 เชน -3, -4.8, -5.5 

ในอสมการ 5(x - 2) > 4(2x - 1) จะทําใหอสมการเปนจริงเสมอ

   ดังนั้น  คําตอบของอสมการ 5(x - 2) > 4(2x - 1) คือ จํานวนจริงทุกจํานวน

ที่นอยกวา -2 

  เขียนกราฟแสดงคําตอบบนเสนจํานวนได ดังนี้

  
 -7 -6 -5 -4 -3 -2 -1 0 1 2 3

   ตอบ

จงแกอสมการในแตละขอตอไปนี้ พรอมทั้งเขียนกราฟแสดงคําตอบบนเสนจํานวน

1) 2x - 12 < x + 21 2) 3(x + 4) ≤ 5(2x - 3)

ลองทําดู

อสมการเชิงเสนตัวแปรเดียว 25

จงแกอสมการในแตละขอตอไปนี้ พรอมทั้งเขียนกราฟแสดงคําตอบบนเสนจํานวน

1) 6x - 15 ≤ 5x - 8
2) 5(x - 2) > 4(2x - 1)

วิธีทํา 1) จาก 6x - 15 ≤ 5x - 8
  นํา 15 มาบวกทั้งสองขางของอสมการ

  จะได 6x - 15 + 15 ≤ 5x - 8 + 15
  หรือ 6x ≤ 5x + 7
  นํา -5x มาบวกทั้งสองขางของอสมการ

  จะได 6x + (-5x) ≤ 5x + 7 + (-5x)
  หรือ  x ≤ 7

  ตรวจสอบคําตอบ

   เมื่อแทนคา x ดวยจํานวนจริงที่นอยกวาหรือเทากับ 7 เชน 7, 6.8, 5 

ในอสมการ 6x - 15 ≤ 5x - 8 จะทําใหอสมการเปนจริงเสมอ

   ดังนั้น  คําตอบของอสมการ 6x - 15 ≤ 5x - 8 คอื จาํนวนจรงิทกุจํานวนท่ีนอยกวา 

หรือเทากับ 7

  เขียนกราฟแสดงคําตอบบนเสนจํานวนได ดังนี้

  
 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12

 2) จาก 5(x - 2) > 4(2x - 1)
  จะได 5x - 10 > 8x - 4
  นํา 10 มาบวกทั้งสองขางของอสมการ

  จะได 5x - 10 + 10 > 8x - 4 + 10
  หรือ 5x > 8x + 6
  นํา -8x มาบวกทั้งสองขางของอสมการ

  จะได 5x + (-8x) > 8x + 6 + (-8x)
  หรือ -3x > 6

ตัวอย่างที่  8

5(x - 2) = 5x - 10

4(2x - 1) = 8x - 4

á¹Ðá¹Ç¤Ô´
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จงแกอสมการ 3x - 23 + 9x + 1
7 ≥ 1 พรอมทั้งเขียนกราฟแสดงคําตอบบนเสนจํานวน

วิธีทํา จาก 3x - 23  + 9x + 17 ≥ 1

 นํา ค.ร.น. ของ 3 และ 7 คือ 21 มาคูณทั้งสองขางของอสมการ

 จะได (3x - 23  + 9x + 17 )(21) ≥ 1(21)

 หรือ (3x - 23 )(21) + (9x + 17 )(21) ≥ 21

   (3x - 2)(7) + (9x + 1)(3) ≥ 21

   21x - 14 + 27x + 3 ≥ 21

   48x - 11 ≥ 21

ตัวอย่างที่  11

 นํา 1 มาบวกทั้งสองขางของอสมการ

 จะได  -5x - 1 + 1 > 0 + 1

 หรือ  -5x > 1

 นํา - 15 มาคูณทั้งสองขางของอสมการ

 จะได (-5x)(- 15) < 1(- 15)
 หรือ x < - 15
 ตรวจสอบคําตอบ

  เมื่อแทนคา x ดวยจํานวนจริงที่นอยกวา - 15 เชน - 13, -2, - 
5
2

 ในอสมการ  2x3  - 16 > 3x
2  จะทําใหอสมการเปนจริงเสมอ

 ดังนั้น คําตอบของอสมการ 2x3  - 16 > 3x
2  คือ จํานวนจริงทุกจํานวนที่นอยกวา - 15

 เขียนกราฟแสดงคําตอบบนเสนจํานวนได ดังนี้

  -2  -1  0  1  2 - 15
      ตอบ

จงแกอสมการ x3 - 5
6 ≤ 3x

4  พรอมทั้งเขียนกราฟแสดงคําตอบบนเสนจํานวน

ลองทําดู

อสมการเชิงเสนตัวแปรเดียว 27

 นํา -28 มาบวกทั้งสองขางของอสมการ

 จะได x + 28 + (-28) ≥ 0 + (-28)

 หรือ x ≥ -28

ตรวจสอบคําตอบ

  เมื่อแทนคา x ดวยจํานวนจริงที่มากกวาหรือเทากับ -28 เชน -25.4, -20, -17 

ในอสมการ 5x + 1412 ≥ 3x
8  จะทําใหอสมการเปนจริงเสมอ

  ดังนั้น  คําตอบของอสมการ 5x + 1412 ≥ 3x
8  คือ จํานวนจริงทุกจํานวนที่มากกวา

หรือเทากับ -28

 เขียนกราฟแสดงคําตอบบนเสนจํานวนได ดังนี้

 -32 -31 -30 -29 -28 -27 -26 -25 -24 -23 -22

         ตอบ

จงแกอสมการ 2x3 - 1
6 > 3x

2  พรอมทั้งเขียนกราฟแสดงคําตอบบนเสนจํานวน

วิธีทํา จาก 2x
3  - 16 > 3x

2
 นํา ค.ร.น. ของ 3, 6 และ 2 คือ 6 มาคูณทั้งสองขางของอสมการ

 จะได (2x3  - 16)(6) > (3x2 )(6)
 หรือ  (2x3 )(6) - (

1
6)(6) > (3x)(3)

   (2x)(2) - (1)(1) > 9x

   4x - 1 > 9x
 นํา -9x มาบวกทั้งสองขางของอสมการ

 จะได  4x - 1 + (-9x) > 9x + (-9x)
   -5x - 1 > 0

ตัวอย่างที่  10

จงแกอสมการ 5x6 < 7x - 8
8  พรอมทั้งเขียนกราฟแสดงคําตอบบนเสนจํานวน

ลองทําดู
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จงแกอสมการ -5 ≤ 2x + 3 < 7 พรอมทั้งเขียนกราฟแสดงคําตอบบนเสนจํานวน

วิธีทํา การแกอสมการ -5 ≤ 2x + 3 < 7 ทําได 2 วิธี ดังนี้

 วิธีที่ 1  เขียนอสมการ -5 ≤ 2x + 3 < 7 ในรูป -5 ≤ 2x + 3 และ 2x + 3 < 7 

จากนั้นแกอสมการ -5 ≤ 2x + 3 และ 2x + 3 < 7

  จาก -5 ≤ 2x + 3
  หรือ  2x + 3 ≥ -5

  นํา -3 มาบวกทั้งสองขางของอสมการ

  จะได  2x + 3 + (-3) ≥ -5 + (-3)

  หรือ 2x ≥ -8

  นํา 12 มาคูณทั้งสองขางของอสมการ

  จะได (2x)(12) ≥ (-8)(12)
  หรือ x ≥ -4

  หรือ -4 ≤ x
  จาก -4 ≤ x และ x < 2 จะได -4 ≤ x < 2

 วิธีที่ 2 จาก -5 ≤ 2x + 3  <  7

  นํา -3 มาบวกในอสมการ

  จะได -5 + (-3) ≤ 2x + 3 + (-3) < 7 + (-3)

  หรือ -8 ≤  2x < 4

  นํา 12 มาคูณในอสมการ

  จะได (-8)(12) ≤     (2x)(12) < (4)(12)
  หรือ -4 ≤    x < 2

และ 2x + 3 < 7

นํา -3 มาบวกทั้งสองขางของอสมการ

จะได  2x + 3 + (-3) < 7 + (-3)

หรือ  2x < 4

นํา 12 มาคูณทั้งสองขางของอสมการ

จะได (2x)(12) < (4)(12)
หรือ x < 2

ตัวอย่างที่  12

 ตรวจสอบคําตอบ

  เมื่อแทนคา x ดวยจํานวนที่มากกวาหรือเทากับ 

-4 แตนอยกวา 2 เชน -4, 0.4, 1.7 ในอสมการ 

-5 ≤ 2x + 3 < 7 จะทําใหอสมการเปนจริงเสมอ

  ดังนั้น  คําตอบของอสมการ -5 ≤ 2x + 3 < 7 คือ 

จาํนวนจรงิทุกจาํนวนทีม่ากกวาหรือเทากับ -4 

แตนอยกวา 2

นักเรียนคิดวา อสมการตอไปนี้
มีความหมายวาอยางไร
1. a > b > c 2. a > b ≥ c
3. a ≥ b > c 4. a ≥ b ≥ c 
เมือ่ a, b และ c แทนจํานวนจริง
ใด ๆ

Thinking  Time

a ≤ b < c หมายถึง a ≤ b 
และ b < c เมื่อ a, b และ 
c แทนจํานวนจริงใด ๆ

á¹Ðá¹Ç¤Ô´
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 นํา 11 มาบวกทั้งสองขางของอสมการ

 จะได 48x - 11 + 11 ≥ 21 + 11

 หรือ 48x ≥ 32

 นํา 1
48 มาคูณทั้งสองขางของอสมการ

 จะได (48x)( 148) ≥ 32 ( 148)
 หรือ x ≥ 2

3
 ตรวจสอบคําตอบ

  เมื่อแทนคา x ดวยจํานวนจริงที่มากกวาหรือเทากับ 23 เชน 23, 1, 
5
3

 ในอสมการ 3x - 23  + 9x + 17 ≥ 1 จะทําใหอสมการเปนจริงเสมอ

  ดังนั้น  คําตอบของอสมการ 3x - 23  + 9x + 17 ≥ 1 คือ จํานวนจริงทุกจํานวน

ที่มากกวาหรือเทากับ 2
3

 เขียนกราฟแสดงคําตอบบนเสนจํานวนได ดังนี้

  -2  -1  0  1  2 2
3

      ตอบ

 สําหรับการแกอสมการที่อยูในรูป a < b < c, a < b ≤ c, a ≤ b < c และ a ≤ b ≤ c 

เมื่อ a, b และ c แทนจํานวนจริงใด ๆ  นักเรียนอาจแปลความหรือจัดรูปอสมการขางตน ดังนี้

 1) a < b < c หมายถึง a < b และ b < c

 2) a < b ≤ c หมายถึง a < b และ b ≤ c

 3) a ≤ b < c หมายถึง a ≤ b และ b < c

 4) a ≤ b ≤ c หมายถึง a ≤ b และ b ≤ c

จงแกสมการ 2x + 15 + 3x - 2
4 < 2 พรอมทั้งเขียนกราฟแสดงคําตอบบนเสนจํานวน

ลองทําดู
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 สําหรับการแกอสมการเชิงเสนตัวแปรเดียวที่มีเครื่องหมาย ≠ เชน 2x + 4 ≠ 8 จะไมนิยม  

ใชสมบตัขิองการไมเทากนัเกีย่วกบัการบวก และสมบตัขิองการไมเทากนัเกีย่วกบัการคณู แตจะใช

การแกสมการ 2x + 4 = 8 เมื่อไดคําตอบของสมการ 2x + 4 = 8 จะทําใหไดคําตอบของ

อสมการ 2x + 4 ≠ 8 คือ จํานวนจริงทุกจํานวนที่ไมใชคําตอบของสมการ 2x + 4 = 8

จงแกอสมการ 10x + 8 ≠ -32 พรอมทั้งเขียนกราฟแสดงคําตอบบนเสนจํานวน

วิธีทํา พิจารณาสมการ  10x + 8 = -32

 นํา -8 มาบวกทั้งสองขางของสมการ

 จะได 10x + 8 + (-8) = -32 + (-8)

 หรือ 10x = -40

 นํา 1
10 มาคูณทั้งสองขางของสมการ

 จะได (10x)( 110) = (-40)( 110)
 หรือ x = -4

 ดังนั้น คําตอบของสมการ 10x + 8 = -32 คือ -4

 นั่นคือ คําตอบของอสมการ 10x + 8 ≠ -32 คือ จํานวนจริงทุกจํานวนที่ไมเทากับ -4

 ตรวจสอบคําตอบ

  เม่ือแทนคา x ดวยจํานวนจริงท่ีไมเทากับ -4 เชน -5.9, 3, 6 ในอสมการ 10x + 8 ≠ -32

จะทําใหอสมการเปนจริงเสมอ

 ดังนั้น คําตอบของอสมการ 10x + 8 ≠ -32 คือ จํานวนจริงทุกจํานวนที่ไมเทากับ -4

 เขียนกราฟแสดงคําตอบบนเสนจํานวนได ดังนี้

 -8 -7 -6 -5 -4 -3 -2 -1 0 1 2

      ตอบ

ตัวอย่างที่  13

จงแกอสมการ 5x - 4 ≠ -49 พรอมทั้งเขียนกราฟแสดงคําตอบบนเสนจํานวน

ลองทําดู
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 เขียนกราฟแสดงคําตอบบนเสนจํานวนได ดังนี้

 -5 -4 -3 -2 -1 0 1 2 3 4 5
      ตอบ

กําหนดให a เปนจํานวนเต็ม

ถา 59 < a
27 < 33

54  แลว a มีคาตรงกับขอใด

1) 15

3) 17

2) 16

4) ไมมีขอใดถูก

แนวคิด จาก 5
9 < a

27 < 33
54

   นํา 27 มาคูณในอสมการ

   จะได (59)(27) < ( a27)(27) < (3354)(27)
   หรือ 15 < a < 16.5

   เนื่องจาก a เปนจํานวนเต็ม จะได a มีคาเทากับ 16

   ดังนั้น คําตอบ คือ ขอ 2)

แนวขอสอบ 
O-NET

กําหนดให 4 ≤ a ≤ 9 และ 0.1 ≤ b ≤ 0.4 

ถา x เปนจํานวนเต็มที่มากที่สุดที่เปนไปไดของ ab และ y เปนจํานวนเต็มที่นอยที่สุด 

ที่เปนไปไดของ ab แลว x + y มีคาเทาใด

คาํถามทาทายการคดิข้ันสงู

จงแกอสมการ -23 ≤ 3x - 5 < 10 พรอมทั้งเขียนกราฟแสดงคําตอบบนเสนจํานวน

ลองทําดู
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6. จงแกอสมการในแตละขอตอไปนี้ พรอมทั้งเขียนกราฟแสดงคําตอบบนเสนจํานวน

  1) 8 < 2(t + 3) - t

  3) 4x - 3(x - 5) ≥ 11

  5) 6c - 5(c - 3) > -18

  7) 5x + 4
12 ≥ 3x

8

  9) 1
2 (3 - 8x) > 15 (1 - 15 x)

  11) 3(x + 4)
2

 + 2(x - 3)
5

≥ 1

  2) 7x - 5(x - 2) ≠ 3

  4) 7a - 4(a - 2) > 13

  6) 5(x - 2) - 3 ≤ 4(2x - 1) 

  8) 2x
3  - 16 > 3x

2

  10) 3x - 2
3  + 3x + 17 ≥ 1

  12) 5(x - 3)
4

 + 3(x + 1)
2

≤ 3x
8  - 2

7. จงหาจํานวนเต็มที่มากที่สุดและนอยที่สุดที่เปนคําตอบของอสมการในแตละขอตอไปนี้

  1) -9 < 3x - 7 < 3
  3) 10 ≤ -3x < 41

  2) -7 < 1 + 15x < 22 

  4) -5 ≤ 1 - 2x ≤ 14

8. กําหนดให -9 ≤ x ≤ 1 และ 5 ≤ y ≤ 10

  1) จงหาจํานวนเต็มที่มากที่สุดของ x + y

  2) จงหาจํานวนเต็มที่นอยที่สุดของ x - y

  3) จงหาจํานวนเต็มที่มากที่สุดของ 2x

  4) จงหาจํานวนเต็มที่มากที่สุดของ 2y

  5) จงหาจํานวนเต็มที่นอยที่สุดของ xy
  6) จงหาจํานวนเต็มที่นอยที่สุดของ x2 - y2

9. จงหาจํานวนเต็มที่มากที่สุดที่เปนคําตอบของอสมการ 5m - 12 (3m + 8) ≥ -4 + 92 m

 10. กําหนดให 7x < 63 และ -4x ≤ 36

  1) ถา a เปนจํานวนเฉพาะที่เปนคําตอบของอสมการขางตน แลว a มีคาเทาใด

  2) ถา b เปนจํานวนเต็มบวกที่เปนคําตอบของอสมการขางตน แลว b มีคาเทาใด

  3) ถา c เปนจํานวนเต็มลบที่เปนคําตอบของอสมการขางตน แลว c มีคาเทาใด

ระดับ ทาทาย
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แบบฝกทักษะ 1.3
ระดับ พื้นฐาน

1. จงเติมเครื่องหมาย  <  >  ≤  หรือ  ≥  ลงใน  ใหถูกตอง 

  1) a + 9  b + 9 เมื่อ a > b 

  2) 11 - x  11 - y เมื่อ x ≤ y

  3) 7m  7n เมื่อ m ≥ n 

  4) -13x  -13y เมื่อ x < y

  5) 10 - a  20 - a เมื่อ a แทนจํานวนจริงใด ๆ

  6) - 49 b  - 79 b เมื่อ b แทนจํานวนจริงลบ

2. จงแกอสมการในแตละขอตอไปนี้ พรอมทั้งเขียนกราฟแสดงคําตอบบนเสนจํานวน

  1) m + 3 ≥ 0

  3) 3 + x < 15

  5) 2y + 1 ≥ 15

  7) 11 ≤ 3a -13 < 20

  2) c + 7 ≤ 4

  4) 7 - x > 5

  6) 5x + 3 < 7x - 9 

  8) 7x + 19 ≠ -16

ระดับ กลาง

 3. จงหาจํานวนเต็มที่นอยที่สุดที่เปนคําตอบของอสมการในแตละขอตอไปนี้

  1) 9 ≤ 5y - 14

  3) 4a - 10 > 21

  2) 15 > -7x + 30

  4) -5x - 6 < 14

 4. จงหาจํานวนเต็มที่มากที่สุดที่เปนคําตอบของอสมการในแตละขอตอไปนี้

  1) 10x - 54 < 7

  3) -7a + 14 ≥ 55

  2) 3a - 24 ≤ a + 35

  4) -3c + 40 > -25

5. จงหาจํานวนเฉพาะที่นอยที่สุดที่เปนคําตอบของอสมการ 23 x - x > 1
3 (2 - 5x)
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เมื่อนํา 50 ไปลบออกจากผลบวกของจํานวนเต็มบวกจํานวนหนึ่งกับ 18 จะไดผลลัพธ

นอยกวา 6 จงหาจํานวนเต็มบวกจํานวนนั้น

วิธีทํา ให x แทนจํานวนเต็มบวกจํานวนนั้น

  นํา 50 ไปลบออกจากผลบวกของจํานวนเต็มบวกจํานวนนั้นกับ 18 เขียนแทนดวย

(x + 18) - 50
 เนื่องจากผลลัพธที่ไดนอยกวา 6

 เขียนเปนอสมการได (x + 18) - 50 < 6

   x + 18 < 56

   x < 38

ตัวอย่างที่  14

การแสดงอัลกอริทึมดวยผังงาน (flowchart) คือ แผนผังแสดงขั้นตอนการทํางานที่เริ่มจากจุดเริ่มตนไปยัง

จุดสิ้นสุด ซึ่งสามารถใชแผนผังน้ีแสดงขั้นตอนการทํางานของโปรแกรมได นอกจากนี้ ผังงานยังเปน

เครื่องมือเพื่อใชในการตรวจสอบความผิดพลาดในการทํางาน สําหรับการแสดงอัลกอริทึมดวยผังงาน 

มีสัญลักษณและคําอธิบาย ดังนี้

 เปนสัญลักษณที่แทนจุดเริ่มตนหรือจุดสิ้นสุดของการทํางาน

 เปนสัญลักษณที่แทนการนําขอมูลเขาหรือออกโดยไมระบุชนิดของอุปกรณ

 เปนสัญลักษณที่แทนการดําเนินงานหรือการประมวลผล

 เปนสัญลักษณที่แทนการตัดสินใจตามเงื่อนไขที่กําหนดไว

 เปนสัญลักษณที่แทนทิศทางของการดําเนินงาน

 เปนสัญลักษณที่แทนการนําเขาขอมูลดวยการปอนคาทางแปนพิมพ

เกร็ด น่ารู้

ที่มา :  ณัฐภัทร แกวรัตนภัทร. (2562). หนังสือเรียนรายวิชาพื้นฐานวิทยาศาสตร เทคโนโลยี (วิทยาการคํานวณ)  

ชั้นประถมศึกษาปที่ 4. นนทบุรี : ไทยรมเกลา.
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1.4 การนําความรูเกี่ยวกับอสมการเชิงเสน
 ตัวแปรเดียวไปใชในการแกปญหา
 ในระดับชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 1 นักเรียนไดเรียนการแกโจทยปญหาเกี่ยวกับสมการเชิงเสน

ตวัแปรเดยีวมาแลว สาํหรบัการแกโจทยปญหาเก่ียวกับอสมการเชงิเสนตัวแปรเดยีวสามารถทาํได

ในทํานองเดียวกัน ซึ่งมีขั้นตอน ดังนี้

ขั้นที่ 1  วิเคราะหโจทยปญหาเพื่อพิจารณาวา โจทยกําหนดอะไรมาให และตองการ

หาอะไร

ขั้นที่ 2  กําหนดตัวแปรแทนสิ่งท่ีโจทยตองการใหหาหรือแทนสิ่งที่สัมพันธกับสิ่งที่

โจทยตองการใหหา

ขั้นที่ 3  พิจารณาเงื่อนไขที่แสดงการไมเทากันตามที่โจทยกําหนด แลวนํามาเขียน

เปนอสมการ

ขั้นที่ 4 แกอสมการเพื่อหาคําตอบของสิ่งที่โจทยตองการ

ขั้นที่ 5 ตรวจสอบความสมเหตุสมผลของคําตอบที่ไดกับเงื่อนไขที่โจทยกําหนด

กิจกรรม คณิตศาสตร

ãËŒ¹Ñ¡àÃÕÂ¹à¢ÕÂ¹¢Ñé¹µÍ¹¡ÒÃá¡Œâ¨·Â�»̃ÞËÒà¡ÕèÂÇ¡ÑºÍÊÁ¡ÒÃàªÔ§àÊŒ¹µÑÇá»Ãà´ÕÂÇà»š¹¼Ñ§§Ò¹

(flowchart) ¨Ò¡ÊÑÞÅÑ¡É³�·Õè¡ÓË¹´ãËŒµ‹Íä»¹Õé â´Â·ÓÅ§ã¹ÊÁǾ

เริ�มตนปญหา

สิ้นสุด

วิเคราะหโจทยปญหา

กําหนดตัวแปร

แกอสมการ

แสดงคําตอบ

พิจารณาเงื่อนไขตามที่โจทยกําหนด
และเขียนอสมการ

ตรวจสอบความสมเหตุสมผล
ของคําตอบ
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จํานวนบวก 2 จํานวนที่มีคาไมเทากันซึ่งมีผลบวกเทากับ 32 และผลตางของจํานวนนี้มีคา

ไมเกิน 12 จงหาจํานวนบวกที่มีคามาก

วิธีทํา ให x แทนจํานวนบวกที่มีคามาก

 จะได จํานวนบวกที่มีคานอย คือ 32 - x
 ผลตางของจํานวนบวกทั้ง 2 จํานวน คือ x - (32 - x)
 เนื่องจากผลตางของจํานวนบวกทั้ง 2 จํานวนมีคาไมเกิน 12

 เขียนเปนอสมการได x - (32 - x) ≤ 12

   x - 32 + x ≤ 12

   2x ≤ 44

   x ≤ 22

 เนื่องจากผลบวกของจํานวนบวกทั้ง 2 จํานวนเทากับ 32 

 ดงัน้ัน จาํนวนบวกทัง้ 2 จํานวนน้ี จะเทากนัเมือ่จาํนวนบวกแตละจํานวนเทากับ 322  = 16

 นั่นคือ จํานวนบวกที่มีคามากตองมากกวา 16 แตนอยกวาหรือเทากับ 22

 ตรวจสอบคําตอบ

  ถาจาํนวนบวกทีม่คีามาก คอื จาํนวนบวกทีม่คีามากกวา 16 แตนอยกวาหรอืเทากบั 22

เชน 20 

 จะได จํานวนบวกที่มีคานอย คือ 32 - 20 = 12

 ดังนั้น ผลตางของจํานวนบวกทั้ง 2 จํานวน คือ 20 - 12 = 8 ซึ่งมีคาไมเกิน 12

ตัวอย่างที่  16

 หลังจากซื้อเสื้อผาไป 1,000 บาท

 แกวจะเหลือเงินอยางมาก 4,000 - 1,000 = 3,000 บาท

 หรือแกวเหลือเงินไมเกิน 3,000 บาท ซึ่งเปนจริงตามเงื่อนไขที่โจทยกําหนด

 ดังนั้น ในตอนแรกแกวมีเงินอยูอยางมากที่สุด 2,000 บาท ตอบ

แตวมีเงินอยูจํานวนหนึ่ง พี่สาวใหเงินแตวเทากับจํานวนเงินที่แตวมีอยู และแมไดใหเงิน

แตวอีก 500 บาท ซึ่งทําใหตอนนี้แตวมีเงินอยางนอย 2,500 บาท อยากทราบวา ในตอนแรก

แตวมีเงินอยูอยางนอยที่สุดกี่บาท

ลองทําดู
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แกวมเีงนิอยูจํานวนหนึง่ และพอใหเงนิแกวเทากบัจาํนวนเงนิทีแ่กวมีอยู วนัหนึง่แกวไปซือ้เสือ้ผา

เปนเงิน 1,000 บาท ปรากฏวาแกวเหลือเงินไมเกิน 3,000 บาท จงหาวา ในตอนแรกแกวมีเงิน

อยูอยางมากที่สุดกี่บาท

วิธีทํา ให x แทนจํานวนเงินที่แกวมีในตอนแรก

 พอใหเงินแกวเทากับจํานวนเงินที่แกวมีในตอนแรก

 จะไดวา ตอนนี้แกวมีเงิน x + x = 2x บาท

 แกวนําเงินไปซื้อเสื้อผา 1,000 บาท

 จะไดวา ตอนนี้แกวมีเงิน 2x - 1,000 บาท

 เนื่องจากหลังซื้อเสื้อผา แกวเหลือเงินไมเกิน 3,000 บาท

 เขียนเปนอสมการได 2x - 1,000 ≤ 3,000

   2x ≤ 4,000

   x ≤ 2,000

ตรวจสอบคําตอบ

 ถาในตอนแรกแกวมีเงินอยางมาก 2,000 บาท

 เมื่อพอใหเงินแกวเทากับจํานวนเงินที่แกวมีอยู 

 จะไดวา ตอนนี้แกวมีเงินอยางมาก 2,000 + 2,000 = 4,000 บาท

ตัวอย่างที่  15

เมื่อนํา 27 ไปลบออกจากผลบวกของจํานวนเต็มบวกจํานวนหนึ่งกับ 12 จะไดผลลัพธ

มากกวา 4 จงหาจํานวนเต็มบวกจํานวนนั้น

ลองทําดู

 ตรวจสอบคําตอบ

  ถาจํานวนเต็มบวกจํานวนนั้นเปนจํานวนเต็มบวกที่นอยกวา 38 เชน 37, 36.3, 34 

เมื่อนํา 50 ไปลบออกจากผลบวกของจํานวนเต็มบวกจํานวนนั้นกับ 18 

จะได (37 + 18) - 50 = 5 จะเห็นวา 5 < 6 

  ในทํานองเดียวกัน เมื่อนํา 50 ไปลบออกจากผลบวกของจํานวนเต็มบวกที่นอยกวา 38  

จะมีคานอยกวา 6 เสมอ ซึ่งเปนจริงตามเงื่อนไขที่โจทยกําหนด 

 ดังนั้น จํานวนเต็มบวกจํานวนนั้น คือ จํานวนเต็มบวกที่นอยกวา 38 ตอบ
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สวนสูงโดยเฉลี่ยของฟา ออม และแมวเทากับ 152 เซนติเมตร ถาสวนสูงโดยเฉลี่ยของฟา 

ออม แมว และอายมีคาไมเกิน 156 เซนติเมตร จงหาสวนสูงที่มากที่สุดที่เปนไปไดของอาย

ลองทําดู

จํานวนเต็มบวก 2 จํานวนตางกันอยู 5 ถานํา 5 เทาของจํานวนมากบวกกับจํานวนนอย จะได

ผลบวกอยูระหวาง 85 และ 109 จงหาจํานวนเต็มบวกที่เปนจํานวนมาก

วิธีทํา ให x แทนจํานวนเต็มบวกที่เปนจํานวนมาก

 จะได จํานวนเต็มบวกที่เปนจํานวนนอย คือ x - 5
 5 เทาของจํานวนมากบวกกับจํานวนนอย คือ 5x + (x - 5)
 เนื่องจาก ผลบวกอยูระหวาง 85 และ 109

 เขียนเปนอสมการได 85 < 5x + (x - 5) < 109

   85 < 5x + x - 5 < 109

   85 < 6x - 5 < 109

   90 < 6x < 114

   15 < x < 19

 เนื่องจาก x เปนจํานวนเต็มบวก จะได x คือ 16, 17 และ 18
 ดังนั้น จํานวนเต็มบวกที่เปนจํานวนมาก คือ 16, 17 และ 18

ตรวจสอบคําตอบ

 ถาจํานวนเต็มบวกที่เปนจํานวนมาก คือ 16, 17 และ 18

 จะได  จํานวนเต็มบวกที่เปนจํานวนนอย คือ 16 - 5 = 11, 17 - 5 = 12   

และ 18 - 5 = 13 ตามลําดับ

 นั่นคือ  5 เทาของจาํนวนมากบวกกบัจาํนวนนอย คอื 5(16) + 11 = 91, 5(17) + 12 = 97 

และ 5(18) + 13 = 103 ซึ่งเปนจริงตามเงื่อนไขที่โจทยกําหนด

 ดังนั้น จํานวนเต็มบวกที่เปนจํานวนมาก คือ 16, 17 และ 18 ตอบ

ตัวอย่างที่  18

จํานวนเต็มบวก 2 จํานวนตางกันอยู 6 ถานํา 4 เทาของจํานวนนอยบวกกับจํานวนมาก

จะไดผลบวกมากกวาหรือเทากับ 31 แตนอยกวา 51 จงหาจํานวนเต็มบวกที่เปนจํานวนนอย

ลองทําดู
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  ในทํานองเดียวกัน ถาจํานวนบวกที่มีคามากเปนจํานวนอื่น ๆ  ที่มีคามากกวา 16 แต

นอยกวาหรือเทากับ 22 

  ผลตางของจาํนวนบวกทัง้ 2 จาํนวนทีม่คีาไมเทากนัซึง่มผีลบวกเทากบั 32 จะมผีลตาง

ไมเกิน 12 เสมอ ซึ่งเปนจริงตามเงื่อนไขที่โจทยกําหนด

 ดังนั้น จํานวนบวกที่มีคามาก คือ จํานวนบวกที่มากกวา 16 แตนอยกวาหรือเทากับ 22

          ตอบ

จาํนวนบวก 2 จาํนวนทีม่คีาไมเทากนัมผีลบวกเทากบั 26 และผลตางไมเกนิ 10 จงหาจาํนวน

บวกที่มีคานอย

ลองทําดู

นํ้าหนักตัวโดยเฉลี่ยของเกง ออย และเอกเทากับ 60 กิโลกรัม ถานํ้าหนักตัวโดยเฉลี่ยของเกง 

ออย เอก และโกมีคาไมเกิน 62 กิโลกรัม จงหานํ้าหนักตัวที่มากที่สุดที่เปนไปไดของโก

วิธีทํา ให a แทนนํ้าหนักตัวของโก

 ผลรวมนํ้าหนักตัวของเกง ออย และเอกเทากับ 3 × 60 กิโลกรัม

 ผลรวมนํ้าหนักตัวของเกง ออย เอก และโกเทากับ (3 × 60) + a กิโลกรัม

 นํ้าหนักตัวโดยเฉลี่ยของเกง ออย เอก และโกเทากับ (3 × 60) + a
4  กิโลกรัม

 เนื่องจากนํ้าหนักตัวโดยเฉลี่ยของทั้งสี่คน มีคาไมเกิน 62 กิโลกรัม

 เขียนเปนอสมการได (3 × 60) + a
4 ≤ 62

   180 + a
4 ≤ 62

   180 + a ≤ 248

   a ≤ 68

ตรวจสอบคําตอบ

 ถาโกมีนํ้าหนักตัวไมเกิน 68 กิโลกรัม

 ผลรวมนํ้าหนักตัวของเกง ออย เอก และโกมีคาไมเกิน (3 × 60) + 68 = 248 กิโลกรัม

 นํ้าหนักตัวโดยเฉลี่ยของเกง ออย เอก และโกมีคาไมเกิน 2484  = 62 กิโลกรัม

 ซึ่งเปนจริงตามเงื่อนไขที่โจทยกําหนด

 ดังนั้น นํ้าหนักตัวที่มากที่สุดที่เปนไปไดของโก คือ 68 กิโลกรัม ตอบ

ตัวอย่างที่  17

คาเฉลี่ย คือ คาที่ ไดจาก
การนําคาของขอมูลทุกคา
มาบวกกัน แลวหารดวย
จํานวนขอมูลทั้งหมด

á¹Ðá¹Ç¤Ô´

38



8.  ในหองเรยีนหองหนึง่ อตัราสวนผลรวมของน้ําหนกัตวัของนกัเรียนชายทกุคนตอผลรวมของ 

นํ้าหนักตัวของนักเรียนหญิงทุกคนเทากับ 5 : 3 ถาผลรวมของนํ้าหนักตัวของนักเรียนหญิง

ทุกคนในหองนี้เทากับ 870 กิโลกรัม และนํ้าหนักตัวโดยเฉลี่ยของนักเรียนชายมีคามากกวา 

55 กิโลกรัม อยากทราบวา ในหองนี้มีจํานวนนักเรียนชายอยางมากที่สุดกี่คน

ระดับ ทาทาย

6.  เอกมีเหรียญ 10 บาท และ 5 บาท รวมกัน 15 เหรียญ ซึ่งมีมูลคารวมกันไมเกิน 120 บาท 

จงหาวา เอกมีเหรียญ 5 บาท อยางนอยกี่เหรียญ

 7. ถาผลบวกของจํานวนคู 4 จํานวนที่เรียงติดกันมีคาตั้งแต 91 แตไมเกิน 93 

  1) จงหาจํานวนคูที่มีคามากที่สุดและนอยที่สุด

  2) จงหาผลรวมของจํานวนคูทั้งสี่จํานวน

  3) จงหาผลคูณของจํานวนคูทั้งสี่จํานวน

หลังจากเรียนจบหนวยนี้แลว ใหนักเรียนบอกสัญลักษณที่ตรงกับระดับความสามารถของตนเอง

 1.  อธิบายความหมายของเครื่องหมายแสดงการไมเทากันได

 2.  แกอสมการเชิงเสนตัวแปรเดียวและเขียนกราฟแสดงคําตอบ

บนเสนจํานวนได

 3.  ใชสมบัติของการไมเทากันในการแกอสมการ และตรวจสอบ

ความสมเหตุสมผลของคําตอบได

 4.  ใชตัวแปรแทนปริมาณตาง ๆ  ในปญหาคณิตศาสตร

หรือปญหาในชีวิตจริง พรอมทั้งสรางอสมการอยางงาย

ในการแกปญหาได

ตรวจสอบตนเอง

ดี พอใช
ควร

ปรบัปรุง

อสมการเชิงเสนตัวแปรเดียว 41

 3.  รูปสี่เหลี่ยมผืนผารูปหนึ่งมีดานยาวยาวกวา 2 เทาของดานกวางอยู 4 เมตร ถาเสนรอบรูป 

ยาวไมเกิน 38 เมตร จงหาความยาวของดานกวาง

4.  วันแรกทรายอานหนังสือได 14 ของจํานวนหนาทั้งหมด และวันตอมาอานไดอีก 60 หนา 

ซึ่งรวม 2 วัน ทรายอานไดมากกวาครึ่งเลม จงหาวาหนังสือเลมนี้มีจํานวนหนา

อยางมากที่สุดกี่หนา

5.  กอยตองการสรางร้ัวไมลอมที่ดินผืนหนึ่งท่ีมีลักษณะเปนรูปส่ีเหล่ียมผืนผาและมีความยาว

ที่ดินโดยรวมไมเกิน 240 เมตร ถาดานยาวของที่ดินยาวกวาดานกวางของที่ดินอยู 40 เมตร 

อยากทราบวา กอยตองลอมรั้วยาวอยางมากที่สุดกี่เมตร

แบบฝกทักษะ 1.4
ระดับ พื้นฐาน

ระดับ กลาง

1.  เมยมีเงิน 100 บาท ตองการซื้อนํ้าขวดละ 7 บาท อยากทราบวา เมยจะซื้อนํ้าไดมากที่สุด

กี่ขวด

2.  ถา 3 เทาของจํานวนเต็มบวกจํานวนหนึ่งมากกวา 30 อยูไมถึง 15 จงหาจํานวนเต็มบวก

จํานวนนั้น
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สรุปแนวคิดหลัก

ความรูเกี่ยวกับอสมการเชิงเสนตัวแปรเดียว

1. เครื่องหมายแสดงการไมเทากัน

 เครื่องหมายแสดงการไมเทากันประกอบไปดวย

แทนความสัมพันธนอยกวา

แทนความสัมพันธมากกวา

แทนความสัมพันธนอยกวาหรือเทากับ

แทนความสัมพันธมากกวาหรือเทากับ

แทนความสัมพันธไมเทากับ

2. อสมการเชิงเสนตัวแปรเดียว

อสมการ เปนประโยคสัญลักษณที่แสดงถึงความสัมพันธของจํานวน โดยมีสัญลักษณ

< > ≤ ≥ หรือ ≠ แสดงความสัมพันธ

อสมการเชิงเสนตัวแปรเดียว เปนอสมการที่มีตัวแปรปรากฏอยูเพียงตัวแปรเดียว และมี

ดีกรีของตัวแปรเทากับ 1

คําตอบของอสมการเชิงเสนตัวแปรเดียวและกราฟแสดงคําตอบ

1. คําตอบของอสมการเชิงเสนตัวแปรเดียว

คําตอบของอสมการ คือ จํานวนจริงใด ๆ  ท่ีแทนตัวแปรในอสมการแลวทําใหอสมการ

เปนจริง

<

>

≤

≥

≠
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คณิตศาสตรในชีวิตจริง

 ในแตละปการศึกษาจะแบงออกเปน 2 ภาคเรียน คือ ภาคเรียนที่ 1 และภาคเรียนที่ 2 โดย

ในแตละภาคเรียนจะตองมีการคิดเกรดเฉลี่ย ซึ่งมีขั้นตอน ดังนี้

 ขั้นที่ 1 หาคาคะแนนที่ไดจากเกรดในแตละรายวิชา

   คาคะแนนที่ไดจากเกรด = จํานวนหนวยกิตของวิชา × เกรดที่ได

 ขั้นที่ 2 หาผลรวมของคาคะแนนที่ไดจากเกรดทุกรายวิชา

 ขั้นที่ 3 หาเกรดเฉลี่ยจากสูตรตอไปนี้

เกรดเฉลี่ย = 
ผลรวมของคาคะแนนที่ไดจากเกรดทุกรายวิชา

ผลรวมของหนวยกิตทุกรายวิชา

 เจษฎากาํลงัศึกษาอยูในระดับช้ันมัธยมศึกษาปที ่3 ของโรงเรียนแหงหนึง่ ถาในภาคเรยีนที ่1 

ไดเกรดในแตละวิชา เปนดังนี้

วิชา หนวยกิต เกรด

ภาษาไทย 1.5 3.5

คณิตศาสตร 1.5

วิทยาศาสตร 1.5 3

สังคมศึกษา ศาสนา และวัฒนธรรม 1.5 4

ประวัติศาสตร 0.5 4

สุขศึกษา 0.5 3

พลศึกษา 0.5 3.5

ศิลปะ 1 3

การงานอาชีพและเทคโนโลยี 1 4

ภาษาอังกฤษ 1.5 3.5

 อยากทราบวา เจษฎาตองไดเกรดวชิาคณิตศาสตรเทาใด จงึจะไดเกรดเฉล่ียในภาคเรยีนที ่1 

มากกวาหรือเทากับ 3.5
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การนําความรูเกี่ยวกับอสมการเชิงเสนตัวแปรเดียวไปใชในการแกปญหา

 การแกโจทยปญหาเกี่ยวกับอสมการเชิงเสนตัวแปรเดียวมีขั้นตอน ดังนี้

เริ�มตนปญหา

สิ้นสุด

วิเคราะหโจทยปญหา

กําหนดตัวแปร

แกอสมการ

ตรวจสอบความสมเหตุสมผล
ของคําตอบ

จรงิ

เท็จ

พิจารณาเงื่อนไขตามที่โจทยกําหนด
และเขียนอสมการ

แสดงคําตอบ
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2. กราฟแสดงคําตอบบนเสนจํานวน

 กําหนดให a และ b เปนจํานวนจริงใด ๆ  โดยที่ a < b

การแกอสมการเชิงเสนตัวแปรเดียว

1. สมบัติของการไมเทากันเกี่ยวกับการบวก

สมบัติ

 กําหนดให a, b และ c แทนจํานวนจริงใด ๆ

 1) ถา a < b แลว a + c < b + c

 2) ถา a ≤ b แลว a + c ≤ b + c

 3) ถา a > b แลว a + c > b + c

 4) ถา a ≥ b แลว a + c ≥ b + c

2. สมบัติของการไมเทากันเกี่ยวกับการคูณ

สมบัติ

 กําหนดให a, b และ c แทนจํานวนจริงใด ๆ  

 1) ถา a < b  และ c เปนจํานวนจริงบวก  แลว ac < bc

 2) ถา a ≤ b  และ c เปนจํานวนจริงบวก  แลว ac ≤ bc

 3) ถา a > b  และ c เปนจํานวนจริงบวก  แลว ac > bc

 4) ถา a ≥ b  และ c เปนจํานวนจริงบวก  แลว ac ≥ bc

 5) ถา a < b  และ c เปนจํานวนจริงลบ  แลว ac > bc

 6) ถา a ≤ b  และ c เปนจํานวนจริงลบ  แลว ac ≥ bc

 7) ถา a > b  และ c เปนจํานวนจริงลบ  แลว ac < bc

 8) ถา a ≥ b  และ c เปนจํานวนจริงลบ  แลว ac ≤ bc

a a b

x > a
x < a

x ≤ a

a ≤ x < b

a < x < b

a < x ≤ b

x ≠ a

x ≥ a

a ≤ x ≤ b
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 3.  จงเขียนกราฟแสดงคําตอบบนเสนจํานวนของจํานวนจริงทุกจํานวนที่มากกวาหรือเทากับ 5 

แตนอยกวา 11

 4.  จงเขยีนกราฟแสดงคาํตอบบนเสนจาํนวนของจาํนวนจรงิทกุจาํนวนทีม่ากกวา 6 แตนอยกวา

หรือเทากับ 10

 5. จงหาจํานวนเต็มที่นอยที่สุดที่เปนคําตอบของอสมการ 7x > 25

 6. จงหาจํานวนเต็มที่มากที่สุดที่เปนคําตอบของอสมการ -9x ≥ 31

 7. จงแกอสมการในแตละขอตอไปนี้ พรอมทั้งเขียนกราฟแสดงคําตอบบนเสนจํานวน

 1) 3x > 9 2) 5x + 1 < 16

 3) 4
5 x ≤ 12 4) 2 ≥ - 16 x

 5) -7x > 40 + x 6) 3
2 x + 1 > 4

 7) 4 - 14
5 x ≠ x 8) 3(x + 9) > 20 

 9) 7x - 5
4 ≥ 15

2    10) 1
5 (20x + 3) < x + 3

 11) 7x + 3
4 ≤ 2 + x + 52  12) 4x - 3

6 - 3 < 1 + x + 12    

 8. จงแกอสมการในแตละขอตอไปนี้ พรอมทั้งเขียนกราฟแสดงคําตอบบนเสนจํานวน

 1) 11 > x + 2 ≥ -8 2) -4 < 2
5 x < 5

 3) 3x + 21
4 > x ≥ 3x + 1

4  4) 5x - 3 < x < 10x + 7

 9.  จงหาพื้นที่ที่เล็กที่สุดของรูปสี่เหลี่ยมผืนผาที่มีความยาวดานแตละดานเปนจํานวนเต็ม

โดยที่ความยาวของดานยาวมากกวาความยาวของดานกวางอยู  2 เซนติเมตร และ

มีเสนรอบรูปยาวมากกวา 16 เซนติเมตร

10.  ในหองเรียนหองหน่ึง มีอัตราสวนผลรวมของสวนสูงของนักเรียนชายทุกคนตอผลรวมของ

สวนสูงของนักเรียนหญิงทุกคนเทากับ 7 : 5 ถาผลรวมของสวนสูงของนักเรียนชายทุกคน

ในหองนี้เทากับ 1,890 เซนติเมตร และสวนสูงโดยเฉลี่ยของนักเรียนหญิงมีคานอยกวา

169 เซนติเมตร อยากทราบวา ในหองนี้มีจํานวนนักเรียนหญิงอยางมากที่สุดกี่คน
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แบบฝกทักษะ
ประจําหนวยการเรียนรูที่ 1

 1.  จงพิจารณาวา จํานวนที่อยูในวงเล็บ ( ) ทายอสมการ เปนคําตอบของอสมการที่กําหนดให

ในแตละขอตอไปนี้หรือไม

 1) 5x + 4 > 9 (1) 2) 4x + 3 < 6 (-2)

 3) 4x ≠ 12 (3) 4) 9(2x + 1) ≥ 45 (3)

 5) 7(3x - 1) < 12 (-3) 6) 12(x - 4) ≠ 7(x - 7) (52)
 7) 4(3 - x) > 2x + 1 (6) 8) 7(x - 1) < (3x + 4) (3)

 9) x - 1
3 > - x4  (2) 10) 1

2 (4x - 5) > 4 - x (2)

 2. จงหาวา กราฟแสดงคําตอบบนเสนจํานวนในแตละขอตอไปนี้ แสดงจํานวนใดบาง

 1)

 2)

 3)

 4)

 5)

 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13

 -15 -10 -5 0 5 10 15 20 25 30 35

 -12 -11 -10 -9 -8 -7 -6 -5 -4 -3 -2

 12 14 16 18 20 22 24 26 28 30 32

 -39 -36 -33 -30 -27 -24 -21 -18 -15 -12 -9
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