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	 หนังสือเรียนรายวิชาพื้นฐาน คณิตศาสตร์ ชั้นประถมศึกษาปีที่ 6 เล่มนี้ จัดท�ำขึ้นตาม
มาตรฐานการเรียนรู้ ตัวชี้วัด และสาระการเรียนรู้แกนกลาง กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 
(ฉบับปรับปรุง พ.ศ. 2560) ตามหลักสูตรแกนกลางการศึกษาขั้นพ้ืนฐาน พุทธศักราช 2551 
แต่ละหน่วยการเรียนรูป้ระกอบด้วยตวัชีวั้ด สาระการเรยีนรู ้ประโยชน์จากการเรยีนรู ้ชวนคดิชวนตอบ 
เนื้อหาสาระแต่ละเร่ืองแต่ละหัวข้อ เร่ืองน่ารู้ แหล่งสืบค้นความรู้ กิจกรรมพัฒนาการเรียนรู้  
ค�ำถามประจ�ำหน่วย บทสรปุ กจิกรรมเสนอแนะ การประยกุต์ใช้ในชวีติประจ�ำวนั และท้ายเล่มยังมี
บรรณานุกรม ซึ่งองค์ประกอบของหนังสือเรียนเหล่านี้จะช่วยส่งเสริมให้นักเรียนเกิดการเรียนรู้ 
อย่างครบถ้วนตามหลักสูตร
	 การเสนอเนื้อหา กิจกรรม และองค์ประกอบอื่น ๆ ในหนังสือเรียนรายวิชาพื้นฐานเล่มนี้  
มุ่งเน้นผูเ้รียนเป็นส�ำคญั โดยค�ำนงึถึงศกัยภาพของนกัเรียน เน้นการเรยีนรูแ้บบองค์รวมบนพืน้ฐาน 
ของการบรูณาการแนวคิดทางการเรียนรู้อย่างหลากหลาย จดัการเรยีนรูแ้บบบรูณาการเน้นให้นกัเรยีน 
สร้างองค์ความรู้ด้วยตนเอง มุ่งพัฒนาการคิด และพัฒนาการเรียนรู้ที่สอดคล้องกับพัฒนาการทาง 
สมองของนกัเรียน อนัจะช่วยให้นกัเรยีนเกดิการเรยีนรูอ้ย่างสมบูรณ์และสามารถน�ำไปประยกุต์ใช้
ในชีวิตประจ�ำวันได้
	 หวังเป็นอย่างยิ่งว่า หนังสือเรียนรายวิชาพื้นฐาน คณิตศาสตร์ ชั้นประถมศึกษาปีท่ี 6  
เล่มนี้จะช่วยพัฒนาการเรียนรู้ของนักเรียนตามหลักสูตรได้เป็นอย่างดี

คณะผู้จัดท�ำ

คำ�นำ�



11.	การประยกุต์ใช้ในชวีติประจ�ำวนั เป็นตัวอย่างสถานการณ์

	 การประยุกต์ใช้ความรู้ท่ีได้เรียนรู้มาให้นักเรียนน�ำไป 

	 ประยุกต์ใช้ในชีวิตประจ�ำวัน ซึ่งมีกิจกรรมหรือค�ำถาม 

	 ให้นักเรียนท�ำ

8.	ค�ำถามประจ�ำหน่วย เป็นค�ำถามแบบอัตนัยที่มุ่งถาม 
	 เพื่อทบทวนผลการเรียนรู้ของนักเรียน

7.	แหล่งสืบค้นความรู ้เป็นแหล่งเรยีนรูต่้าง ๆ  เช่น เวบ็ไซต์  
	 หนังสือ สถานที่ บุคคล เป็นต้น เพื่อให้นักเรียนศึกษา 
	 ค้นคว้าเนื้อหาที่สอดคล้องกับเรื่องที่เรียน

2.	สาระการเรียนรู ้แสดงขอบข่ายเนือ้หาในหน่วยการเรยีนรู้1.	ตัวชี้วัด ระบุตัวชี้วัดที่สอดคล้องกับเนื้อหา
	 ในหน่วยการเรียนรู้

4.	ชวนคิดชวนตอบ เป็นค�ำถามท่ีกระตุ้นให้นักเรียนเกิด 
	 ความสนใจต้องการที่จะค้นหาค�ำตอบ

3.	ประโยชน์จากการเรียนรู้ สรุปประโยชน์ที่ได้จาก
	 การเรียนรู้หน่วยการเรียนรู้เป็นประเด็นสั้น ๆ

9.	บทสรุป เป็นการสรุปเน้ือหาหลังจากจบเน้ือหาและ 
	 กิจกรรมของแต่ละหน่วยการเรียนรู้

12.	โครงงาน เป็นข้อเสนอแนะให้นักเรียนปฏิบัติโครงงาน  
	 ที่สอดคล้องกับมาตรฐานการเรียนรู้และตัวชี้วัด

13.	บรรณานุกรม เป็นรายชือ่หนงัสอื เอกสารทีใ่ช้ประกอบ 
	 การเขียน

10.	กจิกรรมเสนอแนะ เป็นกิจกรรมบรูณาการทกัษะทีร่วบรวม 
	 หลกัการและความคดิรวบยอดในเรือ่งต่าง ๆ  ทีนั่กเรยีน 
	 ได้เรียนรู้มาไปประยุกต์ในการปฏิบัติกิจกรรม

6.	กิจกรรมพัฒนาการเรียนรู้ เป็นกิจกรรมที่ก�ำหนดให้ท�ำ 

	 เมือ่จบเนือ้หาทีแ่บ่งให้เหมาะสมส�ำหรับการเรียนแต่ละคร้ัง  

	 เป็นกิจกรรมที่หลากหลาย ใช้แนวคิดทฤษฎีต่าง ๆ ให้ 

	 สอดคล้องกับเนื้อหา เหมาะสมกับวัย สะดวกในการ 

	 ปฏิบัติ กระตุ้นให้นักเรียนได้คิด และส่งเสริมการศึกษา

	 ค้นคว้า

5.	เนื้อหา แบ่งเป็นหัวเรื่องหลัก หัวเรื่องรอง และหัวเรื่องย่อย ตรงตามตัวชี้วัด มีกิจกรรมพัฒนาการเรียนรู้แทรกเป็นช่วง ๆ     
	 เนื้อหาบางตอนอาจน�ำเสนอด้วยส่วนประกอบ ดังนี้
	 5.1	ภาพประกอบ พร้อมค�ำบรรยายสอดคล้องกับเนื้อหา
	 5.2	แผนภูมิ ตาราง แผนที่ แผนที่ความคิด สอดคล้องกับเนื้อหา
	 5.3	 เรือ่งน่ารู้ เป็นความรูเ้พิม่เตมิเกีย่วกบัเรือ่งทีไ่ด้ศกึษาในหน่วยการเรยีนรูน้ัน้ ๆ โดยคดัสรรเฉพาะเรือ่งท่ีนกัเรยีนควรรู้

	 หนังสือเรียนรายวิชาพื้นฐาน คณิตศาสตร์ ชั้นประถมศึกษาปีที่ 6 ได้ออกแบบเป็นหน่วย
การเรียนรู้ แต่ละหน่วยการเรียนรู้ประกอบด้วย

คำ�ชี้แจง
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	 น�ำความรูเ้รื่อง ห.ร.ม. ค.ร.น. และแบบรปูไปใช้
ในการแก้ปัญหาในสถานการณ์ต่าง ๆ ได้

	 แม่มีเงาะ 24 ผล และมังคุด 32 ผล จดัผลไม้ 
ชนดิเดียวกันใส่จานละเท่า  ๆ กัน และมีจ�ำนวนมาก
ที่สุดโดยไม่มีผลไม้เหลือ จะได้จานละกี่ผล

1.	 หา ห.ร.ม. ของจ�ำนวนนับไม่เกิน 3 จ�ำนวน (ค 1.1 ป.6/4)
2.	 หา ค.ร.น. ของจ�ำนวนนับไม่เกิน 3 จ�ำนวน (ค 1.1 ป.6/5)
3.	 แสดงวิธีหาค�ำตอบของโจทย์ปัญหาโดยใช้ความรู้เกี่ยวกับ ห.ร.ม. และ ค.ร.น. 
	 (ค 1.1 ป.6/6)
4.	 แสดงวิธีคิดและหาค�ำตอบของปัญหาเกี่ยวกับแบบรูป (ค 1.2 ป.6/1)

ตัวประกอบ

จำ�นวนเฉพาะ

การแยกตัวประกอบ

การหาตัวประกอบ

ตัวหารร่วมมาก (ห.ร.ม.)

ตัวคูณร่วมน้อย (ค.ร.น.)

การน�ำ ห.ร.ม. และ ค.ร.น. ไปใช้แก้ปัญหา

การแก้ปัญหาเกี่ยวกับแบบรูป

ทบทวนการหารลงตัว

ห.ร.ม. ค.ร.น.
และการแก้
ปัญหา

1
หน่วยการเรียนรู้ที่

ห.ร.ม. ค.ร.น.

และการแก้ปัญหา

ประโยชนจากการเรียนรู ชวน​คิด​ชวน​ตอบ

ตัวชี้วัด

สาระ​การเรียน​รู
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พิจารณา

	 	 จะเห็นไดวา 12 ÷ 4 ลงตัว ไดผลหาร 3 ไมมีเศษหรือเศษเปน 0 
	 	 กลาวไดวา 12 หารด้วย 4 ลงตัว 
	 	 แต 12 ÷ 5 ไดผลหาร 2 เศษ 2 กลาวไดวา 12 หารด้วย 5 ไมลงตัว

4		 12 
    	12
      0

3
5		 12 
    	10
       2

2

1.	ขอใดเปนการหารลงตัว เพราะเหตุใด
	 1)	16 ÷ 2	 6)	28 ÷ 4
	 2)	34 ÷ 5	 7)	76 ÷ 76
	 3)	40 ÷ 8	 8)	54 ÷ 6
	 4)	37 ÷ 3	 9)	82 ÷ 9
	 5)	19 ÷ 2	 10)	108 ÷ 12
2.	จ�ำนวนนับตั้งแต 10–20 จ�ำนวนใดบางที่ 2 หารลงตัว
3.	จ�ำนวนนับตั้งแต 10–20 จ�ำนวนใดบางที่ 3 หารลงตัว

	 พิจารณาการหารต่อไปนี้
	 	 	   6 ÷ 2 = 3	   6 ÷ 3 = 2
	 	 	 12 ÷ 3 = 4	 12 ÷ 4 = 3
	 	 	 12 ÷ 2 = 6	 12 ÷ 6 = 2

หารลงตัวกิจกรรม​ที่ 1

2. ตัวประกอบ

การหารที่ไม่มีเศษหรือเศษเป็น 0 เรียกว่า การหารลงตัว

1. ทบทวนการหารลงตัว
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ตัวอยาง  จงตอบค�ำถามตอไปนี้

	 1)	3 เปนตัวประกอบตัวหนึ่งของ 9 หรือไม เพราะเหตุใด

	 	 ตอบ 3 เปนตัวประกอบตัวหนึ่งของ 9 เพราะ 9 หารดวย 3 ลงตัว

	 2)	7 เปนตัวประกอบตัวหนึ่งของ 35 หรือไม เพราะเหตุใด

	 	 ตอบ 7 เปนตัวประกอบตัวหนึ่งของ 35 เพราะ 35 หารดวย 7 ลงตัว

	 3)	12 เปนตัวประกอบตัวหนึ่งของ 33 หรือไม เพราะเหตุใด

	 	 ตอบ 12 ไมเปนตัวประกอบตัวหนึ่งของ 33 เพราะ 33 หารดวย 12 ไมลงตัว
	 4)	3 เป็นตัวประกอบตัวหนึ่งของ 10 หรือไม่ เพราะเหตุใด

	 	 ตอบ 3 ไม่เป็นตัวประกอบตัวหนึ่งของ 10 เพราะ 10 หารด้วย 3 ไม่ลงตัว

	 5)	8 เป็นตัวประกอบตัวหนึ่งของ 72 หรือไม่ เพราะเหตุใด

	 	 ตอบ 8 เป็นตัวประกอบตัวหนึ่งของ 72 เพราะ 72 หารด้วย 8 ลงตัว	

	 	 	   6 หารดวย 2 ลงตัว กลาวไดวา 2 เปนตัวประกอบตัวหนึ่งของ 6
	 	 	   6 หารดวย 3 ลงตัว กลาวไดวา 3 เปนตัวประกอบตัวหนึ่งของ 6
	  	 	 12 หารดวย 3 ลงตัว กลาวไดวา 3 เปนตัวประกอบตัวหนึ่งของ 12
	 	 	 12 หารดวย 4 ลงตัว กลาวไดวา 4 เปนตัวประกอบตัวหนึ่งของ 12
	 	  	 12 หารดวย 2 ลงตัว กล่าวได้ว่า 2 เป็นตัวประกอบตัวหนึ่งของ 12
	 	 	 12 หารดวย 6 ลงตัว กลาวไดวา 6 เปนตัวประกอบตัวหนึ่งของ 12

1 เปนตัวประกอบตัวหนึ่งของจำ�นวนนับทุกจำ�นวนใชหรือไม

	 ตัวประกอบของจ�ำนวนนับใด ๆ คือ จ�ำนวนนับที่หารจ�ำนวนนับนั้นลงตัว

ลองคิด
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	 พิจารณาการหาตัวประกอบของ 6, 15, 28 และ 39
	 1)	หาตัวประกอบของ 6
	 	 6 ÷	 1 = 6	 1 และ 6 เป็นตัวประกอบของ 6
	 	 6 ÷	 2 = 3	 2 และ 3 เป็นตัวประกอบของ 6
	 	 ดังนั้น 1, 2, 3 และ 6 เป็นตัวประกอบของ 6
	 	 จ�ำนวนนับที่หาร 6 ลงตัว คือ 1, 2, 3 และ 6
	 2)	หาตัวประกอบของ 15
	 	 15 ÷ 1 = 15	 1 และ 15 เป็นตัวประกอบของ 15	
	 	 15 ÷ 3 = 5	 3 และ 5 เป็นตัวประกอบของ 15	
	 	 ดังนั้น 1, 3, 5 และ 15 เป็นตัวประกอบของ 15
	 	 จ�ำนวนนับที่หาร 15 ลงตัว คือ 1, 3, 5 และ 15
	 3)	หาตัวประกอบของ 28
	 	 28 ÷ 1 = 28	 1 และ 28 เป็นตัวประกอบของ 28
	 	 28 ÷ 2 = 14	 2 และ 14 เป็นตัวประกอบของ 28
	 	 28 ÷ 4 = 7	 4 และ 7 เป็นตัวประกอบของ 28
	 	 ดังนั้น 1, 2, 4, 7, 14 และ 28 เป็นตัวประกอบของ 28
	 	 จ�ำนวนนับที่หาร 28 ลงตัว คือ 1, 2, 4, 7, 14 และ 28

จงตอบค�ำถาม
1)	3 เป็นตัวประกอบของ 72 หรือไม่ เพราะเหตุใด
2)	11 เป็นตัวประกอบของ 211 หรือไม ่เพราะเหตุใด
3)	จ�ำนวน 1, 2, 5, 7, 8, 11, 12 
	 จ�ำนวนใดบ้างที่เป็นตัวประกอบของ 16 
4)	จ�ำนวน 12, 14, 21, 28, 39, 42, 54 
	 จ�ำนวนใดบ้างที่มี 7 เป็นตัวประกอบ
5)	จ�ำนวนนับตั้งแต ่70 ถึง 100 
	 จ�ำนวนใดบ้างที่มี 6 เป็นตัวประกอบ
6)	จ�ำนวนนับตั้งแต ่100 ถึง 150 
	 จ�ำนวนใดบ้างที่มี 4 เป็นตัวประกอบ

บอกตัวประกอบของจ�ำนวนนับกิจกรรม​ที่ 2

3. การหาตัวประกอบ
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	 4)	หาตัวประกอบของ 39
	 	 39 ÷ 1 = 39	 1 และ 39 เป็นตัวประกอบของ 39
	 	 39 ÷ 3 = 13	 3 และ 13 เป็นตัวประกอบของ 39
	 	 ดังนั้น 1, 3, 13 และ 39 เป็นตัวประกอบของ 39
	 	 จ�ำนวนนับที่หาร 39 ลงตัว คือ 1, 3, 13 และ 39

ตัวอยางที่ 1  จงหาตัวประกอบทุกตัวของ 10

	 ตอบ	 ตัวประกอบทุกตัวของ 10 คือ 1, 2, 5 และ 10

ตัวอยางที่ 2  จงหาตัวประกอบทุกตัวของ 20

	 ตอบ	 ตัวประกอบทุกตัวของ 20 คือ 1, 2, 4, 5, 10 และ 20	

มีจำ�นวนนับใดบาง

ที่หาร 20 ลงตัว

มีจำ�นวนนับใดบาง

ที่หาร 10 ลงตัว

จ�ำนวนนับที่หาร 10 ลงตัว 
ได้แก่ 1, 2, 5 และ 10

จ�ำนวนนับที่หาร 20 ลงตัว 
ได้แก่ 1, 2, 4, 5, 10 และ 20

1.	จงตอบค�ำถามตอไปนี้
	 1)	จ�ำนวนนับใดบ้างที่หาร 8 ลงตัว
	 2)	ตัวประกอบของ 8 ได้แก่ จ�ำนวนนับใดบ้าง
	 3)	จ�ำนวนนับใดบ้างที่หาร 9 ลงตัว
	 4)	ตัวประกอบของ 9 ได้แก่ จ�ำนวนนับใดบ้าง
	 5)	จ�ำนวนนับใดบ้างที่หาร 14 ลงตัว
	 6)	ตัวประกอบของ 14 ได้แก่ จ�ำนวนนับใดบ้าง

หาตัวประกอบกิจกรรม​ที่ 3

การหาตัวประกอบทั้งหมดของจ�ำนวนนับใด ๆ เป็นการหาจ�ำนวนนับ
ทีห่ารจ�ำนวนนบันัน้ลงตัว และผลหารทีไ่ด้เป็นตวัประกอบของจ�ำนวนนบั
นัน้ด้วยเพราะผลหารกห็ารจ�ำนวนนบันั้นได้ลงตวั
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	 4.1	 จ�ำนวนเฉพาะ

	 พิจารณาตัวประกอบของจำ�นวนตอไปนี้
	 	 2  มีตัวประกอบสองตัว  คือ   1  และ  2
	 	 3  มีตัวประกอบสองตัว  คือ   1  และ  3
	 	 5  มีตัวประกอบสองตัว  คือ   1  และ  5
	 	 7  มีตัวประกอบสองตัว  คือ   1  และ  7
	 	 11  มีตัวประกอบสองตัว  คือ   1  และ  11
	 	 13  มีตัวประกอบสองตัว  คือ   1  และ  13
	 จำ�นวนนับที่มีตัวประกอบสองตัว คือ 1 และจำ�นวนนับนั้น เรียกวา จำ�นวนเฉพาะ

4. จำ�นวนเฉพาะ

ตัวอยางที่ 1  จงตอบค�ำถามต่อไปนี้

	 1)	1 เปนจ�ำนวนเฉพาะหรือไม เพราะเหตุใด

	 	 ตอบ 1 ไม่เป็นจ�ำนวนเฉพาะ เพราะมีตัวประกอบเพียงตัวเดียว คือ 1

	 2)	2 เป็นจ�ำนวนเฉพาะหรือไม่ เพราะเหตุใด

	 	 ตอบ 2 เป็นจ�ำนวนเฉพาะ เพราะมีตัวประกอบสองตัว คือ 1 และ 2

	 3)	4 เป็นจ�ำนวนเฉพาะหรือไม่ เพราะเหตุใด 

	 	 ตอบ 4 ไม่เป็นจ�ำนวนเฉพาะ เพราะมีตัวประกอบมากกว่าสองตัว คือ 1, 2, 4

	 4)	17 เป็นจ�ำนวนเฉพาะหรือไม่ เพราะเหตุใด

	 	 ตอบ 17 เป็นจ�ำนวนเฉพาะ เพราะมีตัวประกอบสองตัว คือ 1 และ 17

2.	จงหาตัวประกอบทุกตัวของจ�ำนวนนับตอไปนี้

	 1)	 5		 	 6)	 27

	 2)	 9		 	 7)	 49	

	 3)	 12	 	 8)	 58

	 4)	 15	 	 9)	 62

	 5)	 18 	 	 10)	 76
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ตัวอยางที่ 2  จ�ำนวนนับตั้งแต 21 ถึง 30 จ�ำนวนใดเปนจ�ำนวนเฉพาะ

	 วิธีท�ำ	 จ�ำนวนนับตั้งแต่ 21 ถึง 30 ได้แก่
	 	 	 21   22   23   24   25   26   27   28   29   30
	 	 	 จะเห็นว่า	2 หาร 22  24  26  28 และ 30 ลงตัว
	 	 	 	 	 แสดงว่า 2 เป็นตัวประกอบของ 22  24  26  28 และ 30
	 	 	 	 	 3 หาร 21  24  27 และ 30 ลงตัว
	 	 	 	 	 แสดงว่า 3 เป็นตัวประกอบของ 21  24  27 และ 30
	 	 	 	 	 5 หาร 25 ลงตัว
	 	 	 	 	 แสดงว่า 5 เป็นตัวประกอบของ 25
	 	 	 ดังนั้น 21  22  24  25  26  27  28 และ 30 ไม่ใช่จ�ำนวนเฉพาะ
	 	 	 พิจารณา 23 และ 29
	 	 	 จะเห็นว่า 23 และ 29 มีตัวประกอบเพียงสองตัว คือ 1 กับตัวมันเอง
	 	 	 ดังนั้น 23 และ 29 เป็นจ�ำนวนเฉพาะ
	 ตอบ  จ�ำนวนนับตั้งแต่ 21 ถึง 30 ที่เป็นจ�ำนวนเฉพาะ คือ 23, 29

1.	จงตอบค�ำถามต่อไปนี้
	 1)	ตัวประกอบของ 27 มีกี่ตัว อะไรบ้าง
	 2)	27  เป็นจ�ำนวนเฉพาะหรือไม่ เพราะเหตุใด
	 3)	ตัวประกอบของ 51 มีกี่ตัว อะไรบ้าง
	 4)	51  เป็นจ�ำนวนเฉพาะหรือไม่ เพราะเหตุใด
	 5)	ตัวประกอบของ 73 มีกี่ตัว อะไรบ้าง
	 6)	73  เป็นจ�ำนวนเฉพาะหรือไม่ เพราะเหตุใด
	 7)	ตัวประกอบของ 87 มีกี่ตัว อะไรบ้าง
	 8)	87  เป็นจ�ำนวนเฉพาะหรือไม่ เพราะเหตุใด
2.	จ�ำนวนนับตอไปนี ้จ�ำนวนใดเปนจ�ำนวนเฉพาะ เพราะเหตุใด
	 6	 7	 9	 14	 15	 17	 23
	 36	 41	 52	 64	 75	 81	 91
3.	จงเขยีนจ�ำนวนนับต้ังแต 100 ถงึ 150 แล้ววงล้อมรอบจ�ำนวนทีเ่ปนจ�ำนวนเฉพาะ

บอกจ�ำนวนเฉพาะกิจกรรม​ที่ 4



8     หนังสือ​เรียนรายวิชา​พื้นฐาน คณิตศ​าสตร ป.  6

	 พิจารณาตัวประกอบของ  6
	 	 ตัวประกอบของ  6  คือ  1,  2,  3  และ  6
	 	 ตัวประกอบของ  6  ที่เปนจ�ำนวนเฉพาะ  คือ  2  และ  3
	 	 เรียก  2  และ  3  วา  ตัวประกอบเฉพาะของ  6
	 พิจารณาตัวประกอบของ  15
	 	 ตัวประกอบของ  15  คือ  1,  3,  5  และ  15
	 	 ตัวประกอบของ  15  ที่เปนจ�ำนวนเฉพาะ  คือ  3  และ  5
	 	 เรียก  3  และ  5  วา  ตัวประกอบเฉพาะของ  15

	 	 ตัวประกอบที่เปนจ�ำนวนเฉพาะ เรียกวา  ตัวประกอบเฉพาะ

ตัวอยาง  จงตอบค�ำถามตอไปนี้

	 1)	ตัวประกอบของ  42  มีอะไรบาง
	 	 ตอบ  ตัวประกอบของ  42  มี  8  ตัว คือ 1, 2, 3, 6, 7, 14, 21 และ 42 

	 2)	ตัวประกอบเฉพาะของ  42  คือจ�ำนวนใดบ้าง
	 	 ตอบ  ตัวประกอบเฉพาะของ  42  คือ  2, 3 และ 7

	 3)	ตัวประกอบของ 30 มีอะไรบ้าง
	 	 ตอบ  ตัวประกอบของ  30  คือ 1, 2, 3, 5, 6, 10, 15 และ 30

	 4)	ตัวประกอบเฉพาะของ 30 คือจ�ำนวนใดบ้าง
	 	 ตอบ  ตัวประกอบเฉพาะของ  30  คือ 2, 3 และ 5

	 4.2	 ตัวประกอบเฉพาะ

1.	จงตอบค�ำถามตอไปนี้
	 1)	ตัวประกอบของ 10 มีอะไรบาง 
	 2)	ตัวประกอบเฉพาะของ 10 คือจ�ำนวนใดบ้าง 
	 3)	ตัวประกอบของ 14 มีอะไรบาง	
	 4)	ตัวประกอบเฉพาะของ 14 คือจ�ำนวนใดบ้าง

หาตัวประกอบเฉพาะกิจกรรม​ที่ 5
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	 จ�ำนวนนบัทกุจ�ำนวนสามารถเขยีนใหอยูในรูปของผลคณูของจ�ำนวนนับสองจ�ำนวนได 

	 พิจารณาการจัดวางดอกไมจ�ำนวน 20 ดอก ดังรูป

	 5.1	 การเขียนจ�ำนวนในรูปการคูณของตัวประกอบสองตัว

5. การแยกตัวประกอบ

1 แถว แถวละ 20 ดอก

2 แถว แถวละ 10 ดอก

4 แถว แถวละ 5 ดอก
20 = 1 × 20
20 = 2 × 10
20 = 4 × 5

เขียน 20 ในรูปการคูณของ

ตัวประกอบสองตัวไดดังนี้ 

	 5)	ตัวประกอบของ 19 มีอะไรบาง
	 6)	ตัวประกอบเฉพาะของ 19 คือจ�ำนวนใดบ้าง
	 7)	ตัวประกอบของ 21 มีอะไรบาง	
	 8)	ตัวประกอบเฉพาะของ 21 คือจ�ำนวนใดบ้าง
	 9)	ตัวประกอบของ 23 มีอะไรบาง	
	 10)	ตัวประกอบเฉพาะของ 23 คือจ�ำนวนใดบ้าง
2.	จงหาตัวประกอบของจ�ำนวนตอไปนี้ แลวเขียนวงล้อมรอบตัวประกอบเฉพาะ
	 1)	  4		 	 4)	18
	 2)	12		 	 5)	22
	 3)	16		 	 6)	25
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	 5.2	 การแยกตัวประกอบในรูปการคูณของตัวประกอบเฉพาะ

	 พิจารณาการเขียน 18 ในรูปการคูณ ดังนี้

	 	 	 	 	 18 	=  2 × 9	

	 	 	 	 	 	 =  2 × 3 × 3	 	

	 หรือ	 	 	 18	 =  3 × 6	

	 	 	 	 	 	 =  3 × 2 × 3

	 	 	 	 	 	 =  2 × 3 × 3 

	 2 และ 3 เปนตัวประกอบเฉพาะของ 18

	 ดังนั้น 18 = 2 × 3 × 3 เปนการเขียน 18 ในรูปการคูณของตัวประกอบเฉพาะ

	  	 การเขียนจ�ำนวนนับในรูปการคูณของตัวประกอบเฉพาะ เรียกวา 
	 	 การแยกตัวประกอบ

9 ไม่เป็นตัวประกอบเฉพาะ

เขียน 9 ในรูปการคูณของ
ตัวประกอบเฉพาะได้ 9 = 3 × 3

6 ไม่เป็นตัวประกอบเฉพาะ

เขียน 6 ในรูปการคูณของ
ตัวประกอบเฉพาะได้ 6 = 2 × 3

ตัวอยาง  จงแยกตัวประกอบของ 24

	 วิธีท�ำ	 24	 =	 2 × 12
	 	 	 	 =	 2 × 2 × 6
	 	 	 	 =	 2 × 2 × 2 × 3
	 	 หรือ	 24	 =	 3 × 8
	 	 	 	 =	 3 × 4 × 2
	 	 	 	 =	 3 × 2 × 2 × 2
	 	 	 	 =	 2 × 2 × 2 × 3
	 	 หรือ	 24	 =	 4 × 6
	 	 	 	 =	 2 × 2 × 2 × 3  
	 	 	 	 =  23 × 3
	 	 ตอบ	 ๒๔ = ๒ × ๒ × ๒ × ๓  =  ๒๓ × ๓

คณิตนารู

24 =	2 × 2 × 2 × 3
จะเห็นวามี 2 คูณกันสามตัว 
อาจเขยีนผลคูณใหอยูในรปูเลขยกก�ำลงัได
24 = 2 × 2 × 2 × 3 = 23 × 3
(23 × 3 อานวา สองยกก�ำลังสามคณูสาม)
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1.	จงแยกตัวประกอบของจ�ำนวนต่อไปนี้
	 1)	 14	 6)	 68
	 2)	 27	 7)	 75
	 3)	 36	 8)	 81
	 4)	 49	 9)	 105
	 5)	 54	 10)	 114
2.	ข้อใดต่อไปนี้เป็นการแยกตัวประกอบ เพราะเหตุใด
	 1)	 6 = 2 × 3	 4)	 45 = 5 × 9
	 2)	 12 = 3 × 4	 5)	 63 = 3 × 3 × 7
	 3)	 36 = 2 × 2 × 3 × 3	 6)	 75 = 3 × 5 × 5
3.	จงเขียนการคูณต่อไปนี้ในรูปเลขยกก�ำลังและรูปการคูณต่อไปนี้แสดงจ�ำนวนใด
	 1)	 2 × 2 × 2 × 5	 4)	 2 × 3 × 3 × 3 × 7
	 2)	 3 × 3 × 5 × 5 × 7	 5)	 2 × 2 × 3 × 3 × 5 × 5
	 3)	 2 × 2 × 5 × 5 × 5 × 11	 6)	 2 × 2 × 2 × 3 × 5 × 5 × 5

ฝึกแยกตัวประกอบกิจกรรม​ที่ 6

30 = 2 × 15
	 = 2 × 3 × 5 

	 พิจารณาการแยกตัวประกอบของ 30 โดยวิธีตั้งหาร
	 	 	      2	 30
	 	 	      3	 15
	 	 	 	   5

	 ดังนั้น 30 = 2 × 3 × 5

	 ในการแยกตัวประกอบของจ�ำนวนนบัโดยวธิตีัง้หาร ท�ำได้ดังนี้ 
	 1)	น�ำตวัประกอบเฉพาะมาหารจ�ำนวนนับนั้น 
	 2)	พิจารณาผลหารที่ไดวาเปนจ�ำนวนเฉพาะหรือไม ถาผลหารไมเปนจ�ำนวนเฉพาะ	
ใหหารตอไปดวยตัวประกอบเฉพาะ ท�ำเชนนี้ต่อไปจนไดผลหารเปนจ�ำนวนเฉพาะ
	 3)	เขียนจ�ำนวนนับนั้นในรูปการคูณของตัวหารทุกตัวกับผลหารสุดทายที่เปน
จ�ำนวนเฉพาะ

	 5.3	 การแยกตัวประกอบโดยวิธีตั้งหาร
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คณิตนารู

การแยกตัวประกอบโดยวิธีการตั้งหาร
ให้ใช้ตัวหารที่เปนตัวประกอบเฉพาะ

ตัวอยาง  จงแยกตัวประกอบของ 48 โดยวิธีตั้งหาร

	 วิธีท�ำ	      2 	48
	 	 	      2	 24
	 	 	      2	 12
	 	 	      2	   6
	 	 	 	   3

	 	 ดังนั้น 48 = 2 × 2 × 2 × 2 × 3 = 24 × 3

	 ตอบ	 ๔๘	 =	 ๒ × ๒ × ๒ × ๒ × ๓  = ๒๔ × ๓

	 จงแยกตัวประกอบของจ�ำนวนตอไปนี้ ถ้าจ�ำนวนใดเขียนในรูปเลขยกก�ำลังได้ 	
ให้เขียนในรูปเลขยกก�ำลัง
	 1)	 12	 	 6)	 72
	 2)	 32	 	 7)	 84
	 3)	 38	 	 8)	 96
	 4)	 45	 	 9)	 120
	 5)	 64	 	 10)	 150

	 	 	 1		 การใชตัวประกอบในการหาผลคูณ
	 	 	 การหาผลคณูระหวางสองจ�ำนวนใด ๆ  อาจใชวธีิการหาผลคณูโดยเขยีนจ�ำนวนใด	
จ�ำนวนหนึ่งหรือท้ังสองจ�ำนวนในรูปการคูณของตัวประกอบ แลวใชสมบัติการสลับท่ีและ
การเปลี่ยนหมูของการคูณ

ฝึกแยกตัวประกอบโดยวิธีตั้งหารกิจกรรม​ที่ 7

	 5.4	 การใช้ตัวประกอบในการหาผลคูณและผลหาร
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	25 ×
	18
200
25
450

	 วิธีท�ำ	 เขียน 18 ในรูปการคูณของตัวประกอบ คือ 18  = 2 × 9
	 	 	 ดังนั้น 25 × 18	 =	 25 × (2 × 9) 
	 	 	 	 =	 (25 × 2) × 9
	 	 	 	 =	 50 × 9
	 	 	 	 =	 450
	 หรือ 	 เขียน 25 ในรูปการคูณของตัวประกอบ คือ 25 = 5 × 5
	 	 	 ดังนั้น 25 × 18	 =	 (5 × 5) × 18
	 	 	 	 =	 5 × (5 × 18)
	 	 	 	 =	 5 × 90
	 	 	 	 =	 450
	 ตอบ  ๔๕๐

ตัวอยาง  จงหาผลคูณของ 25 × 18 

	 	 	 2		 การใชตัวประกอบในการหาผลหาร

	 การหาผลหารอาจท�ำไดโดยเขียนตัวหารในรูปการคูณของตัวประกอบ แลวน�ำ
ตัวประกอบที่ไดไปหารตัวตั้ง

ตัวอยาง  จงหาผลหารของ 315 ÷ 35 และตรวจค�ำตอบ

	 วิธีท�ำ 	   35 = 5 × 7	
	 	 	 	    5	315
	 	 	 	    7	   63
	 	 	 	 	     9

	 	 	 ดังนั้น   315 ÷ 35 = 9

	 ตอบ  ๙
	 	 	 ตรวจค�ำตอบ
	 	 	 	

	 	 	 	 9   ×   35   =   315
	 	 	 แสดงวา 9 เป็นค�ำตอบที่ถูกตอง

   35	 315 
    		 315

       0

9

ผลหาร × ตัวหาร =  ตัวตั้ง
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ใช้ตัวประกอบในการหาผลคูณและผลหารกิจกรรม​ที่ 8

1.	จงหาผลคูณโดยใชตัวประกอบ
	 1)	648 × 21	 4)	24 × 482
	 2)	205 × 14	 5)	27 × 395
	 3)	463 × 32	 6)	28 × 502
2.	จงหาผลหารโดยใชตัวประกอบ และตรวจค�ำตอบ
	 1)	918 ÷ 18	 4)	3,424 ÷ 32
	 2)	735 ÷ 21	 5)	1,710 ÷ 45
	 3)	1,764 ÷ 36	 6)	8,343 ÷ 81	

	 พิจารณาการหาตัวหารร่วมของ 24 และ 36

	 	 จ�ำนวนนับที่หาร 24 ลงตัว คือ 	1,   2,   	3,   4,	 6,	 8,	 12,	 24

	 	 จ�ำนวนนับที่หาร 36 ลงตัว คือ	 1,	 2,	 3,	 4,	 6,	 9,	 12,	 18, 36

	 	 จ�ำนวนนับที่หาร 24 และ 36 ลงตัว คือ 1, 2, 3, 4, 6, 12 
	 	 เรียก 1, 2, 3, 4, 6, 12 ว่า ตัวประกอบร่วมหรือตัวหารร่วมของ 24 และ 36

ตัวอยางที่ 1  จงหาตัวหารร่วมของ 12 และ 45

	 วิธีท�ำ	 จ�ำนวนนับที่หาร 12 ลงตัว คือ 1,  2,  3,  4,  6,  12

	 จ�ำนวนนับที่หาร 45 ลงตัว คือ 1,  3,  5,  9,  15,  45

	 ดังนั้น ตัวหารร่วมของ 12 และ 45 คือ 1, 3

	 ตอบ	 ตัวหารร่วมของ ๑๒ และ ๔๕ คือ ๑ และ ๓

	 พิจารณาการหาตัวหารร่วมที่มากที่สุดของ 16 และ 28
	 	 จ�ำนวนนับที่หาร 16 ลงตัว คือ  1,   2,   4,   8,  16

	 	 จ�ำนวนนับที่หาร 28 ลงตัว คือ  1,   2,   4,   7,  14,  28

	 	 ตัวหารร่วมของ 16 และ 28 คือ 1, 2, 4 

6. ตัวหารร่วมมาก (ห.ร.ม.)

	 6.1	 การหา ห.ร.ม.โดยวิธีหาตัวหารร่วม
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	 	 จะเห็นว่า 4 เป็นตัวหารร่วมที่มากที่สุดของ 16 และ 28 เรียก 4 ว่า	
ตัวหารร่วมมากของ 16 และ 28 เขียนตัวหารร่วมมากย่อ ๆ ว่า ห.ร.ม.

	 ดังนั้น ห.ร.ม. ของ 16 และ 28 คือ 4

	 พิจารณาการหา ห.ร.ม. ของ 9 และ 10

	 	 จ�ำนวนนับที่หาร 9 ลงตัว คือ 1, 3, 9

	 	 จ�ำนวนนับที่หาร 10 ลงตัว คือ 1, 2, 5, 10

	 	 ตัวหารร่วมของ 9 และ 10 คือ 1 

	 	 จะเห็นว่า 1 เป็นตัวหารร่วมที่มากที่สุดของ 9 และ 10

	 ดังนั้น ห.ร.ม. ของ 9 และ 10 คือ 1

ตัวอยางที่ 2  จงหา ห.ร.ม. ของ 18, 24 และ 30 โดยวิธีหาตัวหารร่วม

	 วิธีท�ำ	 จ�ำนวนนับที่หาร 18 ลงตัว คือ 1,  2,  3,  6,  9,  18
	 จ�ำนวนนับที่หาร 24 ลงตัว คือ 1,  2,  3,  4,  6,  8, 12, 24
	 จ�ำนวนนับที่หาร 30 ลงตัว คือ 1,  2,  3,  5,  6,  10, 15, 30
	 ตัวหารร่วมของ 18, 24 และ 30 คือ 1, 2, 3, 6
	 จะเห็นว่า 6 เป็นตัวหารร่วมที่มากที่สุดของ 18, 24 และ 30
	 ดังนั้น ห.ร.ม. ของ 18, 24 และ 30 คือ 6
	 ตอบ	 ๖

จงหา ห.ร.ม. ของจ�ำนวนตอไปนี ้โดยวิธีหาตัวหารร่วม
1)	6 และ 8	 	 4)	 16 และ 24	 7)	 25, 60 และ 75
2)	9 และ 15	 5)	 18 และ 32	 8)	 17, 34 และ 51
3)	10 และ 14	 6)	 20 และ 35	 9)	 42, 70 และ 84

หา ห.ร.ม. โดยวิธีหาตัวหารร่วมกิจกรรม​ที่ 9

	 การหา ห.ร.ม. ของจ�ำนวนนับตั้งแต่สองจ�ำนวนขึ้นไปเป็นการ
หาตัวหารร่วมหรือตัวประกอบร่วมที่มากที่สุดของจ�ำนวนนับเหล่านั้น
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	 พิจารณาการหา ห.ร.ม. ของ 24 และ 36 โดยวิธีแยกตัวประกอบ
	 	 	 	 24	 =	 2 × 2 × 2 × 3	
	 	 	 	 36	 =	 2 × 2 × 3 × 3	
	 	 	 	 	 	 	 	

	 ตัวหารรวมของ 24 และ 36 ที่มากที่สุด คือ  2 × 2 × 3 = 12
	 ดังนั้น  ห.ร.ม. ของ 24 และ 36 คือ 12

	 พิจารณาการหา ห.ร.ม. ของ 8 และ 15 โดยวิธีแยกตัวประกอบ
	 	  	 	    8  =  2 × 2 × 2
	 	 	 	 15  =  3 × 5
	 จากการแยกตัวประกอบของ 8 และ 15 จะเห็นว่าไม่มีตัวประกอบเฉพาะที่เป็น
ตัวประกอบร่วมของ 8 และ 15 แต่ 1 เป็นตัวประกอบร่วมของ 8 และ 15
	 แสดงว่า  ตัวประกอบร่วมทีี่มากที่สุดของ 8 และ 15 คือ 1
	 ดังนั้น  ห.ร.ม. ของ 8 และ 15 คือ 1

	 6.2	 การหา ห.ร.ม. โดยวิธีแยกตัวประกอบ

ขอควรสังเกต

	 ห.ร.ม. หาได้จากผลคณูของจ�ำนวนเฉพาะทีเ่ป็นตัวประกอบร่วมของจ�ำนวนนบั
ตั้งแต่สองจ�ำนวนขึ้นไป

	 54	 72

	 6 × 9	 8 × 9

	2 × 3 × 3 × 3	 2 × 4 × 3 × 3

	 	 2 × 2 × 2 × 3 × 3

	 2	 หาร 24 และ 36 ลงตัว
	 2 × 2	 หาร 24 และ 36 ลงตัว
2 × 2 × 3	 หาร 24 และ 36 ลงตัว

ตัวอยางที่ 1  จงหา ห.ร.ม. ของ 54  และ 72 โดยวิธีแยกตัวประกอบ

	 วิธีท�ำ	 	 54	 = 	 2 × 3 × 3 × 3

	 	 	 	 72	 =	 2 × 2 × 2 × 3 × 3

	 ห.ร.ม. ของ 54 และ 72 คือ 2 × 3 × 3 = 18

	 ตอบ	 ๑๘
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ตัวอยางที่ 2  จงหา ห.ร.ม. ของ 14, 35 และ 56 โดยวิธีแยกตัวประกอบ

	 วิธีท�ำ	 	 14	 = 	 2 × 7
	 	 	 	 35	 =	 5 × 7
	 	 	 	 56	 =	 2 × 2 × 2 × 7
	 ห.ร.ม. ของ 14, 35 และ 56 คอื 7
	 ตอบ	 ๗

	 14	 35	 56

	 2 × 7	 5 × 7	 8 × 7

	 	 	 2 × 4 × 7	

	 	 	 2 × 2 × 2 × 7

การหา ห.ร.ม. ของจ�ำนวนนับตั้งแต่สองจ�ำนวนข้ึนไป โดยวิธีแยกตัวประกอบหาได้
จากผลคูณของตัวประกอบร่วม ถ้าไม่มีตัวประกอบร่วมจากการแยกตัวประกอบ จะ
ได ้ห.ร.ม. คือ 1

จงหา ห.ร.ม. ของจำ�นวนตอไปนี ้โดยวิธีแยกตัวประกอบ
1)	16 และ 30	 4)	 32 และ 54	 7)	 9, 15 และ 21
2)	18 และ 27	 5)	 45 และ 48	 8)	 12, 40 และ 62
3)	24 และ 39	 6)	 51 และ 84	 9)	 24, 56 และ 72

หา ห.ร.ม. โดยวิธีแยกตัวประกอบกิจกรรม​ที่ 10

น�ำ 2 ไปหาร 48 และ 72 ได้ผลหาร 24 และ 
36 ตามล�ำดับ

น�ำ 2 ไปหาร 24 และ 36 ได้ผลหาร 12 และ 
18 ตามล�ำดับ

	 พิจารณาการหา ห.ร.ม. ของ 48 และ 72 โดยวิธีตั้งหาร
	 	 ขั้นที่ 1	  หาจ�ำนวนเฉพาะที่เป็นตัวหารร่วมของ 48 และ 72 เช่น 2
	 	 	 	 2 	48	 72	
	 	 	 	 	 24	 36

	 	 ขั้นที่ 2  หาจ�ำนวนเฉพาะที่เป็นตัวหารร่วมของ 24 และ 36 เช่น 2
	 	 	 	 2 	48	 72	
	 	 	 	 2	 24	 36
	 	 	 	 	 12	 18

	 6.3	 การหา ห.ร.ม. โดยวิธีตั้งหาร
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	 	 ขั้นที ่3  หาจ�ำนวนเฉพาะที่เป็นตัวหารร่วมของ 12 และ 18 เช่น 2
	 	 	 	 2 	48	 72	
	 	 	 	 2	 24	 36
	 	 	 	 2	 12	 18
	 	 	 	 	 6	 9

	 	 ขั้นที่ 4  หาจ�ำนวนเฉพาะที่เป็นตัวหารร่วมของ 6 และ 9 เช่น 3
	 	 	 	 2 	48	 72	
	 	 	 	 2	 24	 36
	 	 	 	 2	 12	 18
	 	 	 	 3	 6	 9
	 	 	 	 	 2	 3

สามารถนำ� 3 

ไปหารก่อนก็ ได้

	 	 ขั้นที่ 5 หาจ�ำนวนเฉพาะท่ีเป็นตัวหารร่วมของ 2 และ 3 ซึง่ไม่มจี�ำนวนเฉพาะที่
เป็นตวัหารร่วมของ 2 และ 3 จึงยุติการหาร

	 	 ขั้นที่ 6	หาผลคูณของจ�ำนวนเฉพาะที่น�ำไปหารในแต่ละขั้นตอน ดังนี้ 
	 	 	 	 2 × 2 × 2 × 3 = 24

	 ดังนั้น ห.ร.ม. ของ 48 และ 72 คือ 24

การหา ห.ร.ม. โดยวิธีตั้งหาร มีวิธีการดังนี้

1.	 ในแต่ละข้ันตอนการหาร จ�ำนวนท่ีน�ำไปหารต้องเป็นจ�ำนวนเฉพาะทีเ่ป็น

	 ตวัประกอบร่วมของจ�ำนวนทีต้่องการหารซึง่อาจมหีลายจ�ำนวน เลอืกจ�ำนวนเฉพาะ

	 จ�ำนวนใดจ�ำนวนหนึ่งไปหารก่อนก็ได้	

2.	การหารจะยุติเมื่อไม่มีจ�ำนวนเฉพาะท่ีเป็นตัวประกอบร่วมของทุกจ�ำนวนท่ี	
	 ต้องการหาร

3.	ผลคูณของจ�ำนวนเฉพาะที่น�ำไปหารในแต่ละขั้นตอน คือ ห.ร.ม.

น�ำ 2 ไปหาร 12 และ 18 ได้ผลหาร 6 และ 
9 ตามล�ำดับ

น�ำ 3 ไปหาร 6 และ 9 ได้ผลหาร 2 และ 3	
ตามล�ำดับ
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น�ำ  2 ไปหาร 16, 24, 40 ได้ผลหาร 	
8, 12, 20 และน�ำ 2 ไปหาร 8, 12, 20 
ได้ผลหาร 4, 6, 10 จึงอาจใช้วิธีน�ำ  4 	
ไปหาร 16, 24, 40 ได้ผลหาร 4, 6, 10

อาจใช้วิธีน�ำ  8 ไปหาร 16, 
24, 40 ได้ผลหาร 2, 3, 5

ตัวอยางที่ 1  จงหา ห.ร.ม. ของ 16, 24 และ 40 โดยวิธีตั้งหาร

	 วิธีทำ�	 	 	 	2  16	 24	 40	

	 	 	 	 	 	2    8	 12	 20	

	 	 	 	  	 	2    4 	 6	 10 	

	 	 	 	 	 	 2 	 3	 5 	

	 	 	 ดังนั้น ห.ร.ม. ของ 16, 24 และ 40 คือ 2 × 2 × 2 = 8

	 หรือ	 	 	 	4  16	 24	 40	

	 	 	 	 	 	2    4 	 6	 10 	

	 	 	 	 	 	 2 	 3	 5 	

	 	 	 ดังนั้น ห.ร.ม. ของ 16, 24 และ 40 คือ 4 × 2 = 8

	 หรือ	 	 	 	8  16	 24	 40	

	 	 	 	 	 	 2 	 3	 5 	

	 	 	 ดังนั้น ห.ร.ม. ของ 16, 24 และ 40 คือ 8

	 ตอบ	 ๘

ขอควรสังเกต

	 การหาตัวหารร่วมตัวที่มากที่สุดของ 16, 24, 40 อาจใช้วิธีน�ำ 8 ที่เป็นตัว
หารร่วมที่มากที่สุดของ 16, 24, 40 ไปหาร 16, 24, 40 แทนการหารด้วย 2 	
ทั้ง 3 ครั้ง

ตัวอยางที่ 2  จงหา ห.ร.ม. ของ 84, 210 และ 378 โดยวิธีตั้งหาร

	 วิธีท�ำ	 	 	 2	 84	 210	 378	

	 	 	 	 	 3	 42	 105	 189	

	 	 	 	 	 7	 14	 35	 63	

	 	 	 	 	 	 2	 5	 9
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จงหา ห.ร.ม. ของจ�ำนวนตอไปนี ้โดยวิธีตั้งหาร
	 1)	15 และ 62	 4)	 10, 25 และ 115	
	 2)	21 และ 45	 5)	 12, 51 และ 87	
	 3)	34 และ 85	 6)	 16, 48 และ 56

หา ห.ร.ม. โดยวิธีตั้งหารกิจกรรม​ที่ 11

  	 พิจารณาการหาพหุคูณของ 4 และ 6
	 	 4, 8, 12, 16, 20, 24, 28, 32, 36, ...	เป็นพหุคูณของ 4
	 	 6, 12, 18, 24, 30, 36, ... เป็นพหุคูณของ 6
	 	 จะเหน็ว่า 12, 24, 36, ... เป็นพหคุณูของ 4 และ 6 เรยีก 12, 24, 36, ...	
ว่า พหุคูณร่วมของ 4 และ 6
	 	 และ 12 เป็นพหุคณูร่วมทีน่อ้ยที่สดุของ 4 และ 6 เรียก 12 วา่ ตวัคณูร่วมน้อย
ของ 4 และ 6 เขียนตัวคูณร่วมน้อยย่อ ๆ ว่า ค.ร.น.
	  ดังนั้น ค.ร.น. ของ 4 และ 6 คือ 12

จุดสามจุด (...) หมายถึง มีจ�ำนวน
อื่น ๆ ต่อไปอีก

7. ตัวคูณร่วมน้อย (ค.ร.น.)

	 7.1	 การหา ค.ร.น. โดยวิธีหาพหุคูณ

	 การหา ค.ร.น. ของจ�ำนวนนับตั้งแต่สองจ�ำนวนขึ้นไป เป็นการหาพหุคูณร่วมที่
น้อยที่สุดของจ�ำนวนนับเหล่านั้น

	 	 	 ดังนั้น ห.ร.ม. ของ 84, 210 และ 378 คือ 2 × 3 × 7 = 42

	 หรือ	 	     6	 84	 210	 378	 	

	 	 	 	 	    7	 14	 35	 63

	 	 	 	 	 	 2	 5	 9	

	 	 	 ดังนั้น ห.ร.ม. ของ 84, 210 และ 378 คือ 6 × 7 = 42

	 ตอบ	 ๔๒
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  	 พิจารณาการหาพหุคูณของ 10 และ 15

	 	 10, 20, 30, 40, 50, 60, ... เป็นพหุคูณของ 10

	 	 15, 30, 45, 60, ... เป็นพหุคูณของ 15

	 	 จะเห็นว่า 30, 60, ... เป็นพหุคูณร่วมของ 10 และ 15

	 	 และ 30 เป็นพหุคูณร่วมที่น้อยที่สุดของ 10 และ 15

	 	 ดังนั้น ค.ร.น. ของ 10 และ 15 คือ 30

ตัวอยางที่ 1  จงหา ค.ร.น. ของ 9 และ 12 โดยวิธีหาพหุคูณ

	 วิธีท�ำ	 9, 18, 27, 36, 45, 54, 63, 72, ... เป็นพหุคูณของ 9

	 12, 24, 36, 48, 60, 72, ... เป็นพหุคูณของ 12

	 จะเห็นว่า 36, 72, ... เป็นพหุคูณร่วมของ 9 และ 12

	 และ 36 เป็นพหุคูณร่วมที่น้อยที่สุดของ 9 และ 12

	 ดังนั้น ค.ร.น. ของ 9 และ 12 คือ 36

	 ตอบ	 ๓๖

ตัวอยางที่ 2  จงหา ค.ร.น. ของ 15 และ 30 โดยวิธีหาพหุคูณ

	 วิธีท�ำ	 15, 30, 45, 60, 75, 90, 105, ... เป็นพหุคูณของ 15

	 30, 60, 90, 120, 150, ... เป็นพหุคูณของ 30

	 จะเห็นว่า 30, 60, 90, ... เป็นพหุคูณร่วมของ 15 และ 30

	 และ 30 เป็นพหุคูณร่วมที่น้อยที่สุดของ 15 และ 30

	 ดังนั้น ค.ร.น. ของ 15 และ 30 คือ 30

	 ตอบ	 ๓๐
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จงหา ค.ร.น. ของจ�ำนวนนับต่อไปนี้ โดยวิธีหาพหุคูณ
	 1)	2 และ 6	 4)	3, 6 และ 9
	 2)	4 และ 12	 5)	2, 5 และ 10
	 3)	6 และ 10	 6)	4, 6 และ 12

หา ค.ร.น. โดยวิธีหาพหุคูณกิจกรรม​ที่ 12

	 พิจารณาการหา ค.ร.น. ของ 16 และ 24 โดยวิธีแยกตัวประกอบ

	 	 	 	 	 16	=  2  ×  2  ×  2  ×  2

	 	 	 	 	 24	=  2  ×  2  ×  2  ×  3
	 จ�ำนวนนับที่นอยที่สุดที่ 16 และ 24 หารลงตัว คือ

2  ×  2  ×  2  ×  2  ×  3 =  48
	 ดังนั้น ค.ร.น. ของ 16 และ 24 คือ 48

	 พิจารณาการหา ค.ร.น. ของ 6, 14 และ 21 โดยวิธีแยกตัวประกอบ

	 6	 =	 2  ×  3

	 14	 =	 2  ×  7

	 21	 =	 3  ×  7

	 7.2	 การหา ค.ร.น. โดยวิธีแยกตัวประกอบ

ตัวอยางที่ 3  จงหา ค.ร.น. ของ 6, 9 และ 12 โดยวิธีหาพหุคูณ

	 วิธีท�ำ	 6, 12, 18, 24, 30, 36, 42, 48, 54, 60, 66, 72, ... เป็นพหุคณูของ 6

	 9, 18, 27, 36, 45, 54, 63, 72, ... เป็นพหุคูณของ 9

	 12, 24, 36, 48, 60, 72, ... เป็นพหุคูณของ 12

	 จะเห็นว่า 36, 72, ... เป็นพหุคูณร่วมของ 6, 9 และ 12

	 และ 36 เป็นพหุคูณร่วมท่ีน้อยทีส่ดุของ 6, 9 และ 12

	 ดังนั้น ค.ร.น. ของ 6, 9 และ 12 คือ 36

	 ตอบ	 ๓๖



หนังสือ​เรียนรายวิชา​พื้นฐาน คณิตศ​าสตร ป.  6     23

	 จ�ำนวนนับที่น้อยที่สุดที่ 6, 14 และ 21 หารลงตัว คือ 2  ×  3  ×  7  = 42
	 ดังนั้น ค.ร.น. ของ 6, 14 และ 21 คือ 42

	 การหา ค.ร.น. ของจ�ำนวนนับตั้งแต่สองจ�ำนวนขึ้นไป โดยวิธีแยกตัวประกอบ 	
หาได้จากผลคูณของจ�ำนวนเฉพาะที่เป็นตัวประกอบร่วมของจ�ำนวนนับที่ก�ำหนดให	้
อย่างน้อยสองจ�ำนวนกับตัวประกอบที่เหลือทุกจ�ำนวน

ตัวอยางที่ 1  จงหา ค.ร.น. ของ 6 และ 10 โดยวิธีแยกตัวประกอบ

	 วิธีท�ำ	    6	 =  2  ×  3

	 	 	 10	 =  2  ×  5

	 	 	 จ�ำนวนนับที่น้อยที่สุดที่ 6 และ 10 หารลงตัว คือ 2 × 3 × 5 = 30

	 	 	 ดังนั้น ค.ร.น ของ 6 และ 10 คือ 30
	 ตอบ	 ๓๐

ตัวอยางที่ 2  จงหา ค.ร.น. ของ 21, 28 และ 36 โดยวิธีแยกตัวประกอบ

	 วิธีท�ำ	 21	 =  3  ×  7

	 	 	 28	 =  2  ×  2  ×  7
	 	 	 36	 =  2  ×  2  ×  3  ×  3
	 	 	 จ�ำนวนนับที่น้อยที่สุดที่ 21, 28 และ 36 หารลงตัว คือ 
	 	 	 2 × 2 × 3 × 3 × 7 = 252	 	 	
	 	 	 ดังนั้น ค.ร.น ของ 21, 28 และ 36 คือ 252
	 ตอบ	 ๒๕๒

จงหา ค.ร.น. ของจำ�นวนนับตอไปนี ้โดยวิธีแยกตัวประกอบ
1)	8 และ 12	 4)	6, 10 และ 15
2)	18 และ 24	 5)	9, 21 และ 28
3)	21 และ 30	 6)	10, 15 และ 60

หา ค.ร.น. โดยวิธีแยกตัวประกอบกิจกรรม​ที่ 13
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น�ำ 2 ไปหาร 8 และ 12 ได้ผลหาร 4 และ 
6 ตามล�ำดบั แต่ 2 หาร 15 ไม่ลงตวั เขยีน 
15 ไว้ดังเดิม

น�ำ 2 ไปหาร 4 และ 6 ได้ผลหาร 2 และ 
3 ตามล�ำดบั แต่ 2 หาร 15 ไม่ลงตวั เขยีน 
15 ไว้ดังเดิม

น�ำ 3 ไปหาร 3 และ 15 ได้ผลหาร 1 และ 
5 ตามล�ำดับ แต่ 3 หาร 2 ไม่ลงตัว เขียน 
2 ไว้ดังเดิม

	 พิจารณาการหา ค.ร.น. ของ 8, 12, 15 โดยวิธีตั้งหาร
	 	 ขัน้ท่ี 1	  หาจ�ำนวนเฉพาะทีห่าร 8, 12, 15 ได้ลงตัว อยางนอยสองจ�ำนวน

	 	 	 	 	 2 	 8 	 12 	 15

	 	 	 	 	 	 4	 6	 15

	 	 ขัน้ที ่2	  หาจ�ำนวนเฉพาะท่ีหาร 4, 6, 15 ได้ลงตวั อยางนอยสองจ�ำนวน เช่น 2

	 	 	 	 	 2 	 8 	 12 	 15

	 	 	 	 	 2	 4	 6	 15

	 	 	 	 	 	 2	 3	 15

	 	 ขัน้ที ่3	  หาจ�ำนวนเฉพาะท่ีหาร 2, 3, 15 ได้ลงตวั อยางนอยสองจ�ำนวน เช่น 3

	 	 	 	 	 2 	 8 	 12 	 15

	 	 	 	 	 2	 4	 6	 15

	 	 	 	 	 3	 2	 3	 15

	 	 	 	 	 	 2	 1	 5

	 	 ขั้นที่ 4	  หาจ�ำนวนเฉพาะที่หาร 2, 1, 5 ได้ลงตัว อย่างน้อยสองจ�ำนวน 	
ซึ่งไม่มีจ�ำนวนใดนอกจาก 1 จึงยุติการหาร
	 	 ขั้นที่ 5  หาผลคูณของตัวหารทุกตัวและผลหารขั้นสุดท้าย ดังนี้
	 	 	 	   2 × 2 × 3 × 2 × 1 × 5 = 120
	 	 ดังนั้น ค.ร.น. ของ 8, 12 และ 15 คือ 120

	 7.3	 การหา ค.ร.น. โดยวิธีตั้งหาร

การหา ค.ร.น. โดยวิธีตั้งหารมีวิธีการดังนี้
1.	ในแต่ละขั้นตอนการหาร จ�ำนวนที่น�ำไปหารต้องเป็นจ�ำนวนเฉพาะที่เป็น
	 ตัวประกอบร่วมของจ�ำนวนที่ต้องการหารอย่างน้อยสองจ�ำนวน
2.	การหารจะยติุเมือ่ไม่มจี�ำนวนเฉพาะทีเ่ป็นตวัประกอบร่วมของจ�ำนวนทีต้่องการหาร	
	 อย่างน้อยสองจ�ำนวน
3.	ผลคูณของตัวหารทุกตัวและผลหารขั้นสุดทายทุกตัว คือ ค.ร.น.
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4 เป็นตัวหารร่วมของ 28 และ 72

4 = 2 × 2 จะใช้ 4 เป็นตัวหารร่วมของ 4 
และ 16 เมื่อ 2 และ 4 หาร 3 ไม่ลงตัว

4 = 2 × 2 จะใช้ 4 เป็นตัวหารร่วมของ 12 
และ 48 เมื่อ 2 และ 4 หาร 9 ไม่ลงตัว

ตัวอยางที่ 1  จงหา ค.ร.น. ของ 28 และ 72 โดยวิธีตั้งหาร

	 วิธีท�ำ	 	 	 2 	28 	 72

	 	 	 	 	 2	 14	 36

	 	 	 	 	 	 7	 18
	 	 	 ดังนั้น ค.ร.น. ของ 28 และ 72 คือ 2 × 2 × 7 × 18 = 504

	 หรือ	 	 	 4 	28 	 72	 	

	 	 	 	 	 	 7	 18
	 	 	 ดังนั้น ค.ร.น. ของ 28 และ 72 คือ 4 × 7 × 18 = 504
	 ตอบ	 ๕๐๔

ตัวอยางที่ 2  จงหา ค.ร.น. ของ 9, 12 และ 48 โดยวิธีตั้งหาร

	 วิธีท�ำ	 	 	 2 	 9 	 12	 48

	 	 	 	 	 3	 9 	 6	 24

	 	 	 	 	 2	 3 	 2	 8

	 	 	 	 	 	 3	 1	 4
	 	 	 ดังนั้น ค.ร.น. ของ 9, 12 และ 48 คือ 2 × 3 × 2 × 3 × 1 × 4 = 144

	 หรือ	 	 	 4 	 9 	 12	 48

	 	 	 	 	 3	 9 	 3	 12

	 	 	 	 	 	 3	 1	 4
	 	 	 ดังนั้น ค.ร.น. ของ 9, 12 และ 48 คือ 4 × 3 × 3 × 1 × 4 = 144

	 หรือ	 	 	 3 	 9 	 12	 48

	 	 	 	 	 4	 3 	 4	 16

	 	 	 	 	 	 3	 1	 4
	 	 	 ดังนั้น ค.ร.น. ของ 9, 12 และ 48 คือ 3 × 4 × 3 × 1 × 4 = 144
	 ตอบ	 ๑๔๔
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จงหา ค.ร.น. ของจ�ำนวนตอไปนี ้โดยวิธีตั้งหาร
1.	35 และ 63	 4.	2, 6 และ 15	
2.	44 และ 121	 5.	3, 9 และ 12	
3.	26 และ 65	 6.	4, 10 และ 15	

หา ค.ร.น. โดยวิธีตั้งหารกิจกรรม​ที่ 14

8. การนำ� ห.ร.ม. และ ค.ร.น. ไปใช้แก้ปัญหา

	 พิจารณาสถานการณ์ต่อไปนี้

ต่ายมีดอกกุหลาบสีแดง 12 ดอก มีดอกกุหลาบสีขาว 20 ดอก จัดดอกกุหลาบ
สีเดียวกันมัดละเท่า ๆ กัน และมีจ�ำนวนมากที่สุด จะจัดได้มัดละกี่ดอก

แก้วมีคุกกี้ในถาดใบหนึ่ง น�ำคุกกี้จัดใส่ถุง ถุงละ 5 ชิ้น หรือถุงละ 8 ชิ้น แล้วคุกกี้หมด
พอดี แก้วมีคุกกี้ในถาดอย่างน้อยกี่ชิ้น

วิธีท�ำ	 ต่ายจดัดอกกุหลาบสีแดงและสีขาวเป็นมดั มดัละเท่า ๆ กัน และมสีเีดียวกัน จะได้
	 	 จัดดอกกุหลาบสีแดงมัดละ 	 1, 2, 3, 4, 6, 12	 	 ดอก
	 	 จัดดอกกุหลาบสีขาวมัดละ 	 1, 2, 4, 5, 10, 20	 	 ดอก
	 ต้องการจัดดอกกุหลาบแต่ละมัดมีจ�ำนวนมากที่สุด จะได้
	 	 จัดดอกกุหลาบสีแดงมัดละ	 1, 2, 3, 4, 6, 12	 	 ดอก
	 	 จัดดอกกุหลาบสีขาวมัดละ 	 1, 2, 4, 5, 10, 20	 	 ดอก
	 ดังนั้น จะจัดได้มัดละ 4 ดอก
ตอบ ๔ ดอก

	 พิจารณาสถานการณ์ต่อไปนี้

วิธีท�ำ	 แก้วจัดคุกกี้ใส่ถุง ถุงละ 5 ชิ้น กับจัดคุกกี้ใส่ถุง ถุงละ 8 ชิ้น จะได้
	 	 จัดคุกกี้ใส่ถุง ถุงละ 5 ชิ้น จะได้	 5,10,15,20,25,30,35,40,45,… 	 ชิ้น
	 	 จัดคุกกี้ใส่ถุง ถุงละ 8 ชิ้น จะได้	 8,16,24,32,40,48,56,64,72,…	 ชิ้น
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	 หาจ�ำนวนคุกกี้อย่างน้อยในถาดที่จัดใส่ถุง ถุงละ 5 ชิ้น หรือถุงละ 8 ชิ้น
	 แล้วคุกกี้หมดพอดี จะได้
	 	 จดัคกุกีใ้ส่ถงุ ถงุละ 5 ชิน้ จะได้ 5, 10, 15, 20, 25, 30, 35, 40, 45,… ชิน้
	 	 จดัคกุกีใ้ส่ถงุ ถุงละ 8 ชิน้ จะได้ 8, 16, 24, 32, 40, 48, 56, 64, 72,… ชิน้
	 ดังนั้น แก้วมีคุกกี้ในถาดอย่างน้อย 40 ชิ้น
ตอบ ๔๐ ชิ้น

ตัวอยางที่ 1  	นิดมีส้ม 16 ผล มีมะนาว 24 ผล จัดผลไม้ชนิดเดียวกันใส่ถุง ถุงละ	
	 	 	 	 เท่า ๆ กัน และมีจ�ำนวนมากที่สุด จะจัดได้ถุงละกี่ผล
	 วิธีท�ำ	 นิดจัดผลไม้ชนิดเดียวกันใส่ถุง ถุงละเท่า ๆ กัน จะได้
	 	 	 	 จัดส้มถุงละ	 1, 2, 4, 8, 16		 	 ผล
	 	 	 	 จัดมะนาวถุงละ	 1, 2, 3, 4, 6, 8, 12, 24	 ผล
	 	 	 ต้องการจัดผลไม้แต่ละถุงมีจ�ำนวนมากที่สุด จะได้
	 	 	 	 จัดส้มถุงละ	 1, 2, 4, 8, 16		 	 ผล
	 	 	 	 จัดมะนาวถุงละ	 1, 2, 3, 4, 6, 8, 12, 24	 ผล
	 	 	 ดังนั้น จะจัดได้ถุงละ 8 ผล
	 ตอบ ๘ ผล

ตัวอยางที่ 2  	ในการท�ำกิจกรรมของนักเรียนห้องหนึ่ง เมื่อจัดนักเรียนเป็นกลุ่ม
	 	 	 	 กลุ่มละ 4 คน หรือกลุ่มละ 9 คน จะจัดเป็นกลุ่มได้พอดี
	 	 	 	 นักเรียนห้องนี้มีอย่างน้อยกี่คน
วิธีท�ำ	 จดันกัเรียนกลุม่ละ 4 คน จะมนีกัเรยีน 4, 8, 12, 16, 20, 24, 28, 32, 36, … คน
	 จัดนักเรียนกลุ่มละ 9 คน จะมีนักเรียน 9, 18, 27, 36, 45, …	 	 คน
	 หาจ�ำนวนนักเรียนอย่างน้อยในห้องที่จัดกลุ่มละ 4 คน หรือกลุ่มละ 9 คน
	 แล้วแบ่งเป็นกลุ่มได้พอดี จะได้
	 จดันกัเรียนกลุม่ละ 4 คน จะมนีกัเรยีน 4, 8, 12, 16, 20, 24, 28, 32, 36, … คน
	 จัดนักเรียนกลุ่มละ 9 คน จะมีนักเรียน 9, 18, 27, 36, 45, …	 	 คน
	 ดังนั้น นักเรียนห้องนี้มีอย่างน้อย 36 คน
ตอบ 	 ๓๖ คน
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จงแสดงวิธีท�ำ
1)	พลอยมีกระดาษส ี24 แผ่น มีกระดาษทราย 18 แผ่น จัดกระดาษประเภทเดียวกัน

เป็นกอง กองละเท่า ๆ กันและมีจ�ำนวนมากที่สุด จะจัดได้กองละกี่แผ่น
2)	ก้อยมีลูกบอลสีเหลือง 8 ลูก สีแดง 20 ลูก สีส้ม 24 ลูก ถ้าต้องการจัดลูกบอล	

สีเดียวกันใส่ถุง ถุงละเท่า ๆ กัน โดยให้แต่ละถุงมีจ�ำนวนมากที่สุด จะได้ถุงละกี่ลูก
3)	พ่อค้าต้องการจัดขนมตาล 40 ชิ้น ขนมกล้วย 60 ชิ้น และขนมสอดไส้ 45 ชิ้น ใส่ถุง 

ถุงละเท่า ๆ กัน ให้ได้จ�ำนวนมากที่สุด โดยไม่ให้ขนมแต่ละชนิดปนกัน จะจัดได้ถุงละ
กี่ชิ้น

4)	ชาวสวนมีส้มในเข่งใบหนึ่ง ถ้าน�ำมาจัดเป็นกอง กองละ 15 ผล หรือกองละ 20 ผล 
จะจัดส้มได้หมดพอดี ชาวสวนมีส้มในเข่งอย่างน้อยกี่ผล

5)	เก้าอี้ในห้องเรียนห้องหนึ่ง เมื่อน�ำมาจัดให้นักเรียนนั่งกลุ่มละ 6 คน หรือกลุ่มละ 	
8 คน หรือกลุ่มละ 12 คน จะจัดเก้าอี้ได้หมดพอดี ในห้องเรียนมีเก้าอี้อย่างน้อยกี่ตัว

น�ำ ห.ร.ม. และ ค.ร.น. ไปใช้แก้ปัญหากิจกรรม​ที่ 15

	 พิจารณาความสัมพันธ์ของ 2, 4, 6, 8, ... 
	 จ�ำนวนที่ 1 คือ 2 จ�ำนวนต่อไปจะเพิ่มข้ึนทีละ 2 เป็น 4, 6, 8 ไปเรื่อย ๆ 	
ตามล�ำดับ จึงใช้การคูณล�ำดับที่ของจ�ำนวนด้วย 2
	 ดังนั้น จ�ำนวนในแบบรูปมีความสัมพันธ์ดังนี้
	 	 จ�ำนวนที่  1   คือ	 2 มาจาก 1 × 2
	 	 จ�ำนวนที่  2   คือ 4 มาจาก 2 × 2
	 	 จ�ำนวนที่  3   คือ 6 มาจาก 3 × 2
	 	 จ�ำนวนที่  4   คือ 8 มาจาก 4 × 2
	 ถ้าอยากทราบว่าจ�ำนวนที่ 64 คือจ�ำนวนใด นักเรียนจะมีวิธีการอย่างไร
	 จากแบบรูป จะได้ว่า จ�ำนวนที ่64 หาได้จาก 64 × 2 
	 ดังนั้น จ�ำนวนที่ 64 คือ 64 × 2 = 128

	 พิจารณาความสัมพันธของ 2, 5, 8, 11, 14, ... 
	 จ�ำนวนที ่1 คอื 2 จ�ำนวนต่อไปจะเพ่ิมขึน้ทลีะ 3 เปน 5, 8, 11, 14 ไปเรือ่ย ๆ 	
ตามล�ำดบัจึงใชการคูณล�ำดับที่ของจ�ำนวนดวย 3

9. การแก้ปัญหาเกี่ยวกับแบบรูป

	 9.1	 แบบรูปของจ�ำนวน



หนังสือ​เรียนรายวิชา​พื้นฐาน คณิตศ​าสตร ป.  6     29

	 แต่ 1 × 3 = 3, 2 × 3 = 6, 3 × 3 = 9, 4 × 3 = 12, 5 × 3 = 15 
	 จะได้ แบบรูป 3, 6, 9, 12, 15, ...
	 ซึ่งแบบรูปที่ก�ำหนดให้ คือ 2, 5, 8, 11, 14, ...
	 เมื่อน�ำมาพิจารณาจะพบว่าจ�ำนวนที่ 1 ของแบบรูปที่ก�ำหนดให้น้อยกว่าจ�ำนวนที่ 1 
ของแบบรูปที่ได้อยู่ 1 ในท�ำนองเดียวกันจ�ำนวนต่อ ๆ ไป จะน้อยกว่าอยู่ 1 จึงใช้การลบ
แต่ละจ�ำนวนในแบบรูปที่ได้ด้วย 1
 	 ดังนั้น จ�ำนวนในแบบรูปมีความสัมพันธ์ดังนี้
	 	 จ�ำนวนที่ 1 คือ 2 	 มาจาก (1 × 3) – 1
	 	 จ�ำนวนที่ 2 คือ 5 	 มาจาก (2 × 3) – 1
	 	 จ�ำนวนที่ 3 คือ 8 	 มาจาก (3 × 3) – 1
	 	 จ�ำนวนที่ 4 คือ 11	มาจาก (4 × 3) – 1
	 ถ้าอยากทราบว่าจ�ำนวนที่ 92 คือจ�ำนวนใด นักเรียนจะมีวิธีการอย่างไร
	 จากแบบรูป จะได้ว่าจ�ำนวนที ่92 หาได้จาก (92 × 3) – 1
	 ดังนั้น จ�ำนวนที่ 92 คือ (92 × 3) – 1 = 275
	 จะเห็นไดวาเมื่อก�ำหนดแบบรูปให สามารถหาความสัมพันธและจ�ำนวนใด ๆ ของ
แบบรูปได

ตัวอยางที่ 1  จากแบบรูป 9, 17, 25, 33, 41, ... จงหาจ�ำนวนที่ 31

	 วิธีท�ำ	 พิจารณาความสัมพันธของแบบรูป
	 	 	 จ�ำนวนที่  1  คือ  9 จ�ำนวนต่อไปจะเพิ่มขึ้นทีละ 8 เป็น 17, 25, 33, 	
41 ไปเรื่อย ๆ ตามล�ำดับ จึงใช้การคูณล�ำดับที่ของจ�ำนวนด้วย 8
	 	 	 แสดงว่าจ�ำนวนในแบบรูปมีความสัมพันธ์ดังนี้
	 	 	 จ�ำนวนที่ 1 คือ 1 × 8 = 8 	 แต่แบบรูปเป็น 9 	  มาจาก (1 × 8) + 1
	 	 	 จ�ำนวนที่ 2 คือ 2 × 8 = 16 แต่แบบรูปเป็น 17 	 มาจาก (2 × 8) + 1
	 	 	 จ�ำนวนที่ 3 คือ 3 × 8 = 24 แต่แบบรูปเป็น 25	  มาจาก (3 × 8) + 1
	 	 	 จ�ำนวนที่ 4 คือ 4 × 8 = 32 แต่แบบรูปเป็น 33 	 มาจาก (4 × 8) + 1
	 	 	 จ�ำนวนที่ 5 คือ 5 × 8 = 40 แต่แบบรูปเป็น 41 	 มาจาก (5 × 8) + 1
                       
	 	 	 จากแบบรูป จ�ำนวนที่ 31 หาได้จาก (31 × 8) + 1
	 	 	 ดังนั้น จ�ำนวนที่ 31 คือ (31 × 8) + 1 = 249
	 ตอบ	 ๒๔๙
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	 9.2	 แบบรูปอื่น ๆ

	 พิจารณาความสัมพันธ์ต่อไปนี้
	 ก�ำหนดให้  แทน เก้าอี้ และ  แทน โต๊ะ น�ำมาจัดวางดังรูป

    โต๊ะ 1 ตัว       โต๊ะ 2 ตัว	     โต๊ะ 3 ตัว	 	   โต๊ะ 4 ตัว
	 ถ้าต้องการจัดโต๊ะ 9 ตัว จะใช้เก้าอี้กี่ตัว

พิจารณาความสัมพันธ์จากรูปข้างต้น
	 โต๊ะ 1 ตัว	 ใช้เก้าอี ้4 ตัว	 ซึ่ง   4 = 1 × 4
	 โต๊ะ 2 ตัว	 ใช้เก้าอี ้8 ตัว	 ซึ่ง   8 = 2 × 4
	 โต๊ะ 3 ตัว	 ใช้เก้าอี ้12 ตัว	 ซึ่ง 12 = 3 × 4
	 โต๊ะ 4 ตัว	 ใช้เก้าอี ้16 ตัว	 ซึ่ง 16 = 4 × 4

ดังนั้น ถ้าต้องการจัดโต๊ะ 9 ตัว จะใช้เก้าอี ้9 × 4 = 36 ตัว

ตัวอยางที่ 2  จงหาผลบวกของจ�ำนวนคูทั้งหมดที่นอยกวา 54

	 วิธีท�ำ	 จ�ำนวนคูท่ีนอยกวา 54 ม ี26 จ�ำนวน คือ 2, 4, 6, 8, ..., 52
	 	 	 พิจารณาผลบวกของจ�ำนวนคู่สองจ�ำนวนแรก คือ 	
	 	 	 	 2 + 4	 =	 6  	=  2 × 3
	 	 	 ผลบวกของจ�ำนวนคู่สามจ�ำนวนแรก คือ
	 	 	 	 2 + 4 + 6	 =	 12  =  3 × 4
	 	 	 ผลบวกของจ�ำนวนคู่สี่จ�ำนวนแรก คือ 	
	 	 	 	 2 + 4 + 6 + 8	 =	 20  =  4 × 5
	 	 	 เนื่องจากผลบวกของจ�ำนวนคู่ทั้งหมดที่น้อยกว่า 54 เท่ากับผลบวกของ
จ�ำนวนคู ่26 จ�ำนวนแรก
	 	 	 จากการพิจารณา ผลบวกของจ�ำนวนคู่ 26 จ�ำนวนแรกหาได้จาก 26 × 27
	 	 	 ดังนั้น ผลบวกของจ�ำนวนคู่ทั้งหมดที่น้อยกว่า 54 คือ 26 × 27 = 702	
	 ตอบ	 ๗๐๒
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ตัวอยาง  ก�ำหนดให้  แทนหลอด 1 หลอด น�ำหลอดมาเรียงต่อกันดังรูป

     1 รูป	          2 รูป		                3 รูป	 	              4 รูป
	 ถ้ารูปหกเหลี่ยมวางต่อกัน 12 รูป จะต้องใช้หลอดทั้งหมดกี่หลอด
วิธีท�ำ	 พิจารณาความสัมพันธ์จาก
	 รูปหกเหลี่ยม 1 รูป ใช้หลอด 6 หลอด ซึ่ง 6 = 6
	 รูปหกเหลี่ยม 2 รูป ใช้หลอด 11 หลอด ซึ่ง 11 = 6 + 5 = 6 + (5×1)
   	 รูปหกเหลี่ยม 3 รูป ใช้หลอด 16 หลอด ซึ่ง 16 = 6 + 5 + 5 = 6 + (5×2)
   	 รปูหกเหลีย่ม 4 รปู ใช้หลอด 21 หลอด ซึง่ 21 = 6 + 5 + 5 + 5 = 6 + (5×3)
	 ดังนั้น ถ้ารูปหกเหลี่ยมวางต่อกัน 12 รูป
	 จะต้องใช้หลอดทั้งหมด 6 + (5×11) = 61 หลอด
ตอบ ๖๑ หลอด

หาค�ำตอบจากแบบรูปและความสัมพันธ์กิจกรรม​ที่ 16

จงแสดงวิธีหาค�ำตอบ
	1)	จากแบบรูปของจ�ำนวน 6, 10, 14, 18, 22, ... จงหาจ�ำนวนที่ 62
	2)	จากแบบรูปของจ�ำนวน 1, 3, 5, 7, 9, ... จงหาจ�ำนวนที่ 216
	3)	จากแบบรูปของจ�ำนวน 7, 12, 17, 22, 27, ... จงหาจ�ำนวนที่ 39
	4)	รูปสามเหลี่ยมด้านเท่ามีด้านยาวด้านละ 1 หน่วย น�ำมาเรียงต่อกันดังรูป

     1 รูป                    2 รูป                   3 รูป                    4 รูป
	 	ถ้าวางรูปสามเหลี่ยมด้านเท่าเรียงต่อกัน 15 รูป จะได้ความยาวรอบรูปกี่หน่วย
	5)	

	 		 	 รูปที่ 1 	 รูปที่ 2	 รูปที่ 3	 รูปที่ 4
	 	จากรูป ถ้าวางรูปสี่เหลี่ยมในรูปที่ 9 จะมีส่วนของเส้นตรงตัดกันทั้งหมดกี่เส้น
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       รูปที่ 1 	        รูปที่ 2		      รูปที ่3	 	       รูปที่ 4
	 	จากรูป ถ้าวางรูปสามเหลี่ยมในรูปที ่11 จะมีวงกลมทั้งหมดกี่รูป

	 	จากรูป ถ้าวางรูปสี่เหลี่ยมในรูปที่ 10 จะมีรูปสี่เหลี่ยมที่ระบายสีทั้งหมดกี่รูป

รูปที่ 1 รูปที่ 2 รูปที่ 3 รูปที่ 4

       รูปที่ 1 	      รูปที่ 2	 	    รูปที ่3	 	     รูปที่ 4
	 	จากรูป ถ้าวางเรียงเข็มหมุดในรูปที่ 14 จะมีเข็มหมุดทั้งหมดกี่ตัว

              รูปที ่1 	           รูปที ่2	     รูปที ่3	       รูปที่ 4
	 	จากรูป ถ้าวางรูปสี่เหลี่ยมในรูปที่ 18 จะมีรูปสี่เหลี่ยมทั้งหมดกี่รูป

แหลงสืบ​คนความรู

	 นกัเรยีนสามารถคนควาความรูเพิม่เตมิไดจากการสอบถามครู ผูปกครอง สือ่การเรียนรู	
จากหองสมุด หรือแหลงขอมูลตาง ๆ รอบตัวนักเรียน

	 โรงเรียนแห่งหนึ่งมีลูกเสือ ชั้น ป.4 จ�ำนวน 56 คน ลูกเสือ ชั้น ป.5 จ�ำนวน 	
70 คน และลูกเสือ ชั้น ป.6 จ�ำนวน 42 คน ถ้าต้องการจัดลูกเสือหมู่ละเท่า ๆ กัน โดย
แต่ละหมู่มีจ�ำนวนลูกเสือมากที่สุดและไม่คละระดับชั้น ลูกเสือแต่ละชั้นจะแบ่งได้กี่หมู่

คำ�ถามประจำ�​หนวย

	6)	

	7)	

	8)	

	9)	
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บทสรุปหนวยการเรียน​รูที ่1

	 ตัวประกอบของจ�ำนวนนับใด ๆ คือ จ�ำนวนนับที่หารจ�ำนวนนับนั้นลงตัว
	 จ�ำนวนเฉพาะ คือ จ�ำนวนนับที่มีตัวประกอบสองตัว คือ 1 กับจ�ำนวนนับนั้น
	 ตัวประกอบเฉพาะ คือ ตัวประกอบที่เปนจ�ำนวนเฉพาะ
	 การแยกตัวประกอบของจ�ำนวนนับ คือ การเขียนจ�ำนวนนับนั้นในรูปผลคูณของ
ตัวประกอบเฉพาะ
	 ตวัประกอบรวมหรอืตวัหารรวม หมายถึง จ�ำนวนนบัทีห่ารจ�ำนวนนบัอยางนอยสอง
จ�ำนวนลงตัว
	 การหา ห.ร.ม. ของจ�ำนวนนับตั้งแต่สองจ�ำนวนขึ้นไป
	 1.	หา ห.ร.ม. โดยวิธีหาตัวหารร่วม
	 	 1)	หาตัวหารร่วมของจ�ำนวนนับที่ก�ำหนดให้ทุกจ�ำนวน
	 	 2)	ตัวหารร่วมที่มากที่สุด เป็น ห.ร.ม. ของจ�ำนวนนับที่ก�ำหนดให้
	 2.	หา ห.ร.ม. โดยวิธีแยกตัวประกอบ
	 	 1)	แยกตัวประกอบจ�ำนวนนับที่ก�ำหนดให้ทุกจ�ำนวน
	 	 2)	ห.ร.ม. หาได้จากผลคูณของตัวประกอบร่วม ถ้าไม่มีตัวประกอบร่วม จะได้ 

ห.ร.ม. คือ 1
	 3.	หา ห.ร.ม. โดยวิธีตั้งหาร
	 	 1)	ในแต่ละข้ันตอนการหาร จ�ำนวนที่น�ำไปหารต้องเป็นจ�ำนวนเฉพาะที่เป็น	
	 	 	 ตวัประกอบร่วมของจ�ำนวนทีต้่องการหารซึง่อาจมหีลายจ�ำนวน เลอืกจ�ำนวนเฉพาะ	
	 	 	 จ�ำนวนใดจ�ำนวนหนึ่งไปหารก่อนก็ได้
	 	 2)	การหารจะยุติเมื่อไม่มีจ�ำนวนเฉพาะที่เป็นตัวประกอบร่วมของทุกจ�ำนวนที่	
	 	 	 ต้องการหาร
	 	 3)	ผลคูณของจ�ำนวนเฉพาะที่น�ำไปหารในแต่ละขั้นตอน คือ ห.ร.ม.
	 การหา ค.ร.น. ของจ�ำนวนนับตั้งแต่สองจ�ำนวนขึ้นไป
	 1.	หา ค.ร.น. โดยวิธีหาพหุคูณ
	 	 1)	หาพหุคุณของจ�ำนวนนับที่ก�ำหนดให้ทุกจ�ำนวน
	 	 2)	พหุคูณร่วมที่มีค่าน้อยที่สุดเป็น ค.ร.น. ของจ�ำนวนนับที่ก�ำหนดให้
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	 2.	หา ค.ร.น. โดยวิธีแยกตัวประกอบ
	 	 1)	แยกตัวประกอบจ�ำนวนนับที่ก�ำหนดให้ทุกจ�ำนวน
	 	 2)	ค.ร.น. หาได้จากผลคณูของจ�ำนวนเฉพาะทีเ่ป็นตัวประกอบร่วมของจ�ำนวนนบั	

ที่ก�ำหนดให้อย่างน้อยสองจ�ำนวนกับตัวประกอบเฉพาะที่เหลือทุกจ�ำนวน
	 3.	หา ค.ร.น. โดยวิธีตั้งหาร
	 	 1)	ในแต่ละข้ันตอนการหาร จ�ำนวนที่น�ำไปหารต้องเป็นจ�ำนวนเฉพาะที่เป็น	
	 	 	 ตัวประกอบร่วมของจ�ำนวนที่ต้องการหารอย่างน้อยสองจ�ำนวน
	 	 2)	การหารจะยุติเมื่อไม่มีจ�ำนวนเฉพาะที่เป็นตัวประกอบร่วมของจ�ำนวนที	่
	 	 	 ต้องการหารอย่างน้อยสองจ�ำนวน
	 	 3)	ผลคูณของตัวหารทุกตัวและผลหารขั้นสุดท้ายทุกตัว คือ ค.ร.น.
	 การน�ำ ห.ร.ม. และ ค.ร.น. ไปใช้แก้ปัญหา ในการหาค�ำตอบของโจทย์ปัญหาจะใช้
สิ่งที่โจทย์ก�ำหนดให ้และความรู้เกี่ยวกับการหา ห.ร.ม. และ ค.ร.น. เพื่อแก้โจทย์ปัญหา
	 การแก้ปัญหาเกี่ยวกับแบบรูป 
	 	 เมือ่ก�ำหนดแบบรปูของจ�ำนวนมาให้ จะต้องพจิารณาหาความสัมพนัธ์จากจ�ำนวน
ที่ 1,2,3 ของแบบรูป แล้วน�ำความสัมพันธ์นี้ไปหาจ�ำนวนต่าง ๆ ของแบบรูป
	 	 เมือ่ก�ำหนดแบบรปูอืน่ ๆ  มาให้ จะต้องพจิารณาหาความสมัพนัธ์ของรูปที ่1,2,3 
ของแบบรูป แล้วน�ำความสัมพันธ์นี้ไปหารูปถัดไป

กิจกรรมเสนอแนะ

	 จ�ำนวนนับ 101 ถึง 120 มีจ�ำนวนเฉพาะกี่จ�ำนวน อะไรบาง

	 ใหนักเรียนน�ำความรูเรื่องตัวประกอบของจ�ำนวนนับมาสรางเปนเกมตาง ๆ

การประยุกต ใช ใน​ชีวิต​ประจำ�​วัน


