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ตัวชี้วัด
   1. หา ห.ร.ม. ของจ�ำนวนนับไม่เกิน 3 จ�ำนวน (ค 1.1 ป.6/4)
   2. หา ค.ร.น. ของจ�ำนวนนับไม่เกิน 3 จ�ำนวน (ค 1.1 ป.6/5)
   3. แสดงวธิหีาค�ำตอบของโจทย์ปัญหา โดยใช้ความรู้เกีย่วกบั ห.ร.ม. 
       และ ค.ร.น. (ค 1.1 ป.6/6)

จุดประสงค์การเรียนรู้

1
หน่วยการเรียนรู้ที่

ห.ร.ม. และ ค.ร.น.

แผนผงัสาระการเรยีนรู้

หา ห.ร.ม. และ ค.ร.น.
ของ 18 และ 27
18 = 2 × 3 × 3
27 = 3 × 3 × 3

ห.ร.ม. ของ 18 และ 27 คือ 3 × 3 = 9
ค.ร.น. ของ 18 และ 27 คือ 2 × 3 × 3 × 3 = 54

เมื่อเรียนจบหน่วยการเรียนรู้นี้แล้ว นักเรียนสามารถ
1.	หาตัวประกอบทั้งหมดของจ�ำนวนนับได้
2.	บอกได้ว่าจ�ำนวนใดเป็นจ�ำนวนเฉพาะ
3.	หาตัวประกอบเฉพาะทั้งหมดของจ�ำนวนนับได้
4.	หา ห.ร.ม. ของจ�ำนวนนับได้
5.	หา ค.ร.น. ของจ�ำนวนนับได้
6.	แก้โจทย์ปัญหาเกี่ยวกับ ห.ร.ม. และ ค.ร.น. ได้

1
ตัวประกอบของจ�ำนวนนับ 2

จ�ำนวนเฉพาะ

4
การแยกตัวประกอบ6

ตัวคูณร่วมน้อย (ค.ร.น.)
5

ตัวหารร่วมมาก (ห.ร.ม.)

3
ตัวประกอบเฉพาะ

7
การแก้โจทย์ปัญหาเกีย่วกบั 
ห.ร.ม. และ ค.ร.น.

ห.ร.ม.
และ

ค.ร.น.



2.	 ให้แต่ละกลุ่ม ออกมาน�ำเสนอวิธีการหาค�ำตอบหน้าชั้นเรียน เพื่อนกลุ่มอื่นช่วยกันตรวจสอบ 

		  ความถูกต้อง

3.	 นักเรียนและครูร่วมกันอภิปรายและสรุปว่าโจทย์ใดบ้าง เป็นการหารลงตัวและโจทย์ใดบ้าง 

		  เป็นการหารไม่ลงตัว

1.	 ให้นกัเรยีนแบ่งกลุม่ กลุ่มละ 3 - 4 คน พจิารณาโจทย์การหารต่อไปนี้

72 ÷ 6 = 61 ÷ 7 = 110 ÷ 8 = 300 ÷ 100 =

55 ÷ 6 = 81 ÷ 9 = 84 ÷ 9 = 120 ÷ 12 =

ทบทวนความรู้

6 หาร 72 ลงตัว 9 หาร 84 ไม่ลงตัว

6	 7	 2

	 1	 2

9	 8	 4
		  9 เศษ 3

หนังสือเรียนคณิตศาสตร์ ป.6 เล่ม 12



พิจารณาสถานการณ์ต่อไปนี้

เมื่อครูแจกให้นักเรียนคนละ 1 ผล แจกได้	24	คน
เมื่อครูแจกให้นักเรียนคนละ 2 ผล แจกได้	12	คน
เมื่อครูแจกให้นักเรียนคนละ 3 ผล แจกได้	  8	คน
เมื่อครูแจกให้นักเรียนคนละ 4 ผล แจกได้	  6	คน
การแจกส้มแต่ละวิธีข้างต้น เขียนเป็นประโยคสัญลักษณ์แสดงการหารได้ ดังนี้
	 24 ÷ 1 = 24
	 24 ÷ 2 = 12
	 24 ÷ 3 = 8
	 24 ÷ 4 = 6

จากกจิกรรมข้างต้นจะเหน็ว่า 1, 2, 3, 4, 6, 8, 12 และ 24 หาร 24 ลงตวั จะเรยีก 1, 2, 3, 4, 6, 8, 12 
และ 24 ว่า ตัวประกอบของ 24

ตัวประกอบของจ�ำนวนนับ1

นักเรียนคิดว่า ยังมจี�ำนวนนับใดอีกที่หาร 24 ลงตัว

นักเรียนควรตอบได้ว่า
24, 12, 8 และ 6 หาร 24 ลงตัวด้วย
เพราะ	24 ÷ 24	= 1	 24	 เป็นตัวหาร ได้ผลหารเป็น 1	จะได้	24	หาร 24 ลงตัว
	 24 ÷ 12	= 2	 12	 เป็นตัวหาร ได้ผลหารเป็น 2	จะได้ 12	หาร 24 ลงตัว
	 24 ÷ 8	 = 3	 8	 เป็นตัวหาร ได้ผลหารเป็น 3	จะได้	8	 หาร 24 ลงตัว
	 24 ÷ 6	 = 4	 6	 เป็นตัวหาร ได้ผลหารเป็น 4	จะได้	6	 หาร 24 ลงตัว

ครูมีส้ม
24 ผล

หนังสือเรียนคณิตศาสตร์ ป.6 เล่ม 1 3



พิจารณาการหารลงตัวของจ�ำนวนนับต่อไปนี้

8 ÷ 1 = 8
8 ÷ 2 = 4
8 ÷ 4 = 2
8 ÷ 8 = 1

15 ÷ 1	 = 	15
15 ÷ 3	 =	 5
15 ÷ 5	 = 	 3
15 ÷ 15	 =	 1

100 ÷ 1	 = 	100
100 ÷ 2	 =	 50
100 ÷ 4	 = 	 25
100 ÷ 5	 =	 20
100 ÷ 10	 = 	 10
100 ÷ 20	 =	 5
100 ÷ 25	 = 	 4
100 ÷ 50	 =	 2
100 ÷ 100	 = 	 1

ตัวประกอบของจ�ำนวนนับใด ๆ คือ จ�ำนวนนับที่หารจ�ำนวนนับนั้นลงตัว

จะเห็นว่า 1, 2, 4 และ 8 หาร 8 ลงตัว

เรียก 1, 2, 4 และ 8 ว่า ตัวประกอบของ 8

จะเห็นว่า 1, 3, 5 และ 15 หาร 15 ลงตัว

เรียก 1, 3, 5 และ 15 ว่า ตัวประกอบของ 15

จะเห็นว่า 1, 2, 4, 5, 10, 20, 25, 50 และ 100 หาร 100 ลงตัว

เรียก 1, 2, 4, 5, 10, 20, 25, 50 และ 100 ว่า ตัวประกอบของ 100

ข้อสังเกต
8 = 1 × 8
8 = 2 × 4

ข้อสังเกต
15 = 1 × 15
15 = 3 × 5

ข้อสังเกต
100 = 1 × 100
100 = 2 × 50
100 = 4 × 25
100 = 5 × 20
100 = 10 × 10

จะเห็นว่า 8, 15 และ 100 จะมี 1 และตัวมันเองเป็นตัวประกอบเสมอ
นั่นคือ 1 เป็นตัวประกอบของจ�ำนวนนับทุกจ�ำนวน

หนังสือเรียนคณิตศาสตร์ ป.6 เล่ม 14



ตอบค�ำถามต่อไปนี้
1)	 2 เป็นตัวประกอบของ 16 หรือไม่ เพราะเหตุใด
	 ตอบ 2 เป็นตัวประกอบของ 16 เพราะ 2 หาร 16 ได้ลงตัว
2)	 5 เป็นตัวประกอบของ 18 หรือไม่ เพราะเหตุใด
	 ตอบ 5 ไม่เป็นตัวประกอบของ 18 เพราะ 5 หาร 18 ไม่ลงตัว

ตวัอย่างที ่1

หาตัวประกอบทั้งหมดของ 9, 25 และ 150
วิธีท�ำ	 หาตัวประกอบของ 9
		  เนื่องจาก	 9 ÷ 1 = 9
				    9 ÷ 3 = 3
				    9 ÷ 9 = 1
		  จ�ำนวนนับที่หาร 9 ได้ลงตัว ได้แก่ 1, 3 และ 9
ดังนั้น ตัวประกอบทั้งหมดของ 9 คือ 1, 3 และ 9
		  หาตัวประกอบของ 25
		  เนื่องจาก	 25 ÷ 1	 = 25
				    25 ÷ 5 	 = 5
				    25 ÷ 25	 = 1
		  จ�ำนวนนับที่หาร 25 ได้ลงตัว ได้แก่ 1, 5 และ 25
ดังนั้น ตัวประกอบทั้งหมดของ 25 คือ 1, 5 และ 25
		  หาตัวประกอบของ 150
		  เนื่องจาก	 150 ÷ 1	 = 150	 150 ÷ 15	 = 10
				    150 ÷ 2	 = 75	 150 ÷ 25	 = 6
				    150 ÷ 3	 = 50	 150 ÷ 30	 = 5
				    150 ÷ 5	 = 30	 150 ÷ 50	 = 3
				    150 ÷ 6	 = 25	 150 ÷ 75	 = 2
				    150 ÷ 10	= 15	 150 ÷ 150	= 1
		  จ�ำนวนนับที่หาร 150 ได้ลงตัว ได้แก่ 1, 2, 3, 5, 6, 10, 15, 25, 30, 50, 75 และ 150
ดังนั้น ตัวประกอบทั้งหมดของ 150 คือ 1, 2, 3, 5, 6, 10, 15, 25, 30, 50, 75 และ 150
		

ตวัอย่างที ่2
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กิจกรรมเสริมทักษะที่ 1

1)	 3 เป็นตัวประกอบของ 42 หรือไม่ เพราะเหตุใด

2)	 4 เป็นตัวประกอบของ 69 หรือไม่ เพราะเหตุใด

3)	 6 เป็นตัวประกอบของ 86 หรือไม่ เพราะเหตุใด

4)	 8 เป็นตัวประกอบของ 104 หรือไม่ เพราะเหตุใด

5)	 9 เป็นตัวประกอบของ 108 หรือไม่ เพราะเหตุใด

6)	 11 เป็นตัวประกอบของ 130 หรือไม่ เพราะเหตุใด

1	 ตอบค�ำถามต่อไปนี้

2	 หาตัวประกอบทั้งหมดของจ�ำนวนที่ก�ำหนดในแต่ละข้อ

3	 ตอบค�ำถามต่อไปนี้

1)	  36	 2)	  48

3)	  66	 4)	  72

5)	 144	 6)	 156

7)	 162	 8)	 188

1)	 บอกจ�ำนวนที่มี 6 เป็นตัวประกอบ มา 5 จ�ำนวน

2)	 บอกจ�ำนวนที่มี 12 เป็นตัวประกอบ มา 5 จ�ำนวน

3)	 บอกจ�ำนวนที่มี 15 เป็นตัวประกอบ มา 5 จ�ำนวน

4)	 บอกจ�ำนวนที่มี 17 เป็นตัวประกอบ มา 5 จ�ำนวน

5)	 บอกจ�ำนวนที่มี 20 เป็นตัวประกอบ มา 5 จ�ำนวน
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จ�ำนวนเฉพาะ2

พิจารณาการหาตัวประกอบของ 1 ถึง 12

ตัวประกอบทั้งหมดของ 1 มีกี่ตัว จ�ำนวนใดบ้าง

ตัวประกอบทั้งหมดของ 2 มีกี่ตัว จ�ำนวนใดบ้าง

ตัวประกอบทั้งหมดของ 3 มีกี่ตัว จ�ำนวนใดบ้าง

ตัวประกอบทั้งหมดของ 4 มีกี่ตัว จ�ำนวนใดบ้าง

1 ÷ 1 = 1 ดังนั้น 1 เป็นตัวประกอบของ 1 

ตวัประกอบของ 1 ม ี1 ตวั คือ 1

2 ÷ 1 = 2

2 ÷ 2 = 1

ตัวประกอบของ 2 มี 2 ตวั คือ 1 กับ 2

3 ÷ 1 = 3

3 ÷ 3 = 1

ตัวประกอบของ 3 มี 2 ตวั คือ 1 กับ 3

4 ÷ 1 = 4 
4 ÷ 2 = 2 

4 ÷ 4 = 1

ตัวประกอบของ 4 มี 3 ตวั คือ 1, 2 และ 4
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ตัวประกอบทั้งหมดของ 5 มีกี่ตัว จ�ำนวนใดบ้าง

ตัวประกอบทั้งหมดของ 6 มีกี่ตัว จ�ำนวนใดบ้าง

ตัวประกอบทั้งหมดของ 8 มีกี่ตัว จ�ำนวนใดบ้าง

ตัวประกอบทั้งหมดของ 7 มีกี่ตัว จ�ำนวนใดบ้าง

5 ÷ 1 = 5 

5 ÷ 5 = 1 

ตัวประกอบของ 5 มี 2 ตวั คือ 1 กับ 5

6 ÷ 1 = 6 
6 ÷ 2 = 3 
6 ÷ 3 = 2

6 ÷ 6 = 1

ตวัประกอบของ 6 ม ี4 ตวั คือ 1, 2, 3 และ 6

8 ÷ 1 = 8 
8 ÷ 2 = 4 
8 ÷ 4 = 2

8 ÷ 8 = 1

ตวัประกอบของ 8 ม ี4 ตวั คือ 1, 2, 4 และ 8

7 ÷ 1 = 7 

7 ÷ 7 = 1 

ตัวประกอบของ 7 มี 2 ตวั คือ 1 กับ 7
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ตัวประกอบทั้งหมดของ 10 มีกี่ตัว จ�ำนวนใดบ้าง

ตัวประกอบทั้งหมดของ 11 มีกี่ตัว จ�ำนวนใดบ้าง

ตัวประกอบทั้งหมดของ 12 มีกี่ตัว จ�ำนวนใดบ้าง

10 ÷ 1		 = 10 
10 ÷ 2		 = 5 
10 ÷ 5		 = 2

10 ÷ 10	 = 1

ตวัประกอบของ 10 ม ี4 ตวั คือ 1, 2, 5 และ 10

12 ÷ 1 	 = 12 
12 ÷ 2 	 = 6 
12 ÷ 3 	 = 4
12 ÷ 4 	 = 3
12 ÷ 6		 = 2

12 ÷ 12	= 1 

ตวัประกอบของ 12 ม ี6 ตวั คือ 1, 2, 3, 4, 6 และ 12

11 ÷ 1		 = 11 

11 ÷ 11	= 1

ตัวประกอบของ 11 มี 2 ตวั คือ 1 กับ 11

ตัวประกอบทั้งหมดของ 9 มีกี่ตัว จ�ำนวนใดบ้าง

9 ÷ 1 = 9 
9 ÷ 3 = 3 

9 ÷ 9 = 1

ตัวประกอบของ 9 มี 3 ตวั คือ 1, 3 และ 9
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จ�ำนวนนับ ตัวประกอบทั้งหมด

1 1

2 1 และ 2

3 1 และ 3

4 1, 2 และ 4

5 1 และ 5

6 1, 2, 3 และ 6

7 1 และ 7

8 1, 2, 4 และ 8

9 1, 3 และ 9

10 1, 2, 5 และ 10

11 1 และ 11

12 1, 2, 3, 4, 6 และ 12

จ�ำนวนนับทีม่ากกว่า 1 และมีตวัประกอบเพยีง 2 ตวั คอื 1 กบัตวัมนัเอง เรยีกจ�ำนวนนบันัน้ว่า 

จ�ำนวนเฉพาะ

จากตารางข้างต้น จ�ำนวนที่มีตัวประกอบเพียง 2 ตัว คือ 1 กับ ตัวมันเอง
ได้แก่ 2, 3, 5, 7 และ 11
จะเรียก 2, 3, 5, 7 และ 11 ว่า จ�ำนวนเฉพาะ

จากสถานการณ์ข้างต้นน�ำมาสรุปลงในตาราง ได้ดังนี้

1. 13 ถึง 20 มีจ�ำนวนเฉพาะกี่จ�ำนวน ได้แก่จ�ำนวนใดบ้าง

2. ท�ำไมจ�ำนวนคู่อื่น ๆ นอกจาก 2 จึงไม่เป็นจ�ำนวนเฉพาะ

ขอ้ชวนคดิ
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1)	 23 เป็นจ�ำนวนเฉพาะหรือไม่ เพราะเหตุใด
	 ตอบ	 23 เป็นจ�ำนวนเฉพาะ
		  เพราะ 23 มีตัวประกอบเพียง 2 ตัว คือ 1 และ 23
2)	 57 เป็นจ�ำนวนเฉพาะหรือไม่ เพราะเหตุใด
	 ตอบ	 57 ไม่เป็นจ�ำนวนเฉพาะ
		  เพราะนอกจาก 1 และ 57 แล้ว ยังมี 3 และ 19 เป็นตัวประกอบ

ตัวอย่าง

จ�ำนวนที่ก�ำหนดให้เป็นจ�ำนวนเฉพาะหรือไม่ เพราะเหตุใด	

1)	  22	 2)	  27

3)	  41	 4)	  63

5)	  73	 6)	  89

7)	 103	 8)	 129

พิจารณาการหาตัวประกอบของ 38, 45, 60 และ 63

กิจกรรมเสริมทักษะที่ 2

ตัวประกอบเฉพาะ3

ตัวประกอบทั้งหมดของ 38 มีกี่ตัว มจี�ำนวนใดบ้าง

38 ÷ 1	 = 38
38 ÷ 2	 = 19
38 ÷ 19	 = 2
38 ÷ 38	 = 1

หาตวัประกอบทัง้หมดของ 38 ได้ดังนี้

 1	 เป็นตัวประกอบของ	 38
2	 เป็นตัวประกอบของ	 38
 19	 เป็นตัวประกอบของ	 38
38	 เป็นตัวประกอบของ	 38
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ดังนั้น	 ตัวประกอบทั้งหมดของ 45 มี 6 ตัว ได้แก่ 1, 3, 5, 9, 15 และ 45
		  ตัวประกอบของ 45 ที่เป็นจ�ำนวนเฉพาะ คือ 3 และ 5 
		  จะเรียก 3 และ 5 ว่า ตัวประกอบเฉพาะของ 45

ดังนั้น	 ตัวประกอบทั้งหมดของ 38 มี 4 ตัว ได้แก่ 1, 2, 19 และ 38
	 ตัวประกอบของ 38 ที่เป็นจ�ำนวนเฉพาะ คือ 2 และ 19
	 จะเรียก 2 และ 19 ว่า ตัวประกอบเฉพาะของ 38

ตัวประกอบทั้งหมดของ 60 มีกี่ตัว มจี�ำนวนใดบ้าง

60 ÷ 1	 = 60
60 ÷ 2	 = 30
60 ÷ 3	 = 20
60 ÷ 4	 = 15
60 ÷ 5	 = 12
60 ÷ 6	 = 10
60 ÷ 10	 = 6
60 ÷ 12	 = 5
60 ÷ 15	 = 4
60 ÷ 20	 = 3
60 ÷ 30	 = 2
60 ÷ 60	 = 1

หาตวัประกอบทัง้หมดของ 60 ได้ดังนี้
 1	 เป็นตัวประกอบของ	 60
2	 เป็นตัวประกอบของ	 60
3	 เป็นตัวประกอบของ	 60
4	 เป็นตัวประกอบของ	 60
5	 เป็นตัวประกอบของ	 60
6	 เป็นตัวประกอบของ	 60
 10	 เป็นตัวประกอบของ	 60
 12	 เป็นตัวประกอบของ	 60
 15	 เป็นตัวประกอบของ	 60
20	 เป็นตัวประกอบของ	 60
30	 เป็นตัวประกอบของ	 60
60	 เป็นตัวประกอบของ	 60

ตัวประกอบทั้งหมดของ 45 มีกี่ตัว มจี�ำนวนใดบ้าง

45 ÷ 1	 = 45
45 ÷ 3	 = 15
45 ÷ 5	 = 9
45 ÷ 9	 = 5
45 ÷ 15	 = 3
45 ÷ 45	 = 1

 1	 เป็นตัวประกอบของ	 45
3	 เป็นตัวประกอบของ	 45
5	 เป็นตัวประกอบของ	 45
9	 เป็นตัวประกอบของ	 45
15	 เป็นตัวประกอบของ	 45
45	 เป็นตัวประกอบของ	 45

หาตวัประกอบทัง้หมดของ 45 ได้ดังนี้
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ตัวประกอบของจ�ำนวนนับใด ๆ ที่เป็นจ�ำนวนเฉพาะ เรียกว่า ตัวประกอบเฉพาะ

ดงันัน้	 ตวัประกอบทัง้หมดของ 60 ม ี12 ตวั ได้แก่ 1, 2, 3, 4, 5, 6, 10, 12, 15, 20, 30 
และ 60
	 ตัวประกอบของ 60 ที่เป็นจ�ำนวนเฉพาะ คือ 2, 3 และ 5 
	 จะเรียก 2, 3 และ 5  ว่า ตัวประกอบเฉพาะของ 60

1)	 หาตัวประกอบเฉพาะของ 22 
	 วิธีท�ำ	 ตัวประกอบทั้งหมดของ 22 มี 4 ตัว คือ 1, 2, 11 และ 22
		  ตัวประกอบของ 22 ที่เป็นจ�ำนวนเฉพาะ คือ 2 และ 11
		  ดังนั้น ตัวประกอบเฉพาะของ 22 คือ 2 และ 11
	 ตอบ	 ๒ และ ๑๑
2)	 หาตัวประกอบเฉพาะของ 30 
	 วิธีท�ำ	 ตัวประกอบทั้งหมดของ 30 มี 8 ตัว คือ 1, 2, 3, 5, 6, 10, 15 และ 30
		  ตัวประกอบของ 30 ที่เป็นจ�ำนวนเฉพาะ คือ 2, 3 และ 5
		  ดังนั้น ตัวประกอบเฉพาะของ 30 คือ 2, 3 และ 5
	 ตอบ	 ๒, ๓ และ ๕

ตัวอย่าง

ตัวประกอบทั้งหมดของ 63 มีกี่ตัว มจี�ำนวนใดบ้าง

ดังนั้น	 ตัวประกอบทั้งหมดของ 63 มี 6 ตัว ได้แก่ 1, 3, 7, 9, 21 และ 63
		  ตัวประกอบของ 63 ที่เป็นจ�ำนวนเฉพาะ คือ 3 และ 7 
		  จะเรียก 3 และ 7 ว่า ตัวประกอบเฉพาะของ 63

63 ÷ 1	 = 63
63 ÷ 3	 = 21
63 ÷ 7	 = 9
63 ÷ 9	 = 7
63 ÷ 21	 = 3
63 ÷ 63	 = 1

หาตัวประกอบทั้งหมดของ 63 ได้ดังนี้

 1	 เป็นตัวประกอบของ	 63
3	 เป็นตัวประกอบของ	 63
7	 เป็นตัวประกอบของ	 63
9	 เป็นตัวประกอบของ	 63
21	 เป็นตัวประกอบของ	 63
63	 เป็นตัวประกอบของ	 63
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1	 ตอบค�ำถามต่อไปนี้

1)	 ตวัประกอบของ 25 มจี�ำนวนใดบ้าง และจ�ำนวนใดเป็นตวัประกอบเฉพาะ
2)	 ตวัประกอบของ 27 มจี�ำนวนใดบ้าง และจ�ำนวนใดเป็นตัวประกอบเฉพาะ
3)	 ตวัประกอบของ 28 มจี�ำนวนใดบ้าง และจ�ำนวนใดเป็นตวัประกอบเฉพาะ
4)	 ตวัประกอบของ 39 มจี�ำนวนใดบ้าง และจ�ำนวนใดเป็นตวัประกอบเฉพาะ
5)	 ตวัประกอบของ 51 มจี�ำนวนใดบ้าง และจ�ำนวนใดเป็นตวัประกอบเฉพาะ
6)	 ตวัประกอบของ 90 มจี�ำนวนใดบ้าง และจ�ำนวนใดเป็นตวัประกอบเฉพาะ

2	 หาตัวประกอบเฉพาะของจ�ำนวนที่ก�ำหนด	

1)	  41	 2)	  50

3)	  71	 4)	  75

5)	  80	 6)	  87

7)	 100	 8)	 160

กิจกรรมเสริมทักษะที่ 3

การแยกตัวประกอบ4

พิจารณาการเขียน 12 ในรูปการคูณ

12 = 1 × 12
12 = 2 × 6
12 = 3 × 4
12 = 2 × 2 × 3

เนื่องจาก 2 และ 3 เป็นตัวประกอบเฉพาะของ 12
จะเรียกการเขียน 12 = 2 × 2 × 3 ว่าเป็นการแยกตัวประกอบของ 12
เนื่องจาก 1, 12, 6 และ 4 ไม่เป็นตัวประกอบเฉพาะของ 12
ดังนั้น	 12 = 1 × 12 
	 12 = 2 × 6
	 12 = 3 × 4
ไม่เรียกว่าเป็นการแยกตัวประกอบของ 12
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พิจารณาการหาตัวประกอบของ 12 โดยใช้แผนภาพ

พิจารณาการหาตัวประกอบของ 12 โดยใช้การหาร

เขียนแสดงการแยกตัวประกอบของ 12 ได้ดังนี้
12 = 2 × 2 × 3

หรือ

เขียนแสดงการแยกตัวประกอบของ 12 ได้ดังนี้

12  = 2 × 2 × 3 หรือ 12  = 3 × 2 × 2

เป็น
จ�ำนวนเฉพาะ

เป็น
จ�ำนวนเฉพาะ

ยังไม่เป็น
จ�ำนวนเฉพาะ

12

2 6

2 3

เป็น
จ�ำนวนเฉพาะ

เป็น
จ�ำนวนเฉพาะ

ยังไม่เป็น
จ�ำนวนเฉพาะ

12

3 4

2 2

2	 1	2

2		  6

		  3

น�ำตัวประกอบเฉพาะคือ 2 มาหาร 12

พจิารณาผลหารว่าเป็นจ�ำนวนเฉพาะหรือไม่
พบว่า 6 ยังไม่เป็นจ�ำนวนเฉพาะ ให้น�ำ
ตัวประกอบเฉพาะมาหารต่อ

3 เป็นตัวประกอบเฉพาะของ 12

การแยกตัวประกอบของจ�ำนวนนับใด ๆ คือ ประโยคที่เขียนแสดงจ�ำนวนนับนั้นในรูปการคูณ 

ของตัวประกอบเฉพาะ

พิจารณาการหาตัวประกอบของ 42 
ใช้แผนภาพ ใช้การหาร

จะได้ 2, 3 และ 7 เป็นตัวประกอบเฉพาะของ 42

เขียนแสดงการแยกตัวประกอบของ 42 ได้ดังนี้ 

42 = 2 × 3 × 7

หรือ
ยังไม่เป็น

จ�ำนวนเฉพาะ

เป็น
จ�ำนวนเฉพาะ

เป็น
จ�ำนวนเฉพาะ

42

6 7

2 3

2	 4	2

3	 2	1

		  7

นักเรียนอาจใช้วิธีอื่น
ที่นอกเหนือจากนี้
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ตัวอย่าง

1)	 แยกตัวประกอบของ 26

	 ตอบ 26 = 2 × 13

2)	 แยกตัวประกอบของ 30

	 ตอบ 30 = 2 × 3 × 5

กิจกรรมเสริมทักษะที่ 4

แยกตัวประกอบของจ�ำนวนนับต่อไปนี้

1)	 14		  2)	 35

3)	 55		  4)	 66

5)	 72		  6)	 145

7)	 178		  8)	 210

26

2 13

2	 3	0

3	 1	5

		  5

47 = 1 × 47 เป็นการแยกตัวประกอบของ 47 หรือไม่ เพราะเหตุใด

ขอ้ชวนคดิ
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ตัวหารร่วมมาก (ห.ร.ม.)5

พิจารณาการหาตัวหารของ 9 และ 12

จ�ำนวนนับที่หาร 9 ลงตัว ได้แก่ 1  ,  3 และ 9

จ�ำนวนนับที่หาร 12 ลงตัว ได้แก่	1 , 2, 3 , 4, 6 และ 12

จ�ำนวนนับที่หารทั้ง 9 และ 12 ลงตัว คือ 1 และ 3

เรียก 1 และ 3 ว่า ตัวหารร่วมของ 9 และ 12

5.1	 ตวัหารร่วม

พิจารณาการหาตัวหารของ 10, 15 และ 20

จ�ำนวนนับที่หาร 10 ลงตัว ได้แก่ 1 , 2, 5 และ 10

จ�ำนวนนับที่หาร 15 ลงตัว ได้แก่ 1 , 3, 5 และ 15

จ�ำนวนนับที่หาร 20 ลงตัว ได้แก่ 1 , 2, 4, 5 , 10 และ 20

จ�ำนวนนับที่หารทั้ง 10, 15 และ 20 ลงตัว คือ 1 และ 5

เรียก 1 และ 5 ว่า ตัวหารร่วมของ 10, 15 และ 20

จ�ำนวนนับทีห่ารจ�ำนวนนบัตัง้แต่สองจ�ำนวนข้ึนไปได้ลงตวั เรยีกว่า ตวัหารร่วมหรอืตวัประกอบร่วม 

ของจ�ำนวนนับนั้น

หาตัวหารร่วมของจ�ำนวนนับที่ก�ำหนด

1)	 10 และ 14 

	 จ�ำนวนนับที่หาร 10 ลงตัว ได้แก่ 1 , 2 , 5 และ 10

	 จ�ำนวนนับที่หาร 14 ลงตัว ได้แก่ 1 , 2 , 7 และ 14

	 ดังนั้น ตัวหารร่วมของ 10 และ 14 คือ 1 และ 2

ตัวอย่างที่ 1

จะสงัเกตเหน็ว่าตวัหารที่หารจ�ำนวนนับลงตวัจะเป็นตวัประกอบของจ�ำนวนนับน้ัน
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2)	 6, 9 และ 18 
	 จ�ำนวนนับที่หาร   6 ลงตัว ได้แก่ 1 , 2, 3 และ 6
	 จ�ำนวนนับที่หาร   9 ลงตัว ได้แก่ 1 , 3 และ 9
	 จ�ำนวนนับที่หาร 18 ลงตัว ได้แก่ 1 , 2, 3 , 6, 9 และ 18
	 ดังนั้น ตัวหารร่วมของ 6, 9 และ 18 คือ 1 และ 3

5.2	 ตัวหารร่วมมาก

พิจารณาการหาตัวหารร่วมของ 9 และ 12
จ�ำนวนนับที่หาร   9 ลงตัว ได้แก่ 1 , 3 และ 9
จ�ำนวนนับที่หาร 12 ลงตัว ได้แก่ 1 , 2, 3 , 4, 6 และ 12
ตัวหารร่วมของ 9 และ 12 คือ 1 และ 3
ตัวหารร่วมที่มากที่สุดของ 9 และ 12 คือ 3
เรียก 3 ว่า ตัวหารร่วมมาก ของ 9 และ 12

ตัวหารร่วมที่มากที่สุดของจ�ำนวนนับตั้งแต่สองจ�ำนวนข้ึนไป เรียกว่า ตัวหารร่วมมาก 

ใช้อักษรย่อ ห.ร.ม.

พิจารณาการหาตัวหารร่วมของ 10, 15 และ 20
จ�ำนวนนับที่หาร 10 ลงตัว ได้แก่ 1 , 2, 5 และ 10
จ�ำนวนนับที่หาร 15 ลงตัว ได้แก่ 1 , 3, 5 และ 15
จ�ำนวนนับที่หาร 20 ลงตัว ได้แก่ 1 , 2, 4, 5 , 10 และ 20
ตัวหารร่วมของ 10, 15 และ 20 คือ 1 และ 5
ตัวหารร่วมที่มากที่สุดของ 10, 15 และ 20 คือ 5

หา ห.ร.ม. ของจ�ำนวนนับที่ก�ำหนด
24 และ 36 
วธิที�ำ	จ�ำนวนนบัทีห่าร 24 ลงตวั ได้แก่ 1 , 2 , 3 , 4 , 6 , 8, 12 และ 24
	 จ�ำนวนนบัทีห่าร 36 ลงตัว ได้แก่ 1 , 2 , 3 , 4 , 6 , 9, 12 , 18 และ 36
	 ตวัหารร่วมของ 24 และ 36 คอื 1, 2, 3, 4, 6 และ 12
	 ตัวหารร่วมที่มากที่สุดของ 24 และ 36 คือ 12
	 ดังนั้น ห.ร.ม ของ 24 และ 36 คือ 12
ตอบ	 ห.ร.ม. ของ 24 และ 36 คือ 12

1)

ตัวอย่างที่ 2
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7, 11 และ 13
วธิที�ำ	จ�ำนวนนับทีห่าร   7 ลงตัว ได้แก่ 1 และ 7
	 จ�ำนวนนับทีห่าร 11 ลงตัว ได้แก่ 1 และ 11
	 จ�ำนวนนับทีห่าร 13 ลงตัว ได้แก่ 1 และ 13
	 ตวัหารร่วมของ 7, 11 และ 13 คือ 1
	 ตัวหารร่วมที่มากที่สุดของ 7, 11 และ 13 คือ 1
	 ดังนั้น ห.ร.ม. ของ 7, 11 และ 13 คือ 1
ตอบ	 ห.ร.ม. ของ 7, 11 และ 13 คือ 1

3)

12, 30 และ 42
วธิที�ำ	จ�ำนวนนับทีห่าร 12 ลงตัว ได้แก่ 1 , 2 , 3 , 4, 6  และ 12
	 จ�ำนวนนับทีห่าร 30 ลงตัว ได้แก่ 1 , 2 , 3 , 5, 6 , 10, 15 และ 30
	 จ�ำนวนนับทีห่าร 42 ลงตัว ได้แก่ 1 , 2 , 3 , 6 , 7, 14, 21 และ 42
	 ตวัหารร่วมของ 12, 30 และ 42 คอื 1, 2, 3 และ 6
	 ตัวหารร่วมที่มากที่สุดของ 12, 30 และ 42 คือ 6
	 ดังนั้น ห.ร.ม. ของ 12, 30 และ 42  คือ 6
ตอบ	 ห.ร.ม. ของ 12, 30 และ 42 คือ 6

2)

กิจกรรมเสริมทักษะที่ 5

	 1)	 4 และ 10

	 3)	 12 และ 32

	 5)	 15 และ 24 

	 7)	 30, 40 และ 60

	 9)	 8, 22 และ 34

11)	 13, 39 และ 65

13)	 32, 96 และ 128 

	 2)	 8 และ 18

	 4)	 12 และ 21

	 6)	 90 และ 120

	 8)	 14, 28 และ 34 

10)	 7, 49 และ 56

12)	 45, 72 และ 108

14)	 63, 84 และ 105

หาตัวหารร่วมมากของจ�ำนวนนับที่ก�ำหนด
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		  นอกจากการหา ห.ร.ม. ของจ�ำนวนนบัตัง้แต่สองจ�ำนวนขึน้ไป โดยการหาตัวหารร่วมหรอื

ตัวประกอบร่วมที่มากที่สุดของจ�ำนวนนับเหล่านั้นแล้ว ยังมีวิธีการหา ห.ร.ม. อีก 2 วิธี คือ การหา ห.ร.ม. 

โดยวิธีแยกตัวประกอบ และการหา ห.ร.ม. โดยวิธีหาร

		  5.3.1	การหา ห.ร.ม. โดยวิธีแยกตัวประกอบ

5.3	 การหาตวัหารร่วมมาก (ห.ร.ม.)

พิจารณาการแยกตัวประกอบของ 12 และ 18

พิจารณาการแยกตัวประกอบของ 30 และ 45

3 เป็นตัวประกอบร่วม

5 เป็นตัวประกอบร่วม

2 เป็นตัวประกอบร่วม

3 เป็นตัวประกอบร่วม

2 × 3 เป็นตัวประกอบร่วม

3 × 5 เป็นตัวประกอบร่วม

	 จากการแยกตัวประกอบของ 12 และ 18 จะเห็นว่า

	 ตัวประกอบร่วมหรือตัวหารร่วมของ 12 และ 18 คือ 2, 3 และ 2 × 3

	 ดังนั้น	 ตัวหารร่วมที่มากที่สุดของ 12 และ 18 คือ 2 × 3 หรือ 6

	 นั่นคือ	ห.ร.ม. ของ 12 และ 18 คือ 6

30 = 2 ×  3 × 5

45 = 3 ×  3 × 5

12 =  2 × 2 × 3

18 =  2 × 3 × 3

หนังสือเรียนคณิตศาสตร์ ป.6 เล่ม 120



	 จากการแยกตัวประกอบของ 30 และ 45 จะเห็นว่า

	 ตัวประกอบร่วมหรือตัวหารร่วมของ 30 และ 45 คือ 3, 5 และ 3 × 5

	 ดังนั้น	 ตัวหารร่วมที่มากที่สุดของ 30 และ 45 คือ 3 × 5 หรือ 15

	 นั่นคือ	ห.ร.ม. ของ 30 และ 45 คือ 15

เพื่อความสะดวก
อาจเขียนแสดงจ�ำนวนที่เป็นตัวหารร่วม ดังนี้
30 = 2 × 3 × 5	 30 = 2 × 3 × 5
45 = 3 × 3 × 5	 45 = 3 × 3 × 5
ดังนั้น ห.ร.ม. ของ 30 และ 45 คือ 3 × 5 = 15

พิจารณาการแยกตัวประกอบของ 12, 16 และ 32

12 =  2 × 2 × 3

16 =  2 × 2 × 2 × 2

32 =  2 × 2 × 2 × 2 × 2

	 ตัวหารร่วมที่มากที่สุดของ 12, 16 และ 32 คือ 2 × 2 หรือ 4

	 ดังนั้น ห.ร.ม. ของ 12, 16 และ 32 คือ 4

	 การหา ห.ร.ม. ของจ�ำนวนนับต้ังแต ่สองจ�ำนวนขึ้นไปโดยวิ ธีแยกตัวประกอบ 

ให้น�ำตวัประกอบร่วมหรอืตวัหารร่วมมาคณูกัน ผลคูณทีไ่ด้จะเป็น ห.ร.ม. ของจ�ำนวนนบัเหล่านัน้

	 การหา ห.ร.ม. ของจ�ำนวนนับทีไ่มส่ามารถแยกตัวประกอบได้ จะได้ ห.ร.ม. 

เป็นเท่าไร เพราะเหตุใด

ขอ้ชวนคดิ
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ตัวอย่างที่ 3

14, 42 และ 56

วิธีท�ำ	 14 =  2 ×  7

	 42 =  2 × 3 ×  7

	 56 =  2 × 2 × 2 ×  7

	 ดังนั้น ห.ร.ม. ของ 14, 42 และ 56 คือ 2 × 7 = 14

ตอบ ๑๔

40 และ 60

วิธีท�ำ	 40 =  2 × 2 × 2 ×  5

	 60 =  2 × 2 × 3 ×  5

	 ดังนั้น ห.ร.ม. ของ 40 และ 60 คือ 2 × 2 × 5 = 20

ตอบ ๒๐

16, 48 และ 72

วิธีท�ำ	 16 =  2 × 2 × 2 × 2

	 48 =  2 × 2 × 2 × 2 × 3

	 72 =  2 × 2 × 2 × 3 × 3

	 ดังนั้น ห.ร.ม. ของ 16, 48 และ 72 คือ 2 × 2 × 2 = 8

ตอบ ๘

2)

1)

หา ห.ร.ม. ของจ�ำนวนนับที่ก�ำหนด โดยวิธีแยกตัวประกอบ

3)

จะสังเกตเห็นว่า
ห.ร.ม. ของ 40 และ 60 
จะไม่เกิน 60

จะสังเกตเห็นว่า
ห.ร.ม. ของ 14, 42 และ 56 
จะไม่เกิน 56

จะสังเกตเห็นว่า
ห.ร.ม. ของ 16, 48 และ 72 
จะไม่เกิน 72

	 ท�ำไม ห.ร.ม. ของจ�ำนวนนับ จึงไม่เกินจ�ำนวนที่มากที่สุดที่น�ำมาหา ห.ร.ม.

ขอ้ชวนคดิ
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1	 หาจ�ำนวนเติมลงใน        ให้ถูกต้อง

1)	 25 = 5 × 

	 80 = 2 × 2 ×        × 5

	 ห.ร.ม. ของ 25 และ 80 คือ

3)	 24 = 2 ×       × 2 × 3

	 30 = 2 ×       × 5

	 72 = 2 × 2 ×       × 3 ×

	 ห.ร.ม. ของ 24, 30 และ 72 คอื

2	 หา ห.ร.ม. ของจ�ำนวนนับที่ก�ำหนด โดยวิธีแยกตัวประกอบ

1) 17 และ 51	 2) 62 และ 74	

3) 27 และ 54 4) 44 และ 76

5) 10, 45 และ 75 6) 18, 21 และ 72

7) 12, 36 และ 84

9) 38, 57 และ 95 10) 140, 160 และ 200

8) 32, 56 และ 88

2)	 20 = 2 × 2 ×

	 30 = 2 ×        × 5

	 40 = 2 × 2 ×        × 5

	 ห.ร.ม. ของ 20, 30 และ 40 คือ

4)	 60 = 2 × 2 × 3 ×

	 70 = 2 ×       × 7

	 96 = 2 × 2 × 2 ×       × 2 × 3

	 ห.ร.ม. ของ 60, 70 และ 96 คือ

กิจกรรมเสริมทักษะที่ 6
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พิจารณาการหา ห.ร.ม. ของ 8 และ 12 โดยวิธีหาร ดังนี้

ขั้นที่ 1	 หาตัวหารร่วมของ 8 และ 12 เช่น 2
		  น�ำ 2 ไปหาร 8 และ 12 จะได้

		  ได้ผลหารเป็น 4 และ 6 ตามล�ำดับ

2	 8   12
	 4     6 

ขั้นที่ 2	 น�ำตัวหารร่วมของ 4 และ 6 คือ 2
		  ไปหาร 4 และ 6 จะได้

		  ได้ผลหารเป็น 2 และ 3 ตามล�ำดับ

ขั้นที่ 3	 ไม่มีจ�ำนวนนับใดนอกจาก 1 ที่หาร 2 และ 3 ได้ลงตัว        
		  ดังนั้น ห.ร.ม. ของ 8 และ 12 คือ 2 × 2 = 4 

                                            

		  ดังนั้น ห.ร.ม. ของ 8 และ 12 คือ 4

		  5.3.2	การหา ห.ร.ม. โดยวิธีหาร

ตัวหารร่วมของ 
4 และ 6 คือ 2

ตัวหารร่วมของ 
8 และ 12 คือ
1, 2 และ 4

พิจารณาการหา ห.ร.ม. ของ 18, 54 และ 108 โดยวิธีหาร ดังนี้

ขั้นที่ 1	 หาตัวหารร่วมของ 18, 54 และ 108 เช่น 2
		  น�ำ 2 ไปหาร 18, 54 และ 108 จะได้

		  ได้ผลหารเป็น 9, 27 และ 54 ตามล�ำดับ

2	 18   54 108
		  9  27   54

ขั้นที่ 2	 น�ำตัวหารร่วมของ 9, 27 และ 54 คือ 3                     
   		  ไปหาร 9, 27 และ 54 จะได้     
          

   		  ได้ผลหารเป็น 3, 9 และ 18 ตามล�ำดับ                                                

2	 8   12
2	 4     6 
	 2    3

4 หาร 8 และ 12
ได้ลงตัว

4	 8   12
	 2    3

จากขัน้ตอนการหา ห.ร.ม. ของ 8 และ 12 โดยวิธีหารข้างต้น อาจแสดงวิธีการหาร ดงัน้ี

2	 18	 54	 108
3		  9	 27		  54 
		  3		  9		  18

ตัวหารร่วมของ 
18, 54 และ 108 
คือ 1, 2, 3, 6 และ 9

ตัวหารร่วมของ 
9, 27 และ 54 
คือ 3 และ 9
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ขั้นที่ 4	 ไม่มีจ�ำนวนนับใดนอกจาก 1 ที่หาร 1, 3 และ 6 ได้ลงตัว
		  ดังนั้น ห.ร.ม. ของ 18, 54 และ 108 คือ 2 × 3 × 3 = 18

		  ดังนั้น ห.ร.ม. ของ 18, 54 และ 108 คือ 18

18	 18 	 54	 108
		  1		  3		  6

	 การหา ห.ร.ม. ของจ�ำนวนนับตั้งแต่สองจ�ำนวนขึ้นไปโดยวิธีหาร มีขั้นตอน ดังนี้
	 1.	ในแต่ละขั้นตอนของการหาร จ�ำนวนที่น�ำไปหารต้องเป็นตัวหารร่วมของทุกจ�ำนวน 
ซึ่งอาจมีหลายจ�ำนวน เลือกจ�ำนวนใดก่อนก็ได้
	 2.	การหารจะยุติเม่ือไม่มีจ�ำนวนเฉพาะที่เป็นตัวหารร่วมของทุกจ�ำนวนที่ต้องการหาร
	 3.	ห.ร.ม. ที่ได้คือผลคูณของตัวหารร่วมที่น�ำไปหารในแต่ละข้ันตอนหรือใช้ตัวหารร่วม 
ที่ไม่เป็นจ�ำนวนเฉพาะหารทุกจ�ำนวนที่ต้องการหารได้เพียงครั้งเดียว จ�ำนวนนั้นคือ ห.ร.ม.

15 และ 45 
วิธีท�ำ		

ดังนั้น ห.ร.ม. ของ 15 และ 45 	 ดังนั้น ห.ร.ม. ของ 15 และ 45 
คือ 5 × 3 = 15     	 คือ 15
ตอบ ๑๕

1)

หา ห.ร.ม. ของจ�ำนวนนับที่ก�ำหนด โดยวิธีหาร

3      3   9 หรือ
5    15  45

       1    3
         1    3
15    15  45

ตัวอย่างที่ 4

18 หาร 18, 54 และ 
108 ได้ลงตัว

ขั้นที่ 3	 น�ำตัวหารร่วมของ 3, 9 และ 18 คือ 3
		  ไปหาร 3, 9 และ 18 จะได้

		  ได้ผลหารเป็น 1, 3 และ 6 ตามล�ำดับ

2   18   54 108	
3     9  27   54
3     3   9   18 
      1    3     6

ตัวหารร่วมของ 
3, 9 และ 18 
คือ 3

จากขั้นตอนการหา ห.ร.ม. ของ 18, 54 และ 108 
โดยวิธีหารข้างต้นอาจแสดงวิธีการหาร ดังนี้
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36, 66 และ 114 

วิธีท�ำ		

ดังนั้น ห.ร.ม. ของ 36, 66 และ 114 	 ดังนั้น ห.ร.ม. ของ 36, 66 และ 114

คือ 2 × 3 = 6		 คือ 6

ตอบ ๖

3)

48, 72 และ 96 

วิธีท�ำ		

ดังนั้น ห.ร.ม. ของ 48, 72 และ 96 	 ดังนั้น ห.ร.ม. ของ 48, 72 และ 96

คือ 2 × 2 × 2 × 3 = 24	 คือ 24

ตอบ ๒๔

4)

ถ้า ห.ร.ม. ของจ�ำนวนนับสองจ�ำนวน คือ 15 และผลบวกของจ�ำนวนทั้งสอง 

เท่ากับ 75 จ�ำนวนทั้งสองนั้นจะเป็นจ�ำนวนคู่ใดได้บ้าง

ขอ้ชวนคดิ

3	 18	 33	 57
2	 36	 66	 114

	 6	 11	 19

	 6	 11	 19
6	 36	 66	 114

2	 24	 36	 48

2	 12	 18	 24

2	 48	 72	 96

3	 6	 9	 12

	 2	 3	 4

	 2	 3	 4
24	 48	 72	 96

24, 32 และ 64 

วิธีท�ำ		

ดังนั้น ห.ร.ม. ของ 24, 32 และ 64 	 ดังนั้น ห.ร.ม. ของ 24, 32 และ 64

คือ 2 × 2 × 2 = 8 	 คือ 8

ตอบ ๘

2)

2    	12  	16  	32 	 3	 4	 8
2    	24  	32  	64 8    	24  	32  	64

  	 3      	4 	 8

2       	6    	8   	16
หรือ

หรือ

หรือ
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กิจกรรมเสริมทักษะที่ 7

1) 20 และ 30

 

ห.ร.ม. ของ 20 และ 30 คือ

2) 12, 16 และ 24

   

ห.ร.ม. ของ 12, 16 และ 24 คือ

2	 20	 30	

	 2	 3

 2   12		  6       	

	   6		 8	 12

	   3		 4	 6

1	 หาจ�ำนวนเติมลงใน       ให้ถูกต้อง

2	 หา ห.ร.ม. ของจ�ำนวนนับที่ก�ำหนด โดยวิธีหาร

	 1)	 10 และ 35	 	 2)	 16 และ 40	

	 4)	 9 และ 51

	 5)	 21 และ 63	

	 7)	 25 และ 80	 	 8)	 15, 45 และ 60

10)	 14, 49 และ 63

11)	 48, 64 และ 102

	 3)	 20 และ 50	

	 6)	 48 และ 72	

	 9)	 34, 51 และ 68

12)	 33, 66 และ 121

3	 ตอบค�ำถามต่อไปนี้

1)	หาจ�ำนวนที่มากที่สุดที่หาร 80 และ 640 ลงตัว

2)	หาจ�ำนวนที่มากที่สุดที่หาร 42, 98 และ 154 ลงตัว	

3)	หาจ�ำนวนที่มากที่สุดที่หาร 16, 24 และ 72 ลงตัว	

4)	หาจ�ำนวนที่มากที่สุดที่หาร 20, 24 และ 32 ลงตัว	

5)	หาจ�ำนวนที่มากที่สุดที่หาร 48, 108 และ 144 ลงตัว	
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	 พหุคูณร่วมหรือผลคูณร่วมที่น้อยที่สุดของจ�ำนวนนับตั้งแต่สองจ�ำนวนขึ้นไป 

เรียกว่า ตัวคูณร่วมน้อย ใช้อักษรย่อ ค.ร.น.

ตัวคูณร่วมน้อย (ค.ร.น.)6

พิจารณาพหุคูณของ 4 และ 6
4, 8, 12, 16, 20, 24, 28, 32, 36, 40, ... เป็นพหุคูณของ 4 หรือผลคูณของ 4
6, 12, 18, 24, 30, 36, 42, 48, 54, 60, ... เป็นพหุคูณของ 6 หรือผลคูณของ 6 
เรียก 12, 24, 36, ... ว่าพหุคูณร่วมหรือผลคูณร่วมของ 4 และ 6 
12 เป็นพหุคูณร่วมที่น้อยที่สุดหรือผลคูณร่วมที่น้อยที่สุดของ 4 และ 6 
เรียก 12 ว่าตัวคูณร่วมน้อยของ 4 และ 6

พิจารณาพหุคูณของ 12, 24 และ 36
12, 24, 36, 48, 60, 72, 84, 96, 108, 120, 136, 144, 156, 168, 180, 
192, 204, 216, ... เป็นพหุคูณของ 12 หรือผลคูณของ 12
24, 48, 72, 96, 120, 144, 168, 192, 216, ... เป็นพหุคูณของ 24 หรือผลคูณของ 24
36, 72, 108, 144, 182, 216, 252, 288, ... เป็นพหุคูณของ 36 หรือผลคูณของ 36
เรียก 72, 144, 216, ... ว่าพหุคูณร่วมหรือผลคูณร่วมของ 12, 24 และ 36 
72 เป็นพหุคูณร่วมที่น้อยที่สุด หรือผลคูณร่วมที่น้อยที่สุดของ 12, 24 และ 36 
เรียก 72 ว่าตัวคูณร่วมน้อยของ 12, 24 และ 36

พิจารณาพหุคูณของ 5, 10 และ 15
5, 10, 15, 20, 25, 30, 35, 40, 45, 50, 55, 60, 65, 70, 75, 80, 85, 90, 
95, 100, ... เป็นพหุคูณของ 5 หรือผลคูณของ 5
10, 20, 30, 40, 50, 60, 70, 80, 90, 100, 110, 120, ... เป็นพหคุณูของ 10 หรอืผลคณูของ 10
15, 30, 45, 60, 75, 90, 105, 120, 135, ... เป็นพหุคูณของ 15 หรือผลคูณของ 15
เรียก 30, 60, 90, ... ว่าพหุคูณร่วมหรือผลคูณร่วมของ 5, 10 และ 15 
30 เป็นพหุคูณร่วมที่น้อยที่สุด หรือผลคูณร่วมที่น้อยที่สุดของ 5, 10 และ 15 
เรียก 30 ว่าตัวคูณร่วมน้อยของ 5, 10 และ 15

6.1	 ตวัคูณร่วมน้อย
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6, 9 และ 18

วิธีท�ำ	 6, 12, 18, 24, 30, 36, 42, 48, 54, 60, ... เป็นพหคุณูของ 6

	 9, 18, 27, 36, 45, 54, 63, 72, 81, ... เป็นพหคุณูของ 9

	 18, 36, 54, 72, 90, 108, ... เป็นพหคุณูของ 18

	 พหุคณูร่วมทีน้่อยท่ีสุดของ 6, 9 และ 18 คอื 18

ดังนั้น ค.ร.น. ของ 6, 9 และ 18 คือ 18

ตอบ  ๑๘

12, 24 และ 36

วิธีท�ำ	 12, 24, 36, 48, 60, 72, 84, 96, 108, 120, 132, 144, 156, 168, 180, 

	 196, 208, 220, 232, ... เป็นพหุคูณของ 12

	 24, 48, 72, 96, 120, 144, 168, 192, 216, 240, 264, ... เป็นพหุคูณของ 24

	 36, 72, 108, 144, 180, 216, 252, 288, 324, 360, ... เป็นพหุคูณของ 36

	 พหุคณูร่วมทีน้่อยท่ีสุดของ 12, 24 และ 36 คือ 72

ดังนั้น ค.ร.น. ของ 12, 24 และ 36 คอื 72

ตอบ  ๗๒

3 และ 5

วธิที�ำ	 3, 6, 9, 12, 15, 18, 21, 24, 27, 30, 33, 36, 39, 42, 45, ... เป็นพหคุณูของ 3

	 5, 10, 15, 20, 25, 30, 35, 40, 45, 50, ... เป็นพหคูุณของ 5

	 พหุคณูร่วมทีน้่อยท่ีสุดของ 3 และ 5 คอื 15

ดงันัน้	 ค.ร.น. ของ 3 และ 5 คอื 15

ตอบ ๑๕

1)

หา ค.ร.น. ของจ�ำนวนนับที่ก�ำหนด

2)

3)

ตัวอย่างที่ 1
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กิจกรรมเสริมทักษะที่ 8

หา ค.ร.น. ของจ�ำนวนนับที่ก�ำหนด

	 1)	 5 และ 7

	 3)	 15 และ 60

	 5)	 16, 80 และ 128

	 7)	 27, 108 และ 216

	 9)	 13, 65 และ 195

11)	 48, 192 และ 384

	 2)	 10 และ 20

	 4)	 48 และ 96

	 6)	 11, 44 และ 132

	 8)	 9, 72 และ 144	

10)	 7, 105 และ 315

12)	 90, 270 และ 540

6.2	 การหาตวัคูณร่วมน้อย (ค.ร.น.)

		  นอกจากการหา ค.ร.น. ของจ�ำนวนนับตั้งแต่สองจ�ำนวนขึ้นไป โดยการหาพหุคูณร่วม 

หรือผลคูณร่วมที่น้อยที่สุดของจ�ำนวนนับเหล่านั้นแล้ว ยังมีวิธีการหา ค.ร.น. อีก 2 วิธี คือ การหา ค.ร.น. 

โดยวิธีแยกตัวประกอบ และการหา ค.ร.น. โดยวิธีหาร

		  6.2.1 การหา ค.ร.น. โดยวิธีแยกตัวประกอบ

เมื่อพิจารณาพหุคูณของ 6 และ 8 จะได้

	 6, 12, 18, 24, 30, 36, 42, 48, ... เป็นพหุคูณของ 6

	 8, 16, 24, 32, 40, 48, 56, ... เป็นพหุคูณของ 8

จะเห็นว่า 24 เป็นพหุคูณร่วมที่น้อยที่สุดหรือผลคูณร่วมที่น้อยที่สุดของ 6 และ 8

จะได้ 24 เป็น ค.ร.น. ของ 6 และ 8

จากการแยกตัวประกอบของ 6 และ 8

จะเห็นว่า 2 เป็นตัวประกอบร่วมของ 6 และ 8

	 อาจเขียนแสดงวิธีหา ค.ร.น. ของ 6 และ 8 ได้ดังนี้

						      6 =  2 ×  3

						      8 =  2 ×  2  × 2

น�ำตัวประกอบร่วมและตัวประกอบที่เหลือมาคูณกันจะได้	2 × 3 × 2 × 2 = 24

ดังนั้น ค.ร.น. ของ 6 และ 8 คือ 24

1
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	 การหา ค.ร.น. ของจ�ำนวนนับตั้งแต่สองจ�ำนวนขึ้นไปโดยวิธีแยกตัวประกอบ หาได้จากผลคูณ

ของตวัประกอบร่วมของจ�ำนวนนบัเหล่านัน้ตัง้แต่สองจ�ำนวนและตัวประกอบทีเ่หลือทกุจ�ำนวนของ

จ�ำนวนนับนั้น ๆ

พิจารณาการหา ค.ร.น. ของ 15, 20 และ 30 โดยวิธีแยกตัวประกอบ ดังนี้

	 เขียนแสดงวิธีหา ค.ร.น. ของ 15, 20 และ 30 ได้ดังนี้

				    15 = 3  ×  5

				    20 = 2  ×  2  ×  5 

				    30 = 2  ×  3  ×  5

				    2 × 2 × 3 × 5 = 60

น�ำตวัประกอบทีเ่ป็นตัวประกอบร่วมของ 15, 20 และ 30 อย่างน้อยสองจ�ำนวน และตวัประกอบ 

ที่เหลือมาคูณกัน

ดังนั้น ค.ร.น. ของ 15, 20  และ 30 คือ 60

				    15 = 3  ×  5

				    20 = 2  ×  2  ×  5 

				    30 = 2  ×  3  ×  5

5 เป็นตัวประกอบร่วมของ 15, 20 และ 30

2 เป็นตัวประกอบร่วมของ 20 และ 30

3 เป็นตัวประกอบร่วมของ 15 และ 30

ตัวอย่างที่ 2

15 และ 45 

วธิที�ำ

	   	 15 	=   3   ×   5

		  45 	=   3   ×   3   ×   5

ค.ร.น. ของ 15 และ 45 คอื 3 × 3 × 5 = 45

ตอบ ๔๕

หา ค.ร.น. ของจ�ำนวนทีก่�ำหนด โดยวธีิแยกตัวประกอบ

1)

จะสังเกตเห็นว่า ค.ร.น. 
ของ 15 และ 45 

จะเท่ากับ 45

ตัวประกอบร่วม 3 จ�ำนวน

ตัวประกอบร่วม 2 จ�ำนวน

ตัวประกอบที่เหลือ

2
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6, 12 และ 16 

วธิที�ำ

	   	   6 	=   2   ×   3

		  12 	=   2   ×   2   ×   3

		  16 	=   2   ×   2   ×   2   ×   2 

ค.ร.น. ของ 6, 12 และ 16 คอื 2 × 2 × 2 × 2 × 3 = 48

ตอบ ๔๘

2)

1)	 25  = 5 ×  

	 70  = 2 × 5 ×

	 ค.ร.น. ของ 25 และ 70 คือ 2 × 5 ×       × 7 = 

1	 หาจ�ำนวนเติมลงใน        ให้ถูกต้อง

จะสังเกตเห็นว่า ค.ร.น. 
ของ 6, 12 และ 16

จะมากกว่า 16

2)	 6   = 2 ×  

	 12  = 2 × 2 ×

	 20  =       × 2 × 5   

	 ค.ร.น. ของ 6, 12 และ 20  คือ 2 × 2 ×       × 5 = 

กิจกรรมเสริมทักษะที่ 9

ท�ำไม ค.ร.น. ของจ�ำนวนนับจึงเท่ากับหรือมากกว่าจ�ำนวนนับที่มากที่สุด

ที่น�ำมาหา ค.ร.น.

ขอ้ชวนคดิ

2	 หา ค.ร.น. ของจ�ำนวนนับที่ก�ำหนด โดยวิธีแยกตัวประกอบ

1) 28 และ 76	 2) 16 และ 80		

4) 57 และ 152	 5) 10, 30 และ 50

3) 22 และ 121

6) 42, 84 และ 126
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ขั้นที่ 1	 หาตัวหารร่วมของ 8 และ 20 เช่น 2

	 น�ำ 2 ไปหาร 8 และ 20 จะได้

	 ได้ผลหารเป็น 4 และ 10 ตามล�ำดับ

ขั้นที่ 2	 น�ำตัวหารร่วมของ 4 และ 10 คือ 2

	 ไปหาร 4 และ 10 จะได้

	 ได้ผลหารเป็น 2 และ 5 ตามล�ำดับ

ขั้นที่ 3	 ไม่มีจ�ำนวนนับใด นอกจาก 1 ที่หาร 2 และ 5 ได้ลงตัว

	 ตัวคูณร่วมที่น้อยที่สุดของ 8 และ 20 หาได้จากน�ำตัวหารและผลหารมาคูณกัน

	 ดังนั้น ค.ร.น. ของ 8 และ 20 คือ 2 × 2 × 2 × 5 = 40

พิจารณาการหา ค.ร.น. ของ 8 และ 20 โดยวิธีหาร ดังนี้

	 ดังนั้น ค.ร.น. ของ 8 และ 20 คือ 4 × 2 × 5 = 40

4	 8	 20

	 2	   5

		  6.2.2	การหา ค.ร.น. โดยวิธีหาร

2	 8	 20

2	 4	 10

	 2	   5

2	 8	 20

	 4	 10

4 หาร 8 และ 20
ได้ลงตัว

ตัวหารร่วมของ 8 และ 
20 คือ 1, 2 และ 4

ตัวหารร่วมของ 4 และ 
10 คือ 2

จากขั้นตอนการหา ค.ร.น. ของ 8 และ 20 
โดยวิธีหารข้างต้น อาจแสดงวิธีการหาร ดังนี้
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ขั้นท่ี 2	 หาตัวหารร่วมของ 5, 6 และ 18 พบว่าไม่มีจ�ำนวนนบัใดทีม่ากกว่า 1 ทีห่ารทัง้สามจ�ำนวน 

	 ได้ลงตัว จึงต้องหาตัวหารร่วมอย่างน้อย 2 จ�ำนวน เช่น 6 หาร 6 และ 18 จะได้

ขั้นที่ 3	 ไม่มีจ�ำนวนนับใดนอกจาก 1 ที่หาร 5, 1 หรือ 3 ได้ลงตัว อย่างน้อยสองจ�ำนวน 

	 ดังนั้น ค.ร.น. ของ 30, 36 และ 108 คือ 6 × 6 × 5 × 1 × 3 = 540

6	 30	 36	 108

6	 5	 6	 18

	 5	 1	 3

	 การหา ค.ร.น. ของจ�ำนวนนับตั้งแต่สองจ�ำนวนขึ้นไปโดยวิธีหาร มีขั้นตอนดังนี้

	 1.	 ในแต่ละข้ันตอนการหาร จ�ำนวนที่น�ำไปหารต้องเป็นตัวหารร่วมของทุกจ�ำนวนหรือ 

อย่างน้อยสองจ�ำนวน ซึ่งอาจมีหลายจ�ำนวน เลือกจ�ำนวนใดก่อนก็ได้

	 2.	 การหารจะยุติเมื่อไม่มีจ�ำนวนเฉพาะที่เป็นตัวหารร่วมของจ�ำนวนใด ๆ ที่ต้องการหาร

	 3.	 ค.ร.น. ที่ได้คือ ผลคูณของตัวหารร่วมที่น�ำไปหารในแต่ละขั้นตอน และจ�ำนวนที่เหลือ 

ทุกจ�ำนวนจากการหาร

ขั้นที่ 1	 หาตัวหารร่วมของ 30, 36 และ 108 เช่น 6

	 น�ำ 6 ไปหาร 30, 36 และ 108 จะได้

	 ได้ผลหารเป็น 5, 6 และ 18

พิจารณาการหาตัวหารร่วมของ ค.ร.น. ของ 30, 36 และ 108 โดยวิธีหาร ดังนี้

6	 30	 36	 108

	 5	 6	 18

6 หาร 5 ไม่ลงตัว เขียน 5 ไว้คงเดิม
6 หาร 6 และ 18 ได้ผลหารเป็น 1 และ 3 ตามล�ำดับ
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6 และ 30 

วิธีท�ำ 

	 6	 6	 30

		  1	 5 

ดงันัน้ ค.ร.น. ของ 6 และ 30 คอื 6 × 1 × 5 = 30

ตอบ ๓๐      

16, 24 และ 32 

วิธีท�ำ 

	 8	 16	 24	 32

	 2	 2	 3	 4 

		  1	 3	 2

ดงันัน้ ค.ร.น. ของ 16, 24 และ 32 คอื 8 × 2 × 1 × 3 × 2 = 96

ตอบ ๙๖      

2)

1)
หา ค.ร.น. ของจ�ำนวนนับที่ก�ำหนด โดยวิธีหาร

	 1)	 9 และ 15

	 3)	 12 และ 16

	 5)	 24 และ 30

	 7)	 9, 18 และ 36

	 9)	 16, 32 และ 60

11)	 30, 60 และ 120

	 2)	 10 และ 25

	 4)	 18 และ 27

	 6)	 28 และ 42

	 8)	 5, 10 และ 15	

10)	 20, 40 และ 80

12)	 50, 100 และ 200

1	 หา ค.ร.น. ของจ�ำนวนนับที่ก�ำหนด โดยวิธีหาร

กิจกรรมเสริมทักษะที่ 10

ตัวอย่างที่ 3

1)	 หาจ�ำนวนที่น้อยที่สุดที่หารด้วย 24 และ 60 ลงตัว
2)	 หาจ�ำนวนที่น้อยที่สุดที่หารด้วย 35 และ 91 ลงตัว
3)	 หาจ�ำนวนที่น้อยที่สุดที่หารด้วย 18 และ 36 ลงตัว
4)	 หาจ�ำนวนที่น้อยที่สุดที่หารด้วย 16, 28 และ 40 ลงตัว
5)	 หาจ�ำนวนที่น้อยที่สุดที่หารด้วย 45, 95 และ 180 ลงตัว
6)	 หาจ�ำนวนที่น้อยที่สุดที่หารด้วย 76, 114 และ 171 ลงตัว

2	 ตอบค�ำถามต่อไปนี้
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		  โจทย์ปัญหาเกี่ยวกับ ห.ร.ม. และ ค.ร.น. เป็นสถานการณ์ปัญหาหรือข้อความต่าง ๆ เกี่ยวกับ 

ห.ร.ม. และ ค.ร.น. ในการหาค�ำตอบหรือข้อสรุป ขั้นตอนการแก้โจทย์ปัญหามีดังนี้

		  1) วิเคราะห์โจทย์ปัญหา โดยการอ่านโจทย์ให้ละเอียดว่าโจทย์ก�ำหนดอะไรมาให้ และโจทย์

ถามอะไร

		  2) หาแนวทางในการแก้โจทย์ปัญหา โดยหาความสัมพันธ์ระหว่างส่ิงที่โจทย์ก�ำหนดมาให้

กับสิ่งที่โจทย์ถาม และเลือกแนวทางในการแก้โจทย์ปัญหา

		  3) แสดงวิธีหาค�ำตอบ

		  4)	ตรวจสอบความสมเหตสุมผลของค�ำตอบ หรอืตรวจสอบความเป็นไปได้ของค�ำตอบก่อนตอบ

พิจารณาการแก้โจทย์ปัญหาต่อไปนี้

การแก้โจทย์ปัญหาเกี่ยวกับ ห.ร.ม. และ ค.ร.น.7

แม่ค้ามีผลไม้ 3 ลัง ลังแรกเป็นมังคุด 24 ผล ลังที่สองเป็นแอปเปิลเขียว 36 ผล และลังที่สาม 
เป็นส้ม 30 ผล ต้องการจัดผลไม้เป็นกอง กองละเท่า ๆ  กัน โดยแต่ละกองเป็นผลไม้ชนิดเดียวกัน 
แม่ค้าจะจัดผลไม้แต่ละชนิดได้มากที่สุดก่ีกอง กองละกี่ผล

วิเคราะห์โจทย์ปัญหา โจทย์ก�ำหนดอะไรมาให้

แม่ค้ามีผลไม้ 3 ลัง 
- ลังแรกเป็นมังคุด 24 ผล 
- ลังที่สองเป็นแอปเปิลเขียว 36 ผล 
- ลังที่สามเป็นส้ม 30 ผล 
ต้องการจัดผลไม้เป็นกอง กองละเท่า ๆ กัน
โดยแต่ละกองเป็นผลไม้ชนิดเดียวกัน

หาแนวทางในการแก้โจทย์ปัญหา

โจทย์ถามอะไร

แม่ค้าจะจัดผลไม้แต่ละชนิดได้มากที่สุดกี่กอง
กองละกี่ผล

หาค�ำตอบโดยวิธีใด

ใช้ความรู้เรื่อง ห.ร.ม. หาจ�ำนวนผลไม้แต่ละชนิด
ที่จัดเป็นกองโดยใช้การหาร
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แสดงวิธีหาค�ำตอบ

3	 24	 36	 30

2	   8	 12	 10

	   4	   6	   5

ห.ร.ม.	ของ 24, 36 และ 30 คือ 3 × 2 = 6

	 น�ำจ�ำนวนผลไม้แต่ละชนิดมาหา ห.ร.ม. โดยใช้การหารดังนี้

แม่ค้าจัดผลไม้ได้ทั้งหมด 4 + 6 + 5 = 15 กอง กองละ 6 ผล

ตอบ แม่ค้าจัดผลไม้แต่ละชนิดได้มากที่สุด ๑๕ กอง กองละ ๖ ผล

ตรวจสอบค�ำตอบ

มีมังคุด 4 × 6 = 24 ผล
มีแอปเปิล 6 × 6 = 36 ผล
มีส้ม 5 × 6 = 30 ผล
ซึ่งผลไม้แต่ละชนิดตรงตามที่โจทย์ก�ำหนด

พิจารณาการแก้โจทย์ปัญหาต่อไปนี้

นาฬิกาปลกุ 3 เรือน เรือนที ่1 ต้ังปลกุทกุ ๆ  15 นาท ีเรอืนที ่2 ตัง้ปลกุทกุ ๆ  30 นาท ีและเรอืนที ่3 
ตัง้ปลุกทกุ ๆ  1 ชัว่โมง ถ้านาฬิกาทัง้ 3 เรอืน เริม่ปลุกพร้อมกันครัง้แรกเวลา 08.00 น. แล้วนาฬิกา 
ทั้ง 3 เรือนจะปลุกพร้อมกันครั้งต่อไปเวลาใด

วิเคราะห์โจทย์ปัญหา โจทย์ก�ำหนดอะไรมาให้

นาฬิกาปลุก 3 เรือน 
เรือนที่ 1 ตั้งปลุกทุก ๆ 15 นาที 
เรือนที่ 2 ตั้งปลุกทุก ๆ 30 นาที 
และเรือนที่ 3 ตั้งปลุกทุก ๆ 1 ชั่วโมง 
ถ้านาฬิกาทั้ง 3 เรือน เริ่มปลุกพร้อมกัน
ครั้งแรกเวลา 08.00 น.

โจทย์ถามอะไร

นาฬิกาทั้ง 3 เรือนจะปลุกพร้อมกัน
ครั้งต่อไปเวลาใด

เป็นจ�ำนวนกองของ
ผลไม้แต่ละชนดิ
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ตอบ	 นาฬิกาจะปลุกพร้อมกันครั้งต่อไป เวลา ๐๙.๐๐ น.

ค.ร.น.	ของ 15, 30 และ 60 คือ 15 × 2 × 2 = 60

15	 15	 30	 60

  2	   1	   2	   4

	   1	   1	   2

อีก 60 นาที นาฬิกาทั้ง 3 เรือนจะปลุกพร้อมกันอีกครั้ง

	 เนื่องจากนาฬิกาปลุกพร้อมกันครั้งแรก 08.00 น. และอีก 60 นาที 

นาฬิกาจึงจะปลุกพร้อมกัน

	 ดังนั้น นาฬิกาจะปลุกพร้อมกันครั้งต่อไปเวลา 09.00 น.

จะเห็นว่าน�ำ 1 มาคูณ 
กับจ�ำนวนใด ๆ ผลคูณจะได้เท่ากับ
จ�ำนวนนั้นจึงไม่จ�ำเป็นต้องเขียน

หาแนวทางในการแก้โจทย์ปัญหา

แสดงวิธีหาค�ำตอบ

หาค�ำตอบโดยวิธีใด

ใช้ความรู้เรื่อง ค.ร.น. หาเวลาที่นาฬิกา
จะปลุกพร้อมกัน โดยใช้การหาร

น�ำเวลาที่นาฬิกาแต่ละเรือนได้ตั้งปลุกไว้มาหา ค.ร.น. โดยใช้การหาร ดังนี้

ตรวจสอบค�ำตอบโดยใช้แผนภาพ

จากแผนภาพจะเห็นว่านาฬิกาทั้ง 3 เรือน จะปลุกพร้อมกันอีกครั้ง เวลา 09.00 น.

นาฬิกาเรือนที่ 1

เวลา 08.00 น.

 

 

 

08.15 น. 08.30 น. 08.45 น. 09.00 น.

นาฬิกาเรือนที่ 2

นาฬิกาเรือนที่ 3
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ตัวอย่าง

แสดงวิธีท�ำและตรวจสอบค�ำตอบ

1) 	 พ่อมีเชือกสามเส้นยาว 12 เมตร 20 เมตร และ 28 เมตร ตามล�ำดับ ต้องการตัดเชือก 
	 เป็นเส้นสั้น ๆ โดยแต่ละเส้นยาวเท่ากันและยาวมากที่สุด โดยไม่ให้เหลือเศษ พ่อจะตัด 
	 เชือกได้ยาวเส้นละกี่เมตร และตัดได้ทั้งหมดกี่เส้น

วิธีท�ำ	หาความยาวเชือกที่ยาวเท่ากัน และยาวมากที่สุด โดยหา ห.ร.ม.  

	 ของ 12, 20 และ 28

	 12 = 2 × 2 × 3

	 20 = 2 × 2 × 5

	 28 = 2 × 2 × 7

จะได้ ห.ร.ม. ของ 12, 20 และ 28 คือ 2 × 2 = 4

นั่นคือ ต้องตัดเชือกเป็นเส้นสั้น ๆ ยาวเส้นละ 4 เมตร
12 เมตร

20 เมตร

		  เชือกเส้นแรกตัดได้   12 ÷ 4 = 3 เส้น

		  เชือกเส้นที่สองตัดได้ 20 ÷ 4 = 5 เส้น

เชือกเส้นที่ 1

เชือกเส้นที่ 2

ตอบ พ่อจะตัดเชือกโดยไม่เหลือเศษได้ยาวเส้นละ ๔ เมตร และตัดได้ทั้งหมด ๑๕ เส้น

ตรวจสอบค�ำตอบ

เชือกเส้นที่ 1 ยาว	3 × 4 = 12 เมตร
เชือกเส้นที่ 2 ยาว	5 × 4 = 20 เมตร
เชือกเส้นที่ 3 ยาว	7 × 4 = 28 เมตร
ซึ่งเท่ากับที่โจทย์ก�ำหนด

ดังนั้น พ่อตัดเชือกได้ทั้งหมด  3 + 5 + 7 = 15 เส้น

ดังนั้น พ่อจะตัดเชือกโดยไม่เหลือเศษ ได้ยาวเส้นละ 4 เมตร และตัดได้ทั้งหมด 15 เส้น

28 เมตร

 		  เชือกเส้นที่สามตัดได้ 28 ÷ 4 = 7 เส้น

เชือกเส้นที่ 3
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2)

วิธีท�ำ	หาความยาวด้านของกระดาษรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสที่มากที่สุด

โดยหา ห.ร.ม. ของ 63 และ 90

			   3	 63	 90

			   3	 21	 30

				      7	 10

นั่นคือ ต้องตัดกระดาษรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสที่มีความยาวด้านละ 9 เซนติเมตร
และจะได้ จ�ำนวนทั้งหมด 7 × 10 = 70 แผ่น

จะได้ ห.ร.ม. ของ 63 และ 90 คือ 3 × 3 = 9

	 9	 63  90	
		    7  10

ห.ร.ม. ของ 63 และ 90 คอื 9

หรอืคดิอกีวธิ ีดงันี้

กระดาษแผ่นหนึ่งกว้าง 63 เซนติเมตร ยาว 90 เซนติเมตร ต้องการตัดเป็นรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส 

ให้ใหญ่ที่สุดและมีขนาดเท่า ๆ  กัน โดยไม่เหลือเศษ จะต้องตัดกระดาษเป็นรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส 

ที่มีความยาวด้านละกี่เซนติเมตรและได้จ�ำนวนทั้งหมดกี่แผ่น

ตอบ 	ตัดกระดาษเป็นรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสที่มีความยาวด้านละ ๙ เซนติเมตร และได้กระดาษ 
	 ทั้งหมด ๗๐ แผ่น

ตรวจสอบค�ำตอบโดยใช้ภาพ

63 ซม.

90 ซม.

9 ซม.

9 ซม.

3) 	 ลูกเสือสองคน คนแรกตีระฆังทุก ๆ 45 นาที คนที่สองตีระฆังทุก ๆ 75 นาที ถ้าครั้งแรก	
	 ตีระฆังพร้อมกัน 09.00 น. แล้วลูกเสือทั้งสองคนจะตีระฆังพร้อมกันเมื่อเวลาใด

วิธีท�ำ	หาเวลาที่ลูกเสือทั้งสองคนจะตีระฆังพร้อมกันอีกครั้ง

โดยหา ค.ร.น. ของ 45 และ 75

45 = 3 × 3 × 5

75 = 3 × 5 × 5
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ค.ร.น.	 ของ 45 และ 75 คือ 3 × 5 × 3 × 5 = 225
นั่นคือ	 ลูกเสือทัง้สองคนจะตรีะฆงัพร้อมกันอกีครัง้เมือ่เวลาผ่านไป 225 นาที
		  หรอื 3 ชัว่โมง 45 นาที
		  ลกูเสือทัง้สองคนตรีะฆังพร้อมกนัครัง้แรกเมือ่เวลา 09.00 น.
ดงันัน้	 ลกูเสือทัง้สองคนจะตรีะฆงัพร้อมกันอกีครัง้เวลา 12.45 น.

ตอบ 	ลูกเสือทั้งสองคนจะตีระฆังพร้อมกันอีกครัง้เวลา ๑๒.๔๕ น.

ตรวจสอบค�ำตอบ

ค.ร.น. ของ 4, 6 และ 3 คือ 12
จะได้	 12 ÷ 4 = 3
	 12 ÷ 6 = 2
	 12 ÷ 3 = 4
กล่าวคือ 12 เป็นจ�ำนวนที่ 4, 6 และ 3 หารลงตัว
ดังนั้น 12 จึงเป็นค�ำตอบที่ถูกต้อง

ตอบ อีก ๑๒ สัปดาห์ ทั้งสามชมรมจึงจะประชุมพร้อมกันอีกครั้ง

4)

วิธีท�ำ หาเวลาที่ชมรมทั้งสามจะประชุมพร้อมกันอีกครั้ง
	    โดยหา ค.ร.น. ของ 4, 6 และ 3

ชมรมคณิตศาสตร์นัดประชุมทุก ๆ  4 สัปดาห์ ชมรมภาษาอังกฤษนัดประชุมทุก ๆ  6 สัปดาห ์
และชมรมกีฬานัดประชุมทุก ๆ 3 สัปดาห์ ถ้าทั้งสามชมรมเริ่มประชุมครั้งแรกพร้อมกัน 
อีกกี่สัปดาห์ทั้งสามชมรมจึงจะประชุมพร้อมกันอีกครั้ง

ค.ร.น. ของ 4, 6 และ 3 คือ 2 × 3 × 2 = 12 

ดังนั้น อีก 12 สัปดาห์ ทั้งสามชมรมจึงจะประชุมพร้อมกันอีกครั้ง

2  4  6  3
3  2  3  3
	 2  1  1

ตรวจสอบค�ำตอบ

จากเวลา 12.45 น. ถึงเวลา 09.00 น.
คิดเป็นระยะเวลา 3 ชั่วโมง 45 นาที
หรือ (3 × 60) + 45 = 225 นาที
ดังนั้น 12.45 น. จึงเป็นค�ำตอบที่ถูกต้อง
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แสดงวิธีท�ำ

กิจกรรมเสริมทักษะที่ 11

	 1	 แม่ค้ามีมะม่วงเขียวเสวย 50 ผล มะม่วงฟ้าลั่น 60 ผล ต้องการจัดใส่ถุง ถุงละเท่า ๆ กัน โดย 

		  แต่ละถุงมีจ�ำนวนมะม่วงมากที่สุดและไม่เหลือเศษ และมะม่วงแต่ละชนิดไม่ปนกัน แม่ค้าจะจัด 

		  มะม่วงใส่ถุงได้และมีกี่ถุง ถุงละกี่ผล

	 2	 เชือกสองเส้นยาว 40 เมตร และยาว 56 เมตร ต้องการตัดเป็นเส้น เส้นละเท่า ๆ กัน 

		  ให้แต่ละเส้นยาวที่สุดและไม่เหลือเศษ เชือกแต่ละเส้นมีความยาวเท่าไร และตัดได้กี่เส้น

	 3	 กระดาษแผ่นหนึ่งกว้าง 60 เซนติเมตร ยาว 90 เซนติเมตร น�ำมาตัดเป็นรูปสี่เหล่ียมจัตุรัส 

		  ให้มีขนาดใหญ่ที่สุดและมีขนาดเท่า ๆ  กัน โดยไม่ให้เหลือเศษ จะตัดกระดาษได้ยาวด้านละเท่าไร  

		  และได้กระดาษกี่แผ่น

	 4	 ท่อน�้ำสามท่อนยาว 2 เมตร 3 เมตร และ 6 เมตร ตามล�ำดับ ถ้าต้องการตัดท่อน�้ำให้มี 

		  ความยาวเท่ากันเป็นท่อน ๆ โดยไม่เหลือเศษ จะได้ท่อน�้ำทั้งหมดกี่่ท่อน

	 5	 มีลวดสามเส้น เส้นที่หนึ่งยาว 45 เมตร เส้นที่สองยาว 55 เมตร และเส้นที่สามยาว 65 เมตร 

		  ถ้าตัดแบ่งเป็นเส้นสั้น ๆ ให้ยาวเท่า ๆ กัน และยาวมากที่สุดจะได้ลวดยาวเส้นละกี่เมตร และ 

		  ตัดได้ลวดทั้งหมดกี่เส้น

	 6	 มานะแบ่งมะพร้าวเป็นกอง กองละเท่า ๆ  กัน ครัง้แรกแบ่งเป็นกองละ 10 ผล ครัง้ทีส่องแบ่งเป็นกอง 

		  กองละ 12 ผล ครั้งที่สามแบ่งเป็นกองละ 16 ผล มานะมีมะพร้าวอย่างน้อยกี่ผล

	 7	 ต่าย เตย และตาลวิ่งรอบสนามจากที่เดียวกัน ต่ายวิ่งรอบสนาม 1 รอบ ใช้เวลา 4 นาที 

		  เตยวิ่งรอบสนาม 1 รอบ ใช้เวลา 6 นาที และตาลวิ่งรอบสนาม 1 รอบ ใช้เวลา 8 นาที  อีกนานเท่าไร 

		  คนทั้งสามจึงจะวิ่งผ่านจุดเริ่มต้นพร้อมกันอีกครั้ง

	 8	 ร้านขนมขายขนมหม้อแกงช้ินละ 10 บาท ขนมสังขยาฟักทองช้ินละ 25 บาท และขนมถ้วยฟู 

		  ชิ้นละ 5 บาท ถ้าแป้งซื้อขนมแต่ละอย่างเป็นจ�ำนวนเงินเท่ากัน แป้งจะจ่ายเงินซื้อขนมอย่างน้อย 

		  ที่สุดกี่บาท และได้ขนมอย่างละกี่ชิ้น

	 9	 รถโดยสารประจ�ำทาง กรุงเทพฯ - นครปฐม มีผู้ให้บริการ 3 บริษัท โดยบริษัท A รถออกทุกๆ  

		  20 นาที บริษัท B รถออกทุก ๆ 30 นาที และบริษัท C รถออกทุก ๆ 45 นาที ถ้ารถโดยสาร 

		  ประจ�ำทางของทั้ง 3 บริษัท เริ่มต้นออกเดินทางพร้อมกันเวลา 05.00 น. รถทั้งสามบริษัท 

		  จะออกเดินทางพร้อมกันอีกครั้งเวลาใด

10		  แม่ค้ามีส้มอยู่จ�ำนวนหนึ่ง เมื่อหยิบใส่ถุง ถุงละ 8 ผล หรือ ถุงละ 10 ผล หรือถุงละ 12 ผล 

		  จะหยิบใส่ถุงได้พอดี แม่ค้ามีส้มอยู่อย่างน้อยที่สุดกี่ผล
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6

7

ตัวประกอบของจ�ำนวนนับ
	 ตัวประกอบของจ�ำนวนนับใด ๆ คือ จ�ำนวนนับที่หารจ�ำนวนนับนั้นลงตัว

จ�ำนวนเฉพาะ
	 จ�ำนวนนบัทีม่ากกว่า 1 และมตีวัประกอบเพยีง 2 ตวั คอื 1 กบัตัวมนัเอง เรยีกจ�ำนวนนับนัน้ว่า จ�ำนวนเฉพาะ

ตัวคูณร่วมน้อย (ค.ร.น.)
	 พหคุณูร่วมหรอืผลคณูร่วมท่ีน้อยท่ีสดุของจ�ำนวนนบัตัง้แต่สองจ�ำนวนขึน้ไป เรยีกว่า ตวัคณูร่วมน้อย ใช้อกัษรย่อ ค.ร.น. 
	 การหา ค.ร.น. ของจ�ำนวนนับตั้งแต่สองจ�ำนวนขึ้นไปโดยวิธีแยกตัวประกอบ หาได้จากผลคูณของตัวประกอบร่วมของ
จ�ำนวนนับเหล่านั้นตั้งแต่สองจ�ำนวนและตัวประกอบที่เหลือทุกจ�ำนวนของจ�ำนวนนับนั้น ๆ
	 การหา ค.ร.น. ของจ�ำนวนนับตั้งแต่สองจ�ำนวนขึ้นไปโดยวิธีหาร มีขั้นตอนดังนี้
	 1.	ในแต่ละขั้นตอนการหาร จ�ำนวนที่น�ำไปหารต้องเป็นตัวหารร่วมของทุกจ�ำนวนหรืออย่างน้อยสองจ�ำนวน ซึ่งอาจมี
หลายจ�ำนวน เลือกจ�ำนวนใดก่อนก็ได้
	 2.	การหารจะยุติเมื่อไม่มีจ�ำนวนเฉพาะที่เป็นตัวหารร่วมของจ�ำนวนใด ๆ ที่ต้องการหาร
	 3.	ค.ร.น. ที่ได้คือ ผลคูณของตัวหารร่วมที่น�ำไปหารในแต่ละขั้นตอน และจ�ำนวนที่เหลือทุกจ�ำนวนจากการหาร

	 โจทย์ปัญหาเกี่ยวกับ ห.ร.ม. และ ค.ร.น. เป็นสถานการณ์ปัญหาหรือข้อความต่าง ๆ เกี่ยวกับ ห.ร.ม. และ ค.ร.น. ในการ
หาค�ำตอบหรือข้อสรุป ขั้นตอนการแก้โจทย์ปัญหามีดังนี้
	 1)	วิเคราะห์โจทย์ปัญหา โดยการอ่านโจทย์ให้ละเอียดว่าโจทย์ก�ำหนดอะไรมาให้ และโจทย์ถามอะไร
	 2)	หาแนวทางในการแก้โจทย์ปัญหา โดยหาความสัมพันธ์ระหว่างสิ่งที่โจทย์ก�ำหนดมาให้กับสิ่งที่โจทย์ถาม และเลือก
แนวทางในการแก้โจทย์ปัญหา
	 3)	แสดงวิธีหาค�ำตอบ
	 4)	ตรวจสอบความสมเหตุสมผลของค�ำตอบ หรือตรวจสอบความเป็นไปได้ของค�ำตอบก่อนตอบ

1

ตัวประกอบเฉพาะ
	 ตัวประกอบของจ�ำนวนนับใด ๆ ที่เป็นจ�ำนวนเฉพาะ เรียกว่า ตัวประกอบเฉพาะ

2

3

สรุปสาระส�ำคัญ

ห.ร.ม. และ ค.ร.น.

หน่วยการเรียนรู้ที่ 1

4 การแยกตัวประกอบ
	 การแยกตัวประกอบของจ�ำนวนนับใด ๆ คือ ประโยคที่เขียนแสดงจ�ำนวนนับนั้นในรูปการคูณของตัวประกอบเฉพาะ

5

ตัวหารร่วมมาก (ห.ร.ม.)
	 จ�ำนวนนับที่หารจ�ำนวนนับตั้งแต่สองจ�ำนวนขึ้นไปได้ลงตัว เรียกว่า ตัวหารร่วมหรือตัวประกอบร่วมของจ�ำนวนนับนั้น	
	 ตวัหารร่วมท่ีมากท่ีสดุของจ�ำนวนนบัต้ังแต่สองจ�ำนวนขึน้ไป เรยีกว่า ตวัหารร่วมมากใช้อกัษรย่อ ห.ร.ม.
	 การหา ห.ร.ม. ของจ�ำนวนนับตั้งแต่สองจ�ำนวนขึ้นไปโดยวิธีแยกตัวประกอบ
ให้น�ำตัวประกอบร่วมหรือตัวหารร่วมมาคูณกัน ผลคูณที่ได้จะเป็น ห.ร.ม. ของจ�ำนวนนับเหล่านั้น
	 การหา ห.ร.ม. ของจ�ำนวนนับตั้งแต่สองจ�ำนวนขึ้นไปโดยวิธีหาร มีขั้นตอน ดังนี้
	 1.	ในแต่ละขัน้ตอนของการหาร จ�ำนวนทีน่�ำไปหารต้องเป็นตัวหารร่วมของทุกจ�ำนวนซึง่อาจมหีลายจ�ำนวน เลอืกจ�ำนวนใด 
ก่อนก็ได้
	 2.	การหารจะยุติเมื่อไม่มีจ�ำนวนเฉพาะที่เป็นตัวหารร่วมของทุกจ�ำนวนที่ต้องการหาร
	 3.	ห.ร.ม. ทีไ่ด้คอืผลคณูของตวัหารร่วมทีน่�ำไปหารในแต่ละขัน้ตอนหรือใช้ตวัหารร่วมทีไ่ม่เป็นจ�ำนวนเฉพาะหารทกุจ�ำนวน 
ที่ต้องการหารได้เพียงครั้งเดียว จ�ำนวนนั้นคือ ห.ร.ม.
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   1)	 แสดงวิธีท�ำจากสถานการณ์
	 ตามีที่ดินรูปสี่เหลี่ยมผืนผ้ากว้าง 36 เมตร ยาว 60 เมตร ดังรูป

	 ตาต้องการแบ่งท่ีดินออกเป็นแปลงรูปสี่เหล่ียมจัตุรัสที่มีขนาดใหญ่ที่สุดและมีขนาดเท่า ๆ กัน 
โดยไม่เหลือเศษ ตาจะแบ่งที่ดินได้ทั้งหมดกี่แปลง
   2)	 หาความสัมพันธ์ของ ห.ร.ม. และ ค.ร.น. ของจ�ำนวนนับสองจ�ำนวนใดๆ

ห.ร.ม. ของจ�ำนวนนับสองจ�ำนวนใด ๆ หาร ค.ร.น. ของจ�ำนวนนับสองจ�ำนวนนั้น 

ได้ลงตัวเสมอหรือไม่ เพราะเหตุใด

36 เมตร
60 เมตร

กิจกรรมท้ายหน่วยการเรียนรู้

ค�ำถามชวนคิด
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