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NOTE



หน่่วยการเรีียนรู้�ท่ี่� 1

ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร

	 ชายสองคนซ้ื้�อกระเป๋๋าแบบเดีียวกัันและหมวกแบบเดีียวกัันท่ี่�ร้้านแห่่งหน่ึ่�ง ดังนี้้�

	 ชายคนแรกซ้ื้�อกระเป๋๋า 2 ใบ กับหมวก 3 ใบ คิดเป็็นเงิิน 1,350 บาท 

	 ชายคนท่ี่�สองซ้ื้�อกระเป๋๋า 3 ใบ กับหมวก 2 ใบ คิดเป็็นเงิิน 1,400 บาท

สามารถหาราคากระเป๋๋าและหมวกได้้โดยใช้้้�ความรู้้�เรื่่�อง 

ระบบสมการเชิิงเส้้นสองตััวแปร



2.	 การแก้้ระบบสมการเชิิงเส้้นสองตััวแปร
	 2.1	การแก้้ระบบสมการเชิิงเส้้นสองตััวแปรโดยการใช้้กราฟ

	 2.2	การแก้้ระบบสมการเชิิงเส้้นสองตััวแปรโดยการแทนค่่าตััวแปร

	 2.3	การแก้้ระบบสมการเชิิงเส้้นสองตััวแปรโดยการกำำ�จััดตััวแปร	

3.	 โจทย์ปััญหาระบบสมการเชิิงเส้้นสองตััวแปร
	 3.1 โจทย์์ปััญหาทั่่�วไป 

	 3.2 โจทย์์ปััญหาเกี่่�ยวกัับอััตราส่่วนและร้้อยละ 

	 3.3	โจทย์์ปััญหาเกี่่�ยวกัับระยะทาง อัตราเร็็ว และเวลา

ค 1.3 ม.3/3 	 ประยุุกต์์ใช้้ระบบสมการเชิิงเส้้นสองตััวแปรในการแก้้ปััญหาคณิิตศาสตร์

ตััวช้ี้�วััด

สาระการเรีียนรู้้�

ระบบสมการเชิิงเส้้นสองตััวแปร

1.	 ระบบสมการเชิิงเส้้นสองตััวแปร

x + 2y = 4
2x - y  = 3



ระบบสมการเชิิงเส้้นสองตััวแปร

ใช้้ทบทวนก่่อนข้ึ้�นบทท่ี่� 1 ระบบสมการเชิิงเส้้นสองตััวแปร

1. 	จงเขียนกราฟของสมการต่อไปนี้
    	1)	 y = x - 4	 3)	 y = -x	

	 2)	 x = -6    	 4)	 y = 2	

ใช้้ทบทวนก่่อนข้ึ้�นบทท่ี่� 2 การแก้้ระบบสมการเชิิงเส้้นสองตััวแปร

2. 	จงหาคำ�ตอบของสมการต่อไปนี้

 	 1)	 x + 10 = 20	 3)	 1.7y - 5.1 = -3.4y

	 2)	 2x + 14 = 10     	 4)  13 - 3y = -2

รู้ก่อนเรียนรู้ก่อนเรียน

1.	 สมการท่ี่�สามารถเขีียนในรููปทั่่�วไปได้้เป็็น Ax + B = 0 เมื่่�อ x เป็็นตััวแปร A และ B เป็็น

	 ค่่าคงตััวท่ี่� A ≠ 0 เรีียกว่่า สมการเชิิงเส้้นตัวแปรเดีียว

2.	 สมบััติิของการเท่่ากััน

	 กำำ�หนดให้้ a, b และ c เป็็นจำำ�นวนจริงใด ๆ

	 สมบััติิสมมาตร   ถ้า a = b แล้้ว b = a  

	 สมบััติิถ่่ายทอด   ถ้า a = b และ b = c แล้้ว a = c

	 สมบััติิการบวก   ถ้า a = b แล้้ว a + c = b + c

	 สมบััติิการคููณ    ถ้า a = b แล้้ว a × c = b × c

3.	 สมการที่่�สามารถเขีียนในรููปทั่่�วไปได้้เป็็น Ax + By + C = 0 เมื่่�อ x และ y เป็็นตััวแปร A, B 

	 และ C เป็็นค่่าคงตััว ท่ี่� A และ B ไม่่เป็็นศููนย์์พร้้อมกััน เรีียกว่่า สมการเชิิงเส้้นสองตััวแปร

	 ในการสร้้างกราฟของสมการเชิิงเส้้นสองตััวแปรอาจทำำ�ได้้โดยการกำำ�หนดค่่าของตััวแปร     	

	 เพื่่�อหา (x, y) ท่ี่�สอดคล้้องกัับสมการ 

ทดสอบความพร้อมทดสอบความพร้อม

3

1ทำ�แบบทดสอบออนไลน์ที่
https://uqr.to/xkyj



1. ระบบสมการเชิิงเส้้นสองตััวแปร

จุุดประสงค์์การเรีียนรู้�

•	 ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร

•	 กราฟของสมการเชิงเส้นสองตัวแปร

	 ระบบสมการเชิิงเส้้นสองตััวแปร เป็็นสิ่่�งท่ี่�สามารถพบเจอได้้ในสถานการณ์์

ต่่าง ๆ ในชีีวิิตจริง เช่่น 

	 น้ำำ��ส้ม 3 ขวด และ น้ำำ��แอปเปิิล 2 ขวด คิดราคารวมกัันได้้ 120 บาท

	 น้ำำ��ส้ม 2 ขวด และ น้ำำ��แอปเปิิล 4 ขวด คิดราคารวมกัันได้้ 130 บาท    

เมื่่�อกำำ�หนดให้้  x  แทนราคาของน้ำำ��ส้ม (บาท)

            และ y  แทนราคาของน้ำำ��แอปเปิิล (บาท)        

จะเขีียนระบบสมการได้้เป็็น  3x + 2y = 120 และ 2x + 4y = 130

คำ�สำ�คัญคำ�สำ�คัญ

นัักเรีียนสามารถ

•	 ระบุได้ว่าระบบสมการที่ก�ำหนดให้        	

    เป็นระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรหรือไม่



ระบบสมการเชิิงเส้้นสองตััวแปร

	 สมการท่ี่�สามารถเขีียนในรููป Ax + By + C = 0 เมื่่�อ x, y เป็็นตััวแปร A, B และ C เป็็นค่่าคงตััว 

ท่ี่� A และ B ไม่่เป็็นศููนย์์พร้้อมกััน เรีียกว่่า สมการเชิิงเส้้นสองตััวแปร นัักเรีียนสามารถเขีียนสมการเชิิงเส้้น

สองตััวแปรได้้หลายรููป ในหน่่วยการเรีียนรู้้�นี้้�จะจััดรููปสมการเป็็น ax + by = c เมื่่�อ x, y เป็็นตััวแปร a, b และ 

c เป็็นค่่าคงตััว ท่ี่� a และ b ไม่่เป็็นศููนย์์พร้้อมกััน   

	 คำำ�ตอบของสมการเชิิงเส้้นสองตััวแปรที่่�มีี x และ y เป็็นตััวแปร คืือ (x, y) ท่ี่�ค่่า x และค่า่ y ทำำ�ให้้สมการ

เป็็นจริง ซึ่�งมีีได้้หลายคำำ�ตอบ เช่่น สมการ 2x + y = 4 มีตััวอย่่างของคำำ�ตอบดัังตาราง

	 เมื่่�อนำำ� (x, y) ท่ี่�เป็็นคำำ�ตอบของสมการ 2x + y = 4 ไปเขีียนกราฟ จะได้้กราฟดัังรููป

	 นัักเรีียนจะสัังเกตเห็็นว่่า จำำ�นวนของ (x, y) ท่ี่�เป็็นคำำ�ตอบของสมการเชิิงเส้้นสองตััวแปร 

มีีมากมายนัับไม่่ถ้้วน และคำำ�ตอบทั้้�งหมดจะเรีียงกัันเป็็นกราฟเส้้นตรง

ระบบสมการเชิิงเส้้นสองตััวแปร1.

x ... -2 -1 0 1 2 ...

y ... 8 6 4 2 0 ...

1

2

4

3

5

6

7

8

2x + y = 4

X

Y

0 1-2 2-3 3-1 4-4

5



ระบบสมการเชิิงเส้้นสองตััวแปร

	 ให้้นัักเรีียนพิิจารณาปััญหาต่่อไปนี้้�

	 สวนสนุุกแห่่งหนึ่่�งเก็็บอััตราค่่าเข้้าเป็็นราคาสำำ�หรัับผู้้�ใหญ่่และราคาสำำ�หรัับเด็็ก ครอบครััวของแจ๋๋ว 

มีีผู้้�ใหญ่่ 3 คน และเด็็ก 2 คน ต้องจ่่ายค่่าเข้้าสวนสนุุกทั้้�งหมด 1,150 บาท ครอบครััวของเจ๋๋งมีีผู้้�ใหญ่่ 2 คน 

และเด็็ก 3 คน ต้องจ่่ายค่่าเข้้าสวนสนุุกทั้้�งหมด 1,100 บาท ทราบหรืือไม่่ว่่าสวนสนุุกแห่่งนี้้�เก็็บอััตราค่่าเข้้า 

สำำ�หรัับผู้้�ใหญ่่และอััตราค่่าเข้้าสำำ�หรัับเด็็กคนละกี่่�บาท 	

	 จากปััญหาดัังกล่่าว เมื่่�อกำำ�หนดให้้ x แทน อัตราค่่าเข้้าสำำ�หรัับผู้้�ใหญ่่ และ  y แทน อัตราค่่าเข้้า

สำำ�หรัับเด็็ก จะเขีียนสมการได้้ดัังนี้้�

                      3x + 2y = 1150          ------------ 1  

                       2x + 3y = 1100          ------------ 2          
	

	 ระบบท่ี่�ประกอบด้้วยสมการ 1   และสมการ 2   ข้างต้้นเป็็นตััวอย่่างของ ระบบสมการเชิิงเส้้น 

สองตััวแปร (system of linear equations in two variables)

	

	 ในหน่่วยการเรีียนรู้้�นี้้�จะเรีียนรู้้�ระบบสมการเชิิงเส้้นสองตััวแปรท่ี่�มีีสองสมการ ซึ่�งเขีียนได้้ในรููป                                  
					     ax + by = e
                            			          cx + dy = f
	 เมื่่�อ  x, y เป็็นตััวแปร a, b, c, d, e และ f เป็็นค่่าคงตััว ท่ี่� a, b  ไม่่เป็็นศููนย์์พร้้อมกััน และ c, d 

ไม่่เป็็นศููนย์์พร้้อมกััน
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ระบบสมการเชิิงเส้้นสองตััวแปร

แบบฝึกทักษะ 1แบบฝึกทักษะ 1
(*) ระบบสมการต่่อไปนี้้�เป็็นระบบสมการเชิิงเส้้นสองตััวแปรหรืือไม่่ เพราะเหตุุใด

1)	 x + 3m = 10      	 4)	 7a + 2b = 7          

	 1.5x - 2m = 2      	 	 5b - 2.4a = 4        

 

2)	 2
1

x + 5y = 16      	 5)	 5
3

p - 5
2

q  = -13    

	 x + 7y = 9            	 	 10q = -5     

3)	 2z - w = 3           	 6)	 3d2 + 8e2 = -24      

	 z - y = 18                                                      	 d2 - 2e2 = 16       

สรุุปความรู้้�

ระบบสมการเชิิงเส้้นสองตััวแปรท่ี่�มีีสองสมการ เขีียนได้้ในรููป

	  		

เมื่่�อ x, y เป็็นตััวแปร a, b, c, d, e และ f เป็็นค่่าคงตััว ท่ี่� a, b ไม่่เป็็นศููนย์์พร้้อมกััน 

และ c, d  ไม่่เป็็นศููนย์์พร้้อมกััน

ax + by = e

cx + dy = f
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ระบบสมการเชิิงเส้้นสองตััวแปร

จงพิิจารณาแต่่ละข้้อต่่อไปนี้้� แล้้วตอบว่่า “ถููกต้้อง” หรืือ “ไม่่ถููกต้้อง”

เรื่่�องท่ี่� 1

1) สมการเชิิงเส้้นสองตััวแปรคืือสมการท่ี่�มีีเฉพาะตััวแปร x และ y เท่่านั้้�น

2) 8x + 2y = 10 เป็็นระบบสมการเชิิงเส้้นสองตััวแปร

3) 2d2 + 8e = 10

       d - 2e2 = 16

    ไม่่ใช่่ระบบสมการเชิิงเส้้นสองตััวแปร
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2หลังจากทบทวนตัวเอง ตรวจความถูกต้องได้ที่
https://uqr.to/xkyk




