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คํานํา

บริษัท อักษรเจริญทัศน อจท. จํากัด จิ้ด้ทัำ�หนังสือเรียนรายวิชาพื้นฐาน คณิตศาสตร 
ชั้นมัธยมศึกษาปที่ 4 สำ�ห้ร้บใชั้�ประกอบก�รเรียนก�รสอน ตุ้�มม�ตุ้รฐ�นก�รเรียนร้� ตุ้้วชั้ี�ว้ด้และส�ระ

ก�รเรยีนร้�แกนกล�ง กล้ม่ส�ระก�รเรยีนร้�คำณิติุ้ศ�สตุ้ร์ (ฉบบ้ปรบ้ปรง้ พื่.ศ. 2560) ตุ้�มห้ลก้สตุ้้รแกนกล�ง

ก�รศึกษ�ข้้�นพื่่�นฐ�น พื่ท้ัธีศก้ร�ชั้ 2551 โด้ยเน�นพื่ฒ้น�ผู้้�เรียนให้�มทีัก้ษะก�รคำดิ้วเิคำร�ะห์้ ก�รคำดิ้อย่�งมวีจิิ�รณิญ�ณิ

ก�รแก�ปัญห้� ก�รคำิด้สร��งสรรคำ์ ก�รใชั้�เทัคำโนโลยี ก�รส่�อส�ร และก�รร่วมม่อ ซึ�งเปนทั้กษะทัี�จิำ�เปนสำ�ห้ร้บ

ก�รเรยีนร้�ในศตุ้วรรษทัี� 21 เพื่่�อสง่เสรมิให้�ผู้้�เรยีนร้�เทั�่ทัน้ก�รเปลี�ยนแปลงทั�งเศรษฐกจิิ ส้งคำม วฒ้นธีรรม และ

สภิ�พื่แวด้ล�อม อย้่ร่วมก้บประชั้�คำมโลกได้�อย่�งมีประสิทัธีิภิ�พื่ ตุ้ลอด้จินมีศ้กยภิ�พื่ในก�รแข้่งข้้นระด้้บชั้�ตุ้ิ

และน�น�ชั้�ติุ้ ซึ�งในแตุ้่ละห้น่วยก�รเรียนร้�มีก�รระบ้ตัวช้ีวัดระหวางทางและตัวช้ีวัดปลายทางทัี�สถ�นศึกษ�

ส�ม�รถนำ�ไปปร้บใชั้�ในก�รจิ้ด้กิจิกรรมก�รเรียนร้� ก�รว้ด้และประเมินผู้ล

 ก�รเรียบเรียงห้น้งส่อเล่มน�� เปนคำว�มร่วมม่อระห้ว่�ง บริษ้ทั อ้กษรเจิริญทั้ศน์ อจิทั. จิำ�ก้ด้ ก้บ

Shing Lee Publishers Pte Ltd. ประเทัศสิงคำโปร์ ซึ�งภิ�ยในเล่มมีองคำ์ประกอบตุ้่�ง ๆ  ชั้่วยกระตุ้้�นให้�ผู้้�เรียน

เรียนร้�บทัเรียนได้�อย่�งน่�สนใจิ ฝึึกทั้กษะทัี�จิำ�เปนได้�อย่�งห้ล�กห้ล�ย และข้ย�ยแนวคำิด้ห้ร่อจิินตุ้น�ก�รข้อง

ผู้้�เรียนเพื่่�อส�ม�รถวิเคำร�ะห้์ห้ร่อส้งเคำร�ะห้์องคำ์คำว�มร้�ให้ม่ด้�วยตุ้นเองได้�อย่�งเปนข้้�นตุ้อน

 บริษ้ทั อ้กษรเจิริญทั้ศน์ อจิทั. จิำ�ก้ด้ ห้ว้งเปนอย่�งยิ�งว่� ห้น้งส่อเรียนเล่มน�� จิะเปนประโยชั้น์ตุ้่อ

ก�รเรียนร้� และเปนส่วนสำ�คำ้ญในก�รพื่้ฒน�คำ้ณิภิ�พื่ผู้้�เรียน และม�ตุ้รฐ�นก�รศึกษ� กล้่มส�ระก�รเรียนร้�

คำณิิตุ้ศ�สตุ้ร์ ข้อข้อบคำ้ณิคำณิะทัำ�ง�นส�ข้�คำณิิตุ้ศ�สตุ้ร์ข้อง อจิทั. ตุ้ลอด้จินบ้คำคำลและห้น่วยง�นอ่�น ๆ  ทัี�มี

ส่วนเกี�ยวข้�องในก�รจิ้ด้ทัำ�ไว� ณิ โอก�สน��

    ผูเรียบเรียง

(A)

คําแนะนําในการใชสื่อ

ห้นง้สอ่เรียนร�ยวชิั้�พื่่�นฐ�น คำณิิตุ้ศ�สตุ้ร์ ชั้้�นม้ธียมศึกษ�ปทีั� 4  ซึ�งภิ�ยในเลม่น��มอีงค์ำประกอบตุ่้�ง ๆ

ในแตุ้่ละห้น่วยก�รเรียนร้� ด้้งน��

องคประกอบตาง ๆ  ในแตละหนวยการเรยีนรู

 ถ้้าเซต A ไม�เท�ากี่ับเซต B เข้่ยนแทนดำ้วย A ≠ B ซ่�ง

หมายความว�า ม่สมาช้กี่อย�างน้อยหน่�งตัวข้องเซต A ไม�เป็น

สมาช้ิกี่ข้องเซต B หรู้้อม่สมาช้ิกี่อย�างน้อยหน่�งตัวข้องเซต B

ไม�เป็นสมาช้ิกี่ข้องเซต A เช้�น A = { 2, 4, 8 } และ B = { 2, 4, 6 } 

ซ่�งจะเห็นว�า 8∊A แต� 8∉B ดำังนั�น A ≠ B และเน่�องจากี่

n(A) = n(B) จะไดำ้ว�า เซต A และเซต B เป็นเซตท่�เท่ยบเท�ากี่ัน

ถ้้า A = B แล้ว
n(A) = n(B) 

ATTENTION

เซต A เท�กัำบเซต B หม�ยถึง สม�ชิกำทุกำตัวของเซต A เป็็นสม�ชิกำของเซต B และสม�ชิกำ

ทุกำตัวของเซต B เป็็นสม�ชิกำของเซต A

บทนิยาม

INFORMATION

เซตสองเซตท่�ม่จำานวน
สมาช้ิกี่เท�ากี่ัน เรู้่ยกี่ว�า
เซตท่�เท่ยบเท�ากี่ัน

กำ�หนด  A เป็็นเซตขีอิงตัวิอิักษัร์ที�เป็็นพยัญชันะในภ�ษั�อิังกฤษัซ่�งอิย่่ในคำ�วิ่� “PRODUCT”

และ    B = { C, O, U, N, T }

1)  ให้เขีียนเซต A แบบแจำกแจำงสำม�ชัิก

2)  ให้ตร์วิจำสำอิบวิ่� เซต A และเซต B เป็็นเซตที�เท่�กันหร์่อิไม่ เพร์�ะเหตุใด

วิิธีีทำ� 1) A = { P, R, D, C, T }

2)  เซต A และเซต B เป็นเซตท่�ไม�เท�ากี่ัน เพรู้าะม่สมาช้ิกี่บางตัวข้องเซต A ไม�เป็น

สมาช้ิกี่ข้องเซต B

ตัวอย่างที่ 3

กี่ำาหนดำ P = { x | x เป็นจำานวนเต็มท่�ม่ค�ามากี่กี่ว�า 0 แต�น้อยกี่ว�า 5 } และ S = { 0 }
1) ให้เข้่ยนเซต P แบบแจกี่แจงสมาช้ิกี่
2) ให้ตรู้วจสอบว�า เซต P และเซต S เป็นเซตท่�เท�ากี่ันหรู้้อไม� เพรู้าะเหตุใดำ

ลองทําดู

ฝกทําตอ

แบบฝกทักษะ 1.1 

ขอ 9 (หนา 8)

ลองทําดู

Thinking Time
  ถ้้า n(A) = n(B) แล้ว A = B หรู้้อไม� หากี่ไม�จงยกี่ตัวอย�างปรู้ะกี่อบ

4.	 เซตท่�เท่ากัน	(Equal	Sets)
 เซตสองเซตเท�ากี่ัน กี่ต็�อเม้�อ สมาช้กี่ข้องเซตทั�งสองเหมอ้นกี่ัน

ทกุี่สมาช้กิี่ เช้�น A = { 1, 2, 3, 4 } และ B = { 2, 4, 1, 3 } ซ่�งจะเหน็ว�า

สมาช้ิกี่ทั�งหมดำข้องเซต A และเซต B เหม้อนกี่ันทุกี่ตัว ถ้่งแม้ว�า

ลำาดำับข้องสมาช้กิี่ในเซต A และเซต B แตกี่ต�างกี่ัน จะไดำ้ว�า เซต A

เท�ากี่ับเซต B เข้่ยนแทนดำ้วย A = B

6

ฝึึกทัำาตั่อ

ระบ้ข้�อคำำ�ถ�มในแบบฝึึกทั้กษะ
ทัี�คำล��ยก้บตุ้้วอย่�ง เพื่่�อให้�
ผู้้�เรียนสะด้วกในก�รคำ�นห้�

ตััวชิี�วัด

ตุ้้วชั้ี�ว้ด้ทัี�สอด้คำล�องก้บเน้�อห้�
ในห้น่วยก�รเรียนร้�

QR Code Recall

แบบทัด้สอบเพื่่�อตุ้รวจิสอบ
คำว�มร้�พื่่�นฐ�นก่อนเข้��ส้่บทัเรียน

1
การจำำาแนกประเภทของสััตว์์ต่าง ๆ   ทำาได้้หลายวิ์ธีี 
โด้ยว์ิธีีหน่�ง  คืือ  การจำำาแนกประเภทของสััตว์์ตาม 
ที�อย่่อาศััย เช่่น สััตว์์ที�อาศััยอย่่บนบก สััตว์์ที�อาศััย 
อย่่ในนำ�า  หรือสััตว์์ที�อาศััยอย่่ได้้ทั�งบนบกและในนำ�า 
แผนภาพที�แสัด้งนี�เรียกว์่า แผนภาพเวนน์ (Venn 
Diagram)  ซึ่่�งเป็นเคืรื�องมือเพื�อนำามาใช่้แสัด้ง 
การจำำาแนกประเภทของสััตว์์โด้ยการจัำด้กล่่มสััตว์์
ต่าง ๆ  ตามที�อย่่อาศััย

หน่่วยการเรียน่ร้�ที่ี�

ตััวชี้ี�วัด
•  เข้้าใจและใช้้ความรู้้้เกี่่�ยวกี่ับเซตและตรู้รู้กี่ศาสตรู้์เบ้�องต้น 

ในกี่ารู้ส้�อสารู้และส้�อความหมายทางคณิิตศาสตรู้์ (ค 1.1 ม.4/1)

สาระการเรียน่ร้�ร้�
• เซต

• แผนภาพเวนน์ เอกี่ภพสัมพัทธ์์ สับเซต และเพาเวอรู้์เซต

• กี่ารู้ดำำาเนินกี่ารู้ข้องเซต

•  กี่ารู้นำาความรู้้้เกี่่�ยวกี่ับเซตไปใช้้ 

ในกี่ารู้แกี่้ปัญหา

Recall

เซต

สััตว์์ท่ี่�อาศััยอย่�บนบก สััตว์์ท่ี่�อาศััยอย่�ในนำ�าสััตว์์ท่ี่�อาศััย
อย่�ได้้ที่ั�งบนบก
และในนำ�า

หนื้�าเปดหนื้่วย่การู้เรู้ีย่นื้รู้้�รู้้�

เน�นเชั้่�อมโยงคำว�มร้�ทั�งคำณิิตุ้ศ�สตุ้ร์
ไปใชั้�ในชั้ีวิตุ้จิริง

สารู้ะการู้เรู้ีย่นื้รู้้�รู้้�

ข้อบข้่�ยเน้�อห้�ในห้น่วยก�รเรียนร้�

ลองทัำาด้ด้

คำำ�ถ�มทัี�คำล��ยตุ้้วอย่�ง 
เพื่่�อเน�นให้�ผู้้�เรียนได้�ฝึึกทัำ�
จินเกิด้คำว�มชั้ำ�น�ญ

Thinkingg Time

คำำ�ถ�มกระตุ้้�นให้�ผู้้�เรียนได้�คำิด้
ตุ้่อยอด้จิ�กเน้�อห้�ทัี�เรียน

INFORMATION

ข้�อม้ลทัี�น่�สนใจิห้ร่อ
ข้�อส้งเกตุ้ทัี�ได้�จิ�กเน้�อห้�

ATTENTION

ข้�อม้ลทัี�สำ�คำ้ญทัี�ผู้้�เรียน
คำวรร้�เพื่ิ�มเตุ้ิม

(B)



Class Discussion

คำำ�ถ�มอภิิปร�ยในชั้้�นเรียนเพื่่�อกระตุ้้�น
ให้�ผู้้�เรียนได้�คำว�มร้�ให้ม่ และฝึึกทั้กษะ
กระบวนก�รทั�งคำณิิตุ้ศ�สตุ้ร์ ก�รให้�
เห้ตุ้้ผู้ล และก�รส่�อส�ร Performance Task

“Mini project” เพื่่�อให้�ผู้้�เรียน 
ได้�ฝึึกทั้กษะในศตุ้วรรษทัี� 21

QQR Code ความรู้้�รู้้�เสรู้ิม

ข้�อม้ลคำว�มร้�เสริมสำ�ห้ร้บให้�ผู้้�เรียน 
ได้�เรียนร้�ผู้่�นส่�อด้ิจิิทั้ล

	ต รรกศาสตร์เป็็นเร่�องที่่�ศึกษาเก่�ยวกับเหตุผลการอ้างอิงและความสมเหตุสมผล	 ม่รูป็แบบ	

ของป็ระโยคที่่�เร่ยกว่า	“ป็ระพจน์”	ซึ่ึ�งม่ลักษณะเฉพาะ	โดยศึกษาจากกิจกรรมต่อไป็น้�

 ประพจน์์ คืือ ประโยคืที่่�อย่�ใน์ร่ปบอกเล่�าหรือปฏิิเสธที่่�บอกคื�าคืวามจริงได้้ว�าเป็น์จริงหรือเที่็จ

อย�างใด้อย�างหน์่�ง

บทนิิยาม

	จา ก	Class	Discussion	จะเห็นว่า	มเ่พ่ยงป็ระโยคที่่�อยูใ่นรูป็บอกเล่าและป็ฏิเิสธเท่ี่านั�น	ที่่�สามารถ	

บอกไดว้า่เป็น็จรงิหรอ่เที่จ็อยา่งใดอยา่งหนึ�ง	เรย่กการเป็น็จรงิหรอ่เที่จ็ของป็ระโยควา่	ค่า่ค่วามจริงิ	

(Truth-value)	และเรย่กป็ระโยคหรอ่ขอ้ความที่่�สามารถบอกคา่ความจรงิของป็ระโยคไดว้า่	ปริะพจน์์

ม่บที่นิยาม	ดังน้�

	 ในการศึกษาเร่�องตรรกศาสตร์เบ่�องต้น	จะต้องจำาแนกลักษณะของป็ระโยคได้วา่	ป็ระโยคที่่�กำาหนด	

เป็็นจริงหร่อเที่็จอย่างใดอย่างหนึ�งหร่อไม่เป็็นที่ั�งสองอย่าง	เช่่น

	 จังหวัดสงขลาอยู่ภาคใต้ของป็ระเที่ศไที่ย		 ป็ระโยคน้�เป็็นปริะพจน์์ที่่�ม่ค่าความจริงเป็็นจริิง

	 9	เป็็นจำานวนเฉพาะ		 ป็ระโยคน้�เป็็นปริะพจน์์ที่่�ม่ค่าความจริงเป็็นเท็็จ

	 กระเป็๋าใบน้�ราคาเที่่าใด	 	ป็ระโยคน้�ไมส่ามารถบอกคา่ความจริงได	้ว่าเป็น็จรงิ

หรอ่เที่จ็	เพราะเป็น็ป็ระโยคคำาถามและไมท่ี่ราบวา่

กล่าวถึงกระเป็๋าใบใด

2.1 ประพจน์์ (Proposition หรอื Statement)

Class Discussion

ปริะโยค่หริือข้้อค่วาม
ลัักษณะข้องริูปปริะโยค่

หริือข้้อค่วาม
เป็น์จริิงหริือเป็น์เท็็จ

2	เป็็นจำานวนเฉพาะ บอกเล่า เป็็นจริง

0	เป็็นจำานวนคู่

π ไม่เป็็นจำานวนอตรรกยะ

วันน้�เป็็นวันอะไร

กรุณาถอดรองเที่้าก่อนเข้าห้อง

จงตอบคำาถามต่อไป็น้�

ว้าว	!	สวยจัง	

	 	 ให้น์ักเริียน์จับคู่่	แลั้วช่่วยกัน์เติิมค่ำาติอบใน์ติาริางติ่อไปน์้�	
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 จากี่หัวข้้อท่� 1.1 ถ้้าเซต A เป็นเซตจำากี่ัดำแล้ว จำานวนสมาช้ิกี่ข้องเซต A เข้่ยนแทนดำ้วย n(A) 

และในหัวข้้อน้� จะไดำ้นำาความรู้้้เกี่่�ยวกี่ับเซตไปใช้้ในกี่ารู้แกี่้ปัญหา

 จากี่ Investigation จะสามารู้ถ้หาสมกี่ารู้ความสัมพันธ์์ข้อง n(A), n(B), n(A ∪ B) และ 

n(A ∩ B) โดำยใช้้แผนภาพไดำ้ ดำังน้�

 กี่ำาหนดำ A และ B เป็นเซตจำากี่ัดำ

 จากี่แผนภาพ จะไดำ้ว�า

     n(A - B) + n(A ∩ B) = n(A)

 ดัำงนั�น   n(A - B) = n(A) - n(A ∩ B) ......➊
     n(B - A) + n(A ∩ B) = n(B)

 ดัำงนั�น   n(B - A) = n(B) - n(A ∩ B) ......➋

𝒰𝒰𝒰𝒰
A B

A - B B - AA ∩ B

Investigation
  ให้นักเร์ียนตอิบคำ�ถ�มต่อิไป็น้�

 1. จากี่แผนภาพ ให้หา

  1) n(A)   2) n(B)   3) n(A ∪ B)   4) n(A ∩ B)

 2. ให้หาสมกี่ารู้แสดำงความสัมพันธ์์ข้อง n(A), n(B), n(A ∪ B) และ n(A ∩ B)

1.4	 	การนำความร้�เก่�ยวกบัเซตไปใช�ในการแก�ปัญหา	
(Application	of	Sets	in	Solving	Problems)

𝒰𝒰𝒰𝒰
A

r

s

p

q

   t
u
   y

B
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ให้เข้ียน์ปริะพจน์์ติ่อไปน์้�ให้อยู่ใน์ริูปสัญลัักษณ์	พริ้อมท็ั�งหาค่่าค่วามจริิงข้องปริะพจน์์

1)	 2	เป็น์จำาน์วน์คู่่	แลัะ	3	เป็น์จำาน์วน์เฉพาะ

2)	 2	+	3	=	4	แลัะ	π	เป็น์จำาน์วน์อติริริกยะ

วิธีีท็ำา 1)	 กำาหนด	 p	แที่น	2	เป็็นจำานวนคู่		 ซึ่ึ�งม่ค่าความจริงเป็็นจริง

		  และ		 q	แที่น	3	เป็็นจำานวนเฉพาะ	 ซึ่ึ�งม่ค่าความจริงเป็็นจริง

			ดั  งนั�น		เข่ยนป็ระพจน์	“2	เป็็นจำานวนคู่	และ	3	เป็็นจำานวนเฉพาะ”	ให้อยู่

ในรูป็สัญลักษณ์ได้เป็็น	p	∧	q	ซึ่ึ�งม่ค่าความจริงเป็็นจริง	

2)	 กำาหนด	 r	 แที่น	2	+	3	=	4	 ซึ่ึ�งม่ค่าความจริงเป็็นเที่็จ

		  และ	 s	แที่น	π	เป็็นจำานวนอตรรกยะ	 ซึ่ึ�งม่ค่าความจริงเป็็นจริง

			ดั  งนั�น		เข่ยนป็ระพจน์	“2	+	3	=	4	และ	π	เป็็นจำานวนอตรรกยะ”	ให้อยู่

ในรูป็สัญลักษณ์ได้เป็็น	r	∧	s	ซึ่ึ�งม่ค่าความจริงเป็็นเที่็จ

ตััวอย่่างที่่� 3

2.	 การิเช่ื�อมปริะพจน์์ด้วยติัวเช่ื�อม	“แลัะ”

		พ  ิจารณาสถานการณ์ต่อไป็น้�

			ที่   รายช่อบรับป็ระที่านผักและที่รายช่อบรับป็ระที่านผลไม้

		จา  กสถานการณ์ข้างต้นม่การเช่่�อมป็ระโยคด้วยตัวเช่่�อม	“และ”

	 กำาหนด	 p	 แที่น	ที่รายช่อบรับป็ระที่านผัก

		  q	 แที่น	ที่รายช่อบรับป็ระที่านผลไม้	

		ป็  ระพจน์	“p	และ	q”	เข่ยนแที่นด้วย	p	∧	q	โดย

		  1)	 p	∧	q		 ม่ค่าความจริงเป็็นจริง	เม่�อค่าความจริงของ	p	และ	q	เป็็นจริงที่ั�งคู่

		  2)	 p	∧	q			 ม่คา่ความจรงิเป็็นเท็ี่จ	เม่�อคา่ความจรงิของ	p	หรอ่	q	ป็ระพจนใ์ดป็ระพจนห์นึ�ง

เป็็นเที่็จหร่อเป็็นเที่็จที่ั�งคู่

		ตา  รางแสดงค่าความจริงของ	p	∧	q

p ∧ q	จ ะม่ค่าความจริงเป็็น
จริงเพ่ยงกรณ้เด่ยวเที่่านั�น	
ค่อ	 เม่�อ	 p	และ	q	 เป็็นจริง
ที่ั�งคู่	ซึ่ึ�งหมายความว่า	ถ้าม่
ป็ระพจน์ใดป็ระพจน์หนึ�งเป็็น
เที่็จ	p ∧ q	จะเป็็นเที่็จ

ATTENTION

p q p ∧ q

T T T

T F F

F T F

F F F
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การเชื่อมประพจนดวย
ตัวเชื่อม “และ” โดยการ
นําเสนอดวยแผนภาพเวนน

จากี่กี่ารู้สำารู้วจงานอดำิเรู้กี่ข้องเยาวช้นจำานวน 90 คน พบว�า 43 คน ช้อบเล�นดำนตรู้่ 42 คน
ช้อบอ�านหนังส้อ 48 คน ช้อบเล�นกี่่ฬา 16 คน ช้อบเล�นดำนตรู้่และอ�านหนังส้อ 17 คน 
ช้อบอ�านหนังส้อและเล�นกี่่ฬา และ 22 คน ช้อบเล�นกี่่ฬาและดำนตรู้่ ถ้้าให้เยาวช้นแต�ละคน
ม่งานอดำิเรู้กี่อย�างน้อยหน่�งกี่ิจกี่รู้รู้ม จากี่ทั�งสามกิี่จกี่รู้รู้มน้� ให้หา
จำานวนเยาวช้นท่�ม่งานอดำิเรู้กี่ทั�งสามกี่ิจกี่รู้รู้ม 

ลองทําดู

ฝกทําตอ

แบบฝกทักษะ 1.4 ขอ 5,
7-10 (หนา 41, 42)

 จากี่ส้ตรู้  n(A ∪ B ∪ C) =  n(A) + n(B) + n(C) - n(A ∩ B) - n(A ∩ C)

- n(B ∩ C) + n(A ∩ B ∩ C)

 จะไดำ้  n(A ∪ B ∪ C) = 40 + 50 + 30 - 15 - 20 - 10 + 7

   n(A ∪ B ∪ C) = 82

 ดำังนั�น  เปอรู้์เซ็นต์ข้องอาสาสมัครู้ท่�ช้อบนำ�าหอมอย�างน้อยหน่�งกี่ลิ�นเท�ากี่ับ 82% และ

เปอร์ู้เซน็ต์ข้องอาสาสมัครู้ท่�ไม�ช้อบนำ�าหอมทั�งสามกี่ลิ�นน้�เท�ากี่ับ 100 - 82 = 18%

ใหนั้กเร์ยีนสำำ�ร์วิจำเพ่�อินร์วิมชัั�นเร์ยีนขีอิงนักเร์ยีนวิ�เดนิท�งม�โร์งเรี์ยนอิย�่งไร์ นำ�เสำนอิผลก�ร์สำำ�ร์วิจำ
โดยใชั้แผนภ�พ และตอิบคำ�ถ�มต่อิไป็น้�
 A = { x | x เป็นเพ้�อนนักี่เรู้่ยนท่�นั�งรู้ถ้โดำยสารู้ปรู้ะจำาทางมาโรู้งเรู้่ยน }
 B = { x | x เป็นเพ้�อนนักี่เรู้่ยนท่�นั�งรู้ถ้ไฟฟามาโรู้งเรู้่ยน }
 C = { x | x เป็นเพ้�อนนักี่เรู้่ยนท่�นั�งรู้ถ้โรู้งเรู้่ยนมาโรู้งเรู้่ยน }
 D = { x | x เป็นเพ้�อนนักี่เรู้่ยนท่�นั�งแท็กี่ซ่�มาโรู้งเรู้่ยน }
 E = { x | x เป็นเพ้�อนนักี่เรู้่ยนท่�นั�งรู้ถ้ยนต์มาโรู้งเรู้่ยน }
 F = { x | x เป็นเพ้�อนนักี่เรู้่ยนท่�เดำินมาโรู้งเรู้่ยน }
 G = { x | x เป็นเพ้�อนนักี่เรู้่ยนท่�นั�งเฮลิคอปเตอรู้์มาโรู้งเรู้่ยน }
 H = { x | x เป็นเพ้�อนนักี่เรู้่ยนท่�มาโรู้งเรู้่ยนดำ้วยวิธ์่อ้�น ๆ  นอกี่เหน่อจากี่ท่�กี่ล�าวมา }
1. นักี่เรู้่ยนคิดำว�า กี่ารู้สำารู้วจในกี่ิจกี่รู้รู้มน้�ม่เซตใดำเป็นเอกี่ภพสัมพัทธ์์
2.  จากี่กี่ารู้สำารู้วจม่เซตว�างหรู้้อไม� ถ้้าม่ นักี่เรู้่ยนจะเข้่ยนเซตว�างลงบนแผนภาพหรู้้อไม�

เพรู้าะเหตุใดำ
3.  แม้ว�านักี่เรู้่ยนทุกี่คนจะเดำินทางดำ้วยวิธ์่ท่�ต�างกี่ัน แต�ทุกี่คนต้องเดำินเข้้ามายังโรู้งเรู้่ยน นักี่เรู้่ยนจะ

รู้วมส�วนท่�ทุกี่คนเดำินเท้าไว้ในกี่ารู้สำารู้วจหรู้้อไม� เพรู้าะเหตุใดำ
4. ม่เซตท่�ทับซ้อนกี่ันหรู้้อไม� ถ้้าม่ นักี่เรู้่ยนจะแสดำงเซตเหล�าน้�ในแผนภาพอย�างไรู้
5. นักี่เรู้่ยนจะนับตนเองลงในกี่ารู้สำารู้วจน้�หรู้้อไม� เพรู้าะเหตุใดำ

Performance  Task
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ตัวอยางขอสอบ
เรื่อง  การนําความรูเกี่ยวกับเซต

ไปใชในการแกปญหา

ในตัวอย�างน้� แบ�งแผนภาพ
ออกี่เป็น 4 ส�วน

PROBLEMPROBLEM 
SOLVING SOLVING TIPTIP

ให้แร์เง�แผนภ�พที�กำ�หนด เพ่�อิแสำดงเซตต่อิไป็นี�

1)  X∪ Y′ 2)  X∩ Y′ 3)  (X∩ Y)′

วิิธีีทำ� 1) ข้ั�นท่� 1 : ใส�เครู้้�องหมาย ✔ ลงบนส�วนท่�แสดำงพ้�นท่�ทั�งสองข้องเซต X

    ข้ั�นท่� 2 : ใส�เครู้้�องหมาย ✔ ลงบนส�วนท่�แสดำงพ้�นท่�ทั�งสองข้อง Y′

     ข้ั�นท่� 3 :  เน่�องจากี่ X ∪ Y′ ค้อ เซตข้องสมาช้ิกี่ทั�งหมดำท่�อย้�ในเซต X หรู้้อ

Y′ ดำังนั�น ให้แรู้เงาพ้�นท่�ทั�งหมดำท่�ม่เครู้้�องหมาย ✔ อย�างน้อย

1 เครู้้�องหมาย

  2)  เน่�องจากี่ X ∩ Y′ ค้อ เซตข้องสมาช้ิกี่ทั�งหมดำท่�พบทั�งในเซต X และ Y′

ดำังนั�น ให้แรู้เงาพ้�นท่�ทั�งหมดำท่�ม่เครู้้�องหมาย ✔ 2 เครู้้�องหมาย

ตัวอย่างที่ 16

X

✔ ✔

Y 𝒰𝒰𝒰𝒰

✔

X Y

✔ ✔

✔

𝒰𝒰𝒰𝒰

YX 𝒰𝒰𝒰𝒰

𝒰𝒰𝒰𝒰X Y

𝒰𝒰𝒰𝒰YX
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PROBLEM SOLVING TIP

ชั้ี�แนะวิธีีก�รแก�โจิทัย์ปัญห้�และ
เทัคำนิคำตุ้่�ง ๆ  ทั�งคำณิิตุ้ศ�สตุ้ร์

QRQR Code ตััวอย่่างข้�อสอบ

เพื่่�อให้�ผู้้�เรียนได้�ศึกษ�ตุ้้วอย่�ง
ข้�อสอบก่อนสอบจิริง

Investiggation

กิจิกรรมเพื่่�อให้�ผู้้�เรียนได้�คำ�นห้� concept
ทัี�สำ�คำ้ญทั�งคำณิิตุ้ศ�สตุ้ร์

(C)

แบบฝึึกทัักษะ

ทับทัวนคำว�มร้�คำว�มเข้��ใจิและพื่้ฒน� 
ทั้กษะข้องผู้้�เรียน โด้ยแบ่งระด้้บคำว�มย�กง่�ย 
สำ�ห้ร้บนำ�ไปปร้บใชั้�ให้�เห้ม�ะสมก้บระด้้บ 
ก�รเรียนร้�ข้องผู้้�เรียน

สรูุ้รูุ้ปเนื้้�อหา

สร้ปเน้�อห้�โด้ยรวมข้องห้น่วยก�รเรียนร้� 
เพื่่�อทับทัวนคำว�มร้�ให้�แก่ผู้้�เรียน

QRQR Code ตัรู้วจสอบตันื้เอง

แบบประเมินเพื่่�อให้�ผู้้�เรียนส�ม�รถ
ตุ้รวจิสอบคำว�มร้�คำว�มเข้��ใจิข้องตุ้นเอง

แบบฝึึกทัักษะปรู้ะจำาหนื้่วย่การู้เรู้ีย่นื้รู้้�รู้้�

เพื่่�อวด้้คำว�มร้�คำว�มเข้��ใจิข้องผู้้�เรยีนตุ้�มเน้�อห้�
ประจิำ�ห้น่วยก�รเรียนร้�

QRQR Code Maths in Real-Life

เชั้่�อมโยงเน้�อห้�คำณิิตุ้ศ�สตุ้ร์ไปใชั้� 
ในก�รแก�ปัญห้�ในชั้ีวิตุ้จิริง

QRQR Code เฉลย่แบบฝึึกทัักษะ

เฉลยแบบฝึึกทั้กษะเพื่่�อให้�ผู้้�เรียน 
ได้�ตุ้รวจิสอบคำว�มร้�คำว�มเข้��ใจิ

สรปุสรปุเนือ้หาเนือ้หา

เอกภพสัมพัทธ์

เพาเวอร์เซต

แผนภาพเวนน์

สับเซต

เซต
เป็นการอธบิายการรวมกัน

ของส่ิงต่าง ๆ ซึ่งสามารถ

ระบุว่าส่ิงใดอยูห่รอืไม่อยูใ่น

เซตน้ันได้อย่างชดัเจน (well- 

defined) และเรยีกส่ิงที่อยู่

ในเซตว่า สมาชิก (element)

เซตที่ประกอบด้วยสมาชิกที่จะกล่าวถึงหรือ

พิจารณาในสถานการณ์หรอืปัญหาท่ีกําหนดให้ 

เขียนแทนด้วย 𝒰𝒰𝒰𝒰

การเขียนแผนภาพเวนน์แทนเซตจะช่วยให้

เข้าใจความสัมพันธร์ะหว่างเซตต่าง ๆ  ได้งา่ย

และชดัเจนมากข้ึน

เพาเวอรเ์ซตของเซต A คือ เซตของสับเซตทัง้หมดของเซต A เขียนแทนด้วย 

P(A) และถ้าเซต A มีจํานวนสมาชกิเทา่กับ n แล้วจํานวนสมาชกิของ P(A) เทา่กับ 

2n น่ันคือ n(P(A)) = 2n

เซต A เป็นสับเซตของเซต B

ก็ต่อเม่ือสมาชกิทกุตัวของเซต A

เป็นสมาชกิของเซต B

เขียนแทนด้วย A ⊂ B

ถ้าเซต A มีสมาชกิเทา่กับ

n ตัว แล้วจํานวนสับเซต

ทัง้หมดของเซต A เทา่กับ 2
n เซต

จะได้ว่า A ⊂ A และ ∅⊂A

เซต A เป็นสับเซตแท้

ของเซต B ก็ต่อเม่ือ

A ⊂ B และ A ≠ B

𝒰𝒰𝒰𝒰
B

A

และ

วิธเีขียนเซต

การเขียนเซตแบบแจกแจงสมาชกิ

เชน่ A = { 2, 4, 6, 8 }

การเขียนเซตแบบบอกเงือ่นไขของสมาชกิ

เชน่ A = { x | x เป็นจํานวนคู่บวกที่น้อยกว่า 10 }

1.

2.

เซต

เซตจํากัด คือ เซตที่มีจํานวนสมาชกิเป็นศูนย์ หรอืจํานวนเต็มบวก

เซตอนันต์ คือ เซตที่ไม่ใชเ่ซตจํากัด

หมายถึง  สมาชกิทกุตัวของเซต A เป็นสมาชกิของ

เซต B และสมาชกิทกุตัวของเซต B เป็น

สมาชกิของเซต A

น่ันคือ A = B ก็ต่อเม่ือ A ⊂ B และ B ⊂ A

เซต A
เท่ากับ
เซต B

เซตว่าง เป็นเซตที่ไม่มีสมาชกิ เขียนแทนด้วย { } หรอื ∅ 

และ n(∅) = 0 

เซต 43

ถ้า A และ B เป็นเซตที่เป็นสับเซตของเอกภพสัมพัทธ ์𝒰𝒰𝒰𝒰 แล้ว จะได้ว่า

A B
𝒰𝒰𝒰𝒰

A B
𝒰𝒰𝒰𝒰

A
𝒰𝒰𝒰𝒰

A B
𝒰𝒰𝒰𝒰

สมบัตขิองการดําเนินการของเซต (Properties of Set Operation)

กําหนด A, B และ C เป็นเซตที่เป็นสับเซตของเอกภพสัมพัทธ ์𝒰𝒰𝒰𝒰 จะได้

1. A ∩B = B ∩ A 2. (A ∪ B) ∪ C = A ∪ (B ∪ C)

 A ∪B = B ∪ A  (A ∩B) ∩C = A ∩ (B ∩C)

3. A ∪ (B ∩C) = (A ∪ B) ∩ (A ∪ C) 4. (A ∪ B)′ = A′∩B′

 A ∩ (B ∪ C) = (A ∩B) ∪ (A ∩C)  (A ∩B)′ = A′∪ B′

5. A - B = A ∩B′ 6. A′ = 𝒰𝒰𝒰𝒰 - A

7. A ∩A′ = ∅ 8. ∅∩A = ∅

A ∪ A′ = 𝒰𝒰𝒰𝒰  ∅∪ A = A

การดําเนินการของเซต

• ถ้า A และ B เป็นเซตจํากัดใด ๆ  แล้ว จะได้ว่า n(A ∪ B) = n(A) + n(B) - n(A ∩ B)

• ถ้า A, B และ C เป็นเซตจํากัดใด ๆ แล้ว จะได้ว่า

 n(A ∪ B ∪ C) = n(A) + n(B) + n(C) - n(A ∩ B) - n(A ∩ C) - n(B ∩ C) + n(A ∩ B ∩ C)

การนําความรู้เก่ียวกับเซตไปใช้ในการแก้ปัญหา

อนิเตอรเ์ซกชนั ของเซต A และเซต B คือ เซตของสมาชกิที่ซ�ากัน

ของเซต A และเซต B เขียนแทนด้วย A ∩B

น่ันคือ A ∩ B = { x | x∊A และ x∊B }

ผลต่าง ระหว่างเซต A และเซต B หรอืคอมพลีเมนต์ของเซต B

เทยีบกับเซต A คือ เซตที่มีสมาชกิเป็นสมาชกิของเซต A แต่ไม่เป็น

สมาชกิของเซต B เขียนแทนด้วย A - B 

น่ันคือ A - B = { x | x∊A และ x∉B } 

คอมพลีเมนต์ ของเซต A คือ เซตของทุกสมาชกิในเซต 𝒰𝒰𝒰𝒰 แต่

ไม่เป็นสมาชกิของเซต A เขียนแทนด้วย A′

น่ันคือ A′ = { x | x∊𝒰𝒰𝒰𝒰 และ x∉A }

ยเูนียน ของเซต A และเซต B คือ เซตของสมาชกิที่เป็นสมาชกิของ

เซต A หรอืเซต B เขียนแทนด้วย A∪B 

น่ันคือ A∪B = { x | x∊A หรอื x∊B }

ตรวจสอบตนเอง44

5.  ให้เขีียนเซตต่อิไป็น้�แบบแจำกแจำงสำม�ชัิก

 1) I เป็นเซตข้องตัวอักี่ษัรู้ท่�เป็นพยัญช้นะในภาษัาอังกี่ฤษัซ่�งอย้�ในคำาว�า “SYMMETRY”

 2) J = { x | x เป็นส่ข้องสายรูุ้้ง }

 3) K = { x | x เป็นช้้�อจังหวัดำในปรู้ะเทศไทยท่�ข้่�นต้นดำ้วยพยัญช้นะ “กี่” }

 4) L = { x | x เป็นเซตข้องจำานวนเฉพาะท่�มากี่กี่ว�า 2 แต�น้อยกี่ว�า 50 }

5.  ให้เขีียนเซตต่อิไป็น้�แบบแจำกแจำงสำม�ชัิก

 รู้ะดำับกลาง

 รู้ะดำับพื้นฐาน

1.  ให้เขีียนเซตต่อิไป็น้�แบบแจำกแจำงสำม�ชัิก

 1) A = { x | x เป็นจำานวนเต็มบวกี่ตั�งแต� 1 ถ้่ง 10 }

 2) B = { x | x เป็นจำานวนเต็มลบตั�งแต� -10 ถ้่ง -1 }

 3) C = { x | x เป็นจำานวนค้� และ -2 < x ≤ 12 }

 4) D เป็นเซตข้องตัวอักี่ษัรู้ท่�เป็นสรู้ะในภาษัาอังกี่ฤษัซ่�งอย้�ในคำาว�า “HAPPY”

2.  ให้ห�จำำ�นวินสำม�ชัิกขีอิงเซตต่อิไป็น้�

 1) A = { 1, 2, 3, 4, 5, ..., 26 }

 2) B = { 7, 9, 11, 13, 15, ..., 37 }

 3)  C เป็นเซตข้องจำานวนกี่ำาลังสองสมบ้รู้ณิ์ท่�อย้�รู้ะหว�าง

10 กี่ับ 90

3.  ให้เขีียนเซตต่อิไป็น้�แบบแจำกแจำงสำม�ชัิก
 และตร์วิจำสำอิบวิ่�เซตนั�นเป็็นเซตวิ่�งหร์

่อิไม่

 1) E เป็นเซตข้องจำานวนค่�ท่�หารู้ดำ้วย 2 ลงตัว

 2) F = { x | x เป็นช้้�อเดำ้อนท่�ลงท้ายดำ้วยคำาว�า “ยน” }

 3) G เป็นเซตข้องรู้้ปส่�เหล่�ยมท่�ม่จุดำยอดำ 5 จุดำ

 4) H = { x | x เป็นจำานวนเฉพาะท่�เป็นจำานวนค้� }

4.  กำ�หนด A เป็็นเซตขีอิงจำำ�นวินคี�ที�น้อิยก
วิ่� 11

 1) ให้เข้่ยนเซต A แบบแจกี่แจงสมาช้ิกี่

 2) ให้บอกี่จำานวนสมาช้ิกี่ข้องเซต A

 3) ให้พิจารู้ณิาว�า เซต A เป็นเซตจำากี่ัดำหรู้้อเซตอนันต์

1.  ให้เขีียนเซตต่อิไป็น้�แบบแจำกแจำงสำม�ชัิก

2.  ให้ห�จำำ�นวินสำม�ชัิกขีอิงเซตต่อิไป็น้�

3.  ให้เขีียนเซตต่อิไป็น้�แบบแจำกแจำงสำม�ชัิก
 และตร์วิจำสำอิบวิ่�เซตนั�นเป็็นเซตวิ่�งหร์

่อิไม่

4.  กำ�หนด A เป็็นเซตขีอิงจำำ�นวินคี�ที�น้อิยก
วิ่� 11

แบบฝกทักษะ 1.1

จำานวนกี่ำาลังสองสมบ้รู้ณิ์ ค้อ 

จำานวนท่�เป็นกี่ำาลังสองข้อง

จำานวนเต็ม

PROBLEMPROBLEM 
SOLVING SOLVING TIPTIP
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6.    ให้เขีียนเซต N แบบแจำกแจำงสำม�ชัิก เม
่�อิ N = { x | x เป็็นจำำ�นวินกำ�ลังสำ�มสำมบ่ร์ณ์ร์ะหวิ่�ง 

2 ถ่ง 200 }

7.   กำ�หนด P เป็็นเซตขีอิงจำำ�นวินกำ�ลังสำอิง
สำมบ่ร์ณ์ที�มีค่�

ม�กกวิ่� 1 และน้อิยกวิ่� 50

 1) ให้พิจารู้ณิาว�า 10∊P หรู้้อไม�

 2) ให้เข้่ยนเซต P แบบแจกี่แจงสมาช้ิกี่

8.  กำ�หนด  P = { x | x เป็็นจำำ�นวินกำ�ลังสำอิงสำมบ
่ร์ณ์ร์ะหวิ่�ง 10 กับ 15 }

    และ  R =  { x | x เป็็นจำำ�นวินเต็มบวิกที�น้อิยกวิ่� 5 ท
ี�เป็็นจำำ�นวินกำ�ลังสำอิงสำมบ่ร์ณ์และ

จำำ�นวินกำ�ลังสำ�มสำมบ่ร์ณ์ }

 1) ให้เข้่ยนเซต P และเซต R แบบแจกี่แจงสมาช้ิกี่

 2) ให้พิจารู้ณิาว�าเซต P และเซต R เป็นเซตว�างหรู้้อไม� 

9.   กำ�หนด S = { x∊ZZ | 1 ≤ x ≤ 10} และ T = {x∊RR | 1 ≤ x ≤ 10 } ให้ตร์วิจำสำอิบวิ่� 

เซต S และเซต T เป็็นเซตที�เท่�กันหร์่อิ
ไม่ เพร์�ะเหตุใด

6.    ให้เขีียนเซต N แบบแจำกแจำงสำม�ชัิก เม
่�อิ N = { 

7.   กำ�หนด P เป็็นเซตขีอิงจำำ�นวินกำ�ลังสำอิง
สำมบ่ร์ณ์ที�มีค่�

8.  กำ�หนด  P = { 

9.   กำ�หนด S = { 

10.   ให้ตร์วิจำสำอิบวิ่�ขี้อิควิ�มต่อิไป็น้�เป็็น
จำร์ิงหร์่อิเท็จำ ถ้�เป็็นเท็จำ จำงอิธีิบ�ยเหตุผ

ล

 1) { 0 } = ∅ 2) ∅ = { }

 3) { ∅ } เป็นเซตว�าง 4) n(∅) = 0

11.   ให้เขีียนเซตต่อิไป็น้�แบบแจำกแจำงสำ
ม�ชัิกและตร์วิจำสำอิบวิ่�เซตใดเป็็นเซตจำ

ำ�กัด  และเซตใด

เป็็นเซตอินันต์

 1) S = { x | x เป็นพหุค้ณิข้อง 7 และ 11 }

 2) T = { x∊RR | x2 - 6x - 8 = 0 }

 3) U = { x∊RR | x2 = -1 }

12.  ให้ตร์วิจำสำอิบวิ่�ขี้อิควิ�มต่อิไป็น้�เป็็น
จำร์ิงหร์่อิเท็จำ ถ้�เป็็นเท็จำ จำงอิธีิบ�ยเหตุผ

ล

 1) c∉{ c, a, r }

 2) car∊{ c, a, r }

 3) { c }∊{ c, a, r }

10.   ให้ตร์วิจำสำอิบวิ่�ขี้อิควิ�มต่อิไป็น้�เป็็น
จำร์ิงหร์่อิเท็จำ ถ้�เป็็นเท็จำ จำงอิธีิบ�ยเหตุผ

ล

11.   ให้เขีียนเซตต่อิไป็น้�แบบแจำกแจำงสำ
ม�ชัิกและตร์วิจำสำอิบวิ่�เซตใดเป็็นเซตจำ

ำ�กัด  และเซตใด

12.  ให้ตร์วิจำสำอิบวิ่�ขี้อิควิ�มต่อิไป็น้�เป็็น
จำร์ิงหร์่อิเท็จำ ถ้�เป็็นเท็จำ จำงอิธีิบ�ยเหตุผ

ล

 รู้ะดำับทาทาย

จำานวนกี่ำาลงัสามสมบรู้้ณิ ์ค้อ 

จำานวนท่�เป็นกี่ำาลังสามข้อง

จำานวนเต็ม

PROBLEMPROBLEM 
SOLVING SOLVING TIPTIP

8

แบ่งกลุ่มต�มควิ�มเหม�ะสำม แล้วิร์่วิมกันป็ฏิบัติกิจำกร์ร์มต่อิไป็น้�

ควิ�มสำ�ม�ร์ถด้�น  กี่ารู้ส้�อสารู้

 กี่ารู้คิดำ  กี่ารู้แกี่้ปัญหา 

 กี่ารู้ใช้้ทักี่ษัะช้่วิต  กี่ารู้ใช้้เทคโนโลย่

สมรรถนะสำคัญสมรรถนะสำคัญสำหรับผูเรียนสำหรับผูเรียน

✓

✓

ซ่�งส้ตรู้ไอศกี่รู้่มท่�ช้าล่คิดำนั�น บางเมน้ม่ส�วนผสมซำ�ากี่ัน นอกี่เหน่อจากี่นำ�าส้มเข้้มข้้น เช้�น 

ไอศกี่รู้่มส้มเยลล่กี่ับไอศกี่รู้่มส้มโยเกี่ิรู้์ต ม่ส�วนผสมท่�เหม้อนกี่ัน ค้อ นำ�าส้มเข้้มข้้น วิปปงครู้่ม

นำ�าตาลทรู้าย ไข้�ไกี่� ช้าล่จ่งอยากี่ให้ล้กี่ค้าไดำ้เห็นส�วนผสมข้องแต�ละเมน้ ว�าเมน้ใดำบ้างม่ส�วนผสม

เหมอ้นกี่ัน ช้าล่จง่ใช้้แผนภาพเวนน ์มาช้�วยนำาเสนอเมนไ้อศกี่รู้่มและส�วนผสมข้องแต�ละเมน ้ดำังน้�

กจิกรรม

การเรียนรูเชงิรุก การเรียนรูเชงิรุก (( ))ctivective     earningearningAA LL

ช้าลเ่ปน็เจ้าข้องรู้้านไอศกี่รู้่มโฮมเมดำแห�งหน่�ง โดำยช้าล่คดิำสต้รู้เมนไ้อศกี่รู้่ม

ท่�ต้องกี่ารู้ให้ทุกี่เมน้ม่นำ�าส้มเข้้มข้้นเป็นส�วนผสมหลักี่ ซ่�งคิดำส้ตรู้ไดำ้ ดำังน้�

ไอิศกร์ีมซอิร์์เบต์สำ้ม

มส่�วนผสม ค้อ นำ�าสม้เข้ม้ข้น้

และนำ�าเปล�า

ไอิศกร์ีมสำ้มมินต์

มส่�วนผสม ค้อ นำ�าสม้เข้ม้ข้น้ 

นำ�าเปล�า และมินต์

ไอิศกร์ีมสำ้มสำตร์อิวิ์เบอิร์์ร์ี

ม่ส�วนผสม ค้อ นำ�าส้มเข้้มข้้น 

นำ�าเปล�า และนำ�าสตรู้อว์เบอรู้์รู้่

ไอิศกร์ีมสำ้มเยลลี

ม่ส�วนผสม ค้อ 

นำ�าส้มเข้้มข้้น วิปปงครู้่ม 

นำ�าตาลทรู้าย ไข้�ไกี่� และเยลล่

ไอิศกร์ีมสำ้มโยเกิร์์ต

ม่ส�วนผสม ค้อ นำ�าส้มเข้้มข้้น วิปปงครู้่ม 

นำ�าตาลทรู้าย ไข้�ไกี่� และโยเกี่ิรู้์ต

เซต 45

Ice Cream

 จากสถานการณขางตน ถากลุมของนักเรียนตองการเปดรานขายไอศกรีม โดยที่เมนูในรานมี

สวนผสมหลกัเหมอืนกนัอยางนอย 1 อยาง และนําเสนอเมนไูอศกรมีเพื่อใหลกูคาไดเหน็สวนผสม

ของแตละเมนู วาเมนูใดบางมีสวนผสมเหมือนกันโดยใชแผนภาพเวนนไดอยางไร

 1.  สมาชิกในกลุมแตละคนใชเทคโนโลยีที่เหมาะสมสืบคนสวนผสมของเมนูไอศกรีมที่ตนเอง

สนใจหรือสํารวจจากรานที่ตนเองชอบรับประทานที่แตละเมนูมีสวนผสมเหมือนกัน

อยางนอย 1 อยาง มา 5 เมนู จากนั้นรวมกันแสดงความคิดเห็นและเลือกเมนูไอศกรีม

ที่ตองการขาย พรอมทั้งบอกสวนผสมของแตละเมนู

 2.  ใชเทคโนโลยทีีเ่หมาะสมในการออกแบบแผนภาพเวนน เพื่อนําเสนอเมนไูอศกรมีใหลกูคา

ไดเห็นสวนผสมของแตละเมนู

 3.  แตละกลุมนําเสนอผลงานหนาชั้นเรียน แลวใหเพื่อนกลุมอื่น ๆ  รวมกันแสดงความคิดเห็น

จากนั้นรวมกันสรุปความรูที่ไดจากการทํากิจกรรมภายในชั้นเรียน

แตละเมนูมีสวนผสมอะไรบาง ??
น�าส้มเข้มข้น

ไข่ไก่

เยลลี

โยเกิร์ต

วิปปิงครีม

น�าเปล่า

ไอศกรีม
ส้มมินต์

ใบมินต์

น�าสตรอว์เบอร์รี

ไอศกรีม
ซอร์เบต์ส้มน�าตาลทราย

ชาลี

ไอศกรีม
ส้มโยเกิร์ต

ไอศกรีม
ส้มสตรอว์เบอร์รี

ไอศกรีม
ส้มเยลลี
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คําชี้แจง :  ให้นักเร์ียนตอิบคำ�ถ�มต่อิไป็น้�

หนวยการเรียนรูที่
แบบฝกทักษะแบบฝกทักษะ 1

1.  กี่ำาหนดำ A เป็นเซตข้องจำานวนค้�บวกี่ท่�ม่ค�าน้อยกี่ว�า 11

 1) ให้เข้่ยนเซต A แบบแจกี่แจงสมาช้ิกี่

 3) เซต A เป็นเซตจำากี่ัดำหรู้้อเซตอนันต์

 2) ให้บอกี่จำานวนสมาช้ิกี่ข้องเซต A

2.  ให้เข้่ยนเซตต�อไปน้�แบบแจกี่แจงสมาช้ิกี่ และตรู้วจสอบว�าเซตนั�นเป็นเซตว�างหรู้้อไม�

 1) B เป็นเซตข้องจำานวนเฉพาะท่�หารู้ดำ้วย 2 ลงตัว

 2) C = { x | x เป็นช้้�อวันในหน่�งสัปดำาห์ท่�ข้่�นต้นดำ้วยตัวอักี่ษัรู้ “พ” }

 3) D = { x | x เป็นจำานวนเต็มบวกี่ท่�เป็นตัวปรู้ะกี่อบข้อง 24 และเป็นพหุค้ณิข้อง 9 }

 4) E เป็นเซตข้องรู้้ปส่�เหล่�ยมท่�ม่มุมส่�มุมเป็นมุมปาน

3.  กี่ำาหนดำ 𝒰𝒰𝒰𝒰 = { -5, -4, -3, -2, -1, 0, 1, 2, 3 } ให้หาคอมพลเ่มนต์ข้องเซตต�อไปน้�

 1) A = { -5, -3, -1, 2 }

 2) B = { -5, -4, -3, -2, -1, 0, 1, 2, 3 }

 3) C = { x | x เป็นจำานวนเฉพาะ }

 4) D = { x | x เป็นจำานวนเต็มท่�เป็นพหุค้ณิข้อง 3 }

4.  กี่ำาหนดำ A = { ∅, { ∅ }, { 1, 2 } }

 1) ให้หาสับเซตทั�งหมดำข้องเซต A  2) ให้หาเพาเวอรู้์เซตข้องเซต A

5.  ให้ตรู้วจสอบว�าข้้อความต�อไปน้�เป็นจรู้ิงหรู้้อเท็จ

 1) ถ้้า a∊X และ X ⊂ Y แล้ว a∊Y

 3) ถ้้า X ⊂ Y และ Y ⊂ Z แล้ว X ⊂ Z

 5) ถ้้า a∊X และ a∊P(X)

 2) ถ้้า a∊Y และ X ⊂ Y แล้ว a∊X

 4) ถ้้า X′ = ∅ และ X = 𝒰𝒰𝒰𝒰

 6) ถ้้า a∊X และ {a}∊P(X)

6.  กี่ำาหนดำ 𝒰𝒰𝒰𝒰 = { x | x เป็นจำานวนเต็มและ -7 ≤ x ≤ 7 }

   A = { x | x เป็นจำานวนเต็มและ -7 < x < 7 }

  และ B = { x | x เป็นจำานวนเต็มและ 0 < x ≤ 7 }

  1) ให้เข้่ยนเซต 𝒰𝒰𝒰𝒰 เซต A และเซต B แบบแจกี่แจงสมาช้ิกี่

  2) ให้หา

 (1) A′  (2) A ∩ B  (3) A ∪ B

1. 

2. 

3. 

4. 

5. 

6. 
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7.  ให้แรู้เงาภาพท่�กี่ำาหนดำ เพ้�อแสดำงเซตต�อไปน่�

   
1) A - B′

   
2) B′ - A′

   
3) B ∩ (B - A′)′

8.  กี่ำาหนดำ 𝒰𝒰𝒰𝒰 = { 1, 2, 3, 4, 6, 8, 12, 16, 24, 48 }

   P = { 3, 6, 12, 24, 48 }

   R = { 1, 2, 3, 4, 6, 8, 12, 24 }

  และ T = { 4, 8, 12, 16, 24 }

 1) ให้เข้่ยนแผนภาพแทนเซต 𝒰𝒰𝒰𝒰 เซต P เซต R และเซต T

 2) จากี่แผนภาพ ให้หา

  (1) P - (R ∪ T) (2) R - (P ∪ T) (3) (R ∪ T) - P (4) (P ∪ R) - T

9.   กี่ำาหนดำ n(A) = 60, n(B) = 55 และ n(𝒰𝒰𝒰𝒰) = 80 ให้หาค�าท่�มากี่ท่�สุดำและน้อยท่�สุดำ  

ท่�เป็นไปไดำ้ข้อง n(A ∩ B)

10.  จากี่กี่ารู้สำารู้วจนักี่เรู้่ยน 200 คน พบว�า 100 คน ช้อบวชิ้าฟสกิี่ส ์150 คน ช้อบวชิ้าคณิติศาสตรู้์ 

  และ 80 คน ช้อบทั�งสองวิช้า ให้หา

 1) จำานวนนักี่เรู้่ยนท่�ช้อบฟสิกี่ส์อย�างเดำ่ยว

 2) จำานวนนักี่เรู้่ยนท่�ช้อบคณิิตศาสตรู้์อย�างเดำ่ยว

 3) จำานวนนักี่เรู้่ยนท่�ไม�ช้อบทั�งสองวิช้า

11.  จากี่กี่ารู้สำารู้วจกี่ารู้ปรู้ะกี่อบอาช้่พกี่ารู้ทำานา ทำาสวน และทำาไรู้� ข้องช้าวบ้านในอำาเภอหน่�ง 

  พบว�า 59% ปรู้ะกี่อบอาช้่พทำานา 48% ปรู้ะกี่อบอาช้่พทำาสวน 46% ปรู้ะกี่อบอาช้่พทำาไรู้� 

  29% ปรู้ะกี่อบอาช้่พทำานาและทำาสวน 20% ปรู้ะกี่อบอาช้่พทำาสวนและทำาไรู้� 30% ปรู้ะกี่อบ

  อาช้่พทำานาและทำาไรู้� 9% ปรู้ะกี่อบอาช้่พทั�งสามอาช้่พน้� อยากี่ทรู้าบว�า

 1) ช้าวบ้านท่�ปรู้ะกี่อบอาช้่พทำานาและทำาสวน แต�ไม�ทำาไรู้� ม่กี่่�เปอรู้์เซ็นต์

 2) ช้าวบ้านท่�ปรู้ะกี่อบอาช้่พอย�างน้อยสองอาช้่พในสามอาช้่พน้� ม่กี่่�เปอรู้์เซ็นต์

 3) ช้าวบ้านท่�ไม�ไดำ้ปรู้ะกี่อบอาช้่พทั�งสามอาช้่พน้� ม่กี่่�เปอรู้์เซ็นต์

12.  จากี่กี่ารู้สอบถ้ามครู้อบครู้ัวในหม้�บ้านแห�งหน่�งท่�ม่กี่ารู้รู้ะบาดำข้องเช้้�อไวรู้ัสโควดิำ 19 จำานวน

   20 ครู้อบครู้ัว ซ่�งม่ 5 ครู้อบครู้ัว ท่�ไม�พบผ้้ติดำเช้้�อ นอกี่จากี่นั�นพบผ้้ติดำเช้้�อ โดำยทาง

สาธ์ารู้ณิสุข้ไดำ้แบ�งรู้ะดำับอากี่ารู้ข้องผ้้ปวยโรู้คโควิดำ 19 ตามรู้ะดำับอากี่ารู้ออกี่เป็นส่เข้่ยว

ส่เหล้อง และส่แดำง จากี่กี่ารู้สำารู้วจ พบว�าครู้อบครู้ัวท่�ม่ผ้้ปวยทั�ง 3 รู้ะดำับ ม่ 2 ครู้อบครู้ัว 

ครู้อบครู้ัวท่�ม่ผ้้ปวยส่เข้่ยวและผ้้ปวยส่เหล้องแต�ไม�พบผ้้ปวยส่แดำง 2 ครู้อบครู้ัว ครู้อบครู้ัว

ท่�ม่ผ้้ปวยส่เข้่ยวและผ้้ปวยส่แดำงแต�ไม�พบผ้้ปวยส่เหล้อง 1 ครู้อบครู้ัว และม่ 8 ครู้อบครู้ัว 

ท่�พบผ้้ปวยเพ่ยงรู้ะดำับเดำ่ยว อยากี่ทรู้าบว�าม่กี่่�ครู้อบครู้ัวท่�ม่ผ้้ปวยส่เหล้องและส่แดำง

7. 

8. 

9.   

10. 
  และ 80 คน ช้อบทั�งสองวิช้า ให้หา

11. 

12. 
   20 ครู้อบครู้ัว ซ่�งม่ 5 ครู้อบครู้ัว ท่�ไม�พบผ้้ติดำเช้้�อ นอกี่จากี่นั�นพบผ้้ติดำเช้้�อ โดำยทาง

A B
𝒰𝒰𝒰𝒰
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กิจกรู้รู้มการู้เรู้ีย่นื้รู้้�เชิิงรูุ้กกิจกรู้รู้มการู้เรู้ีย่นื้รู้้�เชิิงรูุ้ก
(Active Learnin(Active Learning)g)

กิจิกรรมทัี�เน�นให้�เรียนร้� เชั้่�อมโยงคำว�มร้� 
ห้ร่อสร��งองคำ์คำว�มร้�ด้�วยก�รลงม่อปฏิิบ้ตุ้ิจิริง
และเกิด้สมรรถนะสำ�คำ้ญ

(D)
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1
นกัเรยีนสามารถจ�าแนกประเภทของสัตว์ต่าง ๆ  
ได้หลายวิธี โดยวิธีหนึ่งคือ การจ�าแนกประเภท
ของสัตว์ตามที่อยู ่อาศัย  เช่น  สัตว์ที่อาศัย
อยู่บนบก  สัตว์ที่อาศัยอยู่ในน�้า  หรือสัตว์ที ่
อาศัยอยู ่ได้ทั้งบนบกและในน�้า  แผนภาพที ่
แสดงน้ีเรียกว่า แผนภาพเวนน์ (Venn Diagram) 
ซึง่ใช้แสดงการจ�าแนกประเภทของสัตว์โดยการ
จัดกลุ่มสัตว์ต่าง ๆ  ตามที่อาศัยอยู่

เซต

หน่วยการเรียนรู้ที่

ตัวชี้วัด
•	 	เข้าใจและใช้ความรู้เก่ียวกับเซตและตรรกศาสตร์เบื้องต้นใน 

การสื่อสารและสื่อความหมายทางคณิตศาสตร์ (ค 1.1 ม.4/1)

สาระการเรียนรู้แกนกลาง
•	ความรู้เบื้องต้นและสัญลักษณ์พื้นฐานเกี่ยวกับเซต

•	ยูเนียน อินเตอร์เซกซัน และคอมพลีเมนต์ของเซต

สัตว์ท่ีอาศัยอยู่บนบก สัตว์ที่อาศัยอยู่ในน�้า

สัตว์ที่อาศัย
อยู่ได้ทั้งบนบก
และในน�้า

หนวยการเรียนรูที่ 1 เซตั 1

1.1 เซตุ้ 2
1.2  แผู้นภิ�พื่เวนน์ เอกภิพื่ส้มพื่้ทัธี์ ส้บเซตุ้ และเพื่�เวอร์เซตุ้  9
1.3  ก�รด้ำ�เนินก�รข้องเซตุ้ 17
1.4  ก�รนำ�คำว�มร้�เกี�ยวก้บเซตุ้ไปใชั้�ในก�รแก�ปัญห้� 33

สรุปเนื้อหา 43
กิจกรรมการเรียนรูเชิงรุก 45
แบบฝกทักษะหนวยการเรียนรูที่ 1 47

บรู้รู้ณานืุ้กรู้ม 153

(E)

1
การจำำาแนกประเภทของสััตว์์ต่าง ๆ   ทำาได้้หลายวิ์ธีี 
โด้ยว์ิธีีหน่�ง  คืือ  การจำำาแนกประเภทของสััตว์์ตาม 
ที�อย่่อาศััย เช่่น สััตว์์ที�อาศััยอย่่บนบก สััตว์์ที�อาศััย 
อย่่ในนำ�า  หรือสััตว์์ที�อาศััยอย่่ได้้ทั�งบนบกและในนำ�า 
แผนภาพที�แสัด้งนี�เรียกว์่า แผนภาพเวนน์ (Venn 
Diagram)  ซึ่่�งเป็นเคืรื�องมือเพื�อนำามาใช่้แสัด้ง 
การจำำาแนกประเภทของสััตว์์โด้ยการจัำด้กล่่มสััตว์์
ต่าง ๆ  ตามที�อย่่อาศััย

หน่่วยการเรียน่ร้�ที่ี�

ตััวชี้ี�วัด
•  เข้้าใจและใช้้ความรู้้้เกี่่�ยวกี่ับเซตและตรู้รู้กี่ศาสตรู้์เบ้�องต้น 

ในกี่ารู้ส้�อสารู้และส้�อความหมายทางคณิิตศาสตรู้์ (ค 1.1 ม.4/1)

สาระการเรียน่ร้�ร้�
• เซต

• แผนภาพเวนน์ เอกี่ภพสัมพัทธ์์ สับเซต และเพาเวอรู้์เซต

• กี่ารู้ดำำาเนินกี่ารู้ข้องเซต

•  กี่ารู้นำาความรู้้้เกี่่�ยวกี่ับเซตไปใช้้ 

ในกี่ารู้แกี่้ปัญหา

Recall

เซต

สััตว์์ท่ี่�อาศััยอย่�บนบก สััตว์์ท่ี่�อาศััยอย่�ในนำ�าสััตว์์ท่ี่�อาศััย
อย่�ได้้ที่ั�งบนบก
และในนำ�า



 ในช้่วิตปรู้ะจำาวัน จะเห็นกี่ารู้รู้วมกี่ันเป็นกี่ลุ�มข้องสิ�งต�าง ๆ

เช้�น หนังส้อหน่�งกี่อง กีุ่ญแจหน่�งพวง ผ้้เล�นหน่�งท่ม ซ่�งใช้้

คำาศัพท์ท่�แตกี่ต�างกี่ัน เช้�น กี่อง พวง ท่ม เพ้�อเรู้่ยกี่กี่ารู้รู้วมกี่ัน

เป็นกี่ลุ�มข้องสิ�งต�าง ๆ  ในวิช้าคณิิตศาสตรู้์ จะใช้้คำาว�า “เซต”

เพ้�ออธิ์บายกี่ารู้รู้วมกี่นัข้องสิ�งต�าง ๆ  ซ่�งสามารู้ถ้รู้ะบไุดำว้�าสิ�งใดำอย้�

หรู้้อไม�อย้�ในเซตนั�นอย�างช้ัดำเจน (well-defined) และเรู้่ยกี่สิ�งท่�

อย้�ในเซตว�า สำม�ชัิก (element)

จะใช้้ตัวอักี่ษัรู้ภาษัาอังกี่ฤษั
ตัวพิมพ์ใหญ�แทนเซต เช้�น
A, B, C และใช้้ตัวอักี่ษัรู้
ภาษัาอังกี่ฤษัตัวพิมพ์เล็กี่
แทนสมาช้ิกี่ข้องเซต 
เช้�น a, b, c

ATTENTION

 เช้�น ให้ A แทน เซตข้องตัวอักี่ษัรู้ท่�เป็นสรู้ะในภาษัาอังกี่ฤษั ซ่�งสามารู้ถ้เข้่ยนแจกี่แจงสมาช้ิกี่

ทุกี่ตัวข้องเซต A ดำ้วย A = { a, e, i, o, u }

 เน้�องจากี่ ตัวอักี่ษัรู้ “a” เป็นสมาช้ิกี่ข้องเซต A เข้่ยนแทนดำ้วย a∊A

    ตัวอักี่ษัรู้ “b” ไม�เป็นสมาช้ิกี่ข้องเซต A เข้่ยนแทนดำ้วย b∉A

 และ เซต A ม่สมาช้ิกี่ 5 ตัว เข้่ยนแทนดำ้วย n(A) = 5

สัญลักี่ษัณิ์ “∊” ใช้้แสดำงว�า “เป็นสมาช้ิกี่ข้อง”

สญัลกัี่ษัณ์ิ “∉” ใช้แ้สดำงว�า “ไม�เปน็สมาช้กิี่ข้อง” และ

n(A) ใช้้แสดำง “จำานวนข้องสมาช้ิกี่ข้องเซต A”

ให้นักเร์ียนจำับค่่ แล้วิชั่วิยกันตอิบคำ�ถ�มต่อิไป็น้�

1. ให้ H เป็นกี่ลุ�มข้องนักี่แสดำงท่�ม่ช้้�อเส่ยงในปรู้ะเทศไทย H จะเป็นเซตหรู้้อไม�

Hint เซต ค้อ กี่ารู้รู้วมกี่ันข้องสิ�งท่�นิยามไดำ้อย�างช้ัดำเจน H นิยามไดำ้หรู้้อไม�

2.  ให้ S เป็นเซตข้องตัวอักี่ษัรู้ในคำาว�า “CLEVER” นักี่เรู่้ยนจะเข้่ยนแจกี่แจงสมาช้ิกี่ข้องเซตน่�

อย�างไรู้

Hint ตัวอักี่ษัรู้ E ทั�งสองตัวในคำาว�า “CLEVER” แตกี่ต�างกี่ันหรู้้อไม�

1.1 เซต	(Set)

Class Discussion
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1.	 การเขย่นเซต
 กี่ารู้เข้่ยนเซตเข้่ยนไดำ้ 2 แบบ ดำังน้�

  1)  ก�ร์เขีียนเซตแบบแจำกแจำงสำม�ชัิก เป็นกี่ารู้เข้่ยนสมาช้ิกี่

ทุกี่ตัวข้องเซตลงในเครู้้�องหมายวงเล็บปกี่กี่า และคั�นสมาช้ิกี่

แต�ละตวัดำว้ยเครู้้�องหมายจลุภาค (,) เช้�น เซตข้องจำานวนเตม็บวกี่

ท่�น้อยกี่ว�า 5 เข้่ยนแทนดำ้วย { 1, 2, 3, 4 }

  ในกี่รู้ณิ้ท่�เซตม่จำานวนสมาช้ิกี่มากี่ นิยมใช้้จุดำสามจุดำ

กี่ารู้เข้่ยนเซตแบบแจกี่แจง
สมาช้ิกี่ ลำาดัำบข้องสมาช้ิกี่
ในเซตสามารู้ถ้สลับท่�
กี่ันไดำ้อย�างอิสรู้ะ

ATTENTION

เซตข้องจำานวนเต็มบวกี่ ค้อ
เซตข้องจำานวนนับ 
หรู้้อ ZZ

+
 = NN

ATTENTION

จากี่คำาถ้ามข้้อ 2 ในกี่ิจกี่รู้รู้ม Class Discussion จะเห็นว�า ตัวอักี่ษัรู้ “E” ทั�งสองตัวในคำาว�า

“CLEVER” นั�นไม�แตกี่ต�างกัี่น เพรู้าะว�าตัวอักี่ษัรู้ “E” ท่�ใช้้ในกี่ารู้สรู้้างคำาศัพท์เป็นตัวเด่ำยวกัี่น

และกี่ารู้เข้่ยนเซตแบบแจกี่แจงสมาชิ้กี่ จะกี่ำาหนดำให้เข้่ยนสมาช้ิกี่ท่�ซำ�ากัี่นเพ่ยงครู้ั�งเดำ่ยวเท�านั�น

ดำังนั�น จ่งเข้่ยนเซต S ไดำ้ว�า S = { C, L, E, V, R }

(...) เพ้�อแสดำงว�ามส่มาช้กิี่อ้�น ๆ  ท่�เข้า้ใจตรู้งกี่นัว�ามส่มาช้กิี่ใดำบา้งในเซตนั�น เช้�น A = { 1, 2, 3, ..., 9 }

สัญลักี่ษัณิ์ ... แสดำงว�าม่ 4, 5, 6, 7 และ 8 เป็นสมาช้ิกี่ข้องเซต A ดำ้วย ซ่�งจะเห็นว�า เซต A

ม่จำานวนสมาช้ิกี่ 9 ตัว เข้่ยนแทนดำ้วย n(A) = 9

  2)  ก�ร์เขีียนเซตแบบบอิกเง่�อินไขีขีอิงสำม�ชัิก เป็นกี่ารู้เข้่ยนโดำยใช้้ตัวแปรู้แทนสมาช้ิกี่ แล้ว

กี่ำาหนดำเง้�อนไข้หรู้้อความสัมพันธ์์รู้ะหว�างสมาชิ้กี่เก่ี่�ยวกี่ับตัวแปรู้นั�น เพ้�อให้ทรู้าบว�าตัวแปรู้นั�น

แทนสมาช้ิกี่ใดำบ้าง เช้�น

  A = { x | x เป็นจำานวนเตม็บวกี่ท่�น้อยกี่ว�า 10 } อ�านว�า A เป็นเซตซ่�งปรู้ะกี่อบดำว้ยสมาชิ้กี่ x
โดำยท่� x เป็นจำานวนเต็มบวกี่ท่�น้อยกี่ว�า 10 ซ่�งเครู้้�องหมาย “ | ” แทนคำาว�า โดำยท่�

  ในกี่ารู้เข่้ยนเซตข้องจำานวน สามารู้ถ้ใช้้สญัลกัี่ษัณิแ์ทนเซตข้องจำานวนต�าง ๆ  ท่�นักี่เรู้ย่นรู้้จ้กัี่

ดำังน้�

  RR แทน เซตข้องจำานวนจรู้ิง

  QQ แทน เซตข้องจำานวนตรู้รู้กี่ยะ

  QQ′ แทน เซตข้องจำานวนอตรู้รู้กี่ยะ

  ZZ แทน เซตข้องจำานวนเต็ม หรู้้อ ZZ = { ..., -3, -2, -1, 0, 1, 2, 3, ... }

  ZZ- แทน เซตข้องจำานวนเตม็ลบ หรู้้อ ZZ- = { -1, -2, -3, ... }

  ZZ0 แทน เซตข้องศ้นย์ หรู้้อ ZZ0 = { 0 }

  ZZ+ แทน เซตข้องจำานวนเต็มบวกี่ หรู้้อ ZZ+ = { 1, 2, 3, ... }

  NN แทน เซตข้องจำานวนนับ หรู้้อ NN = { 1, 2, 3, ... }

  ซ่�งในบางครู้ั�ง A = { x | x เป็นจำานวนเต็มบวกี่ท่�น้อยกี่ว�า 10 }

  อาจเข้่ยนเป็น { x | x∊ ZZ+ และ x < 10 } หรู้้อ { x∊ ZZ+ | x < 10 } เซต 3



1)  กำ�หนด  A = { x | x เป็็นจำำ�นวินเต็มบวิก และ 2 ≤ x < 11 }

  และ    B = { x | x เป็็นจำำ�นวินเต็มบวิกตั�งแต่ 3 ถ่ง 11 }
 (1) ให้เข้่ยนเซต A และเซต B แบบแจกี่แจงสมาช้ิกี่

 (2) ให้ตรู้วจสอบว�า เซต A และเซต B ม่สมาช้ิกี่เหม้อนกี่ันหรู้้อไม� เพรู้าะเหตุใดำ

2)  ให้เขีียนเซต C แบบบอิกเง่�อินไขีขีอิงสำม�ชัิก เม่�อิ C = { 5, 10, 15, 20, 25, … }

วิิธีีทำ�  1) (1) A = { 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9, 10 } และ B = { 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9, 10, 11 }

  (2) เน่�องจากี่ 2∊A แต� 2∉B หรู้้อ 11∉A แต� 11∊B

   ดำังนั�น เซต A และเซต B ม่สมาช้ิกี่ไม�เหม้อนกี่ัน

   แต�ม่จำานวนสมาช้ิกี่เท�ากี่ัน นั�นค้อ n(A) = n(B)

2) C = { x | x เป็นจำานวนเต็มบวกี่ท่�เป็นพหุค้ณิข้อง 5 } หรู้้อ

  C = { x | x = 5n เม้�อ n เป็นจำานวนนับ } หรู้้อ C = { 5n | n∊NN }

ตัวอย่างที่ 1

1) กี่ำาหนดำ E = { x | x เป็นจำานวนเต็มท่�อย้�รู้ะหว�าง 10 กี่ับ 18 }
 และ  F = { x | x เป็นจำานวนเต็ม และ 10 ≤ x < 18 }
 (1) ให้เข้่ยนเซต E และเซต F แบบแจกี่แจงสมาช้ิกี่
 (2) ให้ตรู้วจสอบว�า เซต E และเซต F ม่สมาช้ิกี่เหม้อนกี่ันหรู้้อไม� เพรู้าะเหตุใดำ

2) ให้เข้่ยนเซต G แบบบอกี่เง้�อนไข้ข้องสมาช้ิกี่
 เม้�อ G = { -6, -3, 0, 3, 6, 9 }

ลองทําดูลองทําดู

ฝกทําตอ

แบบฝกทกัษะ 1.1 ขอ 1, 2,
5-7, 12 (หนา 7, 8)

2.	 เซตว่าง	(Empty	Set)
 พิจารู้ณิาเซตต�อไปน้�

 A = { 0, 1, 2 }, B = { 0 } และ C = { } จะไดำ้ว�า

 เซต A ม่จำานวนสมาช้ิกี่ 3 ตัว ค้อ 0, 1 และ 2

 เซต B ม่จำานวนสมาช้ิกี่ 1 ตัว ค้อ 0

 และเซต C ไม�ม่สมาช้ิกี่อย้�ในเซต

 เรู้่ยกี่เซต C ว�า เซตว�าง เข้่ยนแทนดำ้วย { } หรู้้อ ∅ นั�นค้อ C = ∅

INFORMATION

เซต { ∅	} ไม�ใช้�เซตว�าง แต�เปน็เซต
ท่�ปรู้ะกี่อบดำ้วยสมาช้ิกี่ 1 ตัว 
ค้อ ∅	และ n(∅) = 0

เซตว�ง คือ เซตที่ไมมีสม�ชิกำบทนิยาม
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เซตจำ�กัำด คือ เซตที่มีจำ�นวนสม�ชิกำเป็็นศูนย หรือจำ�นวนเต็มบวกำ

 เซตอนันต คือ เซตที่ไมใชเซตจำ�กัำด

บทนิยาม

เซตอนันต ์เปน็เซตท่�ไม�สามารู้ถ้บอกี่จำานวนสมาชิ้กี่ หรู้อ้มส่มาช้กิี่มากี่มายนบัไม�ถ้ว้น

3.	 เซตจำกัด	(Finite	Set)	และเซตอนนัต์	(Inf	inite	Set)
 เซตข้องจำานวนเต็มบวกี่ท่�เป็นพหุค้ณิข้อง 4 และม่ค�า

นอ้ยกี่ว�า 30 นั�นคอ้ { 4, 8, 12, ..., 28 } ปรู้ะกี่อบไปดำว้ยสมาช้กิี่ท่�ม่

จำานวนจำากี่ดัำ เรู้ย่กี่เซตน้�ว�า เซตจำำ�กดั และเม้�อเข้ย่นแจกี่แจงสมาช้กิี่
เซตว�างเป็นเซตจำากี่ัดำ

ATTENTION

ข้องเซตน้�จะไดำ้ { 4, 8, 12, 16, 20, 24, 28 } ซ่�งเซตน้�ม่จำานวนสมาช้ิกี่เท�ากี่ับ 7

 แต�เซตข้องจำานวนเต็มบวกี่ท่�เป็นพหุค้ณิข้อง 3 เช้�น { 3, 6, 9, 12, 15, ... } ปรู้ะกี่อบด้ำวยสมาชิ้กี่

มากี่มายนับไม�ถ้้วน ซ่�งไม�สามารู้ถ้บอกี่จำานวนสมาช้ิกี่ข้องเซตไดำ้ เรู้่ยกี่เซตน้�ว�า เซตอินันต์

กำ�หนด  A เป็็นเซตขีอิงจำำ�นวินคี�บวิกที�น้อิยกวิ่� 10

    B เป็็นเซตขีอิงจำำ�นวินนับที�เป็็นพหุค่ณขีอิง 4

และ    C เป็็นเซตขีอิงจำำ�นวินนับที�น้อิยกวิ่� 0

1)  ให้เขีียนเซต A เซต B และเซต C แบบแจำกแจำงสำม�ชัิก

2)  ให้ห�จำำ�นวินสำม�ชัิกขีอิงเซต A เซต B และเซต C

3)  ให้พิจำ�ร์ณ�วิ่� เซต A เซต B และเซต C เป็็นเซตจำำ�กัดหร์่อิเซตอินันต์ 

วิิธีีทำ�  1) A = { 1, 3, 5, 7, 9 }, B = { 4, 8, 12, 16, 20, ... } และ C { }

2)  n(A) = 5, n(B) ม่จำานวนสมาช้ิกี่เป็นอนันต์หรู้้อม่สมาช้ิกี่มากี่มายนับไม�ถ้้วน 

และ n(C) = 0

3) เซต A และเซต C เป็นเซตจำากี่ัดำ และเซต B เป็นเซตอนันต์

ตัวอย่างที่ 2

กี่ำาหนดำ D เป็นเซตข้องจำานวนค้�บวกี่ท่�น้อยกี่ว�า 10
   E เป็นเซตข้องจำานวนนับท่�เป็นพหุค้ณิข้อง 6
และ   F เป็นเซตข้องจำานวนเต็มลบท่�มากี่กี่ว�า -1
1) ให้เข้่ยนเซต D เซต E และเซต F แบบแจกี่แจงสมาช้ิกี่
2) ให้หาจำานวนสมาช้ิกี่ข้องเซต D เซต E และเซต F
3) ให้พจิารู้ณิาว�าเซต D เซต E และเซต F เป็นเซตจำากี่ดัำหรู้อ้เซตอนันต์

ลองทําดู

ฝกทําตอ

แบบฝกทักษะ 1.1 ขอ 3, 
4, 8, 10, 11 (หนา 7, 8)

ลองทําดู

เซต 5



 ถ้้าเซต A ไม�เท�ากี่ับเซต B เข้่ยนแทนดำ้วย A ≠ B ซ่�ง

หมายความว�า ม่สมาช้ิกี่อย�างน้อยหน่�งตัวข้องเซต A ไม�เป็น

สมาชิ้กี่ข้องเซต B หรู้้อม่สมาช้ิกี่อย�างน้อยหน่�งตัวข้องเซต B

ไม�เป็นสมาช้ิกี่ข้องเซต A เช้�น A = { 2, 4, 8 } และ B = { 2, 4, 6 } 

ซ่�งจะเห็นว�า 8∊A แต� 8∉B ดำังนั�น A ≠ B และเน่�องจากี่

n(A) = n(B) จะไดำ้ว�า เซต A และเซต B เป็นเซตท่�เท่ยบเท�ากี่ัน

ถ้้า A = B แล้ว
n(A) = n(B) 

ATTENTION

เซต A เท�กัำบเซต B หม�ยถึง สม�ชิกำทุกำตัวของเซต A เป็็นสม�ชิกำของเซต B และสม�ชิกำ

ทุกำตัวของเซต B เป็็นสม�ชิกำของเซต A

บทนิยาม

INFORMATION

เซตสองเซตท่�ม่จำานวน
สมาช้ิกี่เท�ากี่ัน เรู้่ยกี่ว�า
เซตท่�เท่ยบเท�ากี่ัน

กำ�หนด  A เป็็นเซตขีอิงตัวิอิักษัร์ที�เป็็นพยัญชันะในภ�ษั�อิังกฤษัซ่�งอิย่่ในคำ�วิ่� “PRODUCT”

และ    B = { C, O, U, N, T }

1)  ให้เขีียนเซต A แบบแจำกแจำงสำม�ชัิก

2)  ให้ตร์วิจำสำอิบวิ่� เซต A และเซต B เป็็นเซตที�เท่�กันหร์่อิไม่ เพร์�ะเหตุใด

วิิธีีทำ� 1) A = { P, R, D, C, T }

2)  เซต A และเซต B เป็นเซตท่�ไม�เท�ากี่ัน เพรู้าะม่สมาช้ิกี่บางตัวข้องเซต A ไม�เป็น

สมาช้ิกี่ข้องเซต B

ตัวอย่างที่ 3

กี่ำาหนดำ P = { x | x เป็นจำานวนเต็มท่�ม่ค�ามากี่กี่ว�า 0 แต�น้อยกี่ว�า 5 } และ S = { 0 }
1) ให้เข้่ยนเซต P แบบแจกี่แจงสมาช้ิกี่
2) ให้ตรู้วจสอบว�า เซต P และเซต S เป็นเซตท่�เท�ากี่ันหรู้้อไม� เพรู้าะเหตุใดำ

ลองทําดู

ฝกทําตอ

แบบฝกทักษะ 1.1 

ขอ 9 (หนา 8)

ลองทําดู

Thinking Time
  ถ้้า n(A) = n(B) แล้ว A = B หรู้้อไม� หากี่ไม�จงยกี่ตัวอย�างปรู้ะกี่อบ

4.	 เซตท่�เท่ากัน	(Equal	Sets)
 เซตสองเซตเท�ากัี่น ก็ี่ต�อเม้�อ สมาช้กิี่ข้องเซตทั�งสองเหมอ้นกี่นั

ทกุี่สมาช้กิี่ เช้�น A = { 1, 2, 3, 4 } และ B = { 2, 4, 1, 3 } ซ่�งจะเหน็ว�า

สมาช้ิกี่ทั�งหมดำข้องเซต A และเซต B เหม้อนกี่ันทุกี่ตัว ถ้่งแม้ว�า

ลำาดำบัข้องสมาช้กิี่ในเซต A และเซต B แตกี่ต�างกี่นั จะไดำว้�า เซต A

เท�ากี่ับเซต B เข้่ยนแทนดำ้วย A = B
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5.  ให้เขีียนเซตต่อิไป็น้�แบบแจำกแจำงสำม�ชัิก

 1) I เป็นเซตข้องตัวอักี่ษัรู้ท่�เป็นพยัญช้นะในภาษัาอังกี่ฤษัซ่�งอย้�ในคำาว�า “SYMMETRY”

 2) J = { x | x เป็นส่ข้องสายรูุ้้ง }

 3) K = { x | x เป็นช้้�อจังหวัดำในปรู้ะเทศไทยท่�ข้่�นต้นดำ้วยพยัญช้นะ “กี่” }

 4) L = { x | x เป็นเซตข้องจำานวนเฉพาะท่�มากี่กี่ว�า 2 แต�น้อยกี่ว�า 50 }

5.  ให้เขีียนเซตต่อิไป็น้�แบบแจำกแจำงสำม�ชัิก

 รู้ะดำับกลาง

 รู้ะดำับพื้นฐาน

1.  ให้เขีียนเซตต่อิไป็น้�แบบแจำกแจำงสำม�ชัิก

 1) A = { x | x เป็นจำานวนเต็มบวกี่ตั�งแต� 1 ถ้่ง 10 }

 2) B = { x | x เป็นจำานวนเต็มลบตั�งแต� -10 ถ้่ง -1 }

 3) C = { x | x เป็นจำานวนค้� และ -2 < x ≤	12 }

 4) D เป็นเซตข้องตัวอักี่ษัรู้ท่�เป็นสรู้ะในภาษัาอังกี่ฤษัซ่�งอย้�ในคำาว�า “HAPPY”

2.  ให้ห�จำำ�นวินสำม�ชัิกขีอิงเซตต่อิไป็น้�

 1) A = { 1, 2, 3, 4, 5, ..., 26 }

 2) B = { 7, 9, 11, 13, 15, ..., 37 }

 3)  C เป็นเซตข้องจำานวนกี่ำาลังสองสมบ้รู้ณิ์ท่�อย้�รู้ะหว�าง

10 กี่ับ 90

3.  ให้เขีียนเซตต่อิไป็น้�แบบแจำกแจำงสำม�ชัิก และตร์วิจำสำอิบวิ่�เซตนั�นเป็็นเซตวิ่�งหร์่อิไม่

 1) E เป็นเซตข้องจำานวนค่�ท่�หารู้ดำ้วย 2 ลงตัว

 2) F = { x | x เป็นช้้�อเดำ้อนท่�ลงท้ายดำ้วยคำาว�า “ยน” }

 3) G เป็นเซตข้องรู้้ปส่�เหล่�ยมท่�ม่จุดำยอดำ 5 จุดำ

 4) H = { x | x เป็นจำานวนเฉพาะท่�เป็นจำานวนค้� }

4.  กำ�หนด A เป็็นเซตขีอิงจำำ�นวินคี�ที�น้อิยกวิ่� 11

 1) ให้เข้่ยนเซต A แบบแจกี่แจงสมาช้ิกี่

 2) ให้บอกี่จำานวนสมาช้ิกี่ข้องเซต A

 3) ให้พิจารู้ณิาว�า เซต A เป็นเซตจำากี่ัดำหรู้้อเซตอนันต์

1.  ให้เขีียนเซตต่อิไป็น้�แบบแจำกแจำงสำม�ชัิก

2.  ให้ห�จำำ�นวินสำม�ชัิกขีอิงเซตต่อิไป็น้�

3.  ให้เขีียนเซตต่อิไป็น้�แบบแจำกแจำงสำม�ชัิก และตร์วิจำสำอิบวิ่�เซตนั�นเป็็นเซตวิ่�งหร์่อิไม่

4.  กำ�หนด A เป็็นเซตขีอิงจำำ�นวินคี�ที�น้อิยกวิ่� 11

แบบฝกทักษะ 1.1

จำานวนกี่ำาลังสองสมบ้รู้ณิ์ ค้อ 
จำานวนท่�เป็นกี่ำาลังสองข้อง
จำานวนเต็ม

PROBLEMPROBLEM 
SOLVING SOLVING TIPTIP
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6.    ให้เขีียนเซต N แบบแจำกแจำงสำม�ชัิก เม่�อิ N = { x | x เป็็นจำำ�นวินกำ�ลังสำ�มสำมบ่ร์ณ์ร์ะหวิ่�ง 

2 ถ่ง 200 }

7.   กำ�หนด P เป็็นเซตขีอิงจำำ�นวินกำ�ลังสำอิงสำมบ่ร์ณ์ที�มีค่�

ม�กกวิ่� 1 และน้อิยกวิ่� 50

 1) ให้พิจารู้ณิาว�า 10∊P หรู้้อไม�

 2) ให้เข้่ยนเซต P แบบแจกี่แจงสมาช้ิกี่

8.  กำ�หนด  P = { x | x เป็็นจำำ�นวินกำ�ลังสำอิงสำมบ่ร์ณ์ร์ะหวิ่�ง 10 กับ 15 }

    และ  R =  { x | x เป็็นจำำ�นวินเต็มบวิกที�น้อิยกวิ่� 5 ที�เป็็นจำำ�นวินกำ�ลังสำอิงสำมบ่ร์ณ์และ

จำำ�นวินกำ�ลังสำ�มสำมบ่ร์ณ์ }

 1) ให้เข้่ยนเซต P และเซต R แบบแจกี่แจงสมาช้ิกี่

 2) ให้พิจารู้ณิาว�าเซต P และเซต R เป็นเซตว�างหรู้้อไม� 

9.   กำ�หนด S = { x∊ZZ | 1 ≤ x ≤ 10} และ T = {x∊RR | 1 ≤ x ≤ 10 } ให้ตร์วิจำสำอิบวิ่� 

เซต S และเซต T เป็็นเซตที�เท่�กันหร์่อิไม่ เพร์�ะเหตุใด

6.    ให้เขีียนเซต N แบบแจำกแจำงสำม�ชัิก เม่�อิ N = { 

7.   กำ�หนด P เป็็นเซตขีอิงจำำ�นวินกำ�ลังสำอิงสำมบ่ร์ณ์ที�มีค่�

8.  กำ�หนด  P = { 

9.   กำ�หนด S = { 

10.   ตร์วิจำสำอิบวิ่�ขี้อิควิ�มต่อิไป็น้�เป็็นจำร์ิงหร์่อิเท็จำ ถ้�เป็็นเท็จำ ให้อิธีิบ�ยเหตุผล

 1) { 0 } = ∅ 2) ∅ = { }

 3) { ∅ } เป็นเซตว�าง 4) n(∅) = 0

11.   ให้เขีียนเซตต่อิไป็น้�แบบแจำกแจำงสำม�ชิักและตร์วิจำสำอิบว่ิ�เซตใดเป็็นเซตจำำ�กัด  และเซตใด

เป็็นเซตอินันต์

 1) S = { x | x เป็นพหุค้ณิข้อง 7 และ 11 }

 2) T = { x∊RR | x2 - 6x - 8 = 0 }
 3) U = { x∊RR | x2 = -1 }

12.  ตร์วิจำสำอิบวิ่�ขี้อิควิ�มต่อิไป็น้�เป็็นจำร์ิงหร์่อิเท็จำ ถ้�เป็็นเท็จำ ให้อิธีิบ�ยเหตุผล

 1) c∉{ c, a, r }

 2) car∊{ c, a, r }

 3) { c }∊{ c, a, r }

10.   ตร์วิจำสำอิบวิ่�ขี้อิควิ�มต่อิไป็น้�เป็็นจำร์ิงหร์่อิเท็จำ ถ้�เป็็นเท็จำ ให้อิธีิบ�ยเหตุผล

11.   ให้เขีียนเซตต่อิไป็น้�แบบแจำกแจำงสำม�ชิักและตร์วิจำสำอิบว่ิ�เซตใดเป็็นเซตจำำ�กัด  และเซตใด

12.  ตร์วิจำสำอิบวิ่�ขี้อิควิ�มต่อิไป็น้�เป็็นจำร์ิงหร์่อิเท็จำ ถ้�เป็็นเท็จำ ให้อิธีิบ�ยเหตุผล

 รู้ะดำับทาทาย

จำานวนกี่ำาลังสามสมบรู้้ณิ ์คอ้ 
จำานวนท่�เป็นกี่ำาลังสามข้อง
จำานวนเต็ม

PROBLEMPROBLEM 
SOLVING SOLVING TIPTIP
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1.	 	แผนภาพเวนน์		(Venn	Diagram)	และเอกภพสมัพทัธ์	(Relative	
Universe)

 ในกี่ารู้แกี่้ปัญหาต�าง ๆ  ดำ้วยเซต นักี่คณิิตศาสตรู้์สองท�าน ค้อ จอห์น เวนน์ และเลออนฮารู้์ดำ 

ออยเลอรู้ ์พบว�ากี่ารู้เข่้ยนแผนภาพแทนเซตจะช้�วยส้�อความคดิำ ทำาให้เห็นภาพข้องปญัหาชั้ดำเจนข่้�น

ซ่�งแผนภาพออยเลอรู้์จะแสดำงความสัมพันธ์์รู้ะหว�างเซตท่�เกี่ิดำข้่�นจรู้ิงหรู้้อม่อย้�จรู้ิง ส�วนแผนภาพ

เวนนจ์ะแสดำงความสมัพนัธ์ร์ู้ะหว�างเซตท่�สามารู้ถ้เปน็ไปไดำท้ั�งหมดำ โดำยไม�คำานง่ว�าสามารู้ถ้เกี่ดิำข้่�น

ไดำ้จรู้ิงหรู้้อไม� ในอดำ่ตนิยมเรู้่ยกี่แผนภาพแทนเซตว�า แผนภ�พเวินน์-อิอิยเลอิร์์ เพ้�อเป็นเกี่่ยรู้ติ

แกี่�นักี่คณิิตศาสตรู้์ทั�งสอง แต�ในปัจจุบันเรู้่ยกี่แผนภาพดำังกี่ล�าวว�า แผนภ�พเวินน์ เน่�องจากี่

แผนภาพเวนน์และแผนภาพออยเลอรู้์ม่ความแตกี่ต�างกัี่นตามท่�กี่ล�าวมาข้้างต้น และบางครู้ั�ง

เพ้�อความสะดำวกี่ จะเรู้่ยกี่อย�างสั�น ๆ  ว�า แผนภ�พ

 นักี่เรู้่ยนสามารู้ถ้ใช้้แผนภาพเข้่ยนแทนเซตไดำ้ ดำังรู้้ป

 จากี่รู้้ป จะเห็นว�า รู้้ปส่�เหล่�ยมมุมฉากี่แสดำงถ้่งเซตข้อง

สมาช้ิกี่ทั�งหมดำท่�อย้�ภายใต้ข้อบเข้ตสิ�งท่�ต้องกี่ารู้จะศ่กี่ษัาโดำยม่

ข้้อตกี่ลงว�า ต�อไปจะกี่ล�าวถ้่งสมาช้ิกี่ข้องเซตน้�เท�านั�น ซ่�งเรู้่ยกี่

เซตน้�ว�า เอิกภพสำัมพัทธี์ เข้่ยนแทนดำ้วย 𝒰𝒰 นั�นค้อ ในรู้้ปน้�

กี่ำาหนดำให้ 𝒰𝒰 = { 1, 2, 3, 4, 5 } และส�วนวงกี่ลมในรู้้ปแสดำงถ้่ง

เซต A ซ่�งในรู้้ปน้�กี่ำาหนดำให้ A = { 1, 2, 3 }

𝒰𝒰
A

1

3
2

4

5

เอกำภพสัมพัทธ คือ เซตที่ป็ระกำอบดวยสม�ชิกำที่จะกำล�วถึงหรือพิจ�รณ�ในสถ�นกำ�รณ

หรือป็ญห�ที่กำำ�หนดให

บทนิยาม

1.2	 	แผนภาพเวนน์	(Venn	Diagram)	เอกภพสัมพทัธ์	
(Relative	Universe)	สบัเซต	(Subset)	และ
เพาเวอร์เซต	(Power	Set)

ATTENTION

ถ้้ากี่ล�าวถ้่งเซตข้องจำานวนและไม�ไดำ้กี่ำาหนดำว�าเซตใดำเป็นเอกี่ภพสัมพัทธ์์ให้ถ้้อว�าเอกี่ภพสัมพัทธ์์ 
ค้อ เซตข้องจำานวนจรู้ิง (RR)

เซต 9



กำ�หนด  𝓤𝓤 = { x | x เป็็นจำำ�นวินเต็มตั�งแต่ 1 ถ่ง 10 }

และ    A  = { x | x เป็็นจำำ�นวินกำ�ลังสำอิงสำมบ่ร์ณ์ }

1)  ให้เขีียนเซต 𝓤𝓤 และเซต A แบบแจำกแจำงสำม�ชัิก

2)  ให้เขีียนแผนภ�พแทนเซต 𝓤𝓤 และเซต A

วิิธีีทำ� 1) 𝒰𝒰 = { 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9, 10 }

  A = { 1, 4, 9 }

2)

ตัวอย่างที่ 4

กี่ำาหนดำ 𝒰𝒰 = { x | x เป็นจำานวนเต็มตั�งแต� 1 ถ้่ง 13 }
และ  B = { x | x เป็นจำานวนเฉพาะ }
1) ให้เข้่ยนเซต 𝒰𝒰 และเซต B แบบแจกี่แจงสมาช้ิกี่
2) ให้เข้่ยนแผนภาพแทนเซต 𝒰𝒰 และเซต B

ลองทําดูลองทําดู

2.	 สับเซต	(Subset)	และสบัเซตแท�	(Proper	Subset)
กี่ำาหนดำ A = { 1, 2, 3 } และ B = { 1, 2, 3, 4, 5 } จะเข้่ยนแผนภาพแทนเซต A และเซต B 

ไดำ้อย�างไรู้
𝒰𝒰

B

A 1   2
3

4

5

เซต A ไม�ไดำ้ปรู้ะกี่อบดำ้วย
สมาช้กิี่ท่�เป็นจำานวนกี่ำาลังสอง
สมบ้รู้ณิ์ทุกี่จำานวน เพรู้าะ
สมาช้กิี่ในเอกี่ภพสมัพทัธ์เ์ปน็
เพ่ยงจำานวนเต็มตั�งแต� 1 
ถ้่ง 10

PROBLEMPROBLEM 
SOLVING SOLVING TIPTIP

จำานวนเฉพาะ ค้อ จำานวนเต็มบวกี่
ท่�มากี่กี่ว�า 1 ซ่�งหารู้ลงตวัไดำด้ำว้ย 
1 และตัวเองเท�านัั�น

PROBLEMPROBLEM 
SOLVING SOLVING TIPTIP

A 1

9 4

2  3
5  6
7  8
10

𝒰𝒰

ฝกทําตอ

แบบฝกทักษะ 1.2 ขอ 1 
(หนา 16)

กำำ�หนด A และ B เป็็นเซต

 เซต A เป็็นสับเซตของเซต B ก็ำตอเม�อ สม�ชิกำทุกำตัวของเซต A เป็็นสม�ชิกำของเซต B 

เขียนแทนดวย A ⊂ B

บทนิยาม

 เน่�องจากี่กี่ารู้เข้ย่นเซตแบบแจกี่แจงสมาชิ้กี่ จะเข้ย่น
สมาช้กิี่แต�ละตัวเพย่งตวัเดำย่วเท�านั�น ดัำงนั�น จง่นิยมเข้ย่น
แผนภาพแสดำงเซต A และเซต B ไดำ้ ดำังรู้้ป

 จากี่รู้้ป จะเห็นว�า วงกี่ลมท่�แทนเซต A อย้�ภายใน
วงกี่ลมท่�แทนเซต B ทั�งหมดำ นั�นค้อ สมาช้ิกี่ทุกี่ตัวข้อง
เซต A เป็นสมาช้ิกี่ข้องเซต B ซ่�งกี่ล�าวไดำ้ว�าเซต A เป็นสับเซตข้องเซต B

10

 พิจารู้ณิา C = { 6, 7, 8 }, D = { 6, 7, 8, 9 } และ E = { 6, 7, 8 }

 เน่�องจากี่สมาชิ้กี่ทุกี่ตัวข้องเซต C เป็นสมาชิ้กี่ข้อง

เซต D และ C ≠ D จ่งกี่ล�าวไดำ้ว�าเซต C เป็นทั�งสับเซต

และสับเซตแท้ข้องเซต D ซ่�งสามารู้ถ้เข้่ยนแผนภาพแสดำง

เซต C และเซต D ไดำ้ ดำังรู้้ป

𝒰𝒰
C

D

96
8

7

C E
6

8

7

𝒰𝒰

  กำำ�หนด A และ B เป็็นเซต

เซต A เป็็นสับเซตแทของเซต B ก็ำตอเม�อ A ⊂ B และ A ≠ B

บทนิยาม

เซตทกุี่เซตเปน็สบัเซตข้องตวัเอง นั�นคอ้ ถ้า้ A เปน็เซตใดำ ๆ  แลว้ A⊂A

  กำำ�หนด A และ B เป็็นเซต 

A ⊂ B และ B ⊂ A ก็ำตอเม�อ A = B

บทนิยาม

 เน่�องจากี่สมาช้ิกี่ทุกี่ตัวข้องเซต C เป็นสมาช้ิกี่ข้องเซต E

และสมาช้ิกี่ทุกี่ตัวข้องเซต E เป็นสมาช้ิกี่ข้องเซต C ดำังนั�น

C = E นั�นค้อ เซต C เป็นสับเซตข้องเซต E แต�เซต C ไม�เป็น

สับเซตแท้ข้องเซต E และเซต E เป็นสับเซตข้องเซต C แต�

เซต E ไม�เปน็สบัเซตแทข้้องเซต C ซ่�งสามารู้ถ้เข้ย่นแผนภาพ

แสดำงเซต C และเซต E ไดำ้ ดำังรู้้ป

INFORMATION

โดำยส�วนใหญ�จะใช้้สัญลักี่ษัณ์ิ “⊆” 
แสดำงว�า “เป็นสับเซตข้อง” และใช้้
สญัลกัี่ษัณิ ์“⊂” แสดำงว�า “เปน็สบัเซต
แท้ข้อง” แต�ในหนังส้อเล�มน้�จะใช้้
สญัลกัี่ษัณ์ิ “⊂” แทนกี่ารู้เป็นสับเซต
และสับเซตแท้

ให้นักเร์ียนจำับค่่ แล้วิชั่วิยกันตอิบคำ�ถ�มต่อิไป็น้�

1. จากี่แผนภาพ เซต A เป็นสบัเซตข้องเซต B หรู้้อไม�

 และเซต B เป็นสบัเซตข้องเซต A หรู้้อไม�

2.  จากี่แผนภาพ เซต B เป็นสบัเซตข้องเซต C หรู้้อไม�

และเซต C เป็นสบัเซตข้องเซต B หรู้้อไม�

Class Discussion

𝒰𝒰A BC
x

p
y r

z
q

เซต 11



 จากี่กี่ิจกี่รู้รู้ม Class Discussion 

 คำาถ้ามข้้อ 1 จากี่แผนภาพ จะเห็นว�า ม่สมาช้ิกี่ข้องเซต A ค้อ x, y และ z ท่�ไม�เป็นสมาช้ิกี่

ข้องเซต B ดำังนั�น เซต A ไม�เป็นสับเซตข้องเซต B และม่สมาช้ิกี่ข้องเซต B ค้อ q และ r ท่�ไม�เป็น

สมาช้ิกี่ข้องเซต  A ดำังนั�น เซต B ไม�เป็นสับเซตข้องเซต A

 คำาถ้ามข้้อ 2 จากี่แผนภาพ จะเห็นว�า สมาช้ิกี่ทุกี่ตัวข้องเซต B เป็นสมาช้ิกี่ข้องเซต C และ

สมาช้ิกี่ทุกี่ตัวข้องเซต C เป็นสมาช้ิกี่ข้องเซต B ดำังนั�น เซต  B เป็นสับเซตข้องเซต C และเซต C

เป็นสับเซตข้องเซต B ดำังนั�น B = C

กำำ�หนด A และ B เป็็นเซต กำล�วว� เซต A ไมเป็็นสับเซตของเซต B ก็ำตอเม�อ มีสม�ชิกำ

อย�งนอยหนึ่งตัวของเซต A ที่ไมเป็็นสม�ชิกำของเซต B เขียนแทนดวย A ⊄ B

บทนิยาม

กำ�หนด  X เป็็นเซตขีอิงตัวิอิักษัร์ในคำ�วิ่� “SINGAPORE”
และ  Y เป็็นเซตขีอิงตัวิอิักษัร์ในคำ�วิ่� “PINS”
1)  ให้เขีียนแผนภ�พแทนเซต X และเซต Y
2)  เซต Y เป็็นสำับเซตขีอิงเซต X หร์่อิไม่ เพร์�ะเหตุใด
3)  เซต Y เป็็นสำับเซตแท้ขีอิงเซต X หร์่อิไม่ เพร์�ะเหตุใด

วิิธีีทำ� 1)

2)  เซต Y เป็นสับเซตข้องเซต X เพรู้าะสมาช้ิกี่ทุกี่ตัวข้องเซต Y เป็นสมาช้ิกี่
ข้องเซต X

3)  เซต Y เป็นสับเซตแท้ข้องเซต X เพรู้าะสมาช้ิกี่ทุกี่ตัวข้องเซต Y เป็นสมาช้ิกี่
ข้องเซต X และม่ A, E, G, O และ R ท่�เป็นสมาช้ิกี่ข้องเซต Y แต�ไม�เป็น
สมาช้ิกี่ข้องเซต X ดำังนั�น Y ≠ X

ตัวอย่างที่ 5

𝒰𝒰XY

P I
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G  A
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E

ฝกทําตอ

แบบฝกทักษะ 1.2 
ขอ 2 (หนา 16)

กี่ำาหนดำ C = { 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7 } และ D = { 1, 3, 5, 7 }
1) ให้เข้่ยนแผนภาพแทนเซต C และเซต D
2) เซต D เป็นสับเซตข้องเซต C หรู้้อไม� เพรู้าะเหตุใดำ
3) เซต D เป็นสับเซตแท้ข้องเซต C หรู้้อไม� เพรู้าะเหตุใดำ

ลองทําดูลองทําดู

12

ฝกทําตอ

แบบฝกทักษะ 1.2 
ขอ 3 (หนา 16)

กี่ำาหนดำ S = { x | x เป็นจำานวนเต็ม และ 0 < x ≤ 13 }

  T = { x | x เป็นจำานวนเฉพาะท่�น้อยกี่ว�า 13 }

  U = { 1, 2, 3, ..., 13 }

และ  V = { {1, 2 }, 3, 4, 5, { 11, 12, 13 } }

1) ให้เข้่ยนเซต S และเซต T แบบแจกี่แจงสมาช้ิกี่

2) ให้ตรู้วจสอบว�า T ⊂ S หรู้้อ S ⊂ T หรู้้อไม� เพรู้าะเหตุใดำ

3) ให้ตรู้วจสอบว�า U ⊂ V หรู้้อ V ⊂ U หรู้้อไม� เพรู้าะเหตุใดำ
4) เซต U และเซต S ม่ความสัมพันธ์์กี่ันอย�างไรู้ ให้อธ์ิบาย

ลองทําดูลองทําดู

กำ�หนด  G เป็็นเซตขีอิงจำำ�นวินคี�บวิกที�น้อิยกวิ่� 11
  H เป็็นเซตขีอิงจำำ�นวินเฉพ�ะที�น้อิยกวิ่� 11

I  =  { 1, 3, 5, 7, 9 }
และ  J  =  { { 1, 3, 5, }, 7, 9 }
1)  ให้เขีียนเซต G และเซต H แบบแจำกแจำงสำม�ชัิก
2)  ให้ตร์วิจำสำอิบวิ่� G⊂H หร์่อิ H⊂G หร์่อิไม่ เพร์�ะเหตุใด
3)  ให้ตร์วิจำสำอิบวิ่� I⊂ J หร์่อิ J⊂ I หร์่อิไม่ เพร์�ะเหตุใด
4)  เซต I และเซต G มีควิ�มสำัมพันธี์กันอิย่�งไร์ ให้อิธีิบ�ย
วิิธีีทำ� 1) G = { 1, 3, 5, 7, 9 }
  H = { 2, 3, 5, 7 }

2) G ⊄ H เพรู้าะม่สมาช้ิกี่ข้องเซต G ค้อ 1 และ 9 ท่�ไม�เป็นสมาช้ิกี่ข้องเซต H

  และ H ⊄ G เพรู้าะม่สมาช้ิกี่ข้องเซต H ค้อ 2 ท่�ไม�เป็นสมาช้ิกี่ข้องเซต G

3)  I ⊄ J เพรู้าะม่สมาช้ิกี่ข้องเซต I ค้อ 1, 3 และ 5 ท่�ไม�เป็นสมาช้ิกี่ข้องเซต J 
และ J ⊄ I เพรู้าะม่สมาช้ิกี่ข้องเซต J ค้อ { 1, 3, 5 } ท่�ไม�เป็นสมาช้ิกี่ข้องเซต I

4)  I = G เพรู้าะสมาช้ิกี่ทุกี่ตัวข้องเซต I เป็นสมาช้ิกี่ข้องเซต G และสมาช้ิกี่ทุกี่ตัว
ข้องเซต G เป็นสมาช้ิกี่ข้องเซต I

ตัวอย่างที่ 6

เซต 13



3.	 เพาเวอร์เซต	(Power	Set)

 กี่ำาหนดำ A = { 1, 2 }

 สับเซตทั�งหมดำข้องเซต A ค้อเซตอะไรู้บ้าง

 เน่�องจากี่สบัเซตทั�งหมดำข้องเซต A ค้อ เซตทั�งหมดำท่�สมาช้กิี่

ข้องเซตนั�นเป็นสมาช้ิกี่ข้องเซต A ดำังนั�น { 1 }, { 2 } และ { 1, 2 } 

เป็นสับเซตข้องเซต A ดำังรู้้ปท่� 1, 2 และ 3 

และจากี่รู้้ปท่� 4 จะเห็นว�า ม่เซตว�างอย้�ในเซต A ไดำ้ ดำังนั�น เซตว�างจ่งเป็นสับเซตข้องเซต A ดำ้วย 

นั�นค้อ A = { 1, 2 } ม่สับเซต ค้อ ∅, { 1 }, { 2 } และ { 1, 2 }

ถ้้าเซต A ม่สมาช้ิกี่เท�ากี่ับ n ตัว แล้วจำานวนสับเซตข้องเซต A เท�ากี่ับ 2n เซต

ถ้้าเซต A ม่จำานวนสมาช้ิกี่เท�ากัี่บ n แล้วจำานวน

สมาช้ิกี่ข้อง P(A) เท�ากี่ับ 2n นั�นค้อ n(P(A)) = 2n

จำานวนสมาช้ิกี่ข้อง P(A) 
เท�ากี่ับจำานวนสับเซต
ข้องเซต A

ATTENTION

รู้้ปท่� 1

A
1

2

𝒰𝒰
A

1
2

รู้้ปท่� 2

𝒰𝒰

𝒰𝒰
A

1
2

รู้้ปท่� 3

𝒰𝒰

รู้้ปท่� 4

A 1

2

เซตว�าง

INFORMATION

เซตว�างเป็นสับเซตข้องเซต
ทกุี่เซต นั�นคอ้ ถ้้าเซต A เปน็
เซตใดำ ๆ  แล้ว ∅ ⊂ A

 เพาเวอร์ู้เซตข้องเซต A ค้อ เซตข้องสับเซตทั�งหมดำข้อง

เซต A เข้ย่นแทนดำว้ย P(A) ดำงันั�น P(A) = { ∅, { 1 }, { 2 }, { 1, 2 } }

14

ให้หาเพาเวอรู้์เซตข้องเซตต�อไปน้�
1) C = { 7, 8 } 2) D = { a, b, c }

ลองทําดู

ฝกทําตอ

แบบฝกทักษะ 1.2 
ขอ 4, 6 (หนา 16)

ลองทําดู

ให้หาจำานวนสมาช้ิกี่ข้องเพาเวอรู้์เซตข้องเซตต�อไปน้�
1) C = { ∅, a } 2) D = { ∅, 1, { 2 } }

ลองทําดู

ฝกทําตอ

แบบฝกทักษะ 1.2 ขอ 5
(หนา 16)

ลองทําดู

ให้ห�จำำ�นวินสำม�ชัิกขีอิงเพ�เวิอิร์์เซตขีอิงเซตต่อิไป็น้�

1)  A = { 0 }  2)  B = { 0, 1 } 3)  C = ∅

วิิธีีทำ� 1) จากี่ A = { 0 } จะไดำ้ว�า เซต A ม่สมาช้ิกี่ 1 ตัว ค้อ 0 

  ดำังนั�น จำานวนสมาช้ิกี่ข้อง P(A) เท�ากี่ับ 21 = 2

2) จากี่ B = { 0, 1 } จะไดำ้ว�า เซต B ม่สมาช้ิกี่ 2 ตัว ค้อ 0 และ 1

  ดำังนั�น จำานวนสมาช้ิกี่ข้อง P(B) เท�ากี่ับ 22 = 4

3) จากี่ C = ∅ จะไดำ้ว�า เซต C ไม�ม่สมาช้ิกี่

  ดำังนั�น จำานวนสมาช้ิกี่ข้อง P(C) เท�ากี่ับ 20 = 1

ตัวอย่างที่ 8

เพาเวอรู้์เซตข้องเซตใดำ ๆ  
จะไม�เป็นเซตว�าง เพรู้าะเซต
เหล�านั�นม่เซตว�างเป็น
สับเซตเสมอ

ATTENTION

ให้ห�เพ�เวิอิร์์เซตขีอิงเซตต่อิไป็น้�

1)  A = { 4, 5 }  2)  B = { p, q, r }

วิิธีีทำ� 1)  จากี่ A = { 4, 5 } จะไดำ้ว�า จำานวนสับเซตทั�งหมดำข้องเซต A เท�ากี่ับ 22 = 4 เซต

ค้อ ∅, { 4 }, { 5 } และ { 4, 5 }

  ดำังนั�น P(A) = { ∅, { 4 }, { 5 }, { 4, 5 } }

2) จากี่ B = { p, q, r } จะไดำ้ว�า จำานวนสับเซตทั�งหมดำข้องเซต B เท�ากี่ับ

  23 = 8 เซต ค้อ ∅, { p }, { q }, { r }, { p, q }, { p, r }, { q, r } และ { p, q, r }

  ดำังนั�น P(B) = { ∅, { p }, { q }, { r }, { p, q }, { p, r }, { q, r }, { p, q, r } }

ตัวอย่างที่ 7

เซต 15



 รู้ะดำับพื้นฐาน

 1.  กำ�หนด 𝓤𝓤 = { x | x เป็็นจำำ�นวินเต็มตั�งแต่ 1 ถ่ง 10 } และ A = { x | x เป็็นจำำ�นวินค่่ }
 1) ให้เข้่ยนเซต 𝒰𝒰 และเซต A แบบแจกี่แจงสมาช้ิกี่

 2) ให้เข้่ยนแผนภาพแทนเซต 𝒰𝒰 และเซต A

 2.  กำ�หนด  A = { -2, -1, 0, 1, 2, 3 } และ B = { 0, 1, 2, 3 }

 1) ให้เข้่ยนแผนภาพแทนเซต A และเซต B

 2) ให้ตรู้วจสอบว�า เซต B เป็นสับเซตแท้ข้องเซต A หรู้้อไม� เพรู้าะเหตุใดำ 

 1.  กำ�หนด 

 2.  กำ�หนด  A = { -2, -1, 0, 1, 2, 3 } และ B = { 0, 1, 2, 3 }

 3.  กำ�หนด  E = { x | x เป็็นจำำ�นวินเต็ม และ 0 < x ≤ 20 }

      F  = { x | x เป็็นจำำ�นวินเต็มบวิกที�เป็็นพหุค่ณขีอิง 4 ซ่�งน้อิยกวิ่� 20 }

      G = { 1, 2, 3, 4, …, 21 }

    และ  H = { 1, 3, { 7, 21 } }

 1) ให้เข้่ยนเซต E และเซต F แบบแจกี่แจงสมาช้ิกี่

 2) ให้ตรู้วจสอบว�า F ⊂ E หรู้้อ E ⊂ F หรู้้อไม� เพรู้าะเหตุใดำ

 3) ให้ตรู้วจสอบว�า G ⊂ H หรู้้อ H ⊂ G หรู้้อไม� เพรู้าะเหตุใดำ

 4) เซต E และเซต G ม่ความสัมพันธ์์กี่ันอย�างไรู้ ให้อธ์ิบาย

 4.  ให้ห�เพ�เวิอิร์์เซตขีอิงเซตต่อิไป็น้�

 1) A = { x, y }  2) C = { 3, 4, 5 }  3) D = { a, b, c, d }

 5.  ให้ห�จำำ�นวินสำม�ชัิกขีอิงเพ�เวิอิร์์เซตขีอิงเซตต่อิไป็น้�

 1) A = { a, b } 2) B = { 0, ∅, 1 }

 3) C = { 1, 2, 3, 4 } 4) D = { 0, ∅, { 0 }, 1 }

 5) E = { 0, ∅, { 0, 1 } } 6) F = { 0, 1, 2, { 3, 4 }, { 5 } }

 3.  กำ�หนด  E = { 

 4.  ให้ห�เพ�เวิอิร์์เซตขีอิงเซตต่อิไป็น้�

 5.  ให้ห�จำำ�นวินสำม�ชัิกขีอิงเพ�เวิอิร์์เซตขีอิงเซตต่อิไป็น้�

 รู้ะดำับกลาง

 รู้ะดำับทาทาย

 6.  กำ�หนด  A = { 0, 1, { 2, 3 } } ให้พิจำ�ร์ณ�วิ่�ขี้อิควิ�มต่อิไป็น้�ถ่กหร์่อิผิด

 1) 0∊A 2) 1∊A

 3) 2∊A 4) 3∊A

 5) { 2, 3 }∊A 6) { 0, 1 } ⊂ A
 7) { 2, 3 } ⊂ A 8) { 1, { 2, 3 } }∊A

 9) { 1, { 2, 3 } }∊P(A) 10) { 0, 1, { 2, 3 } }∊P(A)

 6.  กำ�หนด  A = { 0, 1, { 2, 3 } } ให้พิจำ�ร์ณ�วิ่�ขี้อิควิ�มต่อิไป็น้�ถ่กหร์่อิผิด

แบบฝกทักษะ 1.2
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1.	 อนิเตอร์เซกชัน	(I ntersection)
 ในหน้า 1 จะเห็นแผนภาพเวนน์ท่�ปรู้ะกี่อบด้ำวยเซตสองเซต เซตหน่�งแทนเซตข้องสัตว์

ท่�อาศัยอย้�บนบกี่ อ่กี่เซตหน่�งแทนเซตข้องสัตว์ท่�อาศัยอย้�ในนำ�า และส�วนข้องวงกี่ลม 2 วง 

ท่�ทบัซ้อนตรู้งกี่ลางข้องแผนภาพแทนเซตข้องสตัว์ท่�อาศยัอย้�ได้ำทั�งบนบกี่และในนำ�า จากี่ความสมัพนัธ์์ 

ท่�กี่ล�าวมาน้� ให้พิจารู้ณิาตัวอย�างต�อไปน้�

 กี่ำาหนดำ A = { 1, 2, 3, 4, 5 } และ B = { 3, 5, 6, 7 } จะเข้่ยนแผนภาพแทนเซต A และเซต B 

ไดำ้อย�างไรู้

 เน่�องจากี่กี่ารู้เข้่ยนเซตแบบแจกี่แจงสมาชิ้กี่ จะเข้่ยนสมาชิ้กี่แต�ละตัวเพ่ยงตัวเดำ่ยวเท�านั�น 

ดำังนั�น จ่งเข้่ยนแผนภาพแสดำงเซต A และเซต B ไดำ้ ดำังรู้้ป

 จากี่แผนภาพ จะเห็นว�า 3 และ 5 เป็นสมาช้ิกี่ข้องทั�งเซต A และเซต B โดำยเรู้่ยกี่ { 3, 5 } ว�า 

อิินเตอิร์์เซกชัันข้องเซต A และเซต B เข้่ยนแทนดำ้วย A ∩ B ดำังนั�น A ∩ B = { 3, 5 }

 อินเตอรู้์เซกี่ช้ันข้องเซต A และเซต B ค้อ เซตข้องสมาช้ิกี่ท่�ซำ�ากี่ันข้องเซต A และเซต B  

ดำังบทนิยาม

𝒰𝒰

A B
1    2

4

3
5

6

7

  กำำ�หนด A และ B เป็็นเซต 

A ∩ B = { x | x∊A และ x∊B }

บทนิยาม

1.3	 การดำเนนิการของเซต	(Set	Operation)

เซต 17



อินเตอรู้์เซกี่ช้ันข้องเซตสองเซตใดำ ๆ  จะไดำ้เซตท่�เป็นสับเซตข้องเซตทั�งสอง นั�นค้อ  

ให้ A และ B เป็นเซตใดำ ๆ  จะไดำ้ว�า A ∩ B ⊂ A และ A ∩ B ⊂ B

กำ�หนด A = { r, s, t, u, v, w, x }, B = { s, t, w, y, z }, C = { a, b, c } และ D = { r, t, w }
1)  ให้ห� A ∩ B และเขีียนแผนภ�พแทนเซต A และเซต B
2)  ให้ห� A ∩ C และเขีียนแผนภ�พแทนเซต A และเซต C
3)  ให้ห� A ∩ D และเขีียนแผนภ�พแทนเซต A และเซต D

วิิธีีทำ� 1) A ∩ B = { s, t, w }

  เข้่ยนแผนภาพแทนเซต A และเซต B ไดำ้ ดำังน้�

 2) A ∩ C = ∅

  เข้่ยนแผนภาพแทนเซต A และเซต C ไดำ้ ดำังน้�

 3) A ∩ D = { r, t, w } = D

  เข้่ยนแผนภาพแทนเซต A และเซต D ไดำ้ ดำังน้�

ตัวอย่างที่ 9 
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z
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1. กี่ำาหนดำ A = { x | x เป็นจำานวนค้� และ 0 ≤ x ≤ 20 }
 และ  B = { x | x หารู้ดำ้วย 4 ลงตัว และ 0 ≤ x ≤ 30 }
 1) ให้เข้่ยนเซต A และเซต B แบบแจกี่แจงสมาช้ิกี่  
 2) ให้หา A ∩ B
 3) ให้เข้่ยนแผนภาพแทนเซต A และเซต B
2. กี่ำาหนดำ E = { x | x เป็นจำานวนเต็มบวกี่ท่�เป็นตัวปรู้ะกี่อบข้อง 12 }
 และ  F = { x | x เป็นจำานวนเฉพาะตั�งแต� 5 ถ้่ง 13 }
 1) ให้เข้่ยนเซต E และเซต F แบบแจกี่แจงสมาช้ิกี่
 2) ให้หา E ∩ F
 3) ให้เข้่ยนแผนภาพแทนเซต E และเซต F
3. กี่ำาหนดำ C = { x | x เป็นพหุค้ณิข้อง 6 และ 0 < x ≤ 18 }
 และ  D = { x | x เป็นพหุค้ณิข้อง 3 และ 0 < x ≤ 18 }
 1) ให้เข้่ยนเซต C และเซต D แบบแจกี่แจงสมาช้ิกี่
 2) ให้หา C ∩ D
 3) ให้เข้่ยนแผนภาพแทนเซต C และเซต D
 4) ให้ตรู้วจสอบว�า C ∩ D = C หรู้้อไม� เพรู้าะเหตุใดำ

ลองทําดู

ฝกทําตอ

แบบฝกทักษะ 1.3 
ขอ 1, 2, 8 (หนา 30, 31)

•  ถ้า้สมาช้กิี่ทั�งหมดำข้องเซต A
เปน็สมาช้กิี่ข้องเซต B นั�นค้อ
เซต A เปน็สบัเซตข้องเซต B
แล้ว A ∩ B = A

•   ถ้้าเซต A และเซต B 
ไม�ม่สมาช้ิกี่รู้�วมกี่ัน
แล้ว A ∩ B = ∅

ATTENTION

ลองทําดู

2.	ยเ้นย่น	(Union)
 กี่ำาหนดำ A = { 1, 2, 3, 4, 5 } และ B = { 3, 5, 6, 7 } จะเข้่ยนแผนภาพแทนเซต A และ

เซต B ไดำ้ ดำังน้�

 จากี่แผนภาพ ถ้้าเข่้ยนเซต C แบบแจกี่แจงสมาชิ้กี่ 

โดำยท่�สมาช้ิกี่ข้องเซต C เป็นสมาช้ิกี่ข้องเซต A หรู้้อ

เซต B จะไดำ้ C = { 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7 } เรู้่ยกี่เซต C ว�า 

ย่เน้ยนข้องเซต A และเซต B เข้่ยนแทนดำ้วย A ∪ B ดำังนั�น

A ∪ B = { 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7 }

 ย้เน้ยนข้องเซต A และเซต B ค้อ เซตข้องสมาชิ้กี่ท่�เป็นสมาชิ้กี่ข้องเซต A หรู้้อเซต B

ดำังบทนิยาม

𝒰𝒰
A B

1    2

4

3
5

6

7

  กำำ�หนด A และ B เป็็นเซต

A ∪ B = { x | x∊A หรือ x∊B }

บทนิยาม
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กำ�หนด A = { f, g, h, i, j, k }, B = { h, i, p, q }, C = { r, s, t, } และ D = { f, g, i, k }

1)  ให้เขีียนแผนภ�พแทนเซต A และเซต B แล้วิห� A ∪ B
2)  ให้เขีียนแผนภ�พแทนเซต A และเซต C แล้วิห� A ∪ C
3)  ให้เขีียนแผนภ�พแทนเซต A และเซต D แล้วิห� A ∪ D

วิิธีีทำ� 1)  เข้่ยนแผนภาพแทนเซต A และเซต B ไดำ้ ดำังน้�

  A ∪ B = { f, g, h, i, j, k, p, q }

2) เข้่ยนแผนภาพแทนเซต A และเซต C ไดำ้ ดำังน้�

  A ∪ C = { f, g, h, i, j, k, r, s, t }

3) เข้่ยนแผนภาพแทนเซต A และเซต D ไดำ้ ดำังน้�

  A ∪ D = { f, g, h, i, j, k } = A

ตัวอย่างที่ 10

PROBLEMPROBLEM 
SOLVING SOLVING TIPTIP

กี่ารู้เข้่ยนแผนภาพเวนน์
ควรู้หา A ∩ B กี่�อน

เซตสองเซตใดำ ๆ  จะเป็นสับเซตข้องย้เน้ยนข้องเซตทั�งสองเซตนั�น นั�นค้อ ให้ A และ B 

เป็นเซตใดำ ๆ  จะไดำ้ว�า A ⊂ A ∪ B และ B ⊂ A ∪ B
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1. กี่ำาหนดำ  A = { x | x เป็นจำานวนค้�บวกี่ท่�น้อยกี่ว�า 10 }

 และ  B = { x | x เป็นจำานวนเต็มบวกี่ท่�เป็นตัวปรู้ะกี่อบข้อง 30 }

 1) ให้เข้่ยนเซต A และเซต B แบบแจกี่แจงสมาช้ิกี่
 2) ให้เข้่ยนแผนภาพแทนเซต A และเซต B
 3) จากี่แผนภาพ ให้หา A ∪ B
2. กี่ำาหนดำ  E = { x | x เป็นพหุค้ณิข้อง 7 และ 0 < x < 63 }

 และ F = { x | x เป็นพหุค้ณิข้อง 9 และ 0 < x < 63 }

 1) ให้เข้่ยนเซต E และเซต F แบบแจกี่แจงสมาช้ิกี่
 2) ให้เข้่ยนแผนภาพแทนเซต E และเซต F
 3) จากี่แผนภาพ ให้หา E ∪ F
3. กี่ำาหนดำ  C = { x | x เป็นจำานวนเต็มบวกี่ท่�เป็นตัวปรู้ะกี่อบข้อง 8 }

 และ  D = { x | x เป็นจำานวนเต็มบวกี่ท่�เป็นตัวปรู้ะกี่อบข้อง 16 }

 1) ให้เข้่ยนเซต C และเซต D แบบแจกี่แจงสมาช้ิกี่
 2) ให้เข้่ยนแผนภาพแทนเซต C และเซต D
 3) จากี่แผนภาพ ให้หา C ∪ D
 4) ให้ตรู้วจสอบว�า C ∪ D = D หรู้้อไม� เพรู้าะเหตุใดำ

ลองทําดู

ฝกทําตอ

แบบฝกทกัษะ 1.3 ขอ 3, 4,
9, 10, 15 (หนา 30-32)

ถ้้าเซต C เป็นสับเซต
ข้องเซต D แล้ว 
C ∪ D = D 

ATTENTION

ลองทําดู

A

1    2

3

4
5

𝒰𝒰

  กำำ�หนด 𝒰𝒰 เป็็นเอกำภพสัมพัทธ และ A เป็็นเซตในเอกำภพสัมพัทธ

A′ = { x | x∊𝒰𝒰 และ x∉A }

บทนิยาม

3.	คอมพลเ่มนต์	(Complement)
กี่ำาหนดำ 𝒰𝒰 = { 1, 2, 3, 4, 5 } และ A = { 1, 2, 3 } 

จะเข้่ยนแผนภาพแทนเซต 𝒰𝒰 และเซต A ไดำ้ ดำังน้�

 จากี่แผนภาพ จะเห็นว�า 4 และ 5 อย้�ภายนอกี่

วงกี่ลมท่�แทนเซต A แต�ยังอย้�ภายในรู้้ปส่�เหล่�ยม

มุมฉากี่ท่�แสดำงเซต 𝒰𝒰 ดำังนั�น 4∉A และ 5∉A เรู้่ยกี่

เซตข้องสมาช้ิกี่ทุกี่ตัวในเซต 𝒰𝒰 ท่�ไม�เป็นสมาช้ิกี่ข้อง

เซต A ว�า คอิมพลีเมนต์ข้องเซต A เข้่ยนแทนดำ้วย A′ นั�นค้อ A′ = { 4, 5 }

เซต 21



𝒰𝒰
A

1   4
9

2  3  5
6  7 
8  10

1)  จำ�กแผนภ�พที�กำ�หนด ให้ห� A′

2)  ให้ห�จำำ�นวินสำม�ชัิกขีอิงเซต 𝓤𝓤 เซต A และ A′

3)  ให้ตร์วิจำสำอิบวิ่� n(A) + n(A′) = n(𝓤𝓤) หร์่อิไม่ เพร์�ะเหตุใด

วิิธีีทำ� 1) A′ = { 2, 3, 5, 6, 7, 8, 10 } หรู้้อ

  A′ = { x | x เป็นจำานวนเต็มตั�งแต� 1 ถ้่ง 10 ซ่�งไม�ใช้�จำานวนกี่ำาลังสองสมบ้รู้ณิ์ }

2) n(𝒰𝒰) = 10, n(A) = 3 และ n(A′) = 7

3)  เพรู้าะว�าเซต A และ A′ ปรู้ะกี่อบดำ้วยสมาช้ิกี่ทุกี่ตัวข้องเซต 𝒰𝒰 โดำยท่�เซต A 

และ A′ ปรู้ะกี่อบดำ้วยสมาช้ิกี่ท่�ไม�เหม้อนกี่ัน ดำังนั�น n(A) + n(A′) = n(𝒰𝒰)

ตัวอย่างที่ 11

จากี่แผนภาพ ให้หา B′

ลองทําดู

ฝกทําตอ

แบบฝกทักษะ 1.3 ขอ 5
(หนา 30)

ลองทําดู

  กี่ำาหนดำ A = { 1, 2, 3 } ถ้้าโจทย์ไม�นิยามเซต 𝒰𝒰 นักี่เรู้่ยนสามารู้ถ้หา A′ ไดำ้หรู้้อไม�

Thinking Time

A B

2
5
11

4  6
9 
12

1
8 
10

𝒰𝒰

3
7
13
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𝒰𝒰
A B

1   2

3

4

5

6  7

8

4.	ผลต่าง	(Difference)

 กี่ำาหนดำ A = { 1, 2, 3, 4, 5 } และ B = { 4, 5, 6, 7, 8 } จะเข้่ยนแผนภาพแทนเซต A  

และเซต B ไดำ้ ดำังน้�

 จากี่แผนภาพ จะเห็นว�า เซต A ปรู้ะกี่อบดำ้วยสมาช้ิกี่ท่�เป็นสมาช้ิกี่ข้องเซต B และสมาช้ิกี่ 

ท่�ไม�เป็นสมาช้ิกี่ข้องเซต B เช้�น 1∊A และ 1∉B หรู้้อ 4∊A และ 4∊B เรู้่ยกี่เซตท่�ม่สมาช้ิกี่

เป็นสมาช้ิกี่ข้องเซต A แต�ไม�เป็นสมาช้ิกี่ข้องเซต B ว�า ผลต่�งร์ะหวิ่�งเซต A และเซต B หรู้้อ 

คอิมพลีเมนต์ขีอิงเซต B เทียบกับเซต A เข้่ยนแทนดำ้วย A - B นั�นค้อ A - B = { 1, 2, 3 }

  กำำ�หนด A และ B เป็็นเซต 

A - B = { x | x∊A และ x∉B }

บทนิยาม

  กำำ�หนด A และ B เป็็นเซต 

B - A = { x | x∊B และ x∉A }

บทนิยาม

 และจากี่แผนภาพ จะเห็นว�า เซต B ปรู้ะกี่อบด้ำวยสมาชิ้กี่ท่�เป็นสมาชิ้กี่ข้องเซต A และสมาชิ้กี่

ท่�ไม�เป็นสมาช้ิกี่ข้องเซต A เช้�น 6∊B และ 6∉A หรู้้อ 5∊B และ 5∊A เรู้่ยกี่เซตท่�ม่สมาช้ิกี่

เป็นสมาช้ิกี่ข้องเซต B แต�ไม�เป็นสมาช้ิกี่ข้องเซต A ว�า ผลต่�งร์ะหวิ่�งเซต B และเซต A หรู้้อ 

คอิมพลีเมนต์ขีอิงเซต A เทียบกับเซต B เข้่ยนแทนดำ้วย B - A นั�นค้อ B - A = { 6, 7, 8 }

เซต 23



กำ�หนด  A = { x | x เป็็นจำำ�นวินค่่บวิกที�น้อิยกวิ่� 10 }
และ  B = { x | x เป็็นจำำ�นวินเต็มบวิกที�เป็็นตัวิป็ร์ะกอิบขีอิง 20 }
ให้ห� A - B และ B - A

วิิธีีทำ� เข้่ยนเซต A แบบแจกี่แจงสมาช้ิกี่ไดำ้ A = { 2, 4, 6, 8 }

 เข้่ยนเซต B แบบแจกี่แจงสมาช้ิกี่ไดำ้ B = { 1, 2, 4, 5, 10, 20 }

 เข้่ยนแผนภาพแทนเซต A และเซต B ไดำ้ ดำังน้�

 จะไดำ้ A - B = { 6, 8 }

   B - A = { 1, 5, 10, 20 }

กำ�หนด  A = { x | x เป็็นพหุค่ณขีอิง 4 และ 0 < x ≤ 24 }
  B = { x | x เป็็นจำำ�นวินเฉพ�ะที�น้อิยกวิ่� 24 }
และ  C = { x | x เป็็นพหุค่ณขีอิง 8 และ 0 < x ≤ 24 }
1)  ให้ห� A - B และ B - A

2)  ให้ห� A - C และ C - A

วิิธีีทำ� 1) เข้่ยนเซต A แบบแจกี่แจงสมาช้ิกี่ไดำ้ A = { 4, 8, 12, 16, 20, 24 }

  เข้่ยนเซต B แบบแจกี่แจงสมาช้ิกี่ไดำ้ B = { 2, 3, 5, 7, 11, 13, 17, 19, 23 }

  เข้่ยนแผนภาพแทนเซต A และเซต B ไดำ้ ดำังน้�

ตัวอย่างที่ 12 

ตัวอย่างที่ 13 

𝒰𝒰
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  จะไดำ้ A - B = { 4, 8, 12, 16, 20, 24 }

   B - A = { 2, 3, 5, 7, 11, 13, 17, 19, 23 }

2) เข้่ยนเซต A แบบแจกี่แจงสมาช้ิกี่ไดำ้ A = { 4, 8, 12, 16, 20, 24 }

  เข้่ยนเซต C แบบแจกี่แจงสมาช้ิกี่ไดำ้ C = { 8, 16, 24 }

  เข้่ยนแผนภาพแทนเซต A และเซต C ไดำ้ ดำังน้�

  จะไดำ้ A - C = { 4, 12, 20 }

   C - A = ∅

1. กี่ำาหนดำ C = { x | x เป็นจำานวนค่�บวกี่ท่�น้อยกี่ว�า 10 }

 และ D = { x | x เป็นจำานวนเต็มบวกี่ท่�เป็นตัวปรู้ะกี่อบข้อง 15 }

 ให้หา C - D และ D - C

2. กี่ำาหนดำ M = { x | x เป็นจำานวนเต็มบวกี่ท่�หารู้ดำ้วย 7 ลงตัว และ 0 < x ≤ 30 }

  N = { x | x เป็นจำานวนเต็มบวกี่ท่�หารู้ดำ้วย 8 ลงตัว และ 0 < x ≤ 30 }

 และ L = { x | x เป็นจำานวนเต็มบวกี่ท่�หารู้ดำ้วย 4 ลงตัว และ 0 < x ≤ 30 }

 1) ให้หา M - N และ N - M

 2) ให้หา N - L และ L - N

ลองทําดู

ฝกทําตอ

แบบฝกทักษะ 1.3 ขอ 6
(หนา 30)

𝒰𝒰

4 12

20

8
 16
  24

A
C

𝒰𝒰BA
 4 8
 12 16
 20 24

 2 3 5
 7 11 13
 17 19 23

ลองทําดู
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กำ�หนด  𝓤𝓤 =  { 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9, 10 }

  A = { 1, 3, 5, 7, 9 }

  B = { 1, 3, 6, 8 }

และ  C = { 3, 5, 6, 7, 10 }

1)  ให้เขีียนแผนภ�พแทนเซต 𝓤𝓤 เซต A เซต B และเซต C

2)  ให้ห� A - (B ∪ C) และ (B ∪ C) - A

วิิธีีทำ� 1)

2) A - (B ∪ C) = { 9 } และ (B ∪ C) - A = { 6, 8, 10 }

ตัวอย่างที่ 15

9

10

8

65  7

1
3

A B

C
2   4

𝒰𝒰

กี่ำาหนดำ 𝒰𝒰 = { 2, 4, 6, 8, 10, 12, 14, 16, 18 }
 D = { 2, 4, 6, 8, 10 }
 E = { 2, 4, 14, 16, 18 }
และ F = { 4, 10, 12, 16 }

1) ให้เข้่ยนแผนภาพแทนเซต 𝒰𝒰 เซต D เซต E และเซต F
2) ให้หา D - (E ∪ F) และ (E ∪ F) - D

ลองทําดู

ฝกทําตอ

แบบฝกทกัษะ 1.3 ขอ 12,
16 (หนา 31)

ลองทําดู

 จากี่หวัข้อ้ท่�ผ�านมา เม้�อกี่ำาหนดำเซตท่�เข้ย่นแบบแจกี่แจงสมาช้กิี่ สามารู้ถ้เข้ย่นแผนภาพเวนน์

แทนเซตเหล�านั�นไดำ้ ตัวอย�างต�อไปน้�เป็นกี่ารู้กี่ำาหนดำแผนภาพเวนน์ท่�แทนเซต 2 เซต มาให้

แล้วแรู้เงาแสดำงตำาแหน�งหรู้้อส�วนข้องแผนภาพท่�แสดำงกี่ารู้ดำำาเนินกี่ารู้ต�าง ๆ  ข้องเซตทั�ง 2 เซตน้�

เซต 27

เน้�องจากี่เซต 𝒰𝒰 เป็นเซตข้อง
จำานวนเต็มบวกี่ท่�น้อยกี่ว�า 
11 ดำังนั�น สมาช้ิกี่ในเซต A
จ่งเป็นเพ่ยงจำานวนค้�ท่�เป็น
จำานวนเต็มบวกี่และน้อยกี่ว�า 
11

PROBLEMPROBLEM 
SOLVING SOLVING TIPTIP

กี่ารู้เข้่ยนแผนภาพเวนน์ 
ในข้้อ 2) ให้เติมสมาช้ิกี่ข้อง 
A ∩ B กี่�อนทุกี่ครู้ั�ง

5.		การประยกุต์การดำเนนิการของเซต
(Application	of	Set	Operations)

กำ�หนด  𝓤𝓤 = { x | x เป็็นจำำ�นวินเต็มบวิกที�น้อิยกวิ่� 11 }
  A  = { x | x เป็็นจำำ�นวินค่่บวิก }
และ  B  = { x | x เป็็นตัวิป็ร์ะกอิบขีอิง 12 }
1)  ให้เขีียนเซต 𝓤𝓤 เซต A และเซต B แบบแจำกแจำงสำม�ชัิก

2)  ให้เขีียนแผนภ�พแทนเซต 𝓤𝓤 เซต A และเซต B

3)  ให้ห� (A ∪ B)′ และ A ∩ B′

วิิธีีทำ� 1) 𝒰𝒰 = { 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9, 10 }

  A = { 2, 4, 6, 8, 10 }

  B = { 1, 2, 3, 4, 6 }

2)

  3)  (A ∪ B)′ = { 5, 7, 9 }

  จากี่ A = { 2, 4, 6, 8, 10 }

  และ B′ = { 5, 7, 8, 9, 10 }

  ดำังนั�น A ∩ B′ = { 8, 10 }

ตัวอย่างที่ 14

A B8
10

1
3

5    7    9

2
4  6

𝒰𝒰

INFORMATION

จากี่ตัวอย�าง จะไดำ้ว�า

A ∩ B′ = A - B

กี่ำาหนดำ 𝒰𝒰 = { x | x เป็นจำานวนเต็มบวกี่ท่�ไม�มากี่กี่ว�า 9 }
  A = { x | x เป็นจำานวนค่�บวกี่ }
และ  B = { x | x เป็นตัวปรู้ะกี่อบข้อง 3 }
1) ให้เข้่ยนเซต 𝒰𝒰 เซต A และเซต B แบบแจกี่แจงสมาช้ิกี่
2) ให้เข้่ยนแผนภาพแทนเซต 𝒰𝒰 เซต A และเซต B

3) ให้หา (A ∪ B)′ และ A ∩ B′

ลองทําดู

ฝกทําตอ

แบบฝกทักษะ 1.3 ขอ 7, 
11 (หนา 30-32)

ลองทําดู

26



ฝกทําตอ

แบบฝกทักษะ 1.3
ขอ 13, 14, 17 (หนา 32)

3)  ข้ั�นท่� 1 :  ใส�เครู้้�องหมาย ✔ ลงบน

ส�วนท่�แสดำงพ้�นท่�ข้อง X ∩ Y

   ให้ห�ควิ�มสำัมพันธี์ร์ะหวิ่�ง (X∪∪ Y)′, (X∩∩ Y)′, X′∪∪ Y′ และ X′∩∩ Y′

Thinking Time

𝒰𝒰

✔

X Y

ข้ั�นท่� 2 :  เน่�องจากี่ (X∩ Y)′	คอ้ เซตข้อง
สมาชิ้กี่ทั�งหมดำท่�อย้�ภายนอกี่ 

X ∩ Y ดำังนั�น ให้แรู้เงาพ้�นท่�

ท่�ไม�ม่เครู้้�องหมาย ✔ อย้�

𝒰𝒰X Y

ลองทําดูลองทําดู

ให้แรู้เงาแผนภาพท่�กี่ำาหนดำ เพ้�อแสดำงเซตต�อไปน้�

1) X′ ∪ Y 2) X′ ∩ Y 3) (X ∪ Y)′
4) X′ ∪ Y′ 5) X′ ∩ Y′ 6) (X ∩ Y′)′

สมบัติของกำ�รดำ�เนินกำ�รของเซต (Properties of Set Operation)

กำำ�หนด A, B และ C เป็็นเซตที่เป็็นสับเซตของเอกำภพสัมพัทธ 𝒰𝒰 จะได

1. A ∪ B = B ∪ A 2. (A ∪ B) ∪ C = A ∪ (B ∪ C)

 A ∩ B = B ∩ A  (A ∩ B) ∩ C = A ∩ (B ∩ C)

3. A ∪ (B ∩ C) = (A ∪ B) ∩ (A ∪ C) 4. (A ∪ B)′ = A′∩ B′

 A ∩ (B ∪ C) = (A ∩ B) ∪ (A ∩ C)  (A ∩ B)′ = A′∪ B′

5. A - B = A ∩ B′ 6. A′ = 𝒰𝒰 - A

7. A ∩ A′ = ∅ 8. ∅∩ A = ∅
 A ∪ A′ = 𝒰𝒰  ∅∪ A = A

สมบัติ

X Y 𝒰𝒰

29

ตัวอยางขอสอบ
เรื่อง การดําเนินการของเซต

ในตัวอย�างน้� แบ�งแผนภาพ
ออกี่เป็น 4 ส�วน

PROBLEMPROBLEM 
SOLVING SOLVING TIPTIP

ให้แร์เง�แผนภ�พที�กำ�หนด เพ่�อิแสำดงเซตต่อิไป็นี�

1)  X∪ Y′ 2)  X∩ Y′ 3)  (X∩ Y)′

วิิธีีทำ� 1) ข้ั�นท่� 1 : ใส�เครู้้�องหมาย ✔ ลงบนส�วนท่�แสดำงพ้�นท่�ทั�งสองข้องเซต X

    ข้ั�นท่� 2 : ใส�เครู้้�องหมาย ✔ ลงบนส�วนท่�แสดำงพ้�นท่�ทั�งสองข้อง Y′

     ข้ั�นท่� 3 :  เน่�องจากี่ X ∪ Y′ ค้อ เซตข้องสมาช้ิกี่ทั�งหมดำท่�อย้�ในเซต X หรู้้อ

Y′ ดำังนั�น ให้แรู้เงาพ้�นท่�ทั�งหมดำท่�ม่เครู้้�องหมาย ✔ อย�างน้อย

1 เครู้้�องหมาย

  2)  เน่�องจากี่ X ∩ Y′ ค้อ เซตข้องสมาช้ิกี่ทั�งหมดำท่�พบทั�งในเซต X และ Y′

ดำังนั�น ให้แรู้เงาพ้�นท่�ทั�งหมดำท่�ม่เครู้้�องหมาย ✔ 2 เครู้้�องหมาย

ตัวอย่างที่ 16

X

✔ ✔

Y 𝒰𝒰

✔

X Y

✔ ✔

✔

𝒰𝒰

YX 𝒰𝒰

𝒰𝒰X Y

𝒰𝒰YX
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 รู้ะดำับกลาง

 8.  กำ�หนด  M = { x | x เป็็นจำำ�นวินกำ�ลังสำอิงสำมบ่ร์ณ์ และ 0 < x < 70 }
    และ  P = { x | x เป็็นจำำ�นวินกำ�ลังสำ�มสำมบ่ร์ณ์ และ 0 < x < 70 }
 1) ให้เข้่ยนเซต M และเซต P แบบแจกี่แจงสมาช้ิกี่
 2) ให้เข้่ยนแผนภาพแทนเซต M และเซต P
 3) จากี่แผนภาพ ให้เข้่ยน M ∩ P แบบแจกี่แจงสมาช้ิกี่

 9.  กำ�หนด  T  = { x | x เป็็นพหุค่ณขีอิง 4 และ 0 < x < 16 }
    และ  S = { x | x เป็็นจำำ�นวินเต็มบวิกและเป็็นตัวิป็ร์ะกอิบขีอิง 24 }
 1) ให้เข้่ยนเซต T และเซต S แบบแจกี่แจงสมาช้ิกี่
 2) เข้่ยนแผนภาพแทนเซต T และเซต S
 3) จากี่แผนภาพ ให้หา T ∪ S
 4) ให้ตรู้วจสอบว�า T ∪ S = S หรู้้อไม� เพรู้าะเหตุใดำ

 10.  กำ�หนด  V  = { x | x เป็็นจำำ�นวินเต็มบวิกและเป็็นตัวิป็ร์ะกอิบขีอิง 25 }
    และ  W = { x | x เป็็นพหุค่ณขีอิง 6 และ 0 < x < 25 }
 1) ให้เข้่ยนเซต V และเซต W แบบแจกี่แจงสมาช้ิกี่
 2) ให้เข้่ยนแผนภาพแทนเซต V และเซต W
 3) จากี่แผนภาพ ให้หา V ∪ W

 11.  กำ�หนด  𝓤𝓤 = { x | x เป็็นจำำ�นวินเต็มที�ไม่ใชั่จำำ�นวินเต็มลบ และ x < 12 }
      P  = { x | x เป็็นพหุค่ณขีอิง 3 }
    และ  S  = { x | x เป็็นพหุค่ณขีอิง 9 }
 1) ให้เข้่ยนเซต 𝒰𝒰 เซต P และเซต S แบบแจกี่แจงสมาช้ิกี่
 2) ให้เข้่ยนแผนภาพแทนเซต 𝒰𝒰 เซต P และเซต S
 3) จากี่แผนภาพ ให้หา
  (1) P ∪ S   (2) (P ∪ S)′   (3) P′ ∩ S

 12.  กำ�หนด  𝓤𝓤 =  { 2, 3, 5, 7, 11, 13, 17, 19, 23, 29 }
      A  = { 3, 7, 13, 17, 23 }
      B  = { 2, 5, 7 }
    และ  C  = { 2, 7, 11, 19, 29 }
 1) ให้เข้่ยนแผนภาพแทนเซต 𝒰𝒰 เซต A เซต B และเซต C
 2) จากี่แผนภาพ ให้หา

  (1) A - (B ∪ C) (2) (B ∪ C) - A (3) B - (A ∩ C) (4) (A ∩ B) - C

 8.  กำ�หนด  M = { 

 9.  กำ�หนด  T  = { 

 10.  กำ�หนด  V  = { 

 11.  กำ�หนด  

 12.  กำ�หนด 
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 1.  กำ�หนด A = { 1, 2, 3, 4, 7 } และ B = { 2, 4, 8, 10 }

 1) ให้เข้่ยน A ∩ B แบบแจกี่แจงสมาช้ิกี่

 2) ให้เข้่ยนแผนภาพแทนเซต A และเซต B

 2.  กำ�หนด  C = { สำีนำ��เงิน, สำีเหล่อิง, สำีชัมพ่, สำีม่วิง, สำีดำ� }

    และ  D = { สำีนำ��เงิน, สำีเขีียวิ, สำีเหล่อิง, สำีสำ้ม, สำีแดง, สำีชัมพ่ }

 1) ให้เข้่ยน C ∩ D แบบแจกี่แจงสมาช้ิกี่

 2) ให้เข้่ยนแผนภาพแทนเซต C และเซต D

 3.  กำ�หนด E = { 11, 13, 15, 17 } และ F = { 12, 14, 15, 16, 17, 18, 20 }

 1) ให้เข้่ยนแผนภาพแทนเซต E และเซต F

 2) จากี่แผนภาพ ให้เข้่ยน E ∪ F แบบแจกี่แจงสมาช้ิกี่

 4.  กำ�หนด  G = { แอิป็เป็ล, สำ้ม, กล้วิย, อิงุ่น, ทุเร์ียน, ล่กแพร์์ }

    และ  H = { แอิป็เป็ล, กล้วิย, อิงุ่น, สำตร์อิวิ์เบอิร์์ร์ี }

 1) ให้เข้่ยนแผนภาพแทนเซต G และเซต H

 2) จากี่แผนภาพ ให้เข้่ยน G ∪ H แบบแจกี่แจงสมาช้ิกี่

 5.  พิจำ�ร์ณ�แผนภ�พ แล้วิตอิบคำ�ถ�มต่อิไป็น้�

 1) จากี่แผนภาพท่�กี่ำาหนดำ ให้หา A′
 2) ให้หาจำานวนสมาช้ิกี่ข้องเซต 𝒰𝒰 เซต A และ A′
 3) ให้ตรู้วจสอบว�า n(A) + n(A′) = n(𝒰𝒰) หรู้้อไม� 

  เพรู้าะเหตุใดำ

 6.  กำ�หนด  A = { x | x เป็็นจำำ�นวินเต็มบวิกที�มีค่�น้อิยกวิ่� 6 }
    และ  B = { x | x เป็็นจำำ�นวินเต็มบวิกที�เป็็นตัวิป็ร์ะกอิบขีอิง 6 }

ให้ห� A - B และ B - A

 7.  กำ�หนด  𝓤𝓤 =  { x | x เป็็นจำำ�นวินเต็มบวิกที�น้อิยกวิ่� 16 }
      I  =  { x | x เป็็นพหุค่ณขีอิง 4 }

    และ  J  =  { x | x เป็็นตัวิป็ร์ะกอิบขีอิง 8 }
 1) ให้เข้่ยนเซต 𝒰𝒰 เซต I และเซต J แบบแจกี่แจงสมาช้ิกี่

 2) ให้เข้่ยนแผนภาพแทนเซต 𝒰𝒰 เซต I และเซต J

 3) จากี่แผนภาพ ให้หา (I ∪ J)′ และ I ∩ J′

 1.  กำ�หนด A = { 1, 2, 3, 4, 7 } และ B = { 2, 4, 8, 10 }

 2.  กำ�หนด  C = { สำีนำ��เงิน, สำีเหล่อิง, สำีชัมพ่, สำีม่วิง, สำีดำ� }

 3.  กำ�หนด E = { 11, 13, 15, 17 } และ F = { 12, 14, 15, 16, 17, 18, 20 }

 4.  กำ�หนด  G = { แอิป็เป็ล, สำ้ม, กล้วิย, อิงุ่น, ทุเร์ียน, ล่กแพร์์ }

 5.  พิจำ�ร์ณ�แผนภ�พ แล้วิตอิบคำ�ถ�มต่อิไป็น้�

 6.  กำ�หนด  A = { 

 7.  กำ�หนด  

𝒰𝒰A  2  

4   6

   8

1   3

5   

    7

 รู้ะดำับพื้นฐาน

แบบฝกทักษะ 1.3
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 จากี่หัวข้้อท่� 1.1 ถ้้าเซต A เป็นเซตจำากี่ัดำแล้ว จำานวนสมาช้ิกี่ข้องเซต A เข้่ยนแทนดำ้วย n(A) 

และในหัวข้้อน้� จะไดำ้นำาความรู้้้เกี่่�ยวกี่ับเซตไปใช้้ในกี่ารู้แกี่้ปัญหา

 จากี่ Investigation จะสามารู้ถ้หาสมกี่ารู้ความสัมพันธ์์ข้อง n(A), n(B), n(A ∪ B) และ 

n(A ∩ B) โดำยใช้้แผนภาพไดำ้ ดำังน้�

 กี่ำาหนดำ A และ B เป็นเซตจำากี่ัดำ

	 จากี่แผนภาพ จะไดำ้ว�า

     n(A - B) + n(A ∩ B) = n(A)

 ดำังนั�น   n(A - B) = n(A) - n(A ∩ B) ......➊
     n(B - A) + n(A ∩ B) = n(B)

 ดำังนั�น   n(B - A) = n(B) - n(A ∩ B) ......➋

𝒰𝒰
A B

A - B B - AA ∩ B

Investigation
  ให้นักเร์ียนตอิบคำ�ถ�มต่อิไป็น้�

 1. จากี่แผนภาพ ให้หา

  1) n(A)   2) n(B)   3) n(A ∪ B)   4) n(A ∩ B)

 2. ให้หาสมกี่ารู้แสดำงความสัมพันธ์์ข้อง n(A), n(B), n(A ∪ B) และ n(A ∩ B)

1.4	 	การนำความร้�เก่�ยวกบัเซตไปใช�ในการแก�ปัญหา	
(Application	of	Sets	in	Solving	Problems)

𝒰𝒰
A

r

s

p

q

   t
u
   y

B
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 รู้ะดำับทาทาย

 13.  ให้แร์เง�แผนภ�พที�กำ�หนด เพ่�อิแสำดงเซตต่อิไป็น้�

 1) P ∪ Q′	 2) P ∩ Q′	 3) (P ∪ Q)′	 4) (P ∩ Q)′
 5) P′ ∪ Q′ 6) P′ ∩ Q′ 7) (P′ ∪ Q)′ 8) (P ∪ Q′)′

 14.  ให้แร์เง�แผนภ�พที�กำ�หนด เพ่�อิแสำดงเซตต่อิไป็น้�

 1) X ∪ Y′		 2) X ∩ Y′	 3) (X ∪ Y)′ 4) (X ∩ Y)′
 5) X′ ∪ Y′ 6) X′ ∩ Y′ 7) (X′ ∪ Y)′ 8) (X ∪ Y′)′

 15.  กำ�หนด A เป็็นเซตใด ๆ  ที�เป็็นสำับเซตขีอิงเอิกภพสำัมพัทธี์ 𝓤𝓤 ให้ห�ผลก�ร์ดำ�เนินก�ร์ขีอิง

    เซตต่อิไป็น้�

 1) A ∩𝒰𝒰 2) A ∪𝒰𝒰 3) A ∩∅ 4) A ∪∅

 13. 

 14. 

 15. 

P Q
𝒰𝒰

𝒰𝒰
X Y

𝒰𝒰
A B

𝒰𝒰
A B C

 16.  ถ้� A⊂ B, C⊂ B และ A∩C = ∅ ให้ห�ผลก�ร์ดำ�เนินก�ร์ขีอิงเซตต่อิไป็น้�

 1) A ∩ B 2) A ∪ B 3) B ∩ C 4) A ∪ C
 5) (B ∪ C) ∩ A 6) (B ∩ C) ∩ A 7) (A ∪ C) ∩ B 8) (A ∩ C) ∩ B

 17.  ให้เขีียนเซตซ่�งแทนบร์ิเวิณที�แร์เง�ต่อิไป็น้�

 1)    2) 

 16. 

 17. 
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A

C

B
𝒰𝒰

A

C

B
𝒰𝒰

 จากี่ Class Discussion สามารู้ถ้หาสมกี่ารู้แสดำงความสัมพันธ์์ข้อง n(A), n(B), n(C), 

n(A ∪ B ∪ C), n(A ∩ B), n(A ∩ C), n(B ∩ C) และ n(A ∩ B ∩ C) โดำยแผนภาพไดำ้ ดำังน้�

 กี่ำาหนดำเซต A เซต B และเซต C เป็นเซตจำากี่ัดำ

 จากี่แผนภาพ จะไดำ้ว�า

     n(A ∪ B ∪ C) = n[(A ∪ B) ∪ C]

 จากี่ n(A ∪ B) = n(A) + n(B) - n(A ∩ B) จะไดำ้ว�า

     n(A ∪ B ∪ C) = n(A ∪ B) + n(C) - n[(A ∪ B) ∩ C]

      = [n(A) + n(B) - n(A ∩ B)] + n(C) - n[(A ∩ C) ∪ (B ∩ C)]

      =  n(A) + n(B) + n(C) - n(A ∩ B) - [n(A ∩ C) + n(B ∩ C)  

- n[(A ∩ C) ∩ (B ∩ C)]]

      =  n(A) + n(B) + n(C) - n(A ∩ B) - n(A ∩ C) - n(B ∩ C)  

+ n(A ∩ B ∩ C)

 ดำังนั�น n(A ∪ B ∪ C) = n(A) + n(B) + n(C) - n(A ∩ B) - n(A ∩ C) - n(B ∩ C) + n(A ∩ B ∩ C) 

 ในกี่รู้ณิ้ท่�เซต A เซต B และเซต C ไม�ม่สมาช้ิกี่รู้�วมกี่ัน ซ่�งเข้่ยนแผนภาพไดำ้ ดำังน้�

 จากี่แผนภาพ จะไดำ้ว�า n(A ∪ B ∪ C) = n(A) + n(B) + n(C)
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 และ   n(A ∪ B) = n(A - B) + n(A ∩ B) + n(B - A)

 จากี่สมกี่ารู้ ➊ และ ➋ จะไดำ้ว�า

     n(A ∪ B) = [n(A) - n(A ∩ B)] + n(A ∩ B) + [n(B) - n(A ∩ B)]

      = n(A) + n(B) - n(A ∩ B)

 ดำังนั�น n(A ∪ B) = n(A) + n(B) - n(A ∩ B)

 ในกี่รู้ณ้ิท่�เซต A และเซต B ไม�ม่สมาช้กิี่รู้�วมกี่นั หรู้อ้ A ∩ B = ∅	จะได้ำว�า n(A ∩ B) = 0 
ซ่�งเข้ย่นแผนภาพได้ำ ดำงัน้�

 จากี่แผนภาพ จะไดำ้ว�า n(A ∪ B) = n(A) + n(B) เม้�อ A ∩ B = ∅

A B
𝒰𝒰

Class Discussion
    ให้นักเร์ียนจำับค่่ แล้วิชั่วิยกันตอิบคำ�ถ�มต่อิไป็น้�

  กี่ำาหนดำ A = { 1, 2, 3, 4, 6, 12 }

   B = { 3, 6, 9, 12 }

  และ C = { 6, 12, 18, 24 }

 1. ให้เข้่ยนแผนภาพแทนเซต A เซต B และเซต C

 2.  ให้หาสมกี่ารู้แสดำงความสัมพันธ์์ข้อง n(A), n(B), n(C), n(A ∪ B ∪ C), n(A ∩ B), n(A ∩ C),  

n(B ∩ C) และ n(A ∩ B ∩ C)
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100

A

600 - x x 720 - x

B 𝒰𝒰

  2)  วิิธีีที� 1 ใช้้แผนภาพ

   กี่ำาหนดำ x แทน จำานวนพนักี่งานท่�ช้อบดำ้�มเครู้้�องดำ้�มทั�งสองช้นิดำ

   จากี่แผนภาพ จะไดำ้ (600 - x) + x + (720 - x) + 100 = 1000 

    1420 - x = 1000

    x = 420

   ดัำงนั�น จำานวนพนักี่งานท่�ช้อบดำ้�มเครู้้�องดำ้�มทั�งสองช้นิดำม่ 420 คน

  วิิธีีที� 2 ใช้้ส้ตรู้

   จากี่โจทย์ จะไดำ้ว�า  n(A) = 600 และ n(B) = 720 

   และ จากี่ข้้อ 1) จะไดำ้ว�า n(A ∪ B) = 900

   กี่ำาหนดำ n(A ∩ B) แทน จำานวนพนักี่งานท่�ช้อบดำ้�มเครู้้�องดำ้�มทั�งสองช้นิดำ

   จากี่ส้ตรู้ n(A ∪ B) = n(A) + n(B) - n(A ∩ B)

   จะไดำ้ 900 = 600 + 720 - n(A ∩ B)

    n(A ∩ B) = 420

   ดัำงนั�น จำานวนพนักี่งานท่�ช้อบดำ้�มเครู้้�องดำ้�มทั�งสองช้นิดำม่ 420 คน
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จำ�กก�ร์สำำ�ร์วิจำพนักง�นในบร์ิษััทแห่งหน่�ง ซ่�งมีจำำ�นวิน 1,000 คน พบวิ่� 600 คน ชัอิบด่�มชั� 

720  คน  ชัอิบด่�มก�แฟ  ถ้�มีพนักง�น  100  คน  ไม่ชัอิบด่�มเคร์่�อิงด่�มทั�งสำอิงชันิดน้�  ให้ห� 

1)  จำำ�นวินพนักง�นที�ชัอิบด่�มเคร์่�อิงด่�มอิย่�งน้อิย 1 ชันิด

2)  จำำ�นวินพนักง�นที�ชัอิบด่�มเคร์่�อิงด่�มทั�งสำอิงชันิด

วิิธีีทำ� กี่ำาหนดำ 𝒰𝒰𝒰แทน เซตข้องพนักี่งานในบรู้ิษััทแห�งหน่�งท่�เข้้ารู้�วมกี่ารู้สำารู้วจ

  A แทน เซตข้องพนักี่งานท่�ช้อบดำ้�มช้า

 และ B แทน เซตข้องพนักี่งานท่�ช้อบดำ้�มกี่าแฟ

 1)  วิิธีีที� 1 ใช้้แผนภาพ

   กี่ำาหนดำ ส�วนท่�แรู้เงา แทน  จำานวนพนกัี่งานท่�ช้อบดำ้�มเครู้้�องดำ้�มอย�างนอ้ย 

1 ช้นิดำ

    จากี่แผนภาพ จะไดำ้ว�า ส�วนท่�แรู้เงาเท�ากี่ับจำานวนพนักี่งานทั�งหมดำลบ

ดำ้วยจำานวนพนักี่งานท่�ไม�ดำ้�มเครู้้�องดำ้�มทั�งสองช้นิดำ

   นั�นค้อ ส�วนท่�แรู้เงาเท�ากี่ับ 1000 - 100 = 900

   ดัำงนั�น  จำานวนพนักี่งานท่�ช้อบดำ้�มเครู้้�องดำ้�มอย�างน้อย 1 ช้นิดำ ม่ทั�งหมดำ 

900 คน

  วิิธีีที� 2 ใช้้ส้ตรู้

   จากี่โจทย์ จะไดำ้ว�า n(A) = 600 และ n(B) = 720

   และ n(A ∪ B) แทน จำานวนพนักี่งานท่�ช้อบดำ้�มเครู้้�องดำ้�มอย�างน้อย 1 ช้นดิำ

   จะไดำ ้n((A ∪ B)′) แทน จำานวนพนกัี่งานท่�ไม�ช้อบดำ้�มเครู้้�องดำ้�มทั�งสองช้นิดำ

   จากี่ส้ตรู้ n(A ∪ B) = n(𝒰𝒰) - n((A ∪ B)′)

     = 1000 - 100

     = 900

   ดัำงนั�น  จำานวนพนักี่งานท่�ช้อบดำ้�มเครู้้�องดำ้�มอย�างน้อย 1 ช้นิดำ ม่ทั�งหมดำ 

900 คน

ตัวอย่างที่ 17 

𝒰𝒰

100

A B
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ในก�ร์สำำ�ร์วิจำนักเรี์ยนกลุ่มหน่�งจำำ�นวิน  40  คน  ซ่�งต้อิงลงทะเบียนเรี์ยนวิิชั�ภ่มิศ�สำตร์ ์

ป็ร์ะวิตัศิ�สำตร์ ์หร์อ่ิวิร์ร์ณกร์ร์มอิย่�งนอ้ิยหน่�งวิชิั� พบวิ�่นักเร์ยีนลงทะเบยีนเร์ยีนวิชิั�ภมิ่ศ�สำตร์ ์

20 คน วิิชั�ป็ร์ะวิัติศ�สำตร์์ 22 คน วิิชั�วิร์ร์ณกร์ร์ม 28 คน วิิชั�ภ่มิศ�สำตร์์และวิิชั�ป็ร์ะวิัติศ�สำตร์์ 

12  คน  วิิชั�ป็ร์ะวิัติศ�สำตร์์และวิร์ร์ณกร์ร์ม  14  คน  วิิชั�ภ่มิศ�สำตร์์และวิร์ร์ณกร์ร์ม  15  คน 

ให้ห�จำำ�นวินนักเร์ียนที�ลงทะเบียนเร์ียนทั�งสำ�มวิิชั�

วิิธีีทำ� กี่ำาหนดำ 𝒰𝒰 แทน เซตข้องนักี่เรู้่ยนท่�เข้้ารู้�วมกี่ารู้สำารู้วจ

  A แทน เซตข้องนักี่เรู้่ยนท่�ลงทะเบ่ยนเรู้่ยนวิช้าภ้มิศาสตรู้์

  B แทน เซตข้องนักี่เรู้่ยนท่�ลงทะเบ่ยนเรู้่ยนวิช้าปรู้ะวัติศาสตรู้์

 และ C แทน เซตข้องนักี่เรู้่ยนท่�ลงทะเบ่ยนเรู้่ยนวิช้าวรู้รู้ณิกี่รู้รู้ม

 จากี่ส้ตรู้ n(A ∪ B ∪ C) =  n(A) + n(B) + n(C) - n(A ∩ B) - n(A ∩ C)  

- n(B ∩ C) + n(A ∩ B ∩ C)

 จะไดำ้  40 = 20 + 22 + 28 - 12 - 15 - 14 + n(A ∩ B ∩ C)

   40 = 29 + n(A ∩ B ∩ C)

   n(A ∩ B ∩ C) = 11

 ดำังนั�น จำานวนนักี่เรู้่ยนท่�ลงทะเบ่ยนเรู้่ยนทั�งสามวิช้าเท�ากี่ับ 11 คน

ตัวอย่างที่ 19 

บร์ษิัทัผลตินำ��หอิมแหง่หน่�งตอ้ิงก�ร์สำำ�ร์วิจำควิ�มนยิมกลิ�นนำ��หอิม จำง่เชัญิอิ�สำ�สำมคัร์จำำ�นวินหน่�ง

ให้ทดลอิงใชั้นำ��หอิมขีอิงบร์ิษััท 3 กลิ�น ได้แก่ กลิ�นวิ�นิลล� กลิ�นกุหล�บ และกลิ�นล�เวินเดอิร์์ 

ป็ร์�กฏวิ่� มีอิ�สำ�สำมัคร์ชัอิบกลิ�นวิ�นิลล� 40% ชัอิบกลิ�นกุหล�บ 50% ชัอิบกลิ�นล�เวินเดอิร์์  

30% ชัอิบกลิ�นวิ�นิลล�และกลิ�นกุหล�บ 15% ชัอิบกลิ�นกุหล�บและล�เวินเดอิร์์ 10% ชัอิบกลิ�น

วิ�นิลล�และกลิ�นล�เวินเดอิร์์ 20% และชัอิบทั�งสำ�มกลิ�น 7% ให้ห�เป็อิร์์เซ็นต์ขีอิงอิ�สำ�สำมัคร์

ที�ชัอิบนำ��หอิมอิย่�งน้อิยหน่�งกลิ�น และเป็อิร์เ์ซ็นต์ขีอิงอิ�สำ�สำมัคร์ที�ไม่ชัอิบนำ��หอิมทั�งสำ�มกลิ�นน้�

วิิธีีทำ� กี่ำาหนดำ 𝒰𝒰	แทน เซตข้องอาสาสมัครู้ท่�เข้้ารู้�วมทดำลองใช้้นำ�าหอมข้องบรู้ิษััท

  A แทน เซตข้องอาสาสมัครู้ท่�ช้อบนำ�าหอมกี่ลิ�นวานิลลา

  B แทน เซตข้องอาสาสมัครู้ท่�ช้อบนำ�าหอมกี่ลิ�นกีุ่หลาบ

 และ C แทน เซตข้องอาสาสมัครู้ท่�ช้อบนำ�าหอมกี่ลิ�นลาเวนเดำอรู้์

  เน่�องจากี่โจทย์ให้ข้้อม้ลจำานวนสมาช้ิกี่ข้องเซตต�าง ๆ  ในรู้้ปเปอรู้์เซ็นต์ จ่งสมมติ

ให้กี่ารู้สำารู้วจครู้ั�งน้�ม่จำานวนอาสาสมัครู้ทั�งหมดำ 100 คน ดำังนั�น n(𝒰𝒰) = 100

 และจากี่โจทย์ จะไดำ้ว�า n(A) = 40, n(B) = 50, n(C) = 30, n(A ∩ B) = 15,

 n(B ∩ C) = 10, n(A ∩ C) = 20 และ n(A ∩ B ∩ C) = 7

ตัวอย่างที่ 20 

เซต 39

จำ�กก�ร์สำำ�ร์วิจำนักเร์ียนห้อิงหน่�งจำำ�นวิน  35  คน  พบวิ่�มี  27  คน  ชัอิบเล่นกีฬ�บ�สำเกตบอิล 

25 คน ชัอิบเลน่กฬี�เทนนสิำ ถ�้ใหน้กัเร์ยีนแตล่ะคนเล่นกฬี�อิย�่งนอ้ิยหน่�งอิย่�งจำ�กสำอิงอิย่�งน้�

ให้ห�จำำ�นวินนักเร์ียนที�ชัอิบเล่นกีฬ�ทั�งสำอิงชันิดน้�

วิิธีีทำ� กี่ำาหนดำ 𝒰𝒰 แทน เซตข้องนักี่เรู้่ยนห้องหน่�งท่�เข้้ารู้�วมกี่ารู้สำารู้วจ

  A แทน เซตข้องนักี่เรู้่ยนท่�ช้อบเล�นกี่่ฬาบาสเกี่ตบอล

 และ B แทน เซตข้องนักี่เรู้่ยนท่�ช้อบเล�นกี่่ฬาเทนนิส

วิิธีีที� 1 ใช้้แผนภาพ

   กี่ำาหนดำ x แทน จำานวนนักี่เรู้่ยนท่�ช้อบเล�นกี่่ฬาทั�งสองช้นิดำน้�

   จากี่แผนภาพ จะไดำ้ (27 - x) + x + (25 - x) = 35

    52 - x = 35

    x = 17

   ดำังนั�น จำานวนนักี่เรู้่ยนท่�ช้อบเล�นกี่่ฬาทั�งสองช้นิดำม่ 17 คน

วิิธีีที� 2 ใช้้ส้ตรู้

   จากี่โจทย์ จะไดำ้ว�า n(A) = 27, n(B) = 25, n(A ∪ B) = 35

   และ n(A ∩ B) แทน จำานวนนักี่เรู้่ยนท่�ช้อบเล�นกี่่ฬาทั�งสองช้นิดำ

   จากี่ส้ตรู้ n(A ∪ B) = n(A) + n(B) - n(A ∩ B)

   จะไดำ้ 35 = 27 + 25 - n(A ∩ B)

     n(A ∩ B) = 17

   ดำังนั�น  จำานวนนักี่เรู้่ยนท่�ช้อบเล�นกี่่ฬา

ทั�งสองช้นิดำม่ 17 คน

ตัวอย่างที่ 18

เน้�องจากี่นักี่เรู่้ยนแต�ละคน
เล�นกี่่ฬาอย�างน้อยหน่�งอย�าง 
ดำังนั�น n(A ∪ B) = n(𝒰𝒰) 

PROBLEMPROBLEM 
SOLVING SOLVING TIPTIP

จากี่กี่ารู้สำารู้วจนักี่เรู้่ยน 300 คน ซ่�งทุกี่คนจะต้องเล้อกี่เรู้่ยนวิช้าศิลปะหรู้้อวิช้าคอมพิวเตอรู้์
อย�างน้อยหน่�งวิช้า พบว�าม่นักี่เรู้่ยน 220 คน เล้อกี่เรู้่ยนวิช้าศิลปะ 180 คน เล้อกี่เรู้่ยน
วิช้าคอมพิวเตอรู้์ ให้หาจำานวนนักี่เรู้่ยนท่�เล้อกี่เรู้่ยนทั�งสองวิช้าน่�

ลองทําดู

ฝกทําตอ

แบบฝกทกัษะ 1.4 ขอ 1-4,
6, 11, 12 (หนา 41, 42)

A

27 - x x 25 - x

B 𝒰𝒰

38



 รู้ะดำับกลาง

1.   กำ�หนด A และ B เป็็นเซต ซ่�ง n(A) = 10, n(B) = 6 และ n(A ∩ B) = 3 ให้ห�จำำ�นวิน
สำม�ชัิกขีอิง A ∪ B

2.   กำ�หนด C และ D เป็็นเซต ซ่�ง n(C ∪ D) = 44, n(C ∩ D) = 5 และ n(C) = 20 ให้ห�จำำ�นวิน
สำม�ชัิกขีอิงเซต D

3.   จำ�กก�ร์สำอิบถ�มนกัเร์ยีนจำำ�นวิน 35 คน พบวิ�่ 18 คน ชัอิบเร์ยีนวิชิั�ภ�ษั�อิงักฤษั และ 27 คน 

ชัอิบเร์ียนวิิชั�คณิตศ�สำตร์์ ถ้�นักเร์ียนแต่ละคนชัอิบเร์ียนอิย่�งน้อิยหน่�งวิิชั� ให้ใชั้แผนภ�พ

ในก�ร์ห�

 1) จำานวนนักี่เรู้่ยนท่�ช้อบเรู้่ยนทั�งสองวิช้าน้�

 2) จำานวนนักี่เรู้่ยนท่�ช้อบเรู้่ยนวิช้าภาษัาอังกี่ฤษั แต�ไม�ช้อบเรู้่ยนวิช้าคณิิตศาสตรู้์

4.   จำ�กก�ร์สำอิบถ�มนกัเร์ยีน 120 คน พบว่ิ� 80 คน สำ�ม�ร์ถเล่นกีต�ร์ไ์ดเ้พียงอิย่�งเดยีวิ 25 คน 

สำ�ม�ร์ถเลน่เป็ยโนไดเ้พยีงอิย�่งเดยีวิ และ 3 คน ไมส่ำ�ม�ร์ถเลน่ไดท้ั�งสำอิงอิย�่ง ใหห้�จำำ�นวิน

นักเร์ียนที�สำ�ม�ร์ถเล่นได้ทั�งกีต�ร์์และเป็ยโน

5.   กำ�หนด A, B และ C เป็็นเซต ซ่�ง n(A) = 30, n(B) = n(C) = 28, n(A ∩ B) = 7, n(B ∩ C) = 9, 
n(A ∩ B ∩ C) = 4 และ n(A ∪ B ∪ C) = 69 ให้ห� n(A ∩ C)

1.   กำ�หนด A และ B เป็็นเซต ซ่�ง n(A) = 10, n(B) = 6 และ n(A 

2.   กำ�หนด C และ D เป็็นเซต ซ่�ง n(C 

3.   จำ�กก�ร์สำอิบถ�มนกัเร์ยีนจำำ�นวิน 35 คน พบวิ�่ 18 คน ชัอิบเร์ยีนวิชิั�ภ�ษั�อิงักฤษั และ 27 คน 

4.   จำ�กก�ร์สำอิบถ�มนกัเร์ยีน 120 คน พบว่ิ� 80 คน สำ�ม�ร์ถเล่นกีต�ร์ไ์ดเ้พียงอิย่�งเดยีวิ 25 คน 

5.   กำ�หนด A, B และ C เป็็นเซต ซ่�ง n(A) = 30, n(B) = n(C) = 28, n(A 

6.  กำ�หนด A ⊂ B, n(A) = 42 และ n(B) = 75 ให้ห�
 1) n(A ∩ B) 2) n(A ∪ B)

7.   จำ�กก�ร์สำอิบถ�มนกัเร์ยีนในชัั�นเร์ยีนหน่�ง ซ่�งมจีำำ�นวิน 38 คน เกี�ยวิกบัป็ร์ะเทศที�เคยเดนิท�ง

ไป็ท่อิงเที�ยวิ 3 ป็ร์ะเทศ ซ่�งได้แก่ ป็ร์ะเทศสำิงคโป็ร์์ ป็ร์ะเทศญี�ป็ุน และป็ร์ะเทศจำีน ป็ร์�กฏผล

ดังน้� 4 คน เคยไป็ทั�งสำ�มป็ร์ะเทศ 8 คน เคยไป็ป็ร์ะเทศสำิงคโป็ร์์และป็ร์ะเทศญี�ป็ุน 15 คน 

เคยไป็ป็ร์ะเทศญี�ป็ุนและป็ร์ะเทศจีำน  และ  11  คน  เคยไป็ป็ร์ะเทศสำิงคโป็ร์์และป็ร์ะเทศจำีน 

18 คน เคยไป็ป็ร์ะเทศสำิงคโป็ร์์ 19 คน เคยไป็ป็ร์ะเทศญี�ป็ุน 26 คน เคยไป็ป็ร์ะเทศจำีน

    ให้นักเร์ียนแสำดงขี้อิม่ลขี้�งต้นด้วิยแผนภ�พและให้ห�

 1) จำานวนนักี่เรู้่ยนท่�เคยไปเท่�ยวเพ่ยงปรู้ะเทศเดำ่ยวในสามปรู้ะเทศน้�

 2) จำานวนนักี่เรู้่ยนท่�เคยไปเท่�ยวมากี่กี่ว�าหน่�งปรู้ะเทศในสามปรู้ะเทศน้�

 3) จำานวนนักี่เรู้่ยนท่�เคยไปเท่�ยวปรู้ะเทศสิงคโปรู้์หรู้้อปรู้ะเทศจ่น

 4) จำานวนนักี่เรู้่ยนท่�ไม�เคยไปเท่�ยวปรู้ะเทศทั�งสามปรู้ะเทศมากี่�อน

6.  กำ�หนด A 

7.   จำ�กก�ร์สำอิบถ�มนกัเร์ยีนในชัั�นเร์ยีนหน่�ง ซ่�งมจีำำ�นวิน 38 คน เกี�ยวิกบัป็ร์ะเทศที�เคยเดนิท�ง

 รู้ะดำับพื้นฐาน

แบบฝกทักษะ 1.4

เซต 41

จากี่กี่ารู้สำารู้วจงานอดำิเรู้กี่ข้องเยาวช้นจำานวน 90 คน พบว�า 43 คน ช้อบเล�นดำนตรู้่ 42 คน
ช้อบอ�านหนังส้อ 48 คน ช้อบเล�นกี่่ฬา 16 คน ช้อบเล�นดำนตรู้่และอ�านหนังส้อ 17 คน 
ช้อบอ�านหนังส้อและเล�นกี่่ฬา และ 22 คน ช้อบเล�นกี่่ฬาและดำนตรู้่ ถ้้าให้เยาวช้นแต�ละคน
ม่งานอดำิเรู้กี่อย�างน้อยหน่�งกี่ิจกี่รู้รู้ม จากี่ทั�งสามกี่ิจกี่รู้รู้มน้� ให้หา
จำานวนเยาวช้นท่�ม่งานอดำิเรู้กี่ทั�งสามกี่ิจกี่รู้รู้ม 

ลองทําดู

ฝกทําตอ

แบบฝกทักษะ 1.4 ขอ 5,
7-10 (หนา 41, 42)

 จากี่ส้ตรู้  n(A ∪ B ∪ C) =  n(A) + n(B) + n(C) - n(A ∩ B) - n(A ∩ C)

- n(B ∩ C) + n(A ∩ B ∩ C)

 จะไดำ้  n(A ∪ B ∪ C) = 40 + 50 + 30 - 15 - 20 - 10 + 7

   n(A ∪ B ∪ C) = 82

 ดำังนั�น  เปอรู้์เซ็นต์ข้องอาสาสมัครู้ท่�ช้อบนำ�าหอมอย�างน้อยหน่�งกี่ลิ�นเท�ากี่ับ 82% และ

เปอร์ู้เซ็นต์ข้องอาสาสมคัรู้ท่�ไม�ช้อบนำ�าหอมทั�งสามกี่ลิ�นน้�เท�ากี่บั 100 - 82 = 18%

ใหนั้กเร์ยีนสำำ�ร์วิจำเพ่�อินร์ว่ิมชัั�นเร์ยีนขีอิงนกัเร์ยีนวิ�่เดนิท�งม�โร์งเร์ยีนอิย�่งไร์ นำ�เสำนอิผลก�ร์สำำ�ร์วิจำ
โดยใชั้แผนภ�พ และตอิบคำ�ถ�มต่อิไป็น้�
 A = { x | x เป็นเพ้�อนนักี่เรู้่ยนท่�นั�งรู้ถ้โดำยสารู้ปรู้ะจำาทางมาโรู้งเรู้่ยน }
 B = { x | x เป็นเพ้�อนนักี่เรู้่ยนท่�นั�งรู้ถ้ไฟฟามาโรู้งเรู้่ยน }
 C = { x | x เป็นเพ้�อนนักี่เรู้่ยนท่�นั�งรู้ถ้โรู้งเรู้่ยนมาโรู้งเรู้่ยน }
 D = { x | x เป็นเพ้�อนนักี่เรู้่ยนท่�นั�งแท็กี่ซ่�มาโรู้งเรู้่ยน }
 E = { x | x เป็นเพ้�อนนักี่เรู้่ยนท่�นั�งรู้ถ้ยนต์มาโรู้งเรู้่ยน }
 F = { x | x เป็นเพ้�อนนักี่เรู้่ยนท่�เดำินมาโรู้งเรู้่ยน }
 G = { x | x เป็นเพ้�อนนักี่เรู้่ยนท่�นั�งเฮลิคอปเตอรู้์มาโรู้งเรู้่ยน }
 H = { x | x เป็นเพ้�อนนักี่เรู้่ยนท่�มาโรู้งเรู้่ยนดำ้วยวิธ์่อ้�น ๆ  นอกี่เหน่อจากี่ท่�กี่ล�าวมา }
1. นักี่เรู้่ยนคิดำว�า กี่ารู้สำารู้วจในกี่ิจกี่รู้รู้มน้�ม่เซตใดำเป็นเอกี่ภพสัมพัทธ์์
2.  จากี่กี่ารู้สำารู้วจม่เซตว�างหรู้้อไม� ถ้้าม่ นักี่เรู้่ยนจะเข้่ยนเซตว�างลงบนแผนภาพหรู้้อไม�

เพรู้าะเหตุใดำ
3.  แม้ว�านักี่เรู้่ยนทุกี่คนจะเดำินทางดำ้วยวิธ์่ท่�ต�างกี่ัน แต�ทุกี่คนต้องเดำินเข้้ามายังโรู้งเรู้่ยน นักี่เรู้่ยนจะ

รู้วมส�วนท่�ทุกี่คนเดำินเท้าไว้ในกี่ารู้สำารู้วจหรู้้อไม� เพรู้าะเหตุใดำ
4. ม่เซตท่�ทับซ้อนกี่ันหรู้้อไม� ถ้้าม่ นักี่เรู้่ยนจะแสดำงเซตเหล�าน้�ในแผนภาพอย�างไรู้
5. นักี่เรู้่ยนจะนับตนเองลงในกี่ารู้สำารู้วจน้�หรู้้อไม� เพรู้าะเหตุใดำ

Performance  Task
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ตัวอยางขอสอบ
เรื่อง  การนําความรูเกี่ยวกับเซต

ไปใชในการแกปญหา



สรปุสรปุเนือ้หาเนือ้หา

เอกภพสัมพัทธ์

เพาเวอร์เซต

แผนภาพเวนน์

สับเซต

เซต
เป็นการอธบิายการรวมกัน
ของส่ิงต่าง ๆ ซึ่งสามารถ
ระบุว่าส่ิงใดอยูห่รอืไมอ่ยูใ่น
เซตน้ันไดอ้ยา่งชดัเจน (well- 
defined) และเรยีกส่ิงที่อยู่
ในเซตว่า สมาชิก (element)

เซตที่ประกอบด้วยสมาชิกที่จะกล่าวถึงหรือ
พิจารณาในสถานการณ์หรอืปัญหาท่ีกําหนดให้ 
เขียนแทนด้วย 𝒰𝒰

การเขียนแผนภาพเวนน์แทนเซตจะช่วยให้
เข้าใจความสัมพันธร์ะหว่างเซตต่าง ๆ  ได้งา่ย
และชดัเจนมากข้ึน

เพาเวอรเ์ซตของเซต A คือ เซตของสับเซตทัง้หมดของเซต A เขียนแทนด้วย 
P(A) และถา้เซต A มจํีานวนสมาชกิเทา่กบั n แลว้จํานวนสมาชกิของ P(A) เทา่กบั 
2n น่ันคือ n(P(A)) = 2n

เซต A เป็นสับเซตของเซต B
กต็อ่เม่ือสมาชกิทกุตัวของเซต A
เป็นสมาชกิของเซต B
เขียนแทนด้วย A ⊂ B

ถ้าเซต A มีสมาชกิเทา่กับ
n ตัว แล้วจํานวนสับเซต
ทัง้หมดของเซต A เทา่กับ 2n เซต
จะได้ว่า A ⊂ A และ ∅⊂A

เซต A เป็นสับเซตแท้
ของเซต B ก็ต่อเมื่อ
A ⊂ B และ A ≠ B

𝒰𝒰B
A

และ

วิธเีขียนเซต

การเขียนเซตแบบแจกแจงสมาชกิ
เชน่ A = { 2, 4, 6, 8 }

การเขียนเซตแบบบอกเงือ่นไขของสมาชกิ
เชน่ A = { x | x เป็นจํานวนคู่บวกที่น้อยกว่า 10 }

1.

2.

เซต

เซตจํากัด คือ เซตที่มีจํานวนสมาชกิเป็นศูนย์ หรอืจํานวนเต็มบวก

เซตอนันต์ คือ เซตที่ไม่ใชเ่ซตจํากัด

หมายถึง  สมาชกิทกุตัวของเซต A เป็นสมาชกิของ
เซต B และสมาชกิทกุตัวของเซต B เป็น
สมาชกิของเซต A

น่ันคือ A = B ก็ต่อเมื่อ A ⊂ B และ B ⊂ A

เซต A
เท่ากับ
เซต B

เซตว่าง เป็นเซตที่ไม่มีสมาชกิ เขียนแทนด้วย { } หรอื ∅	

และ n(∅) = 0 
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8.   ผลก�ร์สำำ�ร์วิจำนกัเร์ยีน 45 คน ซ่�งทกุคนตอ้ิงเป็น็สำม�ชักิชัมร์มกฬี�อิย�่งนอ้ิยหน่�งชัมร์ม ไดแ้ก่ 
ชัมร์มวิ่�ยนำ�� ชัมร์มย่โด และชัมร์มเทนนิสำ พบวิ่�มีนักเร์ียน 22 คน เป็็นสำม�ชัิกชัมร์มวิ่�ยนำ��
14 คน เป็็นสำม�ชัิกชัมร์มย่โด 32 คน เป็็นสำม�ชัิกชัมร์มเทนนิสำ 5 คน เป็็นสำม�ชัิกชัมร์ม
วิ่�ยนำ��และชัมร์มย่โด 8 คน เป็็นสำม�ชัิกชัมร์มย่โดและชัมร์มเทนนิสำ 7 คน เป็็นสำม�ชัิกชัมร์ม
วิ่�ยนำ��และชัมร์มเทนนิสำ และ 2 คน เป็็นสำม�ชัิกทั�งสำ�มชัมร์ม ให้ตร์วิจำสำอิบวิ่�ผลก�ร์สำำ�ร์วิจำ
ขี้�งต้นถ่กต้อิงหร์่อิไม่ พร์้อิมทั�งอิธีิบ�ยเหตุผลโดยใชั้แผนภ�พ

9.   จำ�กก�ร์สำมัภ�ษัณ์นกัศก่ษั�กลุ่มหน่�งที�ชัอิบฟงเพลง พบวิ�่มคีนที�ชัอิบเพลงสำ�กล เพลงลก่ทุง่
และเพลงล่กกร์ุง โดยมีร์�ยละเอิียด ดังน้�

85 คน ชัอิบเพลงสำ�กล  40 คน ชัอิบเพลงล่กกร์ุงและเพลงล่กทุ่ง
  65 คน ชัอิบเพลงล่กทุ่ง  30 คน ชัอิบเพลงสำ�กลและเพลงล่กทุ่ง
  90 คน ชัอิบเพลงล่กกร์ุง  15 คน ชัอิบฟงเพลงทั�งสำ�มป็ร์ะเภท
  45 คน ชัอิบเพลงสำ�กลและเพลงล่กกร์ุง  25 คน ไม่ชัอิบฟงเพลงทั�งสำ�มป็ร์ะเภท

    ให้ห�  
 1) จำานวนนักี่ศ่กี่ษัาทั�งหมดำท่�ให้สัมภาษัณิ์
 2) จำานวนนักี่ศ่กี่ษัาท่�ช้อบฟังเพลงสากี่ลเพ่ยงอย�างเดำ่ยว

10.   ในก�ร์สำำ�ร์วิจำควิ�มนยิมขีอิงคนจำำ�นวิน 150 คน ที�มตีอ่ิน�ยสำมชั�ย น�ยสำชุั�ต ิและน�ยสำมบตัิ 
พบวิ่� 95 คน ชัอิบน�ยสำมชั�ย 107 คน ชัอิบน�ยสำุชั�ติ 88 คน ชัอิบน�ยสำมบัติ 55 คน 
ชัอิบทั�งน�ยสำมชั�ยและน�ยสำชุั�ต ิ42 คน ชัอิบทั�งน�ยสำมชั�ยและน�ยสำมบตั ิ60 คน ชัอิบทั�ง
น�ยสำุชั�ติและน�ยสำมบัติ โดยทุกคนต้อิงแสำดงควิ�มนิยมคนทั�งสำ�มอิย่�งน้อิยหน่�งคน ให้ห� 

 1) จำานวนคนท่�ช้อบทั�งสามคน
 2) จำานวนคนท่�ช้อบนายสมช้าย นายสุช้าติ หรู้อ้นายสมบตั ิคนใดำคนหน่�งเพย่งคนเด่ำยว

8.   ผลก�ร์สำำ�ร์วิจำนกัเร์ยีน 45 คน ซ่�งทกุคนตอ้ิงเป็น็สำม�ชักิชัมร์มกฬี�อิย�่งนอ้ิยหน่�งชัมร์ม ไดแ้ก่ 

9.   จำ�กก�ร์สำมัภ�ษัณ์นกัศก่ษั�กลุ่มหน่�งที�ชัอิบฟงเพลง พบวิ�่มคีนที�ชัอิบเพลงสำ�กล เพลงลก่ทุง่

10.   ในก�ร์สำำ�ร์วิจำควิ�มนยิมขีอิงคนจำำ�นวิน 150 คน ที�มตีอ่ิน�ยสำมชั�ย น�ยสำชุั�ต ิและน�ยสำมบตัิ 

11.   กำ�หนด n(A) = 24, n(B) = 17 และ n(𝓤𝓤) = 40 ใหห้�ค�่ที�ม�กที�สำดุและนอ้ิยที�สำดุที�เป็น็ไป็ได้
ในแต่ละขี้อิต่อิไป็น้�

 1) n(A ∩ B) 2) n(A ∪ B)

12.   ม�น้ไป็ทัวิร์์ทำ�บุญท�งภ�คเหน�อิคร์ั�งหน่�ง  ป็ร์�กฏวิ่�มีฝนตกอิย่่  6  วิัน  แต่ไม่มีวิันที�ฝนตก
ทั�งวิัน  กล่�วิค่อิ  ถ้�วิันใดฝนตกตอินเชั้�  ตอินบ่�ยจำะมีแดดจำ้�  และถ้�วิันใดฝนตกตอินบ่�ย
วิันนั�นตอินเชั้�อิ�ก�ศจำะแจำ่มใสำ  ม�น้จำำ�ได้วิ่�วิันที�อิ�ก�ศแจำ่มใสำตอินเชั้�มีอิย่่  8  วิัน  และ
วิันที�แดดจำ้�ตอินบ่�ยมีอิย่่ 10 วิัน ม�น้ไป็ทัวิร์์ทำ�บุญท�งภ�คเหน�อิทั�งหมดกี�วิัน

11.   กำ�หนด n(A) = 24, n(B) = 17 และ n(

12.   ม�น้ไป็ทัวิร์์ทำ�บุญท�งภ�คเหน�อิคร์ั�งหน่�ง  ป็ร์�กฏวิ่�มีฝนตกอิย่่  6  วิัน  แต่ไม่มีวิันที�ฝนตก
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แบ่งกลุ่มต�มควิ�มเหม�ะสำม แล้วิร์่วิมกันป็ฏิบัติกิจำกร์ร์มต่อิไป็น้�

ควิ�มสำ�ม�ร์ถด้�น  กี่ารู้ส้�อสารู้
 กี่ารู้คิดำ  กี่ารู้แกี่้ปัญหา 
 กี่ารู้ใช้้ทักี่ษัะช้่วิต  กี่ารู้ใช้้เทคโนโลย่

สมรรถนะสำคัญสมรรถนะสำคัญสำหรับผูเรียนสำหรับผูเรียน

✓

✓

ซ่�งส้ตรู้ไอศกี่รู้่มท่�ช้าล่คิดำนั�น บางเมน้ม่ส�วนผสมซำ�ากี่ัน นอกี่เหน่อจากี่นำ�าส้มเข้้มข้้น เช้�น 

ไอศกี่รู้่มส้มเยลล่กี่ับไอศกี่รู้่มส้มโยเกี่ิรู้์ต ม่ส�วนผสมท่�เหม้อนกัี่น ค้อ นำ�าส้มเข้้มข้้น วิปปงครู้่ม

นำ�าตาลทรู้าย ไข้�ไกี่� ช้าล่จ่งอยากี่ให้ล้กี่ค้าไดำ้เห็นส�วนผสมข้องแต�ละเมน้ ว�าเมน้ใดำบ้างม่ส�วนผสม

เหมอ้นกี่นั ช้าลจ่ง่ใช้แ้ผนภาพเวนน ์มาช้�วยนำาเสนอเมนไ้อศกี่รู้ม่และส�วนผสมข้องแต�ละเมน ้ดำงัน้�

กจิกรรม

การเรียนรูเชงิรุก การเรียนรูเชงิรุก (( ))ctivective     earningearningAA LL

ช้าลเ่ปน็เจา้ข้องรู้า้นไอศกี่รู้ม่โฮมเมดำแห�งหน่�ง โดำยช้าลค่ดิำสต้รู้เมนไ้อศกี่รู้ม่

ท่�ต้องกี่ารู้ให้ทุกี่เมน้ม่นำ�าส้มเข้้มข้้นเป็นส�วนผสมหลักี่ ซ่�งคิดำส้ตรู้ไดำ้ ดำังน้�

ไอิศกร์ีมซอิร์์เบต์สำ้ม

มส่�วนผสม คอ้ นำ�าสม้เข้้มข้้น

และนำ�าเปล�า

ไอิศกร์ีมสำ้มมินต์

มส่�วนผสม คอ้ นำ�าสม้เข้้มข้้น 

นำ�าเปล�า และมินต์

ไอิศกร์ีมสำ้มสำตร์อิวิ์เบอิร์์ร์ี

ม่ส�วนผสม ค้อ นำ�าส้มเข้้มข้้น 

นำ�าเปล�า และนำ�าสตรู้อว์เบอรู้์รู้่

ไอิศกร์ีมสำ้มเยลลี

ม่ส�วนผสม ค้อ 

นำ�าส้มเข้้มข้้น วิปปงครู้่ม 

นำ�าตาลทรู้าย ไข้�ไกี่� และเยลล่

ไอิศกร์ีมสำ้มโยเกิร์์ต

ม่ส�วนผสม ค้อ นำ�าส้มเข้้มข้้น วิปปงครู้่ม 

นำ�าตาลทรู้าย ไข้�ไกี่� และโยเกี่ิรู้์ต
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ถ้า A และ B เป็นเซตที่เป็นสับเซตของเอกภพสัมพัทธ ์𝒰𝒰𝒰แล้ว จะได้ว่า

A B
𝒰𝒰

A B
𝒰𝒰

A
𝒰𝒰

A B
𝒰𝒰

สมบัตขิองการดําเนินการของเซต (Properties of Set Operation)
กําหนด A, B และ C เป็นเซตที่เป็นสับเซตของเอกภพสัมพัทธ ์𝒰𝒰 จะได้
1. A ∩B = B ∩ A 2. (A ∪ B) ∪ C = A ∪ (B ∪ C)
 A ∪B = B ∪ A  (A ∩B) ∩C = A ∩ (B ∩C)
3. A ∪ (B ∩C) = (A ∪ B) ∩ (A ∪ C) 4. (A ∪ B)′ = A′∩B′
 A ∩ (B ∪ C) = (A ∩B) ∪ (A ∩C)  (A ∩B)′ = A′∪ B′
5. A - B = A ∩B′ 6. A′ = 𝒰𝒰 - A
7. A ∩A′ = ∅ 8. ∅∩A = ∅

A ∪ A′	= 𝒰𝒰		  ∅∪ A = A

การดําเนินการของเซต

• ถ้า A และ B เป็นเซตจํากัดใด ๆ  แล้ว จะได้ว่า n(A ∪ B) = n(A) + n(B) - n(A ∩ B)
• ถ้า A, B และ C เป็นเซตจํากัดใด ๆ แล้ว จะได้ว่า
 n(A ∪ B ∪ C) = n(A) + n(B) + n(C) - n(A ∩ B) - n(A ∩ C) - n(B ∩ C) + n(A ∩ B ∩ C)

การนําความรู้เก่ียวกับเซตไปใช้ในการแก้ปัญหา

อนิเตอรเ์ซกชนั ของเซต A และเซต B คือ เซตของสมาชกิที่ซ�ากัน

ของเซต A และเซต B เขียนแทนด้วย A ∩B
น่ันคือ A ∩ B = { x | x∊A และ x∊B }

ผลต่าง ระหว่างเซต A และเซต B หรอืคอมพลีเมนต์ของเซต B

เทยีบกับเซต A คือ เซตที่มีสมาชกิเป็นสมาชกิของเซต A แต่ไม่เป็น

สมาชกิของเซต B เขียนแทนด้วย A - B 

น่ันคือ A - B = { x | x∊A และ x∉B } 

คอมพลีเมนต์ ของเซต A คือ เซตของทุกสมาชกิในเซต 𝒰𝒰 แต่

ไม่เป็นสมาชกิของเซต A เขียนแทนด้วย A′
น่ันคือ A′ = { x | x∊𝒰𝒰 และ x∉A }

ยเูนียน ของเซต A และเซต B คือ เซตของสมาชกิที่เป็นสมาชกิของ

เซต A หรอืเซต B เขียนแทนด้วย A∪B 

น่ันคือ A∪B = { x | x∊A หรอื x∊B }

ตรวจสอบตนเอง44



คําชี้แจง :  ให้นักเร์ียนตอิบคำ�ถ�มต่อิไป็น้�

หนวยการเรียนรูที่

แบบฝกทักษะแบบฝกทักษะ 1

1.  กี่ำาหนดำ A เป็นเซตข้องจำานวนค้�บวกี่ท่�ม่ค�าน้อยกี่ว�า 11

 1) ให้เข้่ยนเซต A แบบแจกี่แจงสมาช้ิกี่

 3) เซต A เป็นเซตจำากี่ัดำหรู้้อเซตอนันต์

 2) ให้บอกี่จำานวนสมาช้ิกี่ข้องเซต A

2.  ให้เข้่ยนเซตต�อไปน้�แบบแจกี่แจงสมาช้ิกี่ และตรู้วจสอบว�าเซตนั�นเป็นเซตว�างหรู้้อไม�

 1) B เป็นเซตข้องจำานวนเฉพาะท่�หารู้ดำ้วย 2 ลงตัว

 2) C = { x | x เป็นช้้�อวันในหน่�งสัปดำาห์ท่�ข้่�นต้นดำ้วยตัวอักี่ษัรู้ “พ” }

 3) D = { x | x เป็นจำานวนเต็มบวกี่ท่�เป็นตัวปรู้ะกี่อบข้อง 24 และเป็นพหุค้ณิข้อง 9 }

 4) E เป็นเซตข้องรู้้ปส่�เหล่�ยมท่�ม่มุมส่�มุมเป็นมุมปาน

3.  กี่ำาหนดำ 𝒰𝒰 = { -5, -4, -3, -2, -1, 0, 1, 2, 3 } ให้หาคอมพลเ่มนต์ข้องเซตต�อไปน้�

 1) A = { -5, -3, -1, 2 }

 2) B = { -5, -4, -3, -2, -1, 0, 1, 2, 3 }

 3) C = { x | x เป็นจำานวนเฉพาะ }

 4) D = { x | x เป็นจำานวนเต็มท่�เป็นพหุค้ณิข้อง 3 }

4.  กี่ำาหนดำ A = { ∅, { ∅ }, { 1, 2 } }

 1) ให้หาสับเซตทั�งหมดำข้องเซต A  2) ให้หาเพาเวอรู้์เซตข้องเซต A

5.  ให้ตรู้วจสอบว�าข้้อความต�อไปน้�เป็นจรู้ิงหรู้้อเท็จ

 1) ถ้้า a∊X และ X ⊂ Y แล้ว a∊Y

 3) ถ้้า X ⊂ Y และ Y ⊂ Z แล้ว X ⊂ Z
 5) ถ้้า a∊X และ a∊P(X)

 2) ถ้้า a∊Y และ X ⊂ Y แล้ว a∊X

 4) ถ้้า X′ = ∅ และ X = 𝒰𝒰

 6) ถ้้า a∊X และ {a}∊P(X)

6.  กี่ำาหนดำ 𝒰𝒰 = { x | x เป็นจำานวนเต็มและ -7 ≤ x ≤ 7 }

   A = { x | x เป็นจำานวนเต็มและ -7 < x < 7 }

  และ B = { x | x เป็นจำานวนเต็มและ 0 < x ≤ 7 }

  1) ให้เข้่ยนเซต 𝒰𝒰 เซต A และเซต B แบบแจกี่แจงสมาช้ิกี่

  2) ให้หา

 (1) A′  (2) A ∩ B  (3) A ∪ B

1. 

2. 

3. 

4. 

5. 

6. 

เซต 47

Ice Cream

 จากสถานการณขางตน ถากลุมของนักเรียนตองการเปดรานขายไอศกรีม โดยที่เมนูในรานมี

สวนผสมหลกัเหมอืนกนัอยางนอย 1 อยาง และนําเสนอเมนไูอศกรมีเพือ่ใหลกูคาไดเหน็สวนผสม

ของแตละเมนู วาเมนูใดบางมีสวนผสมเหมือนกันโดยใชแผนภาพเวนนไดอยางไร

 1.  สมาชิกในกลุมแตละคนใชเทคโนโลยีท่ีเหมาะสมสืบคนสวนผสมของเมนูไอศกรีมที่ตนเอง

สนใจหรือสาํรวจจากรานที่ตนเองชอบรับประทานที่แตละเมนูมีสวนผสมเหมือนกัน

อยางนอย 1 อยาง มา 5 เมนู จากนั้นรวมกันแสดงความคิดเห็นและเลือกเมนูไอศกรีม

ที่ตองการขาย พรอมทั้งบอกสวนผสมของแตละเมนู

 2.  ใชเทคโนโลยทีีเ่หมาะสมในการออกแบบแผนภาพเวนน เพือ่นําเสนอเมนไูอศกรมีใหลกูคา

ไดเห็นสวนผสมของแตละเมนู

 3.  แตละกลุมนําเสนอผลงานหนาชั้นเรียน แลวใหเพื่อนกลุมอื่น ๆ  รวมกันแสดงความคิดเห็น

จากนั้นรวมกันสรุปความรูที่ไดจากการทํากิจกรรมภายในชั้นเรียน

แตละเมนูมีสวนผสมอะไรบาง ??
น�าส้มเข้มข้น

ไข่ไก่

เยลลี

โยเกิร์ต

วิปปิงครีม

น�าเปล่า

ไอศกรีม
ส้มมินต์

ใบมินต์

น�าสตรอว์เบอร์รี

ไอศกรีม
ซอร์เบต์ส้มน�าตาลทราย

ชาลี

ไอศกรีม
ส้มโยเกิร์ต

ไอศกรีม
ส้มสตรอว์เบอร์รี

ไอศกรีม
ส้มเยลลี
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7.  ให้แรู้เงาภาพท่�กี่ำาหนดำ เพ้�อแสดำงเซตต�อไปน่�
   1) A - B′
   2) B′ - A′
   3) B ∩ (B - A′)′

8.  กี่ำาหนดำ 𝒰𝒰 = { 1, 2, 3, 4, 6, 8, 12, 16, 24, 48 }
   P = { 3, 6, 12, 24, 48 }
   R = { 1, 2, 3, 4, 6, 8, 12, 24 }
  และ T = { 4, 8, 12, 16, 24 }
 1) ให้เข้่ยนแผนภาพแทนเซต 𝒰𝒰 เซต P เซต R และเซต T
 2) จากี่แผนภาพ ให้หา
  (1) P - (R ∪ T) (2) R - (P ∪ T) (3) (R ∪ T) - P (4) (P ∪ R) - T
9.   กี่ำาหนดำ n(A) = 60, n(B) = 55 และ n(𝒰𝒰) = 80 ให้หาค�าท่�มากี่ท่�สุดำและน้อยท่�สุดำ  

ท่�เป็นไปไดำ้ข้อง n(A ∩ B)
10.  จากี่กี่ารู้สำารู้วจนกัี่เรู่้ยน 200 คน พบว�า 100 คน ช้อบวชิ้าฟสกิี่ส ์150 คน ช้อบวชิ้าคณิติศาสตรู้์ 
  และ 80 คน ช้อบทั�งสองวิช้า ให้หา
 1) จำานวนนักี่เรู้่ยนท่�ช้อบฟสิกี่ส์อย�างเดำ่ยว
 2) จำานวนนักี่เรู้่ยนท่�ช้อบคณิิตศาสตรู้์อย�างเดำ่ยว
 3) จำานวนนักี่เรู้่ยนท่�ไม�ช้อบทั�งสองวิช้า
11.  จากี่กี่ารู้สำารู้วจกี่ารู้ปรู้ะกี่อบอาช้่พกี่ารู้ทำานา ทำาสวน และทำาไรู้� ข้องช้าวบ้านในอำาเภอหน่�ง 
  พบว�า 59% ปรู้ะกี่อบอาช้่พทำานา 48% ปรู้ะกี่อบอาช้่พทำาสวน 46% ปรู้ะกี่อบอาช้่พทำาไรู้� 
  29% ปรู้ะกี่อบอาช้พ่ทำานาและทำาสวน 20% ปรู้ะกี่อบอาช้พ่ทำาสวนและทำาไรู้� 30% ปรู้ะกี่อบ
  อาช้่พทำานาและทำาไรู้� 9% ปรู้ะกี่อบอาช้่พทั�งสามอาช้่พน้� อยากี่ทรู้าบว�า
 1) ช้าวบ้านท่�ปรู้ะกี่อบอาช้่พทำานาและทำาสวน แต�ไม�ทำาไรู้� ม่กี่่�เปอรู้์เซ็นต์
 2) ช้าวบ้านท่�ปรู้ะกี่อบอาช้่พอย�างน้อยสองอาช้่พในสามอาช้่พน้� ม่กี่่�เปอรู้์เซ็นต์
 3) ช้าวบ้านท่�ไม�ไดำ้ปรู้ะกี่อบอาช้่พทั�งสามอาช้่พน้� ม่กี่่�เปอรู้์เซ็นต์
12.  จากี่กี่ารู้สอบถ้ามครู้อบครัู้วในหม้�บ้านแห�งหน่�งท่�มก่ี่ารู้รู้ะบาดำข้องเช้้�อไวรู้สัโควดิำ 19 จำานวน
   20 ครู้อบครู้ัว ซ่�งม่ 5 ครู้อบครู้ัว ท่�ไม�พบผ้้ติดำเช้้�อ นอกี่จากี่นั�นพบผ้้ติดำเช้้�อ โดำยทาง

สาธ์ารู้ณิสุข้ไดำ้แบ�งรู้ะดำับอากี่ารู้ข้องผ้้ปวยโรู้คโควิดำ 19 ตามรู้ะดำับอากี่ารู้ออกี่เป็นส่เข้่ยว
ส่เหล้อง และส่แดำง จากี่กี่ารู้สำารู้วจ พบว�าครู้อบครู้ัวท่�ม่ผ้้ปวยทั�ง 3 รู้ะดำับ ม่ 2 ครู้อบครู้ัว 
ครู้อบครู้ัวท่�ม่ผ้้ปวยส่เข้่ยวและผ้้ปวยส่เหล้องแต�ไม�พบผ้้ปวยส่แดำง 2 ครู้อบครู้ัว ครู้อบครู้ัว
ท่�ม่ผ้้ปวยส่เข้่ยวและผ้้ปวยส่แดำงแต�ไม�พบผ้้ปวยส่เหล้อง 1 ครู้อบครู้ัว และม่ 8 ครู้อบครู้ัว 
ท่�พบผ้้ปวยเพ่ยงรู้ะดำับเดำ่ยว อยากี่ทรู้าบว�าม่กี่่�ครู้อบครู้ัวท่�ม่ผ้้ปวยส่เหล้องและส่แดำง

7. 

8. 

9.   

10. 
  และ 80 คน ช้อบทั�งสองวิช้า ให้หา

11. 

12. 
   20 ครู้อบครู้ัว ซ่�งม่ 5 ครู้อบครู้ัว ท่�ไม�พบผ้้ติดำเช้้�อ นอกี่จากี่นั�นพบผ้้ติดำเช้้�อ โดำยทาง

A B
𝒰𝒰
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