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กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ (ฉบับปรับปรุง พ.ศ. ๒๕๖๐)
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คำานำา

  สถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี (สสวท.) มีอำานาจหน้าท่ีในการพัฒนา หลักสูตร วิธีการเรียนรู้ 

การประเมินผล การจัดทำาหนังสือเรียน แบบฝึกหัด และสื่อการเรียนรู้ทุกประเภทที่ใช้ประกอบการเรียนรู้ในกลุ่มสาระการเรียนรู้

คณิตศาสตร์ของการจัดการศึกษาขั้นพื้นฐาน

           หนังสือเรียน รายวิชาพื้นฐานคณิตศาสตร์ ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ ๑ เล่ม ๒ นี้ สถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และ

เทคโนโลยี (สสวท.) จัดทำาขึ้นตามมาตรฐานการเรียนรู้ ตัวชี้วัด และสาระการเรียนรู้แกนกลาง กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 

(ฉบับปรับปรุง พ.ศ. ๒๕๖๐) ตามหลักสูตรแกนกลางการศึกษาขั้นพื้นฐาน พุทธศักราช ๒๕๕๑ โดยมีการปรับปรุงให้มี 

ความทันสมัย คำานึงถึงการส่งเสริมให้นักเรียนมีทักษะท่ีจำาเป็น สอดคล้องกับการเรียนรู้ ในศตวรรษที่ ๒๑ เป็นสำาคัญ รวมทั้ง 

เน้นด้านการคิดวิเคราะห์ การแก้ปัญหา การคิดสร้างสรรค์ และการนำาไปประยุกต์ใช้เพื่อพัฒนาคุณภาพชีวิตของตนเอง

           กระทรวงศึกษาธิการหวังเป็นอย่างย่ิงว่า หนังสือเรียนเล่มน้ีจะเป็นประโยชน์ต่อการจัดการเรียนรู้และเป็นส่วนสำาคัญ 

ในการพฒันาคณุภาพและมาตรฐานการศกึษา กลุ่มสาระการเรยีนรูค้ณติศาสตร์ ขอขอบคณุสถาบนัสง่เสรมิการสอนวทิยาศาสตร์

และเทคโนโลยี ตลอดจนบุคคลและหน่วยงานอื่น ๆ ที่มีส่วนเกี่ยวข้องในการจัดทำาไว้ ณ โอกาสนี้

  (ว่าที่ร้อยตรีธนุ  วงษ์จินดา)

  เลขาธิการคณะกรรมการการศึกษาขั้นพื้นฐาน

 ว่�ที่ร้อยตรี

(ธนุ  วงษ์จินด�)

เลข�ธิก�รคณะกรรมก�รก�รศึกษ�ขั้นพื้นฐ�น

ประกาศสำานักงานคณะกรรมการการศึกษาขั้นพื้นฐาน

เรื่อง อนุญาตให้ใช้สื่อการเรียนรู้ในสถานศึกษา

 ด้วยสถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี (สสวท.) ได้จัดทำาหนังสือเรียน รายวิชาพื้นฐานคณิตศาสตร์ 

ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ ๑ เล่ม ๒ ตามมาตรฐานการเรียนรู้ ตัวชี้วัด และสาระการเรียนรู้แกนกลาง กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 

(ฉบับปรับปรุง พ.ศ. ๒๕๖๐) ตามหลักสูตรแกนกลางการศึกษาขั้นพื้นฐาน พุทธศักราช ๒๕๕๑ สำานักงานคณะกรรมการการศึกษา 

ขั้นพื้นฐาน ได้พิจารณาแล้วอนุญาตให้ใช้ในสถานศึกษาได้

 ประกาศ ณ วันที่          กุมภาพันธ์  พ.ศ. ๒๕๖๗ 

  (ว่าที่ร้อยตรีธนุ  วงษ์จินดา)

  เลขาธิการคณะกรรมการการศึกษาขั้นพื้นฐาน

ประกาศ ณ วันที่ ๑๔ กุมภาพันธ์ พ.ศ. ๒๕๖๗

ประกาศสำานักงานคณะกรรมการการศึกษาขั้นพื้นฐาน

เรื่อง อนุญาตให้ใช้สื่อการเรียนรู้ในสถานศึกษา

 ว่าที่ร้อยตรี

(ธนุ  วงษ์จินดา)

เลขาธิการคณะกรรมการการศึกษาขั้นพื้นฐาน



คำ�ชี้แจง

	 สถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี	 (สสวท.)	 ได้จัดทำาตัวชี้วัดและสาระการเรียนรู้แกนกลาง		 
กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์	(ฉบับปรับปรุง	พ.ศ.	๒๕๖๐)	ตามหลักสูตรแกนกลางการศึกษาขั้นพื้นฐาน	พุทธศักราช	๒๕๕๑		
โดยมีจุดเน้นเพื่อพัฒนาผู้เรียนให้มีความรู้ความสามารถที่ทัดเทียมกับนานาชาติ	 	 ได้เรียนรู้คณิตศาสตร์ที่เชื่อมโยงความรู้กับ
กระบวนการคิด	 มีความคิดริเร่ิมสร้างสรรค์	 คิดอย่างมีเหตุผลและเป็นระบบ	 สามารถคิดวิเคราะห์ปัญหาหรือสถานการณ์ 
ได้อย่างรอบคอบและถี่ถ้วน	 ช่วยให้คาดการณ์	 วางแผน	 ตัดสินใจ	 แก้ปัญหา	 ได้อย่างถูกต้องเหมาะสมและสามารถนำาไปใช้ 
ในชีวิตจริงได้อย่างมีประสิทธิภาพ	 สสวท.	 จึงได้จัดทำาหนังสือเรียนที่เป็นไปตามมาตรฐานหลักสูตรเพื่อให้โรงเรียนได้ใช้สำาหรับ 
จัดการเรียนการสอนในชั้นเรียน
	 หนังสอืเรียน	รายวิชาพืน้ฐานคณติศาสตร์	ชัน้มธัยมศกึษาปท่ีี	๑	เล่ม	๒	นี	้ประกอบดว้ยเร่ือง	สมการเชงิเสน้ตวัแปรเดยีว			
อัตราส่วน	สัดส่วน	และร้อยละ	 	กราฟและความสัมพันธ์เชิงเส้น	 	สถิติ	 (๑)	 	ซึ่งเป็นเน้ือหาสาระตามมาตรฐานการเรียนรู้ 
ที่ได้กำาหนดไว้ในหลักสูตร		อย่างไรก็ตามผู้สอนสามารถปรับบทเรียนให้เหมาะสมกับศักยภาพของผู้เรียน		ท้ังน้ี	หนังสือเรียนเล่มน้ี 
ได้จัดเนื้อหาตามพัฒนาการของผู้ เรียน	 	 โดยมุ่งหวังให้ผู้ เรียนสามารถสร้างองค์ความรู้ได้ด้วยตนเองและนำาความรู้  
ทางคณิตศาสตร์น้ันไปประยุกต์ใช้เพื่อพัฒนาคุณภาพชีวิตของตนเอง		อีกท้ังยังมีแบบฝึกหัดท่ีหลากหลายและท้าทายให้ผู้เรียน 
ใช้ตรวจสอบความเข้าใจ	 	มีเกร็ดความรู้ท่ีเชื่อมโยงกับศาสตร์อื่น	ๆ	และชีวิตจริง	 	รวมท้ังมีสื่อเทคโนโลยีประเภทต่าง	ๆ	อาทิ	 
เคร่ืองคิดเลข	วีดิทัศน์	การใช้ซอฟต์แวร์เรขาคณิตพลวัตในการสำารวจ	เพื่อเป็นเคร่ืองมือในการทำาความเข้าใจบทเรียนให้ง่าย 
และลึกซึ้งยิ่งขึ้น		ตลอดจนมีกิจกรรมที่ส่งเสริมให้ผู้เรียนทำางานร่วมกับผู้อื่น	ได้วิเคราะห์ปัญหา	สืบเสาะความรู้	ร่วมกันอภิปราย	
เพื่อให้ได้แนวทางในการแก้ปัญหา	 	รวมทั้งส่งเสริมให้ผู้เรียนได้แก้ปัญหาด้วยวิธีการที่หลากหลาย	ซึ่งจะช่วยพัฒนาทักษะ 
แห่งศตวรรษที่	๒๑		และสามารถใช้เป็นเครื่องมือในการเรียนรู้คณิตศาสตร์และศาสตร์อื่น	ๆ	ในระดับที่สูงขึ้น	 	 	 ในการจัดทำา 
หนังสือเรียนเล่มนี้	 ได้รับความร่วมมือเป็นอย่างดียิ่งจากผู้ทรงคุณวุฒิ	 	นักวิชาการอิสระ		คณาจารย์ทั้งหลาย		รวมทั้งครูผู้สอน	 
นักวิชาการจากสถาบัน	และสถานศึกษาทั้งภาครัฐและเอกชน		จึงขอขอบคุณไว้	ณ	ที่นี้
	 สสวท.	หวงัเปน็อยา่งยิง่วา่หนงัสอืเรยีนรายวชิาพืน้ฐานคณติศาสตร	์เลม่นี	้	จะเปน็ประโยชนแ์กผู่เ้รยีน		และผูท้ีเ่กีย่วข้อง
ทุกฝ่าย	ที่จะช่วยให้การจัดการศึกษาด้านคณิตศาสตร์มีประสิทธิภาพและประสิทธิผล	 	หากมีข้อเสนอแนะใดที่จะทำาให้ 
หนังสือเรียนเล่มนี้มีความสมบูรณ์ยิ่งขึ้น		โปรดแจ้ง	สสวท.	ทราบด้วย	จะขอบคุณยิ่ง

(รองศาสตราจารย์ธีระเดช		เจียรสุขสกุล)

ผู้อำานวยการสถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี
กระทรวงศึกษาธิการ

คำ�ชี้แจง

 สถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี (สสวท.) ได้จัดทำามาตรฐานการเรียนรู้ ตัวช้ีวัด และสาระ

การเรียนรู้แกนกลาง กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ (ฉบับปรับปรุง พ.ศ. ๒๕๖๐) ตามหลักสูตรแกนกลางการศึกษา

ข้ันพ้ืนฐาน พุทธศักราช ๒๕๕๑  โดยมีจุดเน้นเพ่ือต้องการพัฒนานักเรียนให้มีความรู้ความสามารถท่ีทัดเทียมกับ

นานาชาติ ได้เรียนรู้คณิตศาสตร์ท่ีเช่ือมโยงความรู้กับกระบวนการคิด ใช้กระบวนการสืบเสาะหาความรู้และแก้ปัญหา

ท่ีหลากหลาย  มีการทำากิจกรรมด้วยการลงมือปฏิบัติเพ่ือให้นักเรียนได้ใช้ทักษะและกระบวนการทางคณิตศาสตร์และ

ทักษะแห่งศตวรรษท่ี ๒๑  สสวท. จึงได้จัดทำาหนังสือเรียนและแบบฝึกหัดท่ีเป็นไปตามมาตรฐานการเรียนรู้ ตัวช้ีวัด 

และสาระการเรียนรู้แกนกลาง กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ (ฉบับปรับปรุง พ.ศ. ๒๕๖๐) ตามหลักสูตรแกนกลาง

การศึกษาข้ันพ้ืนฐาน พุทธศักราช ๒๕๕๑  เพ่ือให้โรงเรียนได้ใช้สำาหรับจัดการเรียนการสอนในช้ันเรียน

 การใช้แบบฝึกหัดรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร์เล่มน้ีจะใช้ควบคู่ไปกับหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร์ 

ช้ันประถมศึกษาปีท่ี ๑ เล่ม ๑ ของ สสวท. โดยในหนังสือเรียนจะมีสัญลักษณ์แนะนำาให้ครูทราบว่า หลังจาก 

ท่ีสอนและจัดกิจกรรมเน้ือหาน้ัน ๆ เรียบร้อยแล้ว จะต้องให้นักเรียนทำาแบบฝึกหัดใดในหนังสือแบบฝึกหัดเล่มน้ี  

เพ่ือให้นักเรียนได้ฝึกทักษะต่าง ๆ ทางคณิตศาสตร์เพ่ิมเติม ซ่ึงจะทำาให้นักเรียนมีความรู้ ความเข้าใจในเน้ือหาท่ีเรียน

มากย่ิงข้ึน อันจะเป็นพ้ืนฐานในการเรียนรู้เน้ือหาคณิตศาสตร์เร่ืองอ่ืนต่อไป

 ในการจัดทำาแบบฝึกหัดเล่มน้ี ได้รับความร่วมมืออย่างดีย่ิงจากครู อาจารย์ นักวิชาการ และผู้ทรงคุณวุฒิ 

จากหน่วยงานท้ังภาครัฐและเอกชน สสวท. ขอขอบคุณทุกท่านไว้ ณ ท่ีน้ี และหวังเป็นอย่างย่ิงว่าผู้ท่ีเก่ียวข้องกับ 

การจัดการศึกษาของชาติ จะใช้แบบฝึกหัดเล่มน้ีให้เกิดประโยชน์สูงสุดต่อการพัฒนาทรัพยากรมนุษย์ หากมี 

ข้อเสนอแนะใดท่ีจะทำาให้แบบฝึกหัดเล่มน้ีสมบูรณ์ย่ิงข้ึน โปรดแจ้งให้ สสวท. ทราบด้วย จะขอบคุณย่ิง

(รองศาสตราจารย์ธีระเดช เจียรสุขสกุล)

ผู้อำานวยการสถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี

กระทรวงศึกษาธิการ

 สถ�บันส่งเสริมก�รสอนวิทย�ศ�สตร์และเทคโนโลยี (สสวท.) ได้จัดทำ�ม�ตรฐ�นก�รเรียนรู้ ตัวชี้วัด และส�ระ 
ก�รเรียนรู้แกนกล�ง กลุ่มส�ระก�รเรียนรู้คณติศ�สตร์ (ฉบับปรับปรุง พ.ศ. ๒๕๖๐) ต�มหลักสตูรแกนกล�งก�รศกึษ�ข้ันพ้ืนฐ�น 
พุทธศักร�ช ๒๕๕๑  โดยมีจุดเน้นเพื่อพัฒน�ผู้เรียนให้มีคว�มรู้คว�มส�ม�รถที่ทัดเทียมกับน�น�ช�ติ   ได้เรียนรู้คณิตศ�สตร์ 
ที่เชื่อมโยงคว�มรู้กับ กระบวนก�รคิด มีคว�มคิดริเร่ิมสร้�งสรรค์ คิดอย่�งมีเหตุผลและเป็นระบบ ส�ม�รถคิดวิเคร�ะห์ปัญห� 
หรือสถ�นก�รณ์ ได้อย่�งรอบคอบและถี่ถ้วน ช่วยให้ค�ดก�รณ์ ว�งแผน ตัดสินใจ แก้ปัญห� ได้อย่�งถูกต้องเหม�ะสม 
และส�ม�รถนำ�ไปใช้ ในชีวิตจริงได้อย่�งมีประสิทธิภ�พ สสวท. จึงได้จัดทำ�หนังสือเรียนที่เป็นไปต�มม�ตรฐ�นหลักสูตร 
เพื่อให้โรงเรียนได้ใช้สำ�หรับจัดก�รเรียนก�รสอนในชั้นเรียน

คำ�ชี้แจง



1 จุดประสงค์ของบทเรียน

ความรู้และทักษะที่นักเรียนควรทำาได้ 
เมื่อเรียนจบบทนี้

2 ทบทวนความรู้ก่อนเรียน

ทบทวนเน้ือหาหรือความรู้ก่อนเรียน  
เพ่ือเตรียมความพร้อมสำาหรับการเรียน
เน้ือหาใหม่ ซ่ึงจะมีลิงก์ และ QR-code  
สำาหรับเข้าไปทำาแบบทดสอบออนไลน์  เพ่ือ
ตรวจสอบความรู้พ้ืนฐานก่อนเข้าสู่บทเรียน

3 มุมคณิต

ความรู้ทางคณิตศาสตร์ท่ีเพิ่มเติมจาก
เน้ือหา  เพื่อเสริมความรู้ทางคณิตศาสตร์
ให้กับนักเรียน

4 ชวนคิด

คำาถามเพื่อตรวจสอบความรู้หรือขยาย
ความรู้ จากเน้ือหา ตัวอย่าง หรือแบบฝึกหัด  
โดยเน้นให้เกิดการอภิปรายร่วมกันใน 
ช้ันเรียน  เพ่ือขยายความคิดเพ่ิมเติม และ
แลกเปลี่ยนเรียนรู้ซึ่งกันและกัน

5 ข้อสังเกต

ขอ้มลูหรอืความรูท้างคณติศาสตร์ทีส่งัเกต
และสรุปได้จากเนื้อหาหรือตัวอย่าง   
เพื่อส่งเสริมให้นักเรียนได้ฝึกการสังเกต 
คาดการณ์ และลงข้อสรุป

6 ข้อควรระวัง

ความรู้ทางคณิตศาสตร์ที่อาจเข้าใจผิด
หรอืนำาไปใชโ้ดยไม่ระวงั  เพือ่ใหเ้กิดความ
เข้าใจที่ถูกต้อง และย้ำาเตือนให้นักเรียน
เกิดความรอบคอบในการนำาไปใช้

7 กิจกรรม

กิจกรรมท่ีเน้นให้นักเรียนได้ลงมือปฏิบัติ 
เพื่อฝึกการสังเกต  ฝึกการคิด และเพื่อให้
เกิดการเรียนรู้หรือสร้างองค์ความรู้ใหม่ ๆ  
ทั้งยังช่วยพัฒนาทักษะและกระบวนการ
ทางคณิตศาสตร์

8 คำาถามท้ายกิจกรรม

คำาถามเพื่อสรุปความรู้ หรือขยายความรู้ 
จากกิจกรรมที่ได้ทำา

9 มุมเทคโนโลยี

ความรู้หรือกิจกรรมที่ใช้เทคโนโลยีเป็น
เครื่องมือในการเรียนรู้คณิตศาสตร์ เช่น 
เคร่ืองคิดเลข หรือซอฟต์แวร์เรขาคณิต
พลวัต  เพื่อให้นักเรียนมีทักษะในการใช้
เทคโนโลยีในการแก้ปัญหา

10 สื่อเสริม เพิ่มความรู้

ข้อมูลหรือวีดิทัศน์เสริมความรู้ที่เพิ่มเติม
จากเนื้อหา ตัวอย่าง หรือแบบฝึกหัด   
เพื่อแนะนำาแหล่งการเรียนรู้ให้นักเรียน 
ได้ศึกษาเพิ่มเติม

การสื่อความหมายของรูปภาพและกรอบที่ควรรู้

17 สรุปท้ายบท

สรุปเนื้อหาของบทเรียน  เพื่อสรุปสิ่งที่ได้
เรียนรู้ในบทเรียนนั้น ๆ

18 กิจกรรมท้ายบท

กิจกรรมท้ายบทเรยีน เพือ่ใหน้กัเรยีนไดน้ำา
ความรู้ในบทเรียนมาใช้ในการแก้ปัญหา
จากสถานการณ์ที่หลากหลาย

19 แบบฝึกหัดท้ายบท

แบบฝึกหัดท้ายบทเรียน เพื่อให้นักเรียน 
ได้ประยุกต์ใช้ความรู้ที่ได้จากหัวข้อต่าง ๆ 
ในบทเรียนน้ี รวมทั้งบทเรียนก่อนหน้า 
มาใช้ในการแก้ปัญหา

20 กิจกรรมคณิตศาสตร์เชิงสะเต็ม

กิจกรรมที่เน้นการประยุกต์ใช้ความรู้ทาง
คณิตศาสตร์มาแก้ ปัญหาในชีวิตจริง  
โดยให้นักเรียนได้บูรณาการความรู้ทาง
คณิตศาสตร์ วิทยาศาสตร์ เทคโนโลยี  
หรือกระบวนการออกแบบเชิงวิศวกรรม 

21 สื่อ AR (Augmented Reality)

ส่ือเสริมการเรียนรู้ ดาวน์โหลดแอปพลิเคชัน 
“AR สสวท. คณิต มัธยม” เพ่ือใช้งาน 
ได้ที่ http://ipst.me/9075

11 เกร็ดน่ารู้

ความรู้ทั่วไปในชีวิตจริงที่สอดคล้องกับ
เนื้อหา  ตัวอย่าง  หรือแบบฝึกหัด  

12 เครื่องคิดเลข

แนะนำาให้ใช้เคร่ืองคิดเลขช่วยในการ
คำานวณ

13 ซอฟต์แวร์ตารางทำางาน

แนะนำาให้ใช้ซอฟต์แวร์ตารางทำางาน 
ในการทำากิจกรรม หรือการแก้ปัญหา

14 The Geometer’s Sketchpad

แนะนำาใหใ้ช้ซอฟต์แวร ์The Geometer’s 
Sketchpad ในการทำากิจกรรม การสำารวจ 
หรือการแก้ปัญหา

15 ท้าทาย

แบบฝึกหัดข้อท่ีมีความยากหรือซับซ้อน
มากกว่าตัวอย่างที่มีให้  แต่ยังสามารถ 
ใช้เนื้อหาความรู้ที่ เรียนมาประยุกต์ใช้ 
ในการแก้ปัญหาได้

16 ตรวจสอบความเข้าใจ

ตรวจสอบความเข้าใจของตนเองภายหลัง
จากเรียนจบบทเรียน  เพื่อตรวจสอบว่า
เน้ือหาใดท่ีเข้าใจ และเนื้อหาใดต้อง
ทบทวนหรือเรียนรู้เพิ่มเติม

การสื่อความหมายของรูปภาพและกรอบที่ควรรู้
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1 สมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว

1.1	 การเตรียมความพร้อมก่อนรู้จักสมการ
1.2	 สมการและคำาตอบของสมการ
1.3	 การแก้สมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว
1.4	 โจทย์ปัญหาเกี่ยวกับสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว

บทที่

เมื่อเรียนจบบทนี้แล้ว นักเรียนจะสามารถ
1. แก้สมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวและตรวจสอบคำาตอบ
2. สร้างสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวเพื่อแก้ปัญหา    
3. แก้ปัญหาโดยใช้สมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวและตรวจสอบความสมเหตุสมผลของคำาตอบ 

จุดประสงค์ของบทเรียน

10 บทที่ 1 | สมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว หนังสือเรียนรายวิชาพื้นฐาน | คณิตศาสตร์  เล่ม 2

สถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี

บทที่ 1
สมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว

  การแก้ปัญหาบางปัญหา ถ้าเราจำาลองปัญหาน้ันด้วยสมการ จะช่วยให้การแก้ปัญหานั้น 
งา่ยขึน้ เชน่ การเปล่ียนหน่วยการวัดอณุหภูมิจากองศาเซลเซยีสเปน็องศาฟาเรนไฮต ์ การคาดการณ์
จำานวนประชากรในอนาคต การทดลองทางวิทยาศาสตร์

“

“
11บทที่ 1 | สมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวหนังสือเรียนรายวิชาพื้นฐาน | คณิตศาสตร์  เล่ม 2

สถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี



✤ ในระดับประถมศึกษา นักเรียนเคยพบประโยคสัญลักษณ์ต่อไปนี้มาแล้ว เช่น

 + 5 = 9 

 7 –  = 5 

 2 ×  = 8 

 ÷ 7 = 6

 ซึ่งนักเรียนต้องหาจำานวนที่แทน  แล้วทำาให้ประโยคสัญลักษณ์ที่ได้เป็นจริง

✤ เมื่อ  a  เป็นจำานวนใด ๆ
  a + 0  =  a  =  0 + a 
  a × 1  =  a  =  1 × a 
  a + (-a)  =  0  =  (-a) + a 
  a × –1a  =  1  =  –1a × a   เมื่อ  a ≠ 0 

               นักเรียนสามารถทำาแบบทดสอบความรู้พื้นฐานก่อนเรียนได้ที่ goo.gl/7JvhHr

ทบทวนความรู้ก่อนเรียน

12 บทที่ 1 | สมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว หนังสือเรียนรายวิชาพื้นฐาน | คณิตศาสตร์  เล่ม 2

สถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี

 1.1 การเตรียมความพร้อมก่อนรู้จักสมการ

ข้อสังเกต

  ประโยคสัญลักษณ์ เช่น 2 ×  =  8   

นักเรียนเคยได้เรียนในระดับประถมศึกษา

มาแล้ว

 ต่อไปนี้ เราจะใช้ “ตัวแปร” แทน    

และโดยทั่วไป เรานิยมเขียนแทนตัวแปร

ด้วยตัวอักษรภาษาอังกฤษตัวพิมพ์เล็ก

เงินใคร…มีเท่าไรกัน

  ถ้ามีผู้กล่าวว่า “ภูมิมีเงินเป็นสองเท่าของเงินที่พฤกษ์มี”

  จากข้อความนี้ จะได้ว่า

    ถ้าพฤกษ์มีเงิน  1  บาท   ภูมิจะมีเงิน  2 × 1  =  2   บาท

    ถ้าพฤกษ์มีเงิน  2  บาท   ภูมิจะมีเงิน  2 × 2  =  4   บาท

    ถ้าพฤกษ์มีเงิน  3  บาท   ภูมิจะมีเงิน  2 × 3  =  6   บาท

    ถ้าพฤกษ์มีเงิน  4  บาท   ภูมิจะมีเงิน  2 × 4  =  8   บาท
•
•
•

    ถ้าพฤกษ์มีเงิน  x  บาท   ภูมิจะมีเงิน  2 × x  =  2x   บาท

  จะเห็นว่า เราไม่ทราบว่าพฤกษ์มีเงินเท่าไร พฤกษ์อาจจะมีเงิน 1 บาท    
2 บาท  3 บาท  หรือเท่าไรก็ได้ เราจะแทนจำานวนเงินที่พฤกษ์มีด้วย  x  ซึ่งยัง 
ไม่ทราบค่าท่ีแน่นอนและสามารถเปล่ียนค่าได้  เราจะเรียก  x  ว่า ตัวแปร	 
(variable) เน่ืองจาก จำานวนเงินท่ีภูมิมีน้ันสัมพันธ์กับจำานวนเงินท่ีพฤกษ์มี  
เราจึงแทนจำานวนเงินที่ภูมิมีด้วย  2x  และจะเรียก  2x ว่า นิพจน์พีชคณิต	 
(algebraic expression)

  ตัวอย่างอื่น ๆ ของนิพจน์พีชคณิต เช่น  8x, x + 7, 2x – 1, –x3,   
3x + 4y,  xy จะเหน็ว่า นิพจน์พชีคณติเหล่าน้ีประกอบดว้ยค่าคงตัวและตัวแปร  
ซึ่งอยู่ในรูปของการดำาเนินการต่าง ๆ 

 การเขยีนสญัลกัษณแ์ทนการคณูระหวา่ง

ค่าคงตัวกับตัวแปรสามารถเขียนได้หลาย

แบบ เช่น

 2 × x 2 ∙ x 2(x) 2x

มุมคณิต
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 การหาค่าของนิพจน์พีชคณิต

เช่น ถ้าต้องการหาค่าของนิพจน์พีชคณิต  2x + 36   เมื่อ  x  =  30 
  ให้แทน x ด้วย 30  ใน  2x + 36

  จะได้   2x + 36  =  2(30) + 36
      =  96

ต่อไปนี้เป็นตัวอย่างของการหาค่าของนิพจน์พีชคณิต
  1. 4(7 + x)   เมื่อ  x  =  13 
   เมื่อแทน  x  ด้วย  13   ใน  4(7 + x)
   จะได้  4(7 + x) = 4(7 + 13) 
       = 4(20) 
       = 80 

  2. 5k2 + 8   เมื่อ  k  =  2
   2
   เมื่อแทน  k  ด้วย  2   ใน   5k2 + 8
     2
   จะได้  5k2 + 8 = 5(2)2 + 8
      2  2
       = 5(4) + 8
        2 
       = 14 

  3. 6m + 5(p – 2)   เมื่อ  m  =  -5  และ  p  =  3 
   เมื่อแทน  m  ด้วย  -5  และแทน  p  ด้วย  3  ใน  6m + 5(p – 2) 
   จะได้  6m + 5(p – 2) = 6(-5) + 5(3 – 2)  
       = -30 + 5
       = -25 

เมื่อเรามีนิพจน์พีชคณิตนิพจน์หนึ่ง	 การหาค่าของนิพจน์พีชคณิตนั้น	 
เราสามารถทำาไดโ้ดยแทนตัวแปรในนพิจนพ์ชีคณติด้วยจำานวนทีต้่องการ	
แล้วคำานวณหาค่าของนิพจน์พีชคณิตนั้น
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แบบฝึกหัด 1.1 ก

จงหาค่าของนิพจน์พีชคณิตต่อไปนี้

1. 120(r + 40)    เมื่อ  r  =  10  

2. (5a + 4)(25a)   เมื่อ  a  =  4 

3. (3xy + 45) – 75   เมื่อ  x  =  10  และ  y  =  -2 

4. 3m3 + 23   เมื่อ  m  =  5 

5. –12(75p – 520)   เมื่อ  p  =  -20 

6. เราทราบแล้วว่า  ปีพุทธศักราชเริ่มก่อนปีคริสต์ศักราช 543 ปี   
ถ้า x แทนปีคริสต์ศักราช แล้วนิพจน์พีชคณิตที่แทนปีพุทธศักราช   
คือ x + 543 อยากทราบว่า ปีคริสต์ศักราช 1999 ตรงกับ 
ปีพุทธศักราชใด 

เกร็ดน่ารู้

 ปีพุทธศักราช หรือ พ.ศ. เริ่มนับเมื่อ
พระพุทธเจ้าเสด็จปรินิพพาน

 ปีคริสต์ศักราช หรือ ค.ศ. เริ่มนับตั้งแต่
วันสมภพของพระเยซู
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มุมเทคโนโลยี

  เมื่อเราทราบอุณหภูมิในหน่วยองศาเซลเซียส (°C) เราสามารถเปลี่ยนหน่วย
อุณหภูมินั้นให้อยู่ในหน่วยองศาฟาเรนไฮต์ (°F) ได้ โดยนำาอุณหภูมิที่ทราบนั้นไปแทน  
C  ในนิพจน์พีชคณิต  –95C + 32  ค่าที่คำานวณได้คืออุณหภูมิในหน่วยองศาฟาเรนไฮต์
  นักเรยีนอาจใชซ้อฟต์แวรต์ารางทำางาน เพือ่ชว่ยในการคำานวณคา่ของอณุหภมูิ
ในหน่วยทั้งสองได้

จงใช้ซอฟต์แวร์ตารางทำางาน สร้างสเปรดชีตแสดง 
ความสมัพนัธข์องอุณหภมูใินหนว่ยองศาเซลเซยีส (°C) 
และองศาฟาเรนไฮต์ (°F)  เพื่อตอบคำาถามต่อไปนี้
 1. อุณหภูมิ 40 องศาเซลเซียส จะเท่ากับ

อุณหภูมิกี่องศาฟาเรนไฮต์
 2. อุณหภูมิ -25 องศาเซลเซียส จะเท่ากับ

อุณหภูมิกี่องศาฟาเรนไฮต์ 
 3. อุณหภูมิ 68 องศาฟาเรนไฮต์ จะเท่ากับ

อุณหภูมิกี่องศาเซลเซียส
 4. ณ อุณหภูมิหนึ่ง ท่ีเมื่อวัดในหน่วยองศา

เซลเซียส และองศาฟาเรนไฮต์ แล้วปรากฏ
เป็นตัวเลขเดียวกัน  จงหาว่าอุณหภูมินั้นคือ
อุณหภูมิเท่าใด

= (9/5)*A1 + 32
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	 การเขียนนิพจน์พีชคณิต

ต่อไปนี้ เป็นตัวอย่างของการเขียนนิพจน์พีชคณิตแทนข้อความจากสถานการณ์ที่กำาหนดให้ 

1.  

2.    

ฉันซื้อไอศกรีมสองแท่ง ถ้าไอศกรีมแท่งหนึ่ง
ราคา  a  บาท และอีกแท่งหน่ึงราคา  30  บาท 
ฉันต้องจ่ายเงิน    a + 30    บาท

 a 30

จำานวนซึ่งมากกว่า a อยู่ 47
คือจำานวนใด

จำานวนซึ่งมากกว่า a อยู่ 47 คือ  a + 47 

ถ้าฉันซ้ือไอศกรีมสามแท่ง แทง่หนึง่ราคา b บาท
แท่งที่สองราคา b บาท และอีกแท่งหนึ่งราคา 
25 บาท  
ฉันจะต้องจ่ายเงิน    b + b + 25    บาท 

 b b 25

เมื่อใช้สมบัติการแจกแจง จะได้
(b + b) + 25  =  (1 + 1)b + 25
                      =  2b + 25  

b  =  (1)(b)  
เมื่อ b แทนจำานวนใด ๆ

47

a a + 47
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ค่าโดยสารรถประจำาทางราคาเที่ยวละ 6.50 บาท   
 ถ้าฉันนั่งรถไป–กลับระหว่างโรงเรียนและบ้านทั้งหมด c วัน   
 ฉันจะเสียค่าโดยสารทั้งหมด  13c  บาท

จำานวนซึ่งน้อยกว่า 36 อยู่ a
คือจำานวนใด

จำานวนซึ่งน้อยกว่า 36 อยู่  a  คือ   36 – a

(2 × 6.50)c  =  13c

ค่าโดยสารที่ต้องจ่ายต่อหนึ่งวัน

มีจำานวนส้มอยู่ครึ่งหนึ่งของจำานวนแอปเปิล สมมุติให้มีแอปเปิลจำานวน a ผล
มีจำานวนส้มอยู่ครึ่งหนึ่งของจำานวนแอปเปิล 
นั่นคือ มีส้ม   –a2   ผล

3.    

4. 

 

       

5.

      ส้ม  –a2  ผล

   
         –a2 –a2

      แอปเปิล  a  ผล

a

36 – a 36
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ผลบวกของจำานวนคู่ 2 จำานวนที่เรียงติดกัน
ถ้าสมมุติให้จำานวนคู่ที่น้อยกว่าเป็น  x  
จะได้จำานวนคู่ที่มากกว่าและอยู่ติดกันเป็น  x + 2
ดังนั้น ผลบวกของจำานวนคู่ 2 จำานวนที่เรียงติดกัน
คือ  2x + 2 

หรือ
ถ้าสมมุติให้จำานวนคู่ที่มากกว่าเป็น  x
จะได้จำานวนคู่ที่น้อยกว่าและอยู่ติดกันเป็น  x – 2 
ดังนั้น ผลบวกของจำานวนคู่ 2 จำานวนที่เรียงติดกัน  
คือ  2x – 2 

x + (x + 2)  =  2x + 2

(x — 2) + x  =  2x — 2

-6 -4 -2 420

+2 +2 +2 +2 +2

–2 –2 –2 –2 –2

6. 
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1. จงเขียนนิพจน์ต่อไปนี้ ให้อยู่ในรูปอย่างง่าย
 1) 3x + 4x   2) 2a – a  

 3) 7a + 2a + 3a   4) 5x – 4x + 8x  

 5) 10m + 6m – m   6) 11a + 5a + 7 – 4  

 7) 16x – 4x – 10 + 3   8) –12x + –14x – x

2. จงกระจายนิพจน์ต่อไปนี้โดยใช้สมบัติการแจกแจง
 1) 5(x + 1) 2) 2(3m + 2)
 3) -4(y + 8) 4) -2(a – 5)
 5) 10(8 – x) 6) 6(11 – 2x)
 7) -3(10 – m) 8) -5(8 – 2a)

แบบฝึกหัด 1.1 ข

3. จงเขียนนิพจน์พีชคณิตแทนข้อความที่กำาหนดให้ต่อไปนี้
 1) จำานวนซึ่งมากกว่า  t  อยู่  250
 2) จำานวนซึ่งน้อยกว่า  56  อยู่  a
 3) ผลบวกของ 5 เท่าของ  x  กับ  6
 4) หกเท่าของผลบวกของ   m  กับ  115
 5) ครึ่งหนึ่งของผลบวกของ  n  กับ  80
 6) สามในห้าของสองเท่าของผลต่างของ y กับ  9
 7) แปดเท่าของจำานวนจำานวนหนึ่งรวมกับอีกหนึ่งในแปดของ
  จำานวนจำานวนนั้น  
 8) ผลต่างของจำานวนจำานวนหนึ่งกับ 7  หารด้วย 12
 9) ผลบวกของจำานวนเต็มสองจำานวนที่เรียงติดกัน
 10) ผลบวกของจำานวนคี่สามจำานวนที่เรียงติดกัน  

 ผลต่างของจำานวนสองจำานวน  x  และ  

y  ใด ๆ คือ  x – y   หรือ   y – x

มุมคณิต
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4. จงเขียนนิพจน์พีชคณิตจากสถานการณ์ที่กำาหนดให้

	 	 	 สถานการณ์ท่ี	1	:		ปัญหาอายุ

ฟ้าใสมีอายุ  m  ปี  คุณพ่อมีอายุ  y  ปี  
1) คุณแม่มีอายุน้อยกว่าคุณพ่อ 2 ปี  คุณแม่มีอายุเท่าใด   
2) คุณป้ามีอายุมากกว่าคุณแม่ 5 ปี  คุณป้ามีอายุเท่าใด
3) ฟ้าใสมีอายุมากกว่าน้องชาย 2 ปี  น้องชายของฟ้าใสมีอายุเท่าใด  
4) คุณตามีอายุเป็น  7 เท่าของน้องชายของฟ้าใส คุณตามีอายุเท่าใด 
5) คุณยายมีอายุน้อยกว่าคุณตา 4 ปี คุณตากับคุณยายมีอายุรวมกัน
 เท่าใด 

	 	 	 สถานการณ์ท่ี	2	:	ปัญหาร้านขายขนม

ร้าน“ละมุน”ขายส่งขนม ผลิตขนมได้วันละ m ชิ้น ขายราคาชิ้นละ 15 บาท
โดยทุก ๆ เช้าจะมีแม่ค้าจากร้านค้า 5 ร้าน มาซื้อขนมเพื่อนำาไปขายต่อ  
1) ถ้าร้านละมุนจะแบ่งขายขนมให้แม่ค้าจาก 5 ร้าน 
 ร้านละเท่า ๆ กัน แล้วแม่ค้าแต่ละร้านจะได้ขนมร้านละกี่ชิ้น   
2) ถ้าร้านละมุนขายขนมหมด จะได้เงินวันละกี่บาท   
3) ถ้าต้นทุนในการผลิตขนมแต่ละวัน เป็นเงิน 2,150 บาท  
 เมื่อร้านละมุนขายขนมได้หมด จะได้กำาไรวันละกี่บาท
4) ถา้วันน้ีปา้สวยซึง่เปน็เจา้ของร้านค้าร้านหน่ึงท่ีมาซ้ือขนมจากร้านละมุน แล้วนำาขนมไปขายตอ่ในราคาชิน้ละ 

25 บาท  ขายขนมได้เพียงส่วนหนึ่ง และมีขนมเหลืออีก 35 ชิ้น ป้าสวยจะได้รับเงินจากการขายขนมเท่าใด
5) ถ้าร้านละมุนปรับราคาขนมขึ้นเป็นชิ้นละ 18 บาท เพราะต้นทุนเพิ่มขึ้น และขายขนมได้หมดทุกวัน ในเวลา 

1 สัปดาห์ จะได้เงินเพิ่มขึ้นจากเดิมเท่าใด    

คุณตา

คุณป�า คุณแม�

ฟ�าใส น�องชาย

คุณพ�อ

คุณยาย
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	 	 	 สถานการณ์ท่ี	3	:	ปัญหาโปรตีนในเน้ือปลา

  โปรตนีมีบทบาททีส่ำาคญัอยา่งยิง่ต่อการเจรญิเตบิโตและพฒันาการของรา่งกาย  เนือ้ปลาเปน็แหลง่โปรตนี
ชั้นดี เป็นเนื้อสัตว์ที่สามารถรับประทานได้บ่อย และเหมาะสมกับคนทุกวัย 

ตารางต่อไปนี้แสดงปริมาณโปรตีน(กรัม) ในเนื้อปลาชนิดต่าง ๆ 
        

1) เนื้อปลาไหล  y  กรัม  ให้โปรตีนเท่าใด   
2) ถ้ารับประทานเนื้อปลากรายและเนื้อปลาสลิด

อย่างละ m กรัม จะได้รับโปรตีนกี่กรัม  
3) การรับประทานเนื้อปลาทู a กรัม จะได้รับ 

โปรตีนมากกว่าหรือน้อยกว่าการรับประทาน
เนื้อปลาช่อน a กรัม อยู่กี่กรัม

เน้ือปลาชนิดต่าง ๆ 

ปริมาณ 1 กรัม

ปริมาณโปรตีน 

(กรัม)

ปลากราย 0.175
ปลาช่อน 0.205
ปลาดุก 0.230

ปลาตะเพียน 0.204
ปลาทู 0.20

ปลาน้ำาดอกไม้ 0.176
ปลาลิ้นหมา (แห้ง) 0.632

ปลาสลิด 0.172
ปลาสวาย 0.155
ปลาสีเสียด 0.378
ปลาไหล 0.189

5. จงเขียนข้อความจากนิพจน์พีชคณิตที่กำาหนดให้ต่อไปนี้
 1) 4a – 15 2) —3x

5

ที่มา : ตารางแสดงคุณค่าอาหารทางโภชนาการ กรมอนามัย 2544
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 1.2 สมการและคำาตอบของสมการ

 สมการ

จากข้อความ 
“ภูมิมีเงินมากกว่าสามเท่าของเงินที่พฤกษ์มี อยู่ 20 บาท”

เมื่อให้ x แทนจำานวนเงินที่พฤกษ์มี  เราจะได้นิพจน์พีชคณิตที่แทนจำานวนเงินที่
ภูมิมี คือ  3x + 20  บาท 

ถ้าทราบว่าภูมิมีเงิน 110 บาท  เราเขียนแสดงความสัมพันธ์ได้เป็น
3x + 20  =  110  

เราจะเรียก  3x + 20  =  110   ว่า สมการ	(equation)
และจากสมการ  3x + 20  =  110   เราสามารถหาจำานวนเงินที่พฤกษ์มีได้

 

สมการอาจมีตัวแปรหรือไม่มีตัวแปรก็ได้ เช่น  
   (80 × n) + 50 = 690 เป็นสมการที่มี n เป็นตัวแปร  และ  
   3 – 5 = -2 เป็นสมการที่ไม่มีตัวแปร

สมการที่เป็นจริงและสมการที่ไม่เป็นจริง

สมการซึ่งมีจำานวนที่อยู่ทางซ้ายกับจำานวนที่อยู่ทางขวาของ
เครื่องหมายเท่ากับ  เป็นจำานวนที่เท่ากัน เรียกว่า สมการที่เป็นจริง

สมการซึ่งมีจำานวนที่อยู่ทางซ้ายกับจำานวนที่อยู่ทางขวาของ
เครื่องหมายเท่ากับ เป็นจำานวนที่ไม่เท่ากัน เรียกว่า สมการที่ไม่เป็นจริง 

เช่น 9 + 6 = 15 เป็นสมการที่เป็นจริง
  35 ÷ 7 = 6 เป็นสมการที่ไม่เป็นจริง

 เราอาจเปรียบเทียบสมการได้กับตาชั่ง

สองแขนที่แขนทั้งสองข้างสมดุลกัน นั่นคือ 

น้ำาหนกัทางฝัง่ซา้ยจะตอ้งเทา่กบัน้ำาหนกัทาง

ฝั่งขวาเสมอ

มุมคณิต

เกร็ดน่ารู้

 โรเบร์ิต  เรคคอร์ด (Robert  Recorde, 
ค .ศ .  1512–1558 )   แพท ย์และ 
นักคณิตศาสตร์ชาวเวลส์ เป็นคนแรกที่ใช้
สญัลกัษณ ์ =  ในหนังสอื The Whetstone 
of Witte เมื่อ ค.ศ. 1557 ซึ่งตรงกับ 
พ.ศ. 2100 เพื่อหลีกเลี่ยงการใช้คำาว่า 
“เท่ากับ” ซ้ำา ๆ 

หรืออาจกล่าวว่า เมื่อจำานวน
ทั้งสองข้างของสมการเป็นจำานวน
ที่เท่ากัน เราจะเรียกสมการนั้นว่า 

สมการที่เป็นจริง 

1103x + 20

สมการ  เป็นประโยคที่แสดงการเท่ากันของจำานวนหรือนิพจน์พีชคณิต 
โดยมีเคร่ืองหมายเท่ากับ (ใช้สัญลักษณ์ =) บอกการเท่ากัน
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 คำาตอบของสมการ

  สำาหรับสมการท่ีไม่มีตัวแปร เราสามารถบอกได้ว่า สมการนั้นเป็นสมการที่เป็นจริงหรือไม่เป็นจริง แต่สมการที่มีตัวแปร 
อาจเป็นสมการที่เป็นจริงหรือไม่เป็นจริงก็ได้ ขึ้นอยู่กับว่าเราจะแทนตัวแปรนั้นด้วยจำานวนใด เช่น   
  สมการ   y + 2  =  -3   เรายังบอกไม่ได้ว่า สมการนี้เป็นสมการที่เป็นจริงหรือไม่เป็นจริง  เพราะขึ้นอยู่กับค่าของ  y   
    ✤  ถ้าแทน  y  ด้วย  -5  ในสมการ  y + 2  =  -3   จะได้  -5 + 2  =  -3  ซึ่งเป็นสมการที่เป็นจริง   
    ✤  ถ้าแทน  y  ด้วยจำานวนอื่น ๆ ที่ไม่ใช่  -5  เช่น  ถ้าแทน  y  ด้วย  1  ในสมการ  y + 2  =  -3    
     จะได้    1 + 2  =  -3   ซึ่งเป็นสมการที่ไม่เป็นจริง  
  จำานวนที่แทน  y  ในสมการ  y + 2  =  -3   แล้วทำาให้ได้สมการที่เป็นจริง เรียกว่า  คำาตอบของสมการ	(solution	of	
the	equation)
  ดังนั้น   -5  เป็นคำาตอบของสมการ  y + 2  =  -3 

 ในหนังสือบางเล่ม อาจใช้คำาว่าผลเฉลย

ของสมการ  แทน คำาตอบของสมการ

มุมคณิต คำาตอบของสมการ	คือ  จำานวนที่แทนตัวแปรในสมการ
แล้วทำาให้ได้สมการที่เป็นจริง

ตัวอย่างท่ี		1  จงหาคำาตอบของสมการ  x – 2  =  -5   โดยวิธีลองแทนค่าตัวแปร
วิธีทำา  เมื่อแทน  x  ด้วย  -3  ในสมการ  x – 2  =  -5 
   จะได้  -3 – 2  =  -5   ซึ่งเป็นสมการที่เป็นจริง
   ดังนั้น  คำาตอบของสมการ   x – 2  =  -5  คือ  -3
ตอบ -3

ตัวอย่างท่ี		2  จงหาคำาตอบของสมการ  n2  =  25   โดยวิธีลองแทนค่าตัวแปร
วิธีทำา   เมื่อแทน  n  ด้วย 5  ในสมการ  n2  =  25    
   จะได้   52  =  25    ซึ่งเป็นสมการที่เป็นจริง
   เมื่อแทน  n  ด้วย -5  ในสมการ  n2  =  25    
   จะได้   (-5)2  =  25    ซึ่งเป็นสมการที่เป็นจริง
   ดังนั้น  คำาตอบของสมการ   n2  =  25  คือ  5  และ  -5
ตอบ 5  และ -5
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ตัวอย่างท่ี		3  จงหาคำาตอบของสมการ  b + 3  =  3 + b   โดยวิธีลองแทนค่าตัวแปร
วิธีทำา  เนื่องจาก  เมื่อแทน  b  ด้วยจำานวนใด ๆ  ในสมการ  b + 3  =  3 + b  ทำาให้ได้สมการที่เป็นจริงเสมอ
   ดังนั้น  คำาตอบของสมการ   b + 3  =  3 + b   คือ จำานวนทุกจำานวน 
ตอบ จำานวนทุกจำานวน

ตัวอย่างท่ี		4  จงหาคำาตอบของสมการ  y + 7  =  y   โดยวิธีลองแทนค่าตัวแปร
วิธีทำา   เนื่องจากไม่มีจำานวนใดแทน  y   ในสมการ   y + 7  =  y  แล้วทำาให้ได้สมการที่เป็นจริง
   ดังนั้น  ไม่มีจำานวนใดเป็นคำาตอบของสมการ  y + 7  =  y 
ตอบ ไม่มีจำานวนใดเป็นคำาตอบ

ข้อสังเกต

ตัวอย่างที่ 1–4 ข้างต้น แสดงให้เห็นถึงสมการ  3  แบบ ตามลักษณะคำาตอบ  ดังนี้
  1. สมการท่ีมีจำานวนบางจำานวนเป็นคำาตอบ  เช่น  สมการในตัวอย่างที่ 1  และตัวอย่างที่ 2
  2. สมการท่ีมีจำานวนทุกจำานวนเป็นคำาตอบ  เช่น  สมการในตัวอย่างที่ 3
  3. สมการท่ีไม่มีจำานวนใดเป็นคำาตอบ  เช่น  สมการในตัวอย่างที่ 4

ตัวอย่างท่ี		5  จงเขียนสมการแสดงความสัมพันธ์ที่กำาหนดให้ในแต่ละข้อ  แล้วหาคำาตอบโดยวิธีลองแทนค่าตัวแปร
     1) 9  ลบด้วยจำานวนจำานวนหนึ่ง เท่ากับ  3  
     2) ผลต่างของ  y  กับ  7  เท่ากับ -15
วิธีทำา  1) ให้  x แทนจำานวนจำานวนหนึ่ง
    จากความสัมพันธ์ที่กำาหนดให้  เขียนสมการได้เป็น   9 – x  =  3 
    เมื่อแทน  x  ด้วย  6  ใน   9 – x  =  3 
    จะได้  9 – 6  =  3   ซึ่งเป็นสมการที่เป็นจริง
    ดังนั้น  คำาตอบของสมการ  9 – x  =  3  คือ  6
ตอบ 6
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	 	 	 2)	 จากความสัมพันธ์ที่กำาหนดให้		
	 	 	 	 เขียนสมการได้เป็น		y	–	7		=		-15		หรือ		7	–	y		=		-15			

	 	 	 	 	 	 พิจารณาสมการ		y	–	7		=		-15	
	 	 	 	 	 	 เมื่อแทน		y		ด้วย		-8		ใน		y	–	7		=		-15	
	 	 	 	 	 	 จะได้		-8	–	7		=		-15		ซึ่งเป็นสมการที่เป็นจริง
	 	 	 	 	 	 ดังนั้น		คำาตอบของสมการ		y	–	7		=		-15		คือ		-8	

	 	 	 	 	 	 พิจารณาสมการ		7	–	y		=		-15				
	 	 	 	 	 	 เมื่อแทน		y		ด้วย		22		ใน		7	–	y		=		-15	
	 	 	 	 	 	 จะได้		7	–	22		=		-15			ซึ่งเป็นสมการที่เป็นจริง
	 	 	 	 	 	 ดังนั้น		คำาตอบของสมการ		7	–	y		=		-15		คือ		22

	 	 	 	 ดังนั้น	 คำาตอบของสมการ		y	–	7		=		-15		คือ		-8
	 	 	 	 	 	 คำาตอบของสมการ		7	–	y		=		-15		คือ		22
ตอบ	 -8		หรือ		22

	 จงหาจำานวนที่แทนขนมแต่ละชนิดในตาราง
ซ้ายมือ	 โดยให้ผลบวกของจำานวนในแนวตั้ง 
แนวนอน	 และแนวเส้นทแยงมุม	 ต่างก็เท่ากับ
จำานวนที่กำาหนดให้

ชวนคิด 1.1
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แบบฝึกหัด 1.2

1. จงตรวจสอบว่า  จำานวนที่ให้ไว้ใน  [  ]  เป็นคำาตอบของสมการที่กำาหนดให้หรือไม่
 1) z – 3  =  7   [10]
 2) 7 – k  =  2  [0]
 3) -2  =  -15 – m  [13]
 4) -27  =  x – 18 [-9]
 5) 1.2 + b  =  4.8 [3.6]

 6) –32  =  m – –12 [2]

 7) -24y  =  168 [-7]

 8) —c
-30  =  6  [180]

 
2. จงหาคำาตอบของสมการต่อไปนี้  โดยวิธีลองแทนค่าตัวแปร
 1) a + 3  =  2 2) 2b  =  15 

 3) s – –17  =  0 4) -t  =  0 

 5) 7c + 6  =  -1 6) –x5  =  10 

 7) —2y
3   =  -2 8) z3  =  -1,000

 9) 5x2  =  20 10) m + 3  =  m 

 11) r2  =  —1
100  12) 3n – n  =  2n 

3. จงเขียนสมการแสดงความสัมพันธ์ที่กำาหนดให้ในแต่ละข้อ   แล้วหาคำาตอบโดยวิธีลองแทนค่าตัวแปร
 1) x  ลบด้วย  11  เท่ากับ  -5
 2) จำานวนซึ่งน้อยกว่า  x  อยู่  6  คือ  15
 3) จำานวนซึ่งมากกว่า  x  อยู่  3  คือ  16
 4) สามเท่าของ  y  เท่ากับ  -9
 5) ผลบวกของ  y  กับสามเท่าของ  y  เท่ากับ  20
 6) จำานวนจำานวนหนึ่งหารด้วย  5  แล้วผลหารเท่ากับ 20
 7) สองเท่าของจำานวนจำานวนหนึ่งกับอีก 3  มีค่าเท่ากับ 33
 8) ครึ่งหนึ่งของจำานวนจำานวนหนึ่งน้อยกว่า 22  อยู่ 14
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กิจกรรม : ชิ้นส่วนหรรษา

คำาถามท้ายกิจกรรม

ขั้นตอนการทำากิจกรรม

  1. คัดลอกรูปชิ้นส่วนทั้งห้าชิ้นนี้  แล้วตัดออกมา 
  2. หาคำาตอบของสมการแต่ละสมการที่อยู่บนด้านของชิ้นส่วน 
  3. นำาด้านที่มีสมการกับด้านที่มีตัวเลขที่ตรงกับคำาตอบของสมการนั้น มาวางต่อกันให้ครบทุกคู่
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อุปกรณ์
  ✤ กรรไกร 
  ✤ ชิ้นส่วน 5 ชิ้น ดังรูป

 รูปที่เกิดจากการนำาชิ้นส่วนทั้งห้ามาต่อกันนั้น เป็นรูปสี่เหลี่ยมชนิดใด
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 1.3 การแก้สมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว

  เราไดห้าคำาตอบของสมการโดยวธิลีองแทนคา่ตวัแปรในสมการเพือ่ใหไ้ดส้มการทีเ่ปน็จรงิมาแล้ว วธิดัีงกล่าวน้ีอาจมีปญัหา 
เมื่อสมการมีความซับซ้อนมากขึ้น  เช่น  เมื่อต้องการหาคำาตอบของสมการ  –32x – 5  =  29   โดยวิธีลองแทนค่าตัวแปรในสมการ 
จะพบว่าเป็นการยากที่จะหาคำาตอบของสมการได้เป็น 22–23  และอาจต้องใช้เวลามากในการลองแทนค่าหาคำาตอบของสมการ 
  เพื่อความแม่นยำาและรวดเร็วในการหาคำาตอบของสมการ  เราจะใชส้มบัติของการเท่ากันในการหาคำาตอบ  เช่น  สมบัติ
สมมาตร		สมบัติถ่ายทอด		สมบัติของการเท่ากันเก่ียวกับการบวก และสมบัติของการเท่ากันเก่ียวกับการคูณ

สมบัติ ตัวอย่าง 

สมบัติสมมาตร	
(symmetric	
property)

ถ้า  a  =  b   แล้ว  b  =  a 
เมื่อ  a  และ  b  แทนจำานวนใด ๆ

1. ถ้า  x  =  8   แล้วจะสรุปได้ว่า  8  =  x
2. ถ้า  a + b  =  c   แล้วจะสรุปได้ว่า c  =  a + b
3. ถ้า  -5  =  -3x    แล้วจะสรุปได้ว่า  -3x  =  -5
4. ถ้า  x – 1  =  2x + 3   แล้วจะสรุปได้ว่า 2x + 3  =  x – 1 

สมบัติถ่ายทอด	
(transitive	
property)

ถ้า   a  =  b    และ   b  =  c   
แล้ว   a  =  c   
เมื่อ  a,  b และ c แทนจำานวนใด ๆ

1. ถ้า  x  =  y  และ  y  =  3  แล้วจะสรุปได้ว่า  x  =  3
2. ถ้า a + b  =  x   และ  x  =  7  แล้วจะสรุปได้ว่า a + b  =  7
3. ถ้า  –12 + –13  =  3 + 2

6     และ  3 + 2
6     =  –56   แล้วจะสรุป

 ได้ว่า  –12 + –13  =  –56
4. ถ้า A  =     × w   และ     × w  =  k   แล้วจะสรุปได้ว่า
 A  =  k

29บทที่ 1 | สมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวหนังสือเรียนรายวิชาพื้นฐาน | คณิตศาสตร์  เล่ม 2

สถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี



สมบัติ ตัวอย่าง 

สมบัติของ
การเท่ากัน
เก่ียวกับ
การบวก	
(additive	
property	of	
equality)

ถ้า a  =  b  แล้ว a + c  =  b + c   
เมื่อ a, b และ c แทนจำานวนใด ๆ

(ถ้ามีจำานวนสองจำานวนเท่ากัน 
เมื่อนำาจำานวนอีกจำานวนหนึ่งมาบวก
แต่ละจำานวนที่เท่ากันนั้น แล้วผลลัพธ์
จะเท่ากัน)

1. ถ้า  a  =  5  แล้ว  a + 3  =  5 + 3

2. ถ้า  2 × 3  =  6  แล้ว  (2 × 3) + (-5)  =  6 + (-5) 

3. ถ้า  k – –12  =  –13  แล้ว  (k – –12) + –12  =  –13 + –12
4. ถ้า  m  =  10   แล้ว  m + (-7)  =  10 + (-7)
 (นั่นคือ m – 7  =  10 – 7)
5. ถ้า  x  =  8   แล้ว  x – 2  =  8 – 2 

ข้อสังเกต
  จำานวนท่ีนำามาบวกกับแต่ละจำานวนท่ีเท่ากันน้ัน  อาจจะเป็นจำานวนบวกหรือจำานวนลบก็ได้  ในกรณีท่ี
บวกด้วยจำานวนลบ  มีความหมายเหมือนกับนำาจำานวนบวกมาลบออกจากจำานวนท้ังสองข้างของสมการ 
  เช่น  ถ้า  a  =  b  แล้ว  a + (-8)  =  b + (-8)  หรือ  a – 8  =  b – 8

สมบัติของ
การเท่ากัน
เก่ียวกับ
การคูณ	
(multiplica-
tive	property	
of	equality)

ถ้า   a  =  b  แล้ว  ca  =  cb     
เมื่อ  a, b  และ c แทนจำานวนใด ๆ

(ถ้ามีจำานวนสองจำานวนเท่ากัน 
เมื่อนำาจำานวนอีกจำานวนหนึ่งมาคูณ
แต่ละจำานวนที่เท่ากันนั้น แล้วผลลัพธ์
จะเท่ากัน) 

1. ถ้า  n  =  2   แล้ว  3n  =  6

2. ถ้า  m  =  n   แล้ว  2m  =  2n
3. ถ้า  x  =  y   แล้ว  ax  =  ay

4. ถ้า  m  =  5   แล้ว  –23 m  =  –23 (5)

5. ถ้า  x  =  y    แล้ว  - –13x  =  - –13y

 (นั่นคือ  - –x3  =  - –y3 )
6. ถ้า  2x  =  8   แล้ว  —2x

2   =  –82
7. ถ้า  –xy  =  z  เมื่อ y ≠ 0  แล้ว  y (–xy)  =  yz 

ข้อสังเกต
  จำานวนท่ีนำามาคูณกับแต่ละจำานวนท่ีเท่ากันน้ัน  อาจจะเป็นจำานวนเต็มหรือเป็นเศษส่วนก็ได้  ในกรณีท่ี
คูณด้วยส่วนกลับของจำานวนเต็ม มีความหมายเหมือนกับนำาจำานวนเต็มน้ันมาหารจำานวนท้ังสองข้างของสมการ

  เช่น   ถ้า  a  =  b  แล้ว  –18 × a  =  –18 × b  หรือ  –a8  =  –b8 

a a

n n n n

- —
1
3

 x  =  - —
x
3

 

c + (-d) = c — d
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แบบฝึกหัด 1.3 ก

จงเติมข้อความต่อไปนี้ให้สมบูรณ์ 

  ตัวอย่าง  ให้  7x  =  12   ดังนั้น  12  =    7x  
     โดยใช้สมบัติ    สมมาตร   

 1. ให้  m + 1  =  –13   และ  –13  =  n    ดังนั้น                       =  n

  โดยใช้สมบัติ 

 2. ให้  y  =  3(2x + 5)  และ 3(2x + 5)  =  14    ดังน้ัน  y  =  
   โดยใช้สมบัติ 
 3. ให้  p  =  9    ดังนั้น  p – 4.5  =   

  โดยใช้สมบัติ 

 4. ให้  x – 7  =  15    ดังนั้น  (x – 7) + 7  =  

  โดยใช้สมบัติ 

 5. ให้ 11x + 9  =  41    ดังนั้น                          =  32 

  โดยใช้สมบัติ 

 6. ให้  t2  =  165    ดังนั้น  165  =  

  โดยใช้สมบัติ 

 7. ให้  –12 w  =  10    ดังนั้น                         =  20 

  โดยใช้สมบัติ 

 8. ให้  - —m13  =  n    ดังนั้น  n  =  

  โดยใช้สมบัติ 

 9. ให้  -4x – –12  =  –12    ดังนั้น  -4x  =  

  โดยใช้สมบัติ 

 10. ให้  16  =  16y    ดังนั้น                       =  y

  โดยใช้สมบัติ 

มุมเทคโนโลยี

 นักเ รีียนสามารถเข้าไปทำากิจกรรม  

เพ่ือเสริมความเข้าใจเก่ียวกับการหาคำาตอบ

ของสมการ ผ่านตาช่ังในโปรแกรม GSP ได้ท่ี 

goo.gl/JS4vqJ
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 x + 20 = 10

 x + 20 - 20 = 10 - 20

 x = -10

ต่อไปนี้เป็นตัวอย่างของการแก้สมการ

ตัวอย่างที่		1  จงแก้สมการ   x – 24  =  11

จากสมการ  x – 24  =  11   จะเห็นว่าทางซ้ายของสมการมีทั้ง x และ -24  บวกกันอยู่
ดังนั้น เพื่อให้จำานวนทางซ้ายเหลือเพียงตัวแปร x เราจะใช้สมบัติของการเท่ากันเกี่ยวกับ
การบวก โดยนำา 24 มาบวกทั้งสองข้างของสมการ

วิธีทำา   จากสมการ x – 24 = 11
    นำา  24  มาบวกทั้งสองข้างของสมการ
    จะได้ x – 24 + 24 = 11 + 24
    ดังนั้น x = 35
ตรวจสอบ	 แทน  x  ด้วย  35  ในสมการ  x – 24  =  11
    จะได้ 35 – 24 = 11
      11 = 11      ซึ่งเป็นสมการที่เป็นจริง

    ดังนั้น  35 เป็นคำาตอบของสมการ  x – 24  =  11
ตอบ 35

 ไม่ว่าเราจะดำาเนินการใด ๆ กับสมการ  

ต้องดำาเนินการกับทั้งสองข้างของสมการ

เหมือนกันเสมอ

ข้อควรระวัง

การแก้สมการ คือ การหาคำาตอบทั้งหมดของสมการ

32 บทที่ 1 | สมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว หนังสือเรียนรายวิชาพื้นฐาน | คณิตศาสตร์  เล่ม 2

สถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี

  ในตัวอย่างนี้ เมื่อได้  3x + 6  =  3x + 6  แล้ว

  เพื่อน ๆ อาจจะทำาต่อไป เพื่อให้เห็นได้ง่ายขึ้น ดังนี้ 

  จาก  3x + 6 = 3x + 6 

  นำา  6  มาลบทั้งสองข้างของสมการ

  จะได้ 3x + 6 — 6 = 3x + 6 — 6    

    3x = 3x

  นำา  3  มาหารทั้งสองข้างของสมการ

  จะได้ ——3x
3

 = ——3x
3

    x = x ซึ่งจะเห็นได้ง่ายว่าเป็นสมการที่เป็นจริงสำาหรับทุกจำานวน 

ตัวอย่างที่		3  จงแก้สมการ   2x  =  2x + 3 
วิธีทำา   จากสมการ 2x = 2x + 3
    นำา  2x  มาลบทั้งสองข้างของสมการ
      2x – 2x = 2x + 3 – 2x
    จะได้ 0 = 3 ซึ่งเป็นสมการที่ไม่เป็นจริง
    ดังนั้น  ไม่มีจำานวนใดเป็นคำาตอบของสมการ  2x  =  2x + 3
ตอบ ไม่มีจำานวนใดเป็นคำาตอบ

ตัวอย่างที่		2  จงแก้สมการ   6 + 3x  =  3(x + 2)
วิธีทำา   จากสมการ 6 + 3x = 3(x + 2)
    เมื่อใช้สมบัติการสลับที่  สมบัติการแจกแจง และสมบัติถ่ายทอด
    จะได้ 3x + 6 = 3x + 6 ซึ่งเป็นสมการที่เป็นจริงสำาหรับทุกจำานวน
    ดังนั้น  จำานวนทุกจำานวนเป็นคำาตอบของสมการ  6 + 3x  =  3(x + 2)
ตอบ จำานวนทุกจำานวน
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สมการที่สามารถจัดให้อยู่ในรูป  ax + b  =  0
เมื่อ  x  เป็นตัวแปร  a, b  เป็นค่าคงตัว  และ  a ≠ 0

เรียกว่า สมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว	(linear	equation	with	one	variable)

ตัวอย่างที่		4  จงแก้สมการ   x + –12  =  - –12  

วิธีทำา    จากสมการ x + –12 = - –12  

     นำา  –12  มาลบทั้งสองข้างของสมการ

     จะได้ x + –12 – –12 = - –12 – –12  

       x = - –22
     ดังนั้น x = -1 

ตรวจสอบ  แทน  x  ด้วย  -1  ในสมการ  x + –12  =  - –12 

     จะได้ -1 + –12 = - –12  

      - –12 = - –12 ซึ่งเป็นสมการที่เป็นจริง

    ดังนั้น  -1  เป็นคำาตอบของสมการ   x + –12  =  - –12 
ตอบ -1

  จากตัวอย่างการใช้สมบัติของการเท่ากันในการแก้สมการข้างต้น จะเห็น
ว่าสมการดังกล่าวเป็นสมการที่มีตัวแปรเพียงตัวเดียวและเลขชี้กำาลังของตัวแปร
เท่ากับหน่ึง โดยคำาตอบของสมการเหล่านั้นมีเพียงคำาตอบเดียว หรือจำานวน 
ทุกจำานวนเป็นคำาตอบ หรือไม่มีคำาตอบ  
  สมการในรูปแบบดังกล่าว เป็นสมการซึ่งสามารถจัดให้อยู่ในรูปทั่วไป 
ได้เป็น  ax + b  =  0   เมื่อ  x เป็นตัวแปร และ a, b เป็นค่าคงตัว 
  เนื่องจากปัญหาส่วนใหญ่ในชีวิตจริง เราสามารถจำาลองให้อยู่ในรูป   
ax + b  =  0   เมื่อ  a ≠ 0   ดังนั้น ในหัวข้อนี้นักเรียนจะได้เรียนการแก้สมการ
ในรูปแบบดังกล่าว

ชวนคิด 1.2

 จากสมการ  ax + b  =  0  เมื่อ x เป็น

ตัวแปร และ a, b เป็นค่าคงตัว 

 เมื่อใดสมการจึงจะมีคำาตอบเป็นจำานวน

ทุกจำานวน เมื่อใดจะไม่มีคำาตอบ และเม่ือใด

จะมีคำาตอบเพียงคำาตอบเดียว
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ตัวอย่างที่		5  จงแก้สมการ   —m10  =  100 

วิธีทำา    จากสมการ —m10 = 100

     นำา  10  มาคูณทั้งสองข้างของสมการ

     จะได้ —m10 × 10 = 100 × 10  

     ดังนั้น m = 1,000 

ตรวจสอบ  แทน  m  ด้วย  1,000  ในสมการ  —m10  =  100 

     จะได้ 1,000 = 100
      10 
      100 = 100 ซึ่งเป็นสมการที่เป็นจริง

    ดังนั้น  1,000  เป็นคำาตอบของสมการ   —m10  =  100 
ตอบ 1,000

ตัวอย่างที่		6  จงแก้สมการ   1.5y  =  -7.5 
วิธีทำา   จากสมการ 1.5y = -7.5
     นำา  1.5  มาหารทั้งสองข้างของสมการ

    จะได้ 1.5y = -7.5
      1.5  1.5
    ดังนั้น y = -5

ตรวจสอบ	 แทน  y  ด้วย  -5  ในสมการ  1.5y  =  -7.5
    จะได้ 1.5 × (-5) = -7.5
      -7.5 = -7.5 ซึ่งเป็นสมการที่เป็นจริง

    ดังนั้น  -5 เป็นคำาตอบของสมการ  1.5y  =  -7.5
ตอบ -5
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แบบฝึกหัด 1.3 ข

จงแก้สมการต่อไปนี้
1. 1) a – 3  =  13  2) b – 10  =  -5   

 3) 2.6  =  c – 0.2  4) d – (-1)  =  13 

 5) e – –14  =  –14 6) f – –12  =  -1 

2. 1) g + 5  =  19  2) h + 10  =  -25 

 3) j + 5.5  =  20.5 4) -4  =  k + 3.5  

 5) n + –13  =  –23 6) m + –45  = - —210 

3. 1) –p3  =  5  2) 5  =  –q5 

 3) —r
0.5  =  4  4) —s-4  =  4  

 5) –t8  =  -10  6) -5  =  —u-2 

4. 1) 9w  =  72 2) 40  =  4x 

 3) -2y  =  100 4) -2.5  =  0.5z 

 5) -6a  =  -6 6) -14  =  -2x 

5. 1) 99 + k  =  150 2) m – 123  =  -456 

 3) h – (-57)  =  -43 4) —-y6   =  -8 

 5) 175y  =  -25 6) - –58x  =  -10 

 7) - –79 + r  =  - —11
9  8) - —k15  =  —175  
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กิจกรรม : พากระต่ายกลับบ้าน

จงแก้สมการเพื่อหาเส้นทางที่ถูกต้อง เพื่อหาเส้นทางให้กระต่ายเดินลงไปกินแคร์รอตที่บ้าน

99 – a = 66

4.9 + a = 0.4  a – 20.5 = 16

24.5 + a = 26.5

a + 24.5 = 20

20.5 + a = 20
4.9 + a = 9.4

a – 66 = -93 36 + a = 63

35

27

2

-1

-27 -33

33
-159

-4.5
4.5

165

-35 -32
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ตัวอย่างที่		7  จงแก้สมการ   3a – 4  =  8 

จากสมการ  3a – 4  =  8  จะเห็นว่าทางซ้ายของสมการคือ  3a – 4
พิจารณาลำาดับการดำาเนินการของ  3a – 4

 a ×3 3a –4 3a – 4  
ดังนั้น ลำาดับการดำาเนินการเพื่อให้เหลือเพียงตัวแปร a   คือ

 a ÷3 3a +4 3a – 4  

วิธีทำา    จากสมการ 3a – 4 = 8 

     นำา  4  มาบวกทั้งสองข้างของสมการ

     จะได้ 3a – 4 + 4 = 8 + 4  

       3a = 12

     นำา  3  มาหารทั้งสองข้างของสมการ

    จะได้ —3a
3 = —12

3  

    ดังนั้น a = 4 

ตรวจสอบ  แทน  a  ด้วย  4  ในสมการ  3a – 4  =  8 

     จะได้ 3(4) – 4 = 8  

      8 = 8 ซึ่งเป็นสมการที่เป็นจริง

    ดังนั้น  4  เป็นคำาตอบของสมการ  3a – 4  =  8 
ตอบ 4
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ตัวอย่างที่		8  จงแก้สมการ   –12 (c + 3)  =  1 

วิธีทำา   จากสมการ –12 (c + 3) = 1 

     นำา  2  มาคูณทั้งสองข้างของสมการ

    จะได้ 2 × –12 (c + 3) = 2 × 1 

      c + 3 = 2 

     นำา  3  มาลบทั้งสองข้างของสมการ

     จะได้ c + 3 – 3 = 2 – 3 

     ดังนั้น c = -1 

ตรวจสอบ  แทน  c  ด้วย  -1   ในสมการ   –12 (c + 3)  =  1 

    จะได้ –12 [(-1) + 3] = 1 

      1 = 1 ซึ่งเป็นสมการที่เป็นจริง

    ดังนั้น  -1  เป็นคำาตอบของสมการ  –12 (c + 3)  =  1
ตอบ -1
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ตัวอย่างท่ี		9  จงแก้สมการ  5x + 3  =  3x – 5 

วิธีทำา   จากสมการ 5x + 3 = 3x – 5   

     นำา  3x  มาลบทั้งสองข้างของสมการ 

     จะได้ 5x + 3 – 3x = 3x – 5 – 3x 

       (5 – 3)x + 3 = (3 – 3)x – 5 

       2x + 3 = -5 

    นำา  3  มาลบทั้งสองข้างของสมการ

    จะได้ 2x + 3 – 3 = -5 – 3 

       2x = -8 

     นำา  2  มาหารทั้งสองข้างของสมการ

     จะได้ —2x
2 = —-82 

     ดังนั้น x = -4 

ตรวจสอบ	 แทน  x  ด้วย  -4  ในสมการ  5x + 3  =  3x – 5 

    จะได้ 5(-4) + 3 = 3(-4) – 5

      -17 = -17 ซึ่งเป็นสมการที่เป็นจริง

    ดังนั้น  -4  เป็นคำาตอบของสมการ  5x + 3  =  3x – 5 
ตอบ -4
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ตัวอย่างท่ี		10  จงแก้สมการ  –23 x – –16 x  =  –56
วิธีทำา     –23 x – –16 x = –56 

      (–23 – –16)x = –56 

       –36 x = –56
    นำา  6  มาคูณทั้งสองข้างของสมการ

     จะได้ 3x = 5 

    นำา  3  มาหารทั้งสองข้างของสมการ  

    จะได้ x = –53 

ตรวจสอบ  แทน  x  ด้วย  –53   ในสมการ   –23 x – –16 x  =  –56 

    จะได้ –23(–53) – –16(–53) = –56  

      —10
9 – —518 = –56  

      —15
18 = –56  

      –56  = –56 ซึ่งเป็นสมการที่เป็นจริง

    ดังนั้น   –53   เป็นคำาตอบของสมการ  –23 x – –16 x  =  –56 

ตอบ –53  หรือ  1–23

 ในการแก้สมการนี้ อาจเริ่มต้นเขียน

สมการให้อยู่ในรูปอย่างง่าย โดยหาจำานวน

จำานวนหนึ่ง เช่น 6, 12, 18  มาคูณเพื่อให้

ตัวส่วนในนิพจน์แต่ละนิพจน์เป็น 1

มุมคณิต
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แบบฝึกหัด 1.3 ค

1. จงแก้สมการต่อไปนี้ 

 1) 5x + 6  =  31 2) 3y + 4  =  -17

 3) 3b – 6  =  21 4) -112 – 2y  =  -24

 5) 26.5  =  1 + 0.25x 6) -0.3y – 0.6  =  0.9

 7) –a3 + 4  =  -10 8) 12(9 – x)  =  84

 9) -20  =  –23 y – 8 10) –x6 – 1  =  13

 11) 0.6x + 0.5  =  0.14 12) 0.6(x + 0.5)  =  0.15

 13) –13 (y – 4)  =  7 14) x + 1  =  7
     5

2. จงแก้สมการต่อไปนี้ 

 1) 7x – 2  =  8 + 2x 2) 13 – 5x  =  -2x + 4

 3) —4x
3  – —5x

4   =  1 4) —16
5 y  =  4 + –15y

 5) –a3  =  4a – 33  6) 6(x + 1)  =  3x

 7) 12x + 3(x – 2)  =  0  8) 4y + 2(y + 1)  =  -10

 9) 3(2x – 6)  =  4(x + 1)  10) —2x
3  + –15  =  –x3 + –45

 11) 3b – 6  =  –b2 + –14 12) –k2 – –83  =  –k5 + –13

 13) –34 – –t3  =  2t – 1 14) –x2 + –x3 – 7  =  –x4
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ชวนคิด 1.3

ปฏิทินทายใจ

	 ข้าวกล้องและข้าวสวยตกลงเล่นเกมปฏิทินทายใจ	ดังนี้

1.	 ข้าวกล้องให้ข้าวสวยเลือกวันที่มา	4	วันใด	ๆ	จากปฏิทินของเดือนหนึ่งที่อยู่ในลักษณะดังภาพ
	 แล้วหาผลบวกของวันที่ทั้งสี่วัน	เมื่อข้าวสวยบอกผลบวกนั้นให้กับข้าวกล้อง	ข้าวกล้องสามารถ
	 ตอบได้ทันทีว่า	วันที่ทั้งสี่วันที่ข้าวสวยเลือกมาคือวันที่เท่าใดบ้าง	นักเรียนคิดว่าข้าวกล้องทราบ
	 ได้อย่างไร

2.	 ข้าวกล้องให้ข้าวสวยเลือกวันที่มา	3	วันใด	ๆ	จากปฏิทินของเดือนหนึ่งที่อยู่ในลักษณะดังภาพ
	 แล้วหาผลบวกของวันที่ทั้งสามวัน	เมื่อข้าวสวยบอกผลบวกนั้นให้กับข้าวกล้อง	ข้าวกล้อง
	 สามารถตอบได้ทันทีว่า	วันที่ทั้งสามวันที่ข้าวสวยเลือกมาคือวันที่เท่าใดบ้าง	นักเรียนคิดว่า
	 ข้าวกล้องทราบได้อย่างไร

3.	 ถ้าข้าวกล้องให้ข้าวสวยเลือกวันที่มา	9	วันใด	ๆ	จากปฏิทินของเดือนหนึ่งที่อยู่ในลักษณะดังภาพ
	 ผลบวกของวันที่ที่ข้าวสวยเลือกมาทั้งเก้าวัน	จะหารด้วยวันที่ในช่องที่อยู่ตรงกลางแล้วได้
	 ผลลัพธ์เป็น	9		เสมอ	เพราะเหตุใด

ข้าวสวยมาเล่น 
เกมปฏิทินทายใจกันเถอะ

ได้เลยจ้ะ
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นมสด 2 กล�อง   บาท

ขนมป�ง 1 ชิ้น 13.00 บาท

    รวม 41.00 บาท

ใบเสร็จรับเงิน

สหกรณ�โรงเรียนป�ญญาศึกษา
วันที่ 30 มกราคม พ.ศ. 2567  เวลา 07:30 น.

 1.4 โจทย์ปัญหาเกี่ยวกับสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว

  ในการแก้ปัญหาที่ต้องใช้คณิตศาสตร์ จะพบว่ามีปัญหามากมายที่แก้ได้โดยง่ายและรวดเร็ว ถ้าเขียนความสัมพันธ์ของ 
สิ่งที่ต้องการหากับข้อมูลอื่น ๆ ที่เกี่ยวข้องให้อยู่ในรูปของสมการ และหาคำาตอบของสมการนั้น
  ต่อไปนี้เป็นตัวอย่างของการเขียนสมการจากสถานการณ์ที่กำาหนดให้

 1. อิ่มใจซื้อของที่สหกรณ์โรงเรียน และได้รับใบเสร็จ แต่เธอไม่ทันระวัง จึงเผลอทำาสีหยดใส่ใบเสร็จ ทำาให้มองตัวหนังสือ
ไม่เห็น ดังรูป 

  อิ่มใจต้องการทราบราคาของนมสด เพื่อนำาไปบันทึกในสมุดรายจ่ายประจำาวัน จงเขียนสมการเพื่อหาราคาของ 
นมสดหนึ่งกล่อง 

ให้  x   แทนราคาของนมสดหนึ่งกล่อง

เขียนสมการได้ดังนี้     2x + 13  =  41
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2. ระยะทางจากเสาชิงช้าไปยังวัดพระแก้ว น้อยกว่าระยะทางจากวัดพระแก้วไปยังวัดแจ้ง อยู่ 3.8 กิโลเมตร   
 ถ้าระยะทางจากเสาชิงช้าผ่านวัดพระแก้วไปยังวัดแจ้งเป็น 6.8 กิโลเมตร  จงเขียนสมการเพื่อหาระยะทางจาก 
 วัดพระแก้วไปยังวัดแจ้ง

3. ต้นข้าวทำาข้อสอบย่อยวิชาสังคมศึกษาท้ังหมดสามคร้ัง ซึ่งแต่ละคร้ังมีคะแนนเต็มเท่ากัน ต้นข้าวมีคะแนนเฉลี่ยเป็น  
 20 คะแนน  ถ้าครั้งที่หนึ่งสอบได้ 13 คะแนน  ครั้งที่สองสอบได้ 25 คะแนน แล้วในการสอบครั้งที่สาม ต้นข้าวสอบ 
 ได้กี่คะแนน

เสาชิงช�า

วัดพระแก�ว

วัดแจ�ง

d
d – 3.8

ให้ระยะทางจากวัดพระแก้วไปยังวัดแจ้ง เป็น  d  กิโลเมตร  

ดังนั้น ระยะทางจากเสาชิงช้าไปยังวัดพระแก้วจึงเป็น  d — 3.8  กิโลเมตร

เขียนสมการได้ดังนี้       d + (d — 3.8)  =  6.8  

ครั้งที่ 1 ครั้งที่ 2

คะแนนเฉลี่ย 20 คะแนน

ครั้งที่ 3

13 25 ?

ให้ครั้งที่สามต้นข้าวทำาข้อสอบได้  x  คะแนน

เขียนสมการได้ดังนี้    13 + 25 + x  =  20 
                                             3
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แบบฝึกหัด 1.4 ก

1.  จงเขียนสมการจากปัญหาในแต่ละข้อต่อไปนี้  เมื่อ  x  แทนจำานวนที่ต้องการหา

1) เศษหนึ่งส่วนสี่ของจำานวนจำานวนหนึ่งเท่ากับ  
 15  จงหาจำานวนนั้น
2) แปดเทา่ของจำานวนจำานวนหนึง่มากกวา่  3  อยู ่  
 96  จงหาจำานวนนั้น  
3) แปดเทา่ของสว่นทีจ่ำานวนจำานวนหน่ึงมากกวา่   
 3  เท่ากับ  96  จงหาจำานวนนั้น
4) เศษสองส่วนสามของจำานวนจำานวนหนึ่ง  
 น้อยกว่า 45 อยู่ 13  จงหาจำานวนนั้น
5) เอดิสันเกิดเมื่อ ค.ศ. 1847 
 เขาประดิษฐ์หลอดไฟฟ้า 
 สำาเร็จ เมื่อ ค.ศ. 1879 จงหา 
 อ า ยุ ใ น ปี ท่ี เ ข า ป ร ะ ดิ ษ ฐ์  
 หลอดไฟฟ้าสำาเร็จ
6) ในการแข่งขันกีฬาบาสเกตบอลของโรงเรียน 
 นำาชัยวิทยา กระดานคะแนนดิจิทัลท่ีใช้บอก 
 คะแนนเสีย ทำาให้ไม่ปรากฏคะแนนของทีม B  
 แต่ทราบว่า ทีม B มีคะแนนนำาทีม A อยู่   
 13 คะแนน ถ้าทีม A  มีคะแนน  46 คะแนน   
 ทีม B จะมีคะแนนเท่าใด

7) ถ้าไม่คิดกระดูกส่วนหัว 29 ชิ้น   
 แล้วร่างกายมนุษย์จะมีกระดูก 
 ของสว่นท่ีเหลอื 177  ชิน้  จงหาวา่ 
 ในร่างกายมนุษย์มีกระดูกทั้งหมด 
 กี่ชิ้น  
8) อีกสามปี  มานะจะมีอายุครบ 21 ปี  จงหา 
 อายุปัจจุบันของมานะ  
9) ต้นน้ำาหยอดเงินในกระปุกออมสินวันละเท่า ๆ  
 กัน เมื่อเวลาผ่านไปหนึ่งเดือน ต้นน้ำามีเงินใน 
 กระปุกออมสิน 600 บาท  ต้นน้ำาออมเงิน 
 วันละกี่บาท (กำาหนดให้ 1 เดือนมี 30 วัน) 
10) น้อยมีเงินมากกว่านิด 6 บาท  ทั้งสองคน 
 มีเงินรวมกัน 40 บาท  จงหาจำานวนเงินของ 
 น้อย 
11) เม่ือหา้ปทีีแ่ลว้ฝาแฝดสองคนมีอายุรวมกนัเปน็   
 18  ป ี จงหาวา่ปจัจบุนัฝาแฝดคูน่ีม้อีายเุทา่ใด

TEAM BTEAM A
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12) ในเวลา 1 ชั่วโมง การออกกำาลังกายโดย 
 การว่ าย น้ำ า จะช่ วย เผาผลาญพลัง งาน 
 มากกว่าการขี่จักรยาน 150 กิโลแคลอรี   
 ถ้าวันนี้รวีว่ายน้ำาและขี่จักรยานเป็นเวลา 
 อย่างละหนึ่งชั่วโมง และเผาผลาญพลังงาน 
 ไปได้ 1,350 กิโลแคลอรีแล้ว การว่ายน้ำา 
 หน่ึงชั่วโมงจะช่วยเผาผลาญพลังงานได้  
 กี่กิโลแคลอรี

13) ปลายฝนจ่ายค่าสมัครสมาชิกเพื่อรับวารสาร 
 รายเดือนเป็นเงิน  150 บาท และต้องจ่ายค่า 
 วารสารอีกเดือนละ 50 บาท ถ้าปลายฝน 
 จ่ายเงินไปท้ังหมด 750 บาท ปลายฝนจะได้ 
 รับวารสารเป็นเวลากี่เดือน

14) รูปสี่เหล่ียมจัตุรัสรูปหนึ่งมีความยาวรอบรูป   
 172 เซนติเมตร แต่ละด้านของรูปสี่เหล่ียม 
 จัตุรัสนี้ยาวเท่าใด   

15) รูปสี่เหลี่ยมผืนผ้ารูปหนึ่ง มีด้านยาวยาวกว่า 
 ด้านกว้าง 6 เซนติเมตร ถ้ารูปสี่เหลี่ยมนี้  
 มคีวามยาวรอบรปู 64 เซนตเิมตร รูปสีเ่หล่ียม 
 ผืนผ้านี้มีด้านกว้างยาวเท่าใด   

16) ญาดามเีงนิอยูจ่ำานวนหนึง่ เธอนำาเงนิสองในห้า 
 ของท่ีมีไปซือ้ของขวัญใหค้ณุแม่ ทำาใหเ้ธอเหลอื 
 เงิน  450 บาท  เดิมญาดามีเงินเท่าใด 

17) กำาหนด  �AB  และรังสีอ่ืน ๆ  ดังรูป  x มีค่าเท่าใด

18) ถา้มุม A ของรูปสามเหลีย่ม ABC มขีนาดใหญ ่
 กว่ามุม B อยู่ 35 องศา และมุม C มีขนาดเป็น  
 3 เท่าของมุม A   แล้วมุม A มีขนาดเท่าใด

A

B

(2x + 70) ํ

(4x + 30) ํ
(2x) ํ
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19) จากรูปที่กำาหนดให้  x มีค่าเท่าใด

20) จากรูปที่กำาหนดให้  x มีค่าเท่าใด

22) ในวันลอยกระทง พฤกษ์และครอบครัวได้ไป 
 เที่ยวที่งานวัดใกล้บ้าน พฤกษ์มีเงินอยู่จำานวน 
 หนึ่ง  ถ้าเขานำาเงินจำานวนนี้ไปซื้อบัตรขึ้น 
 เครือ่งเลน่ชงิชา้สวรรค ์ซึง่มรีาคาใบละ 25 บาท  
 จะสามารถซือ้บตัรไดจ้ำานวนหนึง่ และจะเหลอื 
 เงิน 15 บาท แต่ถ้าเขานำาเงินจำานวนนี้ไปซื้อ 
 บตัรนัง่เครือ่งเลน่มา้หมนุ 
 ซึ่งมีราคาใบละ 30 บาท  
 ให้ได้จำานวนบัตรเท่ากับ 
 จำานวนบตัรขึน้เครือ่งเลน่ 
 ชิงช้าสวรรค์  เขาก็จะ 
 ขาดเงินอีก 10 บาท   
 อยากทราบว่า พฤกษ์สามารถซื้อบัตรขึ้น 
 เครื่องเล่นชิงช้าสวรรค์ ไ ด้

กี่ใบ

2. จงเขียนโจทย์ปัญหาหรือสถานการณ์ซึ่งเมื่อสร้างสมการแล้ว ได้สมการดังที่กำาหนดให้ 

 1) x + 60  =  300 2) —x12  =  80 

 3) 5x – 1  =  9 4) 2(x – 10)  =  40 

ชวนคิด 1.4

 จำานวนอะไรเอย่ทีมี่สามหลกั  ผลบวกของเลขโดดแตล่ะหลกัเทา่กบั  18  เลขโดดในหลกัหนว่ยเปน็สามเทา่ของเลขโดดในหลกัสบิ  และเลขโดด

ในหลักร้อยเป็นสองเท่าของเลขโดดในหลักสิบ  

(2x – 12) ํ

x ํ x ํ

80 ํ

21) อีกยี่สิบปีข้างหน้า  แพรจะมีอายุเป็น 3 เท่า 
 ของอายุปัจจุบัน จงหาว่าปัจจุบันแพรมีอายุ 
 เท่าใด
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ต่อไปนี้เป็นตัวอย่างการแก้โจทย์ปัญหาโดยใช้สมการ

ตัวอย่างท่ี	1  จงหาจำานวนคู่สามจำานวนที่เรียงติดกัน  ซึ่งมีผลบวกเป็น  300
วิธีทำา   ให้  x  แทนจำานวนคู่จำานวนที่สอง
    จำานวนคู่สามจำานวนท่ีเรียงติดกันจากน้อยไปมาก คือ  x – 2,  x  
    และ  x + 2  
    เนื่องจากผลบวกของจำานวนคู่สามจำานวนที่เรียงติดกันนั้นเป็น  300
    จะได้สมการเป็น (x – 2) + x + (x + 2) = 300 
      x – 2 + x + x + 2 = 300 
      3x = 300 
      x = 100 
ตรวจสอบ  ถ้าจำานวนคู่จำานวนที่สอง คือ  100
    จำานวนคู่สามจำานวนที่เรียงติดกัน คือ  100 – 2,  100 
    และ  100 + 2 
    ผลบวกของจำานวนคู่สามจำานวนที่เรียงติดกันเป็น  
    98 + 100 + 102  =  300   ซึ่งเป็นจริงตามเงื่อนไขในโจทย์

    ดังนั้น  จำานวนคู่สามจำานวนที่เรียงติดกัน คือ  98,  100  และ  102
ตอบ 98,  100  และ 102

ตัวอย่างท่ี		2  เตยมีเงิน  500  บาท  สองเท่าของจำานวนเงินส่วนที่ต้นมีมากกว่า
เตย เท่ากับ  150  บาท  จงหาว่าต้นมีเงินกี่บาท
วิธีทำา   ให้ต้นมีเงิน  x  บาท
     ต้นมีเงินมากกว่าเตย   x – 500   บาท 
     และ สองเทา่ของจำานวนเงนิสว่นทีต่น้มมีากกวา่เตยเทา่กบั  150  บาท  
     จะได้สมการเป็น 2(x – 500) = 150 

       2(x – 500) = 150
      2  2 
      x – 500 = 75 
      x = 575 

นักเรียนอาจสมมุติตัวแปร
แตกต่างจากนี้ได้ เช่น อาจสมมุติให้ 

x แทนจำานวนคู่จำานวนที่หนึ่ง

ข้อสังเกต

 ในการแ ก้ โจทย์ปัญหา  จะ ต้องมี  

การตรวจสอบความสมเหตุสมผลของคำาตอบ 

เพราะหากเราสรา้งสมการไมถ่กูต้อง คำาตอบ

ที่ได้ถึงแม้จะเป็นคำาตอบของสมการที่สร้าง

ขึ้น แต่อาจไม่เป็นคำาตอบของโจทย์ปัญหา

นั้น ดังนั้นเราจะต้องตรวจสอบคำาตอบจาก

เงื่อนไขในโจทย์ ไม่ใช่จากสมการที่สร้างขึ้น

ตรวจสอบ	 ถ้าต้นมีเงิน 575 บาท  จำานวนเงินส่วนที่ต้นมีมากกว่าเตย  เท่ากับ  575 – 500  =  75  บาท 
    ดังนั้น สองเท่าของเงินจำานวนนี้ เท่ากับ  2(75)  =  150  บาท  ซึ่งเป็นจริงตามเงื่อนไขในโจทย์

    ดังนั้น  ต้นมีเงิน  575  บาท
ตอบ 575  บาท
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นักเรียนจะสังเกตเห็นว่าการแก้โจทย์ปัญหาโดยใช้สมการทำาได้ตามลำาดับ  ดังนี้
	 	 ข้ันท่ี		1 วิเคราะห์โจทย์เพื่อหาว่า  โจทย์กำาหนดอะไรมาให้  และให้หาอะไร
	 	 ข้ันท่ี		2 กำาหนดตัวแปรแทนสิ่งที่โจทย์ให้หาหรือแทนสิ่งที่สัมพันธ์กับสิ่งที่โจทย์ให้หา
	 	 ข้ันท่ี		3 พิจารณาเงื่อนไขที่แสดงการเท่ากันในโจทย์   แล้วนำามาเขียนเป็นสมการ
	 	 ข้ันท่ี		4 แก้สมการเพื่อหาคำาตอบที่โจทย์ต้องการ
	 	 ข้ันท่ี		5 ตรวจสอบคำาตอบที่ได้กับเงื่อนไขในโจทย์

ลำาดับขั้นตอนดังกล่าว  สามารถเขียนเป็นแผนภูมิสายงาน ได้ดังนี้

  เริ่มต้น

  วิเคราะห์โจทย์

  กำาหนดตัวแปร

  พิจารณาเงื่อนไขในโจทย์
  และเขียนสมการ

  แก้สมการ

 
ไม่จริง

 ตรวจสอบคำาตอบที่ได้กับเงื่อนไข
  ในโจทย์

  
จริง

  แสดงคำาตอบ

  จบ
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d บาท d – 10 บาท

5(d – 10)7d

130130

ตัวอย่างท่ี	3  ยางลบหนึ่งก้อนราคาถูกกว่าดินสอหนึ่งแท่งอยู่  10  บาท  ถ้าฟ้าใสซื้อยางลบ  5 ก้อน และดินสอ  7  แท่ง 
รวมเป็นเงิน  130  บาท  ยางลบและดินสอราคาชิ้นละเท่าไร   

วิธีทำา   ให้ราคาของดินสอหนึ่งแท่งเป็น d บาท
    เนื่องจากยางลบหนึ่งก้อนราคาถูกกว่าดินสอหนึ่งแท่งอยู่ 10 บาท
    ดังนั้น ยางลบหนึ่งก้อนราคา d – 10  บาท
    ซื้อดินสอทั้งหมด 7 แท่ง เป็นเงิน 7d บาท
    ซื้อยางลบทั้งหมด 5 ก้อน เป็นเงิน 5(d – 10) บาท
    ซื้อดินสอและยางลบราคารวมทั้งหมด 130 บาท
    จะได้สมการเป็น 7d + 5(d – 10) = 130  
      7d + 5d – 50 = 130  
          12d – 50 = 130  
      12d = 180
                d = 15  
ตรวจสอบ  ถ้าฟ้าใสซื้อดินสอราคาแท่งละ 15 บาท 
    เนื่องจากยางลบหนึ่งก้อนราคาถูกกว่าดินสอหนึ่งแท่งอยู่ 10 บาท
    ดังนั้น ยางลบหนึ่งก้อนราคา 5 บาท
    ถ้าฟ้าใสซื้อดินสอจำานวน  7 แท่ง  และซื้อยางลบจำานวน 5 ก้อน 
    จะคิดเป็นเงิน   (7 × 15) + (5 × 5)  =  105 + 25  =  130  บาท   ซึ่งเป็นจริงตามเงื่อนไขในโจทย์

    ดังนั้น ดินสอหนึ่งแท่งราคา 15 บาท  และยางลบหนึ่งก้อนราคา  15 – 10  =  5  บาท
ตอบ ยางลบราคาก้อนละ  5  บาท  และดินสอราคาแท่งละ  15  บาท
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ตัวอย่างท่ี	4  ปัจจุบัน นิชามีอายุน้อยกว่าคุณแม่ 30 ปี   เมื่อสิบปีที่แล้ว คุณแม่มีอายุเป็น 4 เท่าของนิชา  ปัจจุบันนิชามีอายุ
เท่าใด

ไม่ว่าเวลาจะผ่านไปกี่ปี 
ความแตกต่างของอายุ

จะคงตัวเสมอ

เมื่อสิบปีที่แล้ว ปัจจุบัน 

 อายุนิชา (ปี) a – 10 
–10

 a

 อายุคุณแม่ (ปี) a + 30 – 10
–10

 a + 30

วิธีทำา    ให้ปัจจุบัน นิชามีอายุ  a  ปี  
    จะได้ว่า ปัจจุบันคุณแม่มีอายุ a + 30 ปี
    เมื่อสิบปีที่แล้ว นิชามีอายุ a – 10 ปี
    เมื่อสิบปีที่แล้ว คุณแม่มีอายุ a + 30 – 10 ปี
    แต่เมื่อสิบปีที่แล้ว คุณแม่มีอายุเป็น 4 เท่าของนิชา
    จะได้สมการเป็น a + 30 – 10 = 4(a – 10) 
      a + 20 = 4a – 40  
      4a – a = 20 + 40 
      3a = 60 
      a = 20 
ตรวจสอบ  ถ้าปัจจุบัน นิชามีอายุ 20 ปี  คุณแม่จะมีอายุ 50 ปี
    ดังนั้น เมื่อสิบปีที่แล้ว นิชามีอายุ 10 ปี  คุณแม่มีอายุ 40 ปี
    นั่นคือ เมื่อสิบปีที่แล้วอายุของคุณแม่เป็น 4 เท่าของอายุของนิชา  ซึ่งเป็นจริงตามเงื่อนไขในโจทย์

    ดังนั้น ปัจจุบันนิชามีอายุ 20 ปี
ตอบ 20 ปี
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x
20 กล�อง 1,100 – x

10
กล�อง

รวม 70 กล�อง

20 20 20 20 10 10 10 10

1,100 ผล

มั่งคั่ง
x ผล

ยั่งยืน
1,100 – x ผล

ตัวอย่างท่ี		5  สวนส้มแห่งหนึ่งใช้หุ่นยนต์ 2 ตัว คือ  มั่งคั่ง และยั่งยืน  ในการเก็บส้มแทนมนุษย์  ปรากฏว่าในวันนี้หุ่นยนต์
ทั้งสอง เก็บส้มมาได้ทั้งหมด 1,100 ผล  
   ส้มที่มั่งคั่งเก็บมาได้ จะบรรจุใส่กล่องใหญ่ กล่องละ 20 ผล 
   ส้มที่ยั่งยืนเก็บมาได้ จะบรรจุใส่กล่องเล็ก กล่องละ 10 ผล 
เมื่อนำาส้มที่หุ่นยนต์ทั้งสองเก็บมาได้ทั้งหมด บรรจุใส่กล่องใหญ่และกล่องเล็ก จะได้รวม 70 กล่อง จงหาว่าหุ่นยนต์แต่ละตัวเก็บ
ส้มได้กี่ผล

วิธีทำา   ให้มั่งคั่งเก็บส้มได้ x ผล
    จะได้ว่า ยั่งยืนเก็บส้มได้ 1,100 – x ผล
    ส้มที่มั่งคั่งเก็บมาได้ บรรจุใส่กล่องใหญ่ กล่องละ 20 ผล จะได้ —x20 กล่อง

    ส้มที่ยั่งยืนเก็บมาได้ บรรจุใส่กล่องเล็ก กล่องละ 10 ผล  จะได้ 1,100 – x กล่อง
       10
    เนื่องจาก บรรจุส้มใส่กล่องใหญ่และกล่องเล็กได้รวม  70 กล่อง

    จะได้สมการเป็น   x  + 1,100 – x = 70
      20 10
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    นำา  ค.ร.น. ของ 20 และ 10 คือ 20  มาคูณทั้งสองข้างของสมการ

      20 (  x  + 1,100 – x) = 20(70)
      20 10 
      x + 2(1,100 – x) = 1,400 
      x + 2,200 – 2x = 1,400 
      -x + 2,200 = 1,400 
      -x = -800 
       x = 800 
ตรวจสอบ  ถ้ามั่งคั่งเก็บส้มได้  800   ผล  
    จะบรรจุใส่กล่องใหญ่ได้ 800 = 40  กล่อง
      20
    ยั่งยืนเก็บส้มได้ 1,100 – 800 = 300  ผล  

    จะบรรจุใส่กล่องเล็กได้ 300 = 30  กล่อง
      10
    นบัจำานวนกลอ่งใหญแ่ละกลอ่งเล็กรวมเทา่กบั  40 + 30  =  70   กล่อง
    ซึ่งเป็นจริงตามเงื่อนไขในโจทย์

    ดังนั้น มั่งคั่งเก็บส้มได้  800   ผล 
      และยั่งยืนเก็บส้มได้  1,100 – 800  =  300  ผล
ตอบ มั่งคั่งเก็บส้มได้  800   ผล และ ยั่งยืนเก็บส้มได้  300  ผล

 ในการทำาให้ตัวส่วนของนิพจน์แต่ละ

นพิจนเ์ปน็ 1 อาจนำาจำานวนอืน่ ๆ  นอกเหนอื

จาก ค.ร.น. มาคณูทัง้สองขา้งของสมการกไ็ด ้

โดยที่จำานวนที่นำามาคูณนั้นต้องสามารถหาร

ลงตวัไดด้ว้ยตวัสว่นทกุตัวท่ีปรากฏในสมการ 

ซึ่งจำานวนนั้นก็คือพหุคูณของ ค.ร.น. นั่นเอง

มุมคณิต
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รวม 20y ผล รวม 10(70 – y) ผล

รวม 1,100 ผล

20 20 20 20 10 10 10 10

70 กล�อง

มั่งคั่ง
y กล�อง

ยั่งยืน
70 – y กล�อง

  จากโจทย์ปัญหาในตัวอย่างที่ 5   จะเห็นว่า การหาจำานวนส้มที่เก็บได้ สัมพันธ์กับการหาจำานวนกล่องที่บรรจุส้ม นักเรียน
อาจลองสมมุติตัวแปรให้เป็นจำานวนกล่อง ดังวิธีต่อไปนี้

วิธีทำา     ให้จำานวนกล่องที่ใช้บรรจุส้มที่มั่งคั่งเก็บได้เป็น    y กล่อง 
    จะได้ว่า จำานวนกล่องที่ใช้บรรจุส้มที่ยั่งยืนเก็บได้เป็น   70 – y  กล่อง 
    ส้มที่มั่งคั่งเก็บมาได้ บรรจุใส่กล่องใหญ่ กล่องละ  20  ผล 
    คิดเป็นส้ม  20y  ผล
    ส้มที่ยั่งยืนเก็บมาได้ บรรจุใส่กล่องเล็ก กล่องละ  10  ผล 
    คิดเป็นส้ม  10(70 – y)   ผล
    มั่งคั่งและยั่งยืนเก็บส้มรวมกันได้  1,100   ผล 
    จะได้สมการเป็น 20y + 10(70 – y) = 1,100 
      2y + 70 – y = 110 
       y = 40 
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แบบฝึกหัด 1.4 ข

ตรวจสอบ  ถ้าจำานวนกล่องที่ใช้บรรจุส้มที่มั่งคั่งเก็บได้เป็น  40  กล่อง กล่องละ  20  ผล  
    คิดเป็นส้ม 40 × 20 = 800  ผล
    และยั่งยืนเก็บส้มได้ 70 – 40 = 30 กล่อง กล่องละ  10  ผล
    คิดเป็นส้ม 30 × 10 = 300 ผล
    หุ่นยนต์ทั้งสองเก็บส้มได้รวมกัน  800 + 300  =  1,100  ผล  ซึ่งเป็นจริงตามเงื่อนไขในโจทย์

    ดังนั้น  มั่งคั่งเก็บส้มได้  40 × 20  =  800  ผล  และยั่งยืนเก็บส้มได้  30 × 10  =  300  ผล 
ตอบ มั่งคั่งเก็บส้มได้  800 ผล และยั่งยืนเก็บส้มได้  300 ผล

1. จงแก้ปัญหาต่อไปนี้
 1) เศษสามส่วนห้าของจำานวนจำานวนหนึ่งมากกว่า  15  อยู่  60  จงหาจำานวนนั้น
 2) ห้าเท่าของจำานวนจำานวนหนึ่งรวมกับ  –15  ของจำานวนนั้น แล้วได้ผลลัพธ์เป็น  390  จงหาจำานวนนั้น   
 3) ถ้านำา  6  มาบวกกับจำานวนจำานวนหนึ่ง  แล้วสี่เท่าของผลบวกนั้นคือ  48  จงหาจำานวนนั้น  
 4) สามในห้าของจำานวนจำานวนหนึ่งน้อยกว่าสองในสามของจำานวนนั้นอยู่  23 จงหาจำานวนนั้น
 5) จงหาจำานวนคี่สามจำานวนที่เรียงติดกัน ซึ่งมีผลบวกเป็น -87
 6) ถ้าผลบวกของจำานวนเต็มสองจำานวนเท่ากับ 20 และผลต่างของจำานวนสองจำานวนนั้นเท่ากับ 2  จงหาจำานวน

สองจำานวนนั้น
 7) ถ้าจำานวนเต็มสามจำานวนที่เรียงติดกันจากน้อยไปมาก  มีผลบวกของสองจำานวนแรกเป็นสามเท่าของจำานวน 

ที่สามแล้ว  จงหาจำานวนเต็มสามจำานวนนั้น
 8) จำานวนคู่สองจำานวนที่เรียงติดกัน  เมื่อนำา 6 มาลบออกจากจำานวนที่มากกว่าแล้วคูณด้วย 3 จะได้ผลลัพธ์เท่ากับ

เมื่อนำา 4 มาบวกกับจำานวนที่น้อยกว่าแล้วคูณด้วย 7 จงหาจำานวนคู่สองจำานวนนั้น

2. จงแก้ปัญหาต่อไปนี้
 1) –23  ของจำานวนนักเรียนในห้องหนึ่งเป็นนักเรียนหญิง  ถ้ามีนักเรียนหญิงในห้อง 18  คน  นักเรียนในห้องนี้มีกี่คน    
 2) ต่อและต้อสะสมเงินไว้ซื้อของขวัญวันเกิดให้คุณแม่  หลังจากนำาเงินที่แต่ละคนสะสมไว้มารวมกันไปซื้อของขวัญ

ให้คุณแม่เป็นเงิน 620 บาท  แล้วปรากฏว่ายังเหลือเงินอยู่อีก 135 บาท  ถ้าต่อสะสมเงินได้ 440 บาท  จงหาว่า 
ต้อสะสมเงินได้เท่าไร  
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 3) ในช่วงปิดภาคเรียน ณิชาหารายได้พิเศษด้วยการทำาข้าวเหนียวสังขยาขาย เธอได้ทำาตารางบันทึกกำาไร/ขาดทุน
ของแต่ละวันไว้ดังนี้

วันที่ กำาไร/ขาดทุน สรุปรวม

1 ขาดทุน  250  บาท ขาดทุน  250  บาท

2 กำาไร     340  บาท กำาไร     90  บาท

3 ขาดทุน  170  บาท ขาดทุน  80  บาท

4 ขาดทุน  30  บาท

5 กำาไร     320  บาท กำาไร     290  บาท

  ในวันที่ 4  ณิชาได้กำาไรหรือขาดทุน เป็นเงินกี่บาท   

 4) จงหาความยาวของด้านประกอบมุมยอดของรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่วซึ่งมีเส้นรอบรูปยาว 33 เซนติเมตร  
และฐานยาว 9 เซนติเมตร    

 5) กำาหนดให้รูปต่อไปนี้ มีพื้นที่  57 ตารางนิ้ว  จงเขียนสมการและหาค่า x 

9 เซนติเมตร

7 นิ้ว

x นิ้ว

x นิ้ว

12 นิ้ว
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 6) เมื่อสามปีที่แล้วบุตรมีอายุเป็นหนึ่งในหกของอายุของบิดา  ถ้าปัจจุบันบุตรมีอายุ  8  ปี  จงหาอายุปัจจุบัน 
ของบิดา 

 7) ในชั่วโมงเรียนวิชาวิทยาศาสตร์  คุณครูสั่งให้โชกุนติดตามบันทึกผลความสูงของต้นพืชชนิดหนึ่งทุก ๆ วัน  
ผลเป็นดังนี้

  แต่เนื่องจากโชกุนไม่สบาย ลาหยุดโรงเรียนไปหลายวัน เม่ือกลับไปวัดความสูงของต้นพืชอีกครั้ง เขาพบว่า 
ความสูงของตน้พชืกลายเปน็ 96 มลิลเิมตร  จากขอ้มลูขา้งตน้ นกัเรยีนคาดวา่ วนัทีโ่ชกนุจะกลบัมาเรยีนหนงัสอื 
หลังจากหายป่วยแล้วตรงกับวันที่เท่าใด    

 8) วินัยมีสมุดอยู่  6  โหล  ได้รับบริจาคมาอีกจำานวนหนึ่ง  เมื่อนำาไปแจกนักเรียน  64  คน  ปรากฏว่านักเรียน 
ได้รับแจกสมุดคนละ  3  เล่มพอดี   จงหาว่าวินัยได้รับบริจาคสมุดมากี่เล่ม   

 9) เด็กชายชอบคิดกล่าวว่า  “ฉันนึกถึงจำานวนจำานวนหนึ่งซึ่งเมื่อคูณด้วย 10  แล้วลบด้วย 10  จากนั้นจึงหารด้วย  
10  จะได้ผลลัพธ์เป็น  100”  ชอบคิดนึกถึงจำานวนใด  

3 ม.ค.

24
21
18
15
12

9
6
3
0

4 ม.ค. 5 ม.ค. 6 ม.ค. 7 ม.ค.
วันที่

ความสูงของต�นพืช (มิลลิเมตร)

 10) ศกัดิต์ดัหญา้ทีส่นามโดยใชเ้วลา  –23  ของเวลาทีเ่คยใชต้ดัหญา้จนเสรจ็  
แต่มีงานอื่นจึงมอบให้ยุทธตัดหญ้าต่อ  ยุทธใช้เวลาตัดหญ้าอีก  
2 ช่ัวโมง จึงเสร็จ  ถ้าการตัดหญ้าคร้ังน้ีใช้เวลาท้ังส้ิน  5  ช่ัวโมง   
จงหาว่าถ้าศักดิ์ตัดหญ้าตั้งแต่ต้นจนเสร็จเขาต้องใช้เวลากี่ชั่วโมง  

58 บทที่ 1 | สมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว หนังสือเรียนรายวิชาพื้นฐาน | คณิตศาสตร์  เล่ม 2

สถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี

 11) จงหาความยาวของด้านกว้างและด้านยาวของรูปสี่เหล่ียมมุมฉากรูปหนึ่งที่มีด้านยาว ยาวเป็นสามเท่าของ 
ด้านกว้าง และมีเส้นรอบรูปยาว  48  เซนติเมตร   

 12) จงหาความยาวของด้านยาวและด้านกว้างของรูปสี่เหลี่ยมมุมฉากรูปหนึ่งที่มีด้านกว้างสั้นกว่าด้านยาวอยู่    
6  เซนติเมตร และมีเส้นรอบรูปยาว  80  เซนติเมตร  

 13) นักเรียนห้องหน่ึงเดิมมีนักเรียนหญิงเป็นสองเท่าของนักเรียนชาย ถ้ามีนักเรียนชายย้ายมาเพิ่ม  6  คน  และ
นักเรียนหญิงย้ายออก  5  คน  แล้วทำาให้นักเรียนชายกับนักเรียนหญิงมีจำานวนเท่ากัน  จงหาว่าเดิมนักเรียน 
ในห้องนี้มีกี่คน

 14) ปัจจุบันคุณพ่อของเอิง มีอายุมากกว่าเอิง 32 ปี  ถ้าในอีกเจ็ดปีข้างหน้า คุณพ่อจะมีอายุเป็นสามเท่าของอายุ 
ของเอิง ปัจจุบันคุณพ่อมีอายุเท่าใด   

 15) พิทักษ์มีเงินจำานวนหนึ่ง  เขาใช้เงินครึ่งหนึ่งของที่มีอยู่ซื้อหนังสือ  แล้วซื้อขนมอีก  50  บาท  ปรากฏว่าเขาเหลือ
เงิน  120  บาท  เดิมเขามีเงินเท่าใด 

 16) ถังใบหนึ่งมีน้ำาอยู่  –34  ของถัง   หลังจากใช้น้ำาไป  35  ลูกบาศก์เมตร  เหลือน้ำาอยู่  –12  ของถัง  ถังใบนี้จุน้ำา 
กี่ลูกบาศก์เมตร   

 17) นายชมเลี้ยงไก่ไว้มากกว่านายชู  500  ตัว  ปรากฏว่าสามในห้าของจำานวนไก่ของนายชูเท่ากับครึ่งหนึ่งของ 
จำานวนไก่ของนายชม  จงหาว่านายชูและนายชมเลี้ยงไก่คนละกี่ตัว

 18) เดิมพ่อค้าขายข้าวหอมมะลิราคากิโลกรัมละ  35  บาท และข้าวขาวราคากิโลกรัมละ  20  บาท  ต่อมาพ่อค้า
ต้องการผสมข้าวทั้งสองชนิดแล้วบรรจุในกระสอบใหม่ขนาด 50 กิโลกรัม เพื่อขายในราคากิโลกรัมละ 26 บาท  
พอ่คา้จะตอ้งผสมขา้วหอมมะลแิละขา้วขาวอยา่งละกีก่โิลกรมัในขา้วสารกระสอบใหม่นี ้เพ่ือให้ได้เงนิจากการขาย
เท่าเดิม

ข�าวขาว ข�าวหอมมะลิ
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 19) รา้นขายโตะ๊ปงิปองซือ้โตะ๊ปงิปองมาจำานวนหนึง่ในราคาตวัละ 2,560 
บาท ต่อมาได้ขายโต๊ะปิงปองไป  –14  ของจำานวนโต๊ะที่ซื้อมาทั้งหมด
ในราคาตัวละ 3,900 บาท  และขายโต๊ะปิงปองที่เหลือไปในราคา 
ตัวละ 3,250 บาท  พบว่าได้กำาไรจากการขายทั้งหมดเป็นเงิน  
102,300  บาท  จงหาว่าร้านขายโต๊ะปิงปองซื้อโต๊ะปิงปองมาขาย
ทั้งหมดกี่ตัว

 20) “โปงลาง” เป็นเครื่องดนตรีพื้นเมืองชนิดหนึ่งของภาคตะวันออก 
เฉียงเหนือ  ถือกำาเนิดที่จังหวัดกาฬสินธุ์ เป็นเครื่องดนตรีประเภทตี  
มีลักษณะคล้ายระนาด  จุดเด่นของโปงลาง คือ มีเสียงดังกังวานกว่า
เครื่องดนตรีชนิดอื่น  โปงลางมาตรฐานจะประกอบด้วยลูกโปงลาง 
13 ลูก เรียงจากขนาดใหญ่ไปหาเล็กตามลำาดับ 

    สุขใจทดลองสร้างโปงลางของตนเอง โดยการนำาไม้มาตัดเป็น 
13 ท่อน  ให้มีความยาวของไม้เพิ่มขึ้นท่อนละ 2.5 เซนติเมตร  
มาเรียงต่อกันไปตามลำาดับความยาว ถ้าไม้ที่สุขใจนำามาตัดมี 
ความยาวทั้งหมด  572 เซนติเมตร  จงหาว่าไม้ท่อนที่สั้นที่สุดยาว 
กี่เซนติเมตร

ขาตั้ง

เชือกร�อย

ลูกโปงลาง

ไม�โปงลาง
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...วัยเด็กของไดโอแฟนทัส เป�น  1  ของอายุของเขา...6

...เขามีชีวิตในช�วงวัยหนุ�ม อยู�เป�นเวลา  1  ของชีวิต12

ต�อจากนั้นอีก  1  ของชีวิต ไดโอแฟนทัสก็แต�งงาน7

ห�าป�ต�อมาได�ลูกชายคนแรก

ลูกชายของเขามีชีวิตอยู�เพียง
1  ของชีวิตของเขา ไดโอแฟนทัส
เสียชีวิตหลังลูกชายเพียงสี่ป�

ไดโอแฟนทัส มีชีวิตอยู�ในช�วงเวลาที่กล�าวนี้

Diophantus

“This tomb holds Diophantus.
Ah, what a marvel! And 
the tomb tells scientifically 
the measure of his life. 
God vouchsafed that ...”

2

ชวนคิด 1.5

		  ไดโอแฟนทัส	(Diophantus)		เป็นชาวเมืองอะเล็กซานเดรีย	ประเทศอียิปต์		เกิดเมื่อประมาณ	ค.ศ.	200			
เขาได้ชื่อว่า		“บิดาของพีชคณิต”		มีเรื่องเล่ากันว่าข้อความจารึกบนป้ายหินเหนือหลุมฝังศพของเขาเป็นดังนี้			

		  นักเรียนบอกได้ไหมว่าไดโอแฟนทัสเสียชีวิตเมื่ออายุเท่าไร

http://ipst.me/12537
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SCHOOL

รายการ

สบายมาก ขอทบทวนอีกนิด

	 1.	 การเตรียมความพร้อมก่อนรู้จักสมการ

	 2.	 สมการและคำาตอบของสมการ

	 3.	 การแก้สมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว

	 4.	 โจทย์ปัญหาเกี่ยวกับสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว

ตรวจสอบความเข้าใจ
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สรุปท้ายบท

✤ สมการ เป็นประโยคที่แสดงการเท่ากันของจำานวนหรือนิพจน์พีชคณิต โดยมีเครื่องหมายเท่ากับ (ใช้สัญลักษณ์ =) 
 บอกการเท่ากัน 

✤ คำาตอบของสมการ คือ  จำานวนที่แทนตัวแปรในสมการแล้วทำาให้ได้สมการที่เป็นจริง

✤ สมการที่สามารถจัดให้อยู่ในรูป  ax + b  =  0   เมื่อ x เป็นตัวแปร  a, b  เป็นค่าคงตัว  และ  a  ≠  0   เรียกว่า 
 สมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว 

✤ การแก้สมการ คือ การหาคำาตอบทั้งหมดของสมการ 

✤ สมบัติของการเท่ากัน
  1. สมบัติสมมาตร
   ถ้า   a  =  b    แล้ว   b  =  a       เมื่อ  a  และ  b  แทนจำานวนใด ๆ 
  2. สมบัติถ่ายทอด
   ถ้า   a  =  b    และ   b  =  c    แล้ว    a  =  c       เมื่อ  a,  b  และ  c  แทนจำานวนใด ๆ 
  3. สมบัติของการเท่ากันเกี่ยวกับการบวก
   ถ้า   a  =  b    แล้ว   a + c  =  b + c       เมื่อ  a,  b  และ  c  แทนจำานวนใด ๆ 
  4. สมบัติของการเท่ากันเกี่ยวกับการคูณ
   ถ้า   a  =  b    แล้ว   ca  =  cb       เมื่อ  a,  b  และ  c  แทนจำานวนใด ๆ 

✤ การแก้โจทย์ปัญหาโดยใช้สมการมีขั้นตอนดังนี้
  ข้ันท่ี		1   วิเคราะห์โจทย์เพื่อหาว่า  โจทย์กำาหนดอะไรมาให้  และให้หาอะไร
  ข้ันท่ี		2   กำาหนดตัวแปรแทนสิ่งที่โจทย์ให้หาหรือแทนสิ่งที่สัมพันธ์กับสิ่งที่โจทย์ให้หา
  ข้ันท่ี		3   พิจารณาเงื่อนไขที่แสดงการเท่ากันในโจทย์   แล้วนำามาเขียนเป็นสมการ
  ข้ันท่ี		4   แก้สมการเพื่อหาคำาตอบที่โจทย์ต้องการ
  ข้ันท่ี		5   ตรวจสอบคำาตอบที่ได้กับเงื่อนไขในโจทย์
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กิจกรรมท้ายบท : เกมทายจำานวน

  เกมทายจำานวน เป็นเกมลับสมองที่ใช้ความรู้ทางคณิตศาสตร์มาสร้าง  เกมทายจำานวนที่ดีต้องมีกฎเกณฑ์ที่
ไมยุ่ง่ยากหรอืซบัซอ้นมากนัก  เพือ่ทำาใหเ้กมนา่เลน่  แตก่ต็อ้งยากพอทีผู่เ้ลน่จะไมส่ามารถวเิคราะห ์และหาคำาตอบ
ได้ทันที  ในขณะเดียวกันก็ต้องง่ายพอที่ผู้ตั้งคำาถามสามารถบอกคำาตอบได้ทันที เมื่อการเล่นเสร็จสิ้นลง    

ตัวอย่างเกมทายจำานวน

 1 2

 3 4

 5 6 
ขอทายว่าจำานวนที่

เธอนึกไว้คือ  31
ถูกต้องจ้ะ ข้าวปั้น

เก่งจังเลย

31 x 2  =  62

82 ÷ 2  =  4162 + 20  = 82

บอกผลลัพธ์ที่ได้สิจ๊ะ

แล้วหารด้วย 2
นำาผลลัพธ์ที่ได้มา

บวกด้วย 20

41

ให้ข้าวหอมนึกจำานวน

จำานวนหนึ่งไว้ในใจนะ 31 คูณจำานวนนั้นด้วย 2
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จากเกมข้างต้น  ข้าวปั้นสร้างเกมตามลำาดับขั้นตอน  ดังนี้
 1. ให้จำานวนที่ข้าวหอมนึกไว้คือ  x
 2. เมื่อคูณด้วย 2  จะได้   2x
 3. บวกผลลัพธ์ในข้อ 2  ด้วย  20 จะได้ 2x + 20  

 4. หารผลลัพธ์ในข้อ 3  ด้วย  2 จะได้ 2x + 20  ซึ่งเท่ากับ  x + 10
       2
  จะได้  x + 10  เป็นคำาตอบสุดท้ายของข้าวหอม
 5. เมื่อข้าวหอมบอกผลลัพธ์สุดท้ายเป็น  41
  จะได้สมการเป็น  x + 10  =  41  
  ข้าวปั้นจึงนำา  10  ลบออกจาก  41  ได้  31  
  เป็นจำานวนที่ข้าวหอมนึกไว้

ให้นักเรียนสร้างเกมทายจำานวน  แล้วนำาไปทายเพื่อน ๆ พร้อมทั้งให้เพื่อน ๆ ช่วยกันอธิบายขั้นตอนการหาคำาตอบ

ชวนคิด 1.6

 ถา้ขา้วหอมบอกผลลพัธส์ดุทา้ยเปน็  351  

ข้าวป้ันจะทายจำานวนที่ข้าวหอมนึกไว้เป็น

จำานวนใด และบอกได้อย่างไร
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แบบฝึกหัดท้ายบท

 1. ลวดหนามขดหนึ่งยาว  36  เมตร  นำาไปล้อมรั้วรอบที่ดินรูปสี่เหลี่ยมผืนผ้าที่มีด้านกว้างสั้นกว่าด้านยาว  4  เมตร  
ได้พอดี  จงหาความยาวของด้านกว้างและด้านยาวของที่ดินรูปสี่เหลี่ยมผืนผ้ารูปนี้

 2. กำาหนดให้รูปต่อไปนี้มีพื้นที่  36  ตารางหน่วย  จงเขียนสมการและหาค่า x 

 
 3. นิภามีอายุน้อยกว่าสองเท่าของอายุของนทีอยู่  3  ปี  แต่มากกว่าอายุของนัทอยู่  1  ปี  ถ้านับอายุของนิภา  นที  

และนัท  รวมกันได้  38  ปีแล้ว   จงหาอายุของนิภา  นที  และนัท  
 4. ถ้าผลบวกของจำานวนคี่สามจำานวนท่ีเรียงติดกันมีค่ามากกว่าผลบวกของจำานวนคู่ที่อยู่ระหว่างจำานวนคี่ 

สามจำานวนนั้นอยู่ 21 จงหาจำานวนคี่เหล่านั้น  
 5. จงหาจำานวนเต็มที่เรียงติดกันห้าจำานวน  ที่มีผลบวกของสี่จำานวนแรกน้อยกว่า  4  เท่าของจำานวนที่ห้าอยู่ 10
 6. เจริญมีอายุมากกว่าจริยา เศษสองส่วนสามของผลต่างของอายุของคนทั้งสองเท่ากับ 12  ถ้าจริยามีอายุ  20  ปี   

เจริญจะมีอายุกี่ปี
 7. นักโบราณคดีพบบันทึกของชายคนหนึ่ง ซึ่งเขียนบอกระยะเวลาการดำาเนินชีวิตในแต่ละช่วงวัยของพ่อของเขา 

ไว้ว่า  ช่วงที่เป็นวัยเด็กยาวนาน 1 ใน 8 ของอายุทั้งหมด ใช้เวลา 1 ใน 10 ของชีวิตหมดไปกับการเป็นวัยรุ่น และ
ใช้เวลา 1 ใน 2 ของชีวิตด้วยการทำานาและเลี้ยงสัตว์  สุดท้ายได้ใช้เวลา  22  ปีในวัยชรา อยากทราบว่าพ่อของ
ชายคนนี้มีอายุกี่ปี

7

2
3

2x + 4
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 12. โชติขี่รถจักรยานยนต์ออกจากศาลาหน้าหมู่บ้านไปตามถนนสายหนึ่ง
ด้วยอัตราเร็ว  40  กิโลเมตรต่อช่ัวโมง อีกหน่ึงช่ัวโมงต่อมา ธีระข่ี 
รถจักรยานยนต์ออกจากศาลาหน้าหมู่บ้านเช่นเดียวกัน และไปตาม
ถนนสายเดียวกับที่โชติไป  ด้วยอัตราเร็ว  50  กิโลเมตรต่อชั่วโมง   
จงหาว่าเปน็เวลานานเท่าไร  ธรีะจงึจะขีร่ถนำาหน้าโชตไิป  10  กิโลเมตร

 13. ชายคนหนึ่งทำาไร่ชาบนภูเขาใกล้หมู่บ้านที่เขาอาศัยอยู่  ทุก ๆ วันเขา
ใช้เวลาเดินทางไปกลับ  3  ช่ัวโมง  เพ่ือไปดูแลไร่ของเขา โดยในช่วงแรก
เขาเดินออกจากบ้านพักไปตามถนนพื้นราบในหมู่บ้านแล้วจึงเดินขึ้น
เขาจนถึงไร่ เมื่อตกเย็นเขาก็เดินกลับในเส้นทางเดิมจนถึงบ้านพักใน
หมู่บ้าน  ถ้าระยะทางบนถนนพืน้ราบเปน็สองเท่าของระยะทางบนเขา  
และอัตราเร็วในการเดินบนถนนพื้นราบเป็น  4  กิโลเมตรต่อชั่วโมง 
อัตราเร็วในการเดินขึ้นเขาเป็น 3 กิโลเมตรต่อชั่วโมง อัตราเร็วใน 
การเดินลงเขาเป็น 6 กิโลเมตรต่อชั่วโมง จงหาระยะทางทั้งหมดที่ชาย
คนนี้เดินทางทั้งไปและกลับ

เกร็ดน่ารู้

ระยะทาง	=	อัตราเร็ว		×		เวลา
 อัตราเร็วที่กล่าวถึงในที่นี้  หมายถึง 
อตัราเรว็เฉลีย่ ซึง่เทา่กบัระยะทางทีเ่ดนิทาง
ไดท้ั้งหมด หารดว้ยเวลาทีใ่ชใ้นการเดนิทาง

 8. ให้ D   แทนความหนาแน่นของสาร  มีหน่วยเป็นกรัมต่อลูกบาศก์เซนติเมตร
   V   แทนปริมาตรของสาร  มีหน่วยเป็นลูกบาศก์เซนติเมตร  
  และ M   แทนมวลของสาร  มีหน่วยเป็นกรัม
  จะได้ D  =  —MV     
  ถ้าโซเดียมคลอไรด์  30  ลูกบาศก์เซนติเมตร  มีมวล  65.10  กรัม  โซเดียมคลอไรด์มีความหนาแน่นเท่าไร
 9. ท่อประปาท่อนหนึ่งวัดเส้นผ่านศูนย์กลางภายในได้  6  เซนติเมตร  ถ้าท่อประปาท่อนนี้จุน้ำาได้  1,386  
  ลูกบาศก์เซนติเมตร  จะมีความยาวประมาณเท่าไร  ( ให้ใช้สูตร    V  =  πr2   
  เมื่อ V แทนปริมาตรของทรงกระบอก      r  แทนรัศมีของฐานของทรงกระบอก     
     แทนความยาวของทรงกระบอก  และกำาหนดให้ค่าประมาณของ เท่ากับ —22

7 )
 10. ปีนี้วิมลมีอายุเท่าใด ถ้าปีนี้มาลีมีอายุ 33 ปี และในปีที่มาลีมีอายุเท่ากับวิมลขณะนี้  วิมลมีอายุเป็นครึ่งหนึ่งของ  
  อายุของมาลี
 11. คุณพ่อของนารีมีอายุมากกว่าคุณแม่ 2 ปี นารีให้ทายอายุปัจจุบันของคุณพ่อและคุณแม่ของเธอ โดยให้ข้อมูลว่า 

เมื่อนารีมีอายุเท่ากับคุณพ่อในปัจจุบัน ผลรวมอายุของทั้งสามคนในปีนั้นจะเป็นสองเท่าของผลรวมอายุของ 
ทั้งสามคนในปัจจุบัน และในปัจจุบันทั้งสามคนมีอายุรวมกัน 93 ปี
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สถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี




