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ตามมาตรฐานการเรียนรู้ ตัวชี้วัด และสาระการเรียนรู้แกนกลาง

กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ (ฉบับปรับปรุง พ.ศ. ๒๕๖๐)

ตามหลักสูตรแกนกลางการศึกษาขั้นพื้นฐาน พุทธศักราช ๒๕๕๑



ประกาศ ณ วันที่ ๑๔ กุมภาพันธ์ พ.ศ. ๒๕๖๗

ประกาศสำานักงานคณะกรรมการการศึกษาขั้นพื้นฐาน

เรื่อง อนุญาตให้ใช้สื่อการเรียนรู้ในสถานศึกษา

 ว่าที่ร้อยตรี

(ธนุ  วงษ์จินดา)

เลขาธิการคณะกรรมการการศึกษาขั้นพื้นฐาน

ประกาศสำานักงานคณะกรรมการการศึกษาขั้นพื้นฐาน

เรื่อง อนุญาตให้ใช้สื่อการเรียนรู้ในสถานศึกษา

 ด้วยสถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี (สสวท.) ได้จัดทำาหนังสือเรียน รายวิชาพื้นฐานคณิตศาสตร์ 

ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ ๓ เล่ม ๑ ตามมาตรฐานการเรียนรู้ ตัวชี้วัด และสาระการเรียนรู้แกนกลาง กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 

(ฉบับปรับปรุง พ.ศ. ๒๕๖๐) ตามหลักสูตรแกนกลางการศึกษาขั้นพื้นฐาน พุทธศักราช ๒๕๕๑ สำานักงานคณะกรรมการการศึกษา 

ขั้นพื้นฐาน ได้พิจารณาแล้วอนุญาตให้ใช้ในสถานศึกษาได้

 ประกาศ ณ วันที่          กุมภาพันธ์  พ.ศ. ๒๕๖๗ 

  (ว่าที่ร้อยตรีธนุ  วงษ์จินดา)

  เลขาธิการคณะกรรมการการศึกษาขั้นพื้นฐาน



คำานำา

  สถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี (สสวท.) มีอำานาจหน้าท่ีในการพัฒนา หลักสูตร วิธีการเรียนรู้ 

การประเมินผล การจัดทำาหนังสือเรียน แบบฝึกหัด และสื่อการเรียนรู้ทุกประเภทที่ใช้ประกอบการเรียนรู้ในกลุ่มสาระการเรียนรู้

คณิตศาสตร์ของการจัดการศึกษาขั้นพื้นฐาน

           หนังสือเรียน รายวิชาพื้นฐานคณิตศาสตร์ ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ ๓ เล่ม ๑ นี้ สถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และ

เทคโนโลยี (สสวท.) จัดทำาขึ้นตามมาตรฐานการเรียนรู้ ตัวชี้วัด และสาระการเรียนรู้แกนกลาง กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 

(ฉบับปรับปรุง พ.ศ. ๒๕๖๐) ตามหลักสูตรแกนกลางการศึกษาขั้นพื้นฐาน พุทธศักราช ๒๕๕๑ โดยมีการปรับปรุงให้มี 

ความทันสมัย คำานึงถึงการส่งเสริมให้นักเรียนมีทักษะที่จำาเป็น สอดคล้องกับการเรียนรู้ ในศตวรรษที่ ๒๑ เป็นสำาคัญ รวมท้ัง 

เน้นด้านการคิดวิเคราะห์ การแก้ปัญหา การคิดสร้างสรรค์ และการนำาไปประยุกต์ใช้เพื่อพัฒนาคุณภาพชีวิตของตนเอง

           กระทรวงศึกษาธิการหวังเป็นอย่างย่ิงว่า หนังสือเรียนเล่มน้ีจะเป็นประโยชน์ต่อการจัดการเรียนรู้และเป็นส่วนสำาคัญ 

ในการพัฒนาคุณภาพและมาตรฐานการศกึษา กลุ่มสาระการเรยีนรูค้ณติศาสตร์ ขอขอบคุณสถาบนัสง่เสรมิการสอนวทิยาศาสตร์

และเทคโนโลยี ตลอดจนบุคคลและหน่วยงานอื่น ๆ ที่มีส่วนเกี่ยวข้องในการจัดทำาไว้ ณ โอกาสนี้

  (ว่าที่ร้อยตรีธนุ  วงษ์จินดา)

  เลขาธิการคณะกรรมการการศึกษาขั้นพื้นฐาน

 ว่�ที่ร้อยตรี

(ธนุ  วงษ์จินด�)

เลข�ธิก�รคณะกรรมก�รก�รศึกษ�ขั้นพื้นฐ�น

คำ�ชี้แจง

	 สถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี	 (สสวท.)	 ได้จัดทำาตัวชี้วัดและสาระการเรียนรู้แกนกลาง		 
กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์	(ฉบับปรับปรุง	พ.ศ.	๒๕๖๐)	ตามหลักสูตรแกนกลางการศึกษาขั้นพื้นฐาน	พุทธศักราช	๒๕๕๑		
โดยมีจุดเน้นเพื่อพัฒนาผู้เรียนให้มีความรู้ความสามารถที่ทัดเทียมกับนานาชาติ	 	 ได้เรียนรู้คณิตศาสตร์ที่เชื่อมโยงความรู้กับ
กระบวนการคิด	 มีความคิดริเร่ิมสร้างสรรค์	 คิดอย่างมีเหตุผลและเป็นระบบ	 สามารถคิดวิเคราะห์ปัญหาหรือสถานการณ์ 
ได้อย่างรอบคอบและถี่ถ้วน	 ช่วยให้คาดการณ์	 วางแผน	 ตัดสินใจ	 แก้ปัญหา	 ได้อย่างถูกต้องเหมาะสมและสามารถนำาไปใช้ 
ในชีวิตจริงได้อย่างมีประสิทธิภาพ	 สสวท.	 จึงได้จัดทำาหนังสือเรียนที่เป็นไปตามมาตรฐานหลักสูตรเพื่อให้โรงเรียนได้ใช้สำาหรับ 
จัดการเรียนการสอนในชั้นเรียน
	 หนังสือเรียน	รายวิชาพื้นฐานคณิตศาสตร์	ชั้นมัธยมศึกษาปีที่	๓	เล่ม	๑	นี้	ประกอบด้วยบทเรียนเรื่อง	อสมการเชิงเส้น
ตัวแปรเดียว		การแยกตัวประกอบของพหุนามที่มีดีกรีสูงกว่าสอง		สมการกำาลังสองตัวแปรเดียว		ความคล้าย		กราฟของฟังก์ชัน
กำาลังสอง	 	 และสถิติ	 (๓)	 	 เน้ือหาสาระในแต่ละบทเรียนสอดคล้องครบถ้วนตามตัวชี้วัดและสาระการเรียนรู้ตามมาตรฐาน 
การเรียนรู้ที่ได้กำาหนดไว้ในหลักสูตร	และสะท้อนภาพความเชื่อมโยงท่ีคาดหวังระหว่างหลักสูตรแกนกลางกับการจัดการเรียนรู้
คณิตศาสตร์ในโรงเรียน	 	 ผู้สอนสามารถใช้หนังสือเรียนเล่มน้ีเป็นเครื่องมือในการจัดการเรียนรู้	 บนพื้นฐานของความเข้าใจ 
เก่ียวกับธรรมชาติการเรียนรู้ของวัยรุ่น	 	 ความเชื่อม่ันในศักยภาพของผู้เรียน	 	 ความมุ่งหวังให้ผู้เรียนทุกคนมีความรู้และทักษะ 
ที่จำาเป็นและเพียงพอกับการดำารงชีวิตในโลกอนาคตที่มีการพัฒนาและเปลี่ยนแปลงอย่างรวดเร็ว		มีความพร้อมในการศึกษาต่อ
ระดบัทีสู่งขึน้	และสนบัสนนุใหผู้เ้รยีนมสีทิธิใ์นการเรยีนรูแ้ละใหโ้อกาสในการเรยีนรูใ้นบริบททีท้่าทาย		หนงัสอืเรียนเล่มนีน้ำาเสนอ
รูปแบบการจัดการเรียนรู้ที่หลากหลายตามบริบทที่เหมาะสมในแต่ละเนื้อหา	 เช่น	 การลงมือปฏิบัติเพื่อสร้างข้อมูลและใช้ข้อมูล
ดังกล่าวสร้างข้อความคาดการณ์จนเกิดเป็นข้อสรุป	 	 การใช้คำาถามเพื่อกระตุ้นให้ผู้เรียนคิด	 วิเคราะห์	 และแก้ปัญหาอย่าง 
เป็นเหตุเป็นผล	 	 เพื่อให้ตอบสนองกับรูปแบบการเรียนรู้ที่แตกต่างกันของผู้เรียน	 	 มีการใช้สื่อการเรียนรู้ที่มีความทันสมัย	 เช่น		
ซอฟต์แวร์เรขาคณิตพลวัต		 ส่ือวัตถุดิจิทัลเสมือนจริง		ด้วยมุ่งหวังท่ีจะกระตุ้นความสนใจของผู้เรียน	ให้เปิดรับโอกาสในการเรียนรู้		
ช่วยให้ผู้เรียนเห็นภาพและเชื่อมโยงความรู้ต่าง	 ๆ	 และเข้าถึงแก่นของวิชาคณิตศาสตร์ท่ีมีธรรมชาติเป็นนามธรรมได้ในที่สุด		 
โดยยึดหลักการของการเรียนรู้ที่เน้นให้ผู้เรียนสร้างองค์ความรู้ด้วยตนเองควบคู่กับการชี้แนะของผู้สอน
	 ในการจดัทำาหนังสอืเรียนเล่มน้ี	สสวท.	ไดรั้บความร่วมมือเปน็อย่างดย่ิีงจากผูท้รงคุณวุฒิ	คณาจารย	์ครผูู้สอน	นกัวชิาการ	
จากสถาบันและสถานศึกษาทั้งภาครัฐและเอกชน		จึงขอขอบคุณไว้	ณ	ที่นี้	และหวังเป็นอย่างยิ่งว่าหนังสือเรียนรายวิชาพื้นฐาน
คณิตศาสตร์เล่มน้ีจะเป็นประโยชน์แก่ผู้เรียนและผู้ที่เกี่ยวข้องทุกฝ่ายในการจัดการศึกษาด้านคณิตศาสตร์ให้มีประสิทธิภาพ 
และประสิทธิผล	 	 หากมีข้อเสนอแนะใดที่จะทำาให้หนังสือเรียนเล่มนี้มีความสมบูรณ์ยิ่งขึ้น	 	 โปรดแจ้ง	 สสวท.	 ทราบด้วย	 
จะขอบคุณยิ่ง

(รองศาสตราจารย์ธีระเดช		เจียรสุขสกุล)
ผู้อำานวยการสถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี

กระทรวงศึกษาธิการ

คำ�ชี้แจง

 สถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี (สสวท.) ได้จัดทำามาตรฐานการเรียนรู้ ตัวช้ีวัด และสาระ

การเรียนรู้แกนกลาง กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ (ฉบับปรับปรุง พ.ศ. ๒๕๖๐) ตามหลักสูตรแกนกลางการศึกษา

ข้ันพ้ืนฐาน พุทธศักราช ๒๕๕๑  โดยมีจุดเน้นเพ่ือต้องการพัฒนานักเรียนให้มีความรู้ความสามารถท่ีทัดเทียมกับ

นานาชาติ ได้เรียนรู้คณิตศาสตร์ท่ีเช่ือมโยงความรู้กับกระบวนการคิด ใช้กระบวนการสืบเสาะหาความรู้และแก้ปัญหา

ท่ีหลากหลาย  มีการทำากิจกรรมด้วยการลงมือปฏิบัติเพ่ือให้นักเรียนได้ใช้ทักษะและกระบวนการทางคณิตศาสตร์และ

ทักษะแห่งศตวรรษท่ี ๒๑  สสวท. จึงได้จัดทำาหนังสือเรียนและแบบฝึกหัดท่ีเป็นไปตามมาตรฐานการเรียนรู้ ตัวช้ีวัด 

และสาระการเรียนรู้แกนกลาง กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ (ฉบับปรับปรุง พ.ศ. ๒๕๖๐) ตามหลักสูตรแกนกลาง

การศึกษาข้ันพ้ืนฐาน พุทธศักราช ๒๕๕๑  เพ่ือให้โรงเรียนได้ใช้สำาหรับจัดการเรียนการสอนในช้ันเรียน

 การใช้แบบฝึกหัดรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร์เล่มน้ีจะใช้ควบคู่ไปกับหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร์ 

ช้ันประถมศึกษาปีท่ี ๑ เล่ม ๑ ของ สสวท. โดยในหนังสือเรียนจะมีสัญลักษณ์แนะนำาให้ครูทราบว่า หลังจาก 

ท่ีสอนและจัดกิจกรรมเน้ือหาน้ัน ๆ เรียบร้อยแล้ว จะต้องให้นักเรียนทำาแบบฝึกหัดใดในหนังสือแบบฝึกหัดเล่มน้ี  

เพ่ือให้นักเรียนได้ฝึกทักษะต่าง ๆ ทางคณิตศาสตร์เพ่ิมเติม ซ่ึงจะทำาให้นักเรียนมีความรู้ ความเข้าใจในเน้ือหาท่ีเรียน

มากย่ิงข้ึน อันจะเป็นพ้ืนฐานในการเรียนรู้เน้ือหาคณิตศาสตร์เร่ืองอ่ืนต่อไป

 ในการจัดทำาแบบฝึกหัดเล่มน้ี ได้รับความร่วมมืออย่างดีย่ิงจากครู อาจารย์ นักวิชาการ และผู้ทรงคุณวุฒิ 

จากหน่วยงานท้ังภาครัฐและเอกชน สสวท. ขอขอบคุณทุกท่านไว้ ณ ท่ีน้ี และหวังเป็นอย่างย่ิงว่าผู้ท่ีเก่ียวข้องกับ 

การจัดการศึกษาของชาติ จะใช้แบบฝึกหัดเล่มน้ีให้เกิดประโยชน์สูงสุดต่อการพัฒนาทรัพยากรมนุษย์ หากมี 

ข้อเสนอแนะใดท่ีจะทำาให้แบบฝึกหัดเล่มน้ีสมบูรณ์ย่ิงข้ึน โปรดแจ้งให้ สสวท. ทราบด้วย จะขอบคุณย่ิง

(รองศาสตราจารย์ธีระเดช เจียรสุขสกุล)

ผู้อำานวยการสถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี

กระทรวงศึกษาธิการ

 สถ�บันส่งเสริมก�รสอนวิทย�ศ�สตร์และเทคโนโลยี (สสวท.) ได้จัดทำ�ม�ตรฐ�นก�รเรียนรู้ ตัวชี้วัด และส�ระ 
ก�รเรียนรู้แกนกล�ง กลุ่มส�ระก�รเรียนรู้คณติศ�สตร์ (ฉบับปรับปรุง พ.ศ. ๒๕๖๐) ต�มหลักสตูรแกนกล�งก�รศกึษ�ข้ันพ้ืนฐ�น 
พุทธศักร�ช ๒๕๕๑  โดยมีจุดเน้นเพื่อพัฒน�ผู้เรียนให้มีคว�มรู้คว�มส�ม�รถที่ทัดเทียมกับน�น�ช�ติ   ได้เรียนรู้คณิตศ�สตร์ 
ที่เชื่อมโยงคว�มรู้กับ กระบวนก�รคิด มีคว�มคิดริเร่ิมสร้�งสรรค์ คิดอย่�งมีเหตุผลและเป็นระบบ ส�ม�รถคิดวิเคร�ะห์ปัญห� 
หรือสถ�นก�รณ์ ได้อย่�งรอบคอบและถี่ถ้วน ช่วยให้ค�ดก�รณ์ ว�งแผน ตัดสินใจ แก้ปัญห� ได้อย่�งถูกต้องเหม�ะสม 
และส�ม�รถนำ�ไปใช้ ในชีวิตจริงได้อย่�งมีประสิทธิภ�พ สสวท. จึงได้จัดทำ�หนังสือเรียนที่เป็นไปต�มม�ตรฐ�นหลักสูตร 
เพื่อให้โรงเรียนได้ใช้สำ�หรับจัดก�รเรียนก�รสอนในชั้นเรียน

คำ�ชี้แจง



1 จุดประสงค์ของบทเรียน

ความรู้และทักษะที่นักเรียนควรทำาได้ 
เมื่อเรียนจบบทนี้

2 ทบทวนความรู้ก่อนเรียน

ทบทวนเน้ือหาหรือความรู้ก่อนเรียน  
เพ่ือเตรียมความพร้อมสำาหรับการเรียน
เน้ือหาใหม่ ซ่ึงจะมีลิงก์ และ QR-code  
สำาหรับเข้าไปทำาแบบทดสอบออนไลน์  เพ่ือ
ตรวจสอบความรู้พ้ืนฐานก่อนเข้าสู่บทเรียน

3 มุมคณิต

ความรู้ทางคณิตศาสตร์ท่ีเพิ่มเติมจาก
เน้ือหา  เพื่อเสริมความรู้ทางคณิตศาสตร์
ให้กับนักเรียน

4 ชวนคิด

คำาถามเพื่อตรวจสอบความรู้หรือขยาย
ความรู้ จากเน้ือหา ตัวอย่าง หรือแบบฝึกหัด  
โดยเน้นให้เกิดการอภิปรายร่วมกันใน 
ช้ันเรียน  เพ่ือขยายความคิดเพ่ิมเติม และ
แลกเปลี่ยนเรียนรู้ซึ่งกันและกัน

5 ข้อสังเกต

ขอ้มลูหรอืความรูท้างคณติศาสตร์ทีส่งัเกต
และสรุปได้จากเนื้อหาหรือตัวอย่าง   
เพื่อส่งเสริมให้นักเรียนได้ฝึกการสังเกต 
คาดการณ์ และลงข้อสรุป

6 ข้อควรระวัง

ความรู้ทางคณิตศาสตร์ที่อาจเข้าใจผิด
หรอืนำาไปใชโ้ดยไม่ระวงั  เพือ่ใหเ้กิดความ
เข้าใจที่ถูกต้อง และย้ำาเตือนให้นักเรียน
เกิดความรอบคอบในการนำาไปใช้

7 กิจกรรม

กิจกรรมท่ีเน้นให้นักเรียนได้ลงมือปฏิบัติ 
เพื่อฝึกการสังเกต  ฝึกการคิด และเพื่อให้
เกิดการเรียนรู้หรือสร้างองค์ความรู้ใหม่ ๆ  
ทั้งยังช่วยพัฒนาทักษะและกระบวนการ
ทางคณิตศาสตร์

8 คำาถามท้ายกิจกรรม

คำาถามเพื่อสรุปความรู้ หรือขยายความรู้ 
จากกิจกรรมที่ได้ทำา

9 มุมเทคโนโลยี

ความรู้หรือกิจกรรมที่ใช้เทคโนโลยีเป็น
เครื่องมือในการเรียนรู้คณิตศาสตร์ เช่น 
เคร่ืองคิดเลข หรือซอฟต์แวร์เรขาคณิต
พลวัต  เพื่อให้นักเรียนมีทักษะในการใช้
เทคโนโลยีในการแก้ปัญหา

10 สื่อเสริม เพิ่มความรู้

ข้อมูลหรือวีดิทัศน์เสริมความรู้ที่เพิ่มเติม
จากเนื้อหา ตัวอย่าง หรือแบบฝึกหัด   
เพื่อแนะนำาแหล่งการเรียนรู้ให้นักเรียน 
ได้ศึกษาเพิ่มเติม

การสื่อความหมายของรูปภาพและกรอบที่ควรรู้

17 สรุปท้ายบท

สรุปเนื้อหาของบทเรียน  เพื่อสรุปสิ่งที่ได้
เรียนรู้ในบทเรียนนั้น ๆ

18 กิจกรรมท้ายบท

กิจกรรมท้ายบทเรยีน เพือ่ใหน้กัเรยีนไดน้ำา
ความรู้ในบทเรียนมาใช้ในการแก้ปัญหา
จากสถานการณ์ที่หลากหลาย

19 แบบฝึกหัดท้ายบท

แบบฝึกหัดท้ายบทเรียน เพื่อให้นักเรียน 
ได้ประยุกต์ใช้ความรู้ที่ได้จากหัวข้อต่าง ๆ 
ในบทเรียนน้ี รวมทั้งบทเรียนก่อนหน้า 
มาใช้ในการแก้ปัญหา

20 กิจกรรมคณิตศาสตร์เชิงสะเต็ม

กิจกรรมที่เน้นการประยุกต์ใช้ความรู้ทาง
คณิตศาสตร์มาแก้ ปัญหาในชีวิตจริง  
โดยให้นักเรียนได้บูรณาการความรู้ทาง
คณิตศาสตร์ วิทยาศาสตร์ เทคโนโลยี  
หรือกระบวนการออกแบบเชิงวิศวกรรม 

21 สื่อ AR (Augmented Reality)

ส่ือเสริมการเรียนรู้ ดาวน์โหลดแอปพลิเคชัน 
“AR สสวท. คณิต มัธยม” เพ่ือใช้งาน 
ได้ที่ http://ipst.me/9075

11 เกร็ดน่ารู้

ความรู้ทั่วไปในชีวิตจริงที่สอดคล้องกับ
เนื้อหา  ตัวอย่าง  หรือแบบฝึกหัด  

12 เครื่องคิดเลข

แนะนำาให้ใช้เคร่ืองคิดเลขช่วยในการ
คำานวณ

13 ซอฟต์แวร์ตารางทำางาน

แนะนำาให้ใช้ซอฟต์แวร์ตารางทำางาน 
ในการทำากิจกรรม หรือการแก้ปัญหา

14 The Geometer’s Sketchpad

แนะนำาใหใ้ช้ซอฟต์แวร ์The Geometer’s 
Sketchpad ในการทำากิจกรรม การสำารวจ 
หรือการแก้ปัญหา

15 ท้าทาย

แบบฝึกหัดข้อท่ีมีความยากหรือซับซ้อน
มากกว่าตัวอย่างที่มีให้  แต่ยังสามารถ 
ใช้เนื้อหาความรู้ที่ เรียนมาประยุกต์ใช้ 
ในการแก้ปัญหาได้

16 ตรวจสอบความเข้าใจ

ตรวจสอบความเข้าใจของตนเองภายหลัง
จากเรียนจบบทเรียน  เพื่อตรวจสอบว่า
เน้ือหาใดท่ีเข้าใจ และเนื้อหาใดต้อง
ทบทวนหรือเรียนรู้เพิ่มเติม

การสื่อความหมายของรูปภาพและกรอบที่ควรรู้
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สถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี

1 อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว 

1.1 แนะนำาอสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว
1.2 คำาตอบของอสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว
1.3 การแก้อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว
1.4 โจทย์ปัญหาเกี่ยวกับอสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว

บทที่

เมื่อเรียนจบบทนี้แล้ว  นักเรียนจะสามารถ
1. เขียนอสมการแทนข้อความที่เกี่ยวกับการไม่เท่ากันของจำานวน
2. แก้อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว และเขียนกราฟแสดงคำาตอบ
3. แกปั้ญหาโดยใชอ้สมการเชงิเสน้ตวัแปรเดยีว และตรวจสอบความสมเหตสุมผลของคำาตอบ

จุดประสงค์ของบทเรียน

11บทที่ 1 | อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวหนังสือเรียนรายวิชาพื้นฐาน | คณิตศาสตร์  เล่ม 1

สถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี

บทที่ 1
อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว

  โดยทั่วไป  ผู้ให้บริการอาคารจอดรถจะแจ้งข้อกำาหนดในการใช้อัตราเร็วและความสูงของ
รถยนตเ์พือ่ความปลอดภยัของผูใ้ชบ้รกิาร โดยจะใชส้ญัลักษณท์ีเ่ขา้ใจงา่ยหรอืขอ้ความทีส่ัน้กระชบั  
  จากภาพข้างต้น สามารถสื่อสารให้ผู้ใช้บริการทราบได้ว่า  ควรขับรถขึ้นอาคารจอดรถด้วย
อัตราเร็วไม่เกิน 20 กิโลเมตรต่อชั่วโมง  และควรตระหนักว่า รถยนต์ที่ขึ้นอาคารจอดรถนี้ได้จะต้อง
มีความสูงไม่เกิน 2.1 เมตร

“

“
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สถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี

✤ เคร่ืองหมายแสดงความสัมพันธ์ของการไม่เท่ากัน
  < แสดงความสัมพันธ์ น้อยกว่า
  > แสดงความสัมพันธ์ มากกว่า
  ≠ แสดงความสัมพันธ์ ไม่เท่ากับหรือไม่เท่ากัน

✤ สมบัติของการเท่ากัน
  ◆ สมบัติสมมาตร
    ถ้า  a  =  b  แล้ว  b  =  a    เมื่อ  a  และ  b  แทนจำานวนจริง   
  ◆ สมบัติถ่ายทอด
    ถ้า  a  =  b  และ  b  =  c  แล้ว  a  =  c    เมื่อ  a,  b  และ  c  แทนจำานวนจริง   
  ◆ สมบัติของการเท่ากันเกี่ยวกับการบวก
    ถ้า  a  =  b  แล้ว  a  +  c  =  b  +  c    เมื่อ  a,  b  และ  c  แทนจำานวนจริง
  ◆ สมบัติของการเท่ากันเกี่ยวกับการคูณ
    ถ้า  a  =  b  แล้ว  ca  =  cb    เมื่อ  a,  b  และ  c  แทนจำานวนจริง 

✤ เส้นจำานวน
  จำานวนจรงิทกุจำานวนสามารถเขยีนแทนดว้ยจดุบนเสน้จำานวนได ้ และจดุหนึง่จดุบนเสน้จำานวนจะแทนจำานวนจรงิ   
 หนึ่งจำานวน  ซึ่งอาจเป็นจำานวนตรรกยะหรือจำานวนอตรรกยะก็ได้

     นักเรียนสามารถทำาแบบทดสอบความรู้พื้นฐานก่อนเรียนได้ที่  http://ipst.me/10687

ทบทวนความรู้ก่อนเรียน

π√2-2.5

-4 -3 -2 -1 0 1 2 3 4

 0–25

26–50

51–100

101–200

มากกว�า 200

ดีมาก

ระดับสีAQI

ดัชนีคุณภาพอากาศ (Air Quality Index: AQI) ของประเทศไทย
โดยกรมควบคุมมลพิษ

ดี
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  ในชีวิตประจำาวัน เราจะพบเห็นป้ายที่เกี่ยวข้องกับ “การไม�เท�ากัน” อยู�บ�อย ๆ  เพื่อการสื่อความหมายที่ตรงกันหรือ 
อาจรวมถึงความปลอดภัยในชีวิตและทรัพย์สิน เราจึงต้องเข้าใจสัญลักษณ์หรือคำาอธิบายบนป้ายเหล�านั้น เช�น

 1.1 แนะนำาอสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว

ป้ายกำาหนดข้อปฏิบัติในการใช้ลิฟต์

ที่ห้ามเด็กอายุต่ำากว�า 12 ปี ใช้ลิฟต์โดยลำาพัง

ป้ายจราจรจำากัดความเร็ว

กำาหนดให้ผู้ขับขี่ต้องขับรถด้วยอัตราเร็ว

ไม�เกิน 120 กิโลเมตรต�อชั่วโมง

สัญลักษณ์ที่ระบุระดับความเหมาะสมของ

รายการโทรทัศน์กับกลุ�มผู้ชมว�า 

รายการนี้เหมาะกับผู้ชมอายุ 13 ปีขึ้นไป 

ผู้ชมที่มีอายุน้อยกว�า 13 ปี ควรได้รับคำาแนะนำา

ดัชนีคุณภาพอากาศแสดงให้ผู้อ�านทราบว�าคุณภาพอากาศ

เป็นอย�างไร เช�น ถ้าดัชนีมีค�ามากกว�า 200  แสดงว�า 

อากาศ ณ ตำาแหน�งนั้นมีผลกระทบต�อสุขภาพ  

ควรหลีกเลี่ยงการทำากิจกรรมกลางแจ้ง 

หรือใช้อุปกรณ์ป้องกันตนเองหากมีความจำาเป็น



  การใช้เครื่องหมาย  <  และ  >  ปรากฏครั้งแรกในหนังสือ Artis Analyticae Praxis ad Aequationes Algebraics Resolvendas 

(The Analytical Art Applied to Solving Algebraic Equations)  โดย  Thomas Harriot (ค.ศ. 1560–1621) นักคณิตศาสตร์ชาวอังกฤษ 

ซึ่งหนังสือเล่มนี้ได้มีการนำาออกเผยแพร่ในปี ค.ศ. 1631 หลังจากที่เขาเสียชีวิตแล้ว 

  ต่อมาในปี ค.ศ. 1731 Pierre Bouguer (ค.ศ. 1698–1758) นักคณิตศาสตร์ชาวฝรั่งเศส ได้ใช้เครื่องหมาย  ≤  และ  ≥  

  สำาหรับเครื่องหมาย ≠  Leonhard Euler (ค.ศ. 1707–1783) นักคณิตศาสตร์ชาวสวิส เป็นผู้เผยแพร่เป็นครั้งแรก

เครื่องหมาย “น้อยกว่า”
ใช้สัญลักษณ์  <

แทนความสัมพันธ์
น้อยกว่า

เครื่องหมาย “มากกว่า”
ใช้สัญลักษณ์  >

แทนความสัมพันธ์
มากกว่า

เครื่องหมาย “ไม่เท่ากับ”
ใช้สัญลักษณ์  ≠

แทนความสัมพันธ์
ไม่เท่ากับ

เครื่องหมาย “น้อยกว่าหรือเท่ากับ”
ใช้สัญลักษณ์  ≤

แทนความสัมพันธ์
น้อยกว่าหรือเท่ากับ

เครื่องหมาย “มากกว่าหรือเท่ากับ”
ใช้สัญลักษณ์  ≥

แทนความสัมพันธ์
มากกว่าหรือเท่ากับ
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  จากตัวอย่างข้างต้น  คำาว่า “ต่ำากว่า” “ไม่เกิน” “ขึ้นไป” “น้อยกว่า” และ “มากกว่า”  เป็นคำาที่เกี่ยวข้องกับความสัมพันธ์
ของการไม่เท่ากัน และใช้บ่งบอกปริมาณทั้งหมดที่สอดคล้องกับเงื่อนไข  เช่น
  ป้ายจราจรท่ีจำากัดอัตราเร็ว 120 กิโลเมตรต่อชั่วโมง  หมายความว่า  ผู้ขับขี่สามารถขับรถด้วยอัตราเร็วเท่าใดก็ได้  
เช่น  80,  100  หรือ  120  กิโลเมตรต่อชั่วโมง  แต่ต้องไม่มากกว่า 120 กิโลเมตรต่อชั่วโมง  เนื่องจากผิดกฎหมายจราจร 
และอาจเกิดอุบัติเหตุร้ายแรงจนนำาไปสู่การสูญเสียต่อชีวิตและทรัพย์สิน

  ในทางคณิตศาสตร์ จะใช้สัญลักษณ์แทนความสัมพันธ์ของการไม่เท่ากันดังนี้

เกร็ดน่ารู้
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  ต่อไปนี้เป็นตัวอย่างของการอ่านและความหมายของสัญลักษณ์ที่ใช้แสดงความสัมพันธ์ของจำานวน

สัญลักษณ์ คำาอ่าน ความหมาย

x  <  2 ✤ x น้อยกว่า 2 x มีค่าน้อยกว่า 2 

x มีค่าไม่ถึง 2

x  >  2 ✤ x มากกว่า 2 x มีค่ามากกว่า 2 

x มีค่าเกิน 2

x  ≠  2 ✤ x ไม่เท่ากับ 2 จำานวนทุกจำานวนยกเว้น 2

x  ≤  2 ✤ x น้อยกว่าหรือเท่ากับ 2 x  <  2  หรือ  x  =  2

x มีค่าไม่เกิน 2

x มีค่าไม่มากกว่า 2

x มีค่าอย่างมาก 2  

x  ≥  2 ✤ x มากกว่าหรือเท่ากับ 2 x  >  2  หรือ  x  =  2

x มีค่าไม่น้อยกว่า 2

x มีค่าอย่างน้อย 2

x มีค่าตั้งแต่ 2 ขึ้นไป

2  <  x  <  4 ✤ 2 น้อยกว่า x  และ  x น้อยกว่า 4
✤ x มากกว่า 2  และ  x น้อยกว่า 4   
✤ x มากกว่า 2  แต่น้อยกว่า 4

x  >  2  และ  x  <  4

x มีค่าอยู่ระหว่าง 2 และ 4

2  ≤  x  ≤  4 ✤ 2 น้อยกว่าหรือเท่ากับ x และ x น้อยกว่าหรือเท่ากับ 4
✤ x มากกว่าหรือเท่ากับ 2 และ x น้อยกว่าหรือเท่ากับ 4 
✤ x มากกว่าหรือเท่ากับ 2 แต่น้อยกว่าหรือเท่ากับ 4

x  ≥  2  และ  x  ≤  4

x มีค่าตั้งแต่ 2 ถึง 4

x มีค่าตั้งแต่ 2  แต่ไม่เกิน 4

  พิจารณาข้อความต่อไปนี้
   1. ผลบวกของสามกับแปดน้อยกว่าสิบสอง
   2. จำานวนจำานวนหนึ่งมากกว่าสิบห้า
   3. ห้าเท่าของจำานวนจำานวนหนึ่งน้อยกว่าเก้า
   4. ผลบวกของจำานวนจำานวนหนึ่งกับสามไม่น้อยกว่าสิบ
   5. เศษสี่ส่วนห้าของผลบวกของจำานวนจำานวนหนึ่งกับแปดไม่เท่ากับสอง
   6. สองเท่าของผลต่างของจำานวนจำานวนหนึ่งกับสี่ไม่เกินหก

มุมคณิต

 น อ ก จ า ก เ ค รื่ อ ง ห ม า ย แ ส ด ง 
ความสัมพันธ์ของการไม่เท่ากันที่แนะนำา
ข้างต้นแล้ว  เราอาจพบเครื่องหมาย 
แสดงความสัมพันธ์ของการไม่เท่ากัน 
แบบอื่น ๆ อีก  เช่น
 ≮	 แทนความสัมพันธ์ “ไม่น้อยกว่า” 
 ≰	 แทนความสัมพันธ์ “ไม่น้อยกว่า
  และไม่เท่ากับ”



  อสมก�ร	(inequality)  เป็นประโยคที่แสดงถึงความสัมพันธ์ของจำานวน
โดยใช้สัญลักษณ์  <,  >,  ≤,  ≥  หรือ  ≠  แสดงความสัมพันธ์
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  ข้อความข้างต้นนี้ แสดงความสัมพันธ์ของจำานวน  เมื่อให้ x แทนจำานวนจำานวนหนึ่ง  เราจะเขียนข้อความเหล่านั้นเป็น
ประโยคที่ใช้สัญลักษณ์ทางคณิตศาสตร์ได้ดังนี้
   1. 3 + 8  <  12 2. x  >  15
   3. 5x  <  9 4. x + 3  ≥  10
   5. –45 (x + 8)  ≠  2 6. 2(x – 4)  ≤  6  หรือ  2(4 – x)  ≤  6 

  ประโยคที่ใช้สัญลักษณ์แสดงความสัมพันธ์ของการไม่เท่ากันข้างต้น เป็นตัวอย่างของอสมการ

  ในอสมการอาจมีตัวแปรหรือไม่มีตัวแปรก็ได้  ถ้าอสมการมีตัวแปร ตัวแปรนั้นจะแทนจำานวน   ในกรณีที่ไม่ระบุเงื่อนไข
ของตัวแปร ให้ถือว่าตัวแปรนั้นแทนจำานวนจริงใด ๆ 

  จากอสมการในข้อ 1  ถึงข้อ 6 ข้างต้น  อสมการในข้อ 1 เป็นตัวอย่างของอสมการที่ไม่มีตัวแปร ส่วนอสมการ 
ในข้อ 2  ถึงข้อ 6  เป็นตัวอย่างของอสมการท่ีมีตัวแปรเพียงตัวเดียว และตัวแปรนั้นมีเลขชี้กำาลังเป็น 1  อสมการท่ีมีตัวแปร 
ดังกล่าวนี้เป็นตัวอย่างของอสมก�รเชิงเส้นตัวแปรเดียว	(linear	inequality	with	one	variable)

1. จงเขียนประโยคที่ใช้สัญลักษณ์ทางคณิตศาสตร์แทนแต่ละข้อความต่อไปนี้ (ให้ x แทนจำานวนจำานวนหนึ่ง)
  1) สามเท่าของจำานวนจำานวนหนึ่งไม่เกิน 18
  2) ผลบวกของจำานวนจำานวนหนึ่งกับ 7  ไม่ถึง  25
  3) ผลบวกของสามเท่าของจำานวนจำานวนหนึ่งกับ 6  ไม่น้อยกว่า  20
  4) เศษเจ็ดส่วนสิบห้าของจำานวนจำานวนหนึ่งไม่เท่ากับ 105
  5) เศษสามส่วนสี่ของผลต่างของจำานวนจำานวนหนึ่งกับ 2  มากกว่า  40
  6) ห้าเท่าของผลบวกของจำานวนจำานวนหนึ่งกับ 6  น้อยกว่า  30
  7) ผลบวกของสามในสี่ของจำานวนจำานวนหนึ่งกับ 8  ไม่เกิน  15
  8) สองเท่าของผลต่างของจำานวนจำานวนหนึ่งกับ 4  น้อยกว่าห้าเท่าของผลบวกของจำานวนจำานวนนั้นกับ 8

แบบฝึกหัด 1.1

ป้ายจราจรที่เราพบเห็นโดยทั่วไป  สามารถแบ่งประเภทตามลักษณะการใช้งานได้เป็น  3 กลุ่ม  ได้แก่

 1. ป้ายบังคับ  ใช้เพื่อการบังคับ ห้าม หรือจำากัดบางประการ  เช่น

 2. ป้ายเตือน  ใช้เพื่อเตือนผู้ขับขี่ยวดยานให้ระมัดระวังสภาพเส้นทางที่อาจเกิดอันตราย  เช่น

 3. ป้ายแนะนำา  ใช้เพื่อแนะนำาข้อมูลการเดินทางกับผู้ขับขี่ยวดยานให้ไปสู่จุดหมายปลายทางได้อย่างถูกต้อง สะดวก และปลอดภัย  เช่น
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2. ในการใช้ถนนบางแห่งจะมีป้ายจราจรกำาหนดว่า  รถที่สามารถผ่านถนน 
 เส้นนี้ได้จะต้องมีน้ำาหนักของรถรวมกับน้ำาหนักบรรทุกไม่เกินน้ำาหนักที่แสดง 
 บนป้าย  
  อิสระต้องขับรถบรรทุกหกล้อท่ีมีน้ำาหนักของรถ 6 ตัน  ไปส่งผลไม้ท่ี 
 ตลาดผลไม้ โดยผ่านสะพานข้ามคลองแห่งหน่ึงท่ีมป้ีายกำาหนดน้ำาหนักไว้ก่อน 
 ขึ้นสะพาน  ดังรูป และมีผลไม้ที่ต้องนำาไปส่งตามรายการดังนี้
   ทุเรียนหมอนทอง 3 ตัน  300  กิโลกรัม
   เงาะโรงเรียน 1 ตัน  800  กิโลกรัม
   กระท้อนปุยฝ้าย 2 ตัน  500  กิโลกรัม
   ลิ้นจี่จักรพรรดิ 1 ตัน  700  กิโลกรัม
   ขนุนไพศาลทักษิณ 2 ตัน  200  กิโลกรัม
   มะม่วงโชคอนันต์ 1 ตัน  800  กิโลกรัม
   ลำาไยสีชมพู 2 ตัน  400  กิโลกรัม
   ส้มโอขาวแตงกวา 1 ตัน  750  กิโลกรัม
  อสิระจะตอ้งขบัรถบรรทุกหกล้อคนัน้ีไปสง่ผลไมอ้ยา่งน้อยก่ีรอบ แตล่ะรอบบรรทุกผลไมช้นดิใดบา้ง และคดิเปน็ 
 น้ำาหนักเท่าไร  โดยแต่ละรอบจะต้องบรรทุกผลไม้ชนิดเดียวกันไปพร้อมกันทั้งหมด

เกร็ดน่ารู้
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 1.2 คำาตอบของอสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว

  เนื่องจากอสมการอาจมีตัวแปรหรือไม่มีตัวแปรก็ได้  สำาหรับอสมการที่ไม่มีตัวแปร เราสามารถบอกได้ว่า อสมการนั้นเป็น
อสมการที่เป็นจริงหรือไม่เป็นจริง  
  เช่น 2  <  5 เป็นอสมการที่เป็นจริง  
    7  >  10 เป็นอสมการที่ไม่เป็นจริง  
  ส่วนอสมการที่มีตัวแปรนั้น เรายังไม่สามารถบอกได้เสมอไปว่า เป็นจริงหรือไม่เป็นจริง  เช่น  อสมการ  x – 2  <  5   
เรายังบอกไม่ได้ว่า  อสมการนี้เป็นอสมการที่เป็นจริงหรือไม่เป็นจริง  เพราะขึ้นอยู่กับค่าของ x  
    ✤ ถ้าแทน x  ด้วย 5   ในอสมการ  x – 2  <  5   จะได้   3  <  5   ซึ่งเป็นอสมการที่เป็นจริง
    ✤ ถ้าแทน x  ด้วย 6   ในอสมการ  x – 2  <  5   จะได้   4  <  5   ซึ่งเป็นอสมการที่เป็นจริง
    ✤ ถ้าแทน x  ด้วย 7   ในอสมการ  x – 2  <  5   จะได้   5  <  5   ซึ่งเป็นอสมการที่ไม่เป็นจริง
    ✤ ถ้าแทน x  ด้วย 8   ในอสมการ  x – 2  <  5   จะได้   6  <  5   ซึ่งเป็นอสมการที่ไม่เป็นจริง
  จำานวนที่แทน x ในอสมการ แล้วทำาให้ได้อสมการที่เป็นจริง เรียกว่า คำาตอบของอสมการ  

  อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว  อาจมีคำาตอบได้หลายลักษณะ  ดังตัวอย่างต่อไปนี้

ตัวอย่างท่ี 1  จงหาคำาตอบของอสมการ  x  ≥  -3  
วิธีทำา    เนื่องจาก  เมื่อแทน x ด้วยจำานวนจริงทุกจำานวนที่มากกว่าหรือเท่ากับ -3  ในอสมการ  x  ≥  -3
     แล้วจะทำาให้ได้อสมการที่เป็นจริง
     ดังนั้น  คำาตอบของอสมการ  x  ≥  -3  คือ จำานวนจริงทุกจำานวนที่มากกว่าหรือเท่ากับ -3

ตัวอย่างท่ี 2  จงหาคำาตอบของอสมการ  a  ≠  25
วิธีทำา    เนื่องจาก  เมื่อแทน a ด้วยจำานวนจริงใด ๆ ที่ไม่เท่ากับ 25  ในอสมการ  a  ≠  25
     แล้วจะทำาให้ได้อสมการที่เป็นจริง
     ดังนั้น  คำาตอบของอสมการ  a  ≠  25  คือ จำานวนจริงทุกจำานวนยกเว้น  25

ตัวอย่างท่ี 3  จงหาคำาตอบของอสมการ  m + 1  <  m + 2
วิธีทำา    เนื่องจาก  เมื่อแทน m ด้วยจำานวนจริงใด ๆ ในอสมการ  m + 1  <  m + 2
     แล้วจะทำาให้ได้อสมการที่เป็นจริงเสมอ
     ดังนั้น  คำาตอบของอสมการ  m + 1  <  m + 2  คือ จำานวนจริงทุกจำานวน

 คำาตอบของอสมการ (solution of an inequality) คือ จำานวนที่
แทนตัวแปรในอสมการ แล้วทำาให้ได้อสมการที่เป็นจริง
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ตัวอย่างท่ี 4  จงหาคำาตอบของอสมการ  z + 5  <  z
วิธีทำา    เนื่องจากไม่มีจำานวนจริงใดแทน z   ในอสมการ  z + 5  <  z  แล้วทำาให้ได้อสมการที่เป็นจริง
     ดังนั้น  ไม่มีจำานวนจริงใดเป็นคำาตอบของอสมการ  z + 5  <  z

  ตัวอย่างข้างต้นแสดงให้เห็นถึงอสมการ 3 แบบ  ตามลักษณะคำาตอบดังนี้
   1. อสมการที่มีจำานวนจริงบางจำานวนเป็นคำาตอบ  เช่น  อสมการในตัวอย่างที่ 1 และตัวอย่างที่ 2
   2. อสมการที่มีจำานวนจริงทุกจำานวนเป็นคำาตอบ  เช่น  อสมการในตัวอย่างที่ 3
   3. อสมการที่ไม่มีจำานวนจริงใดเป็นคำาตอบ  เช่น  อสมการในตัวอย่างที่ 4

  คำาตอบทั้งหมดของอสมการ  อาจแสดงให้เห็นได้โดยใช้กราฟบนเส้นจำานวน ดังตัวอย่าง
  1. กราฟแสดงคำาตอบของอสมการ  m  >  2   เป็นดังนี้

   กราฟข้างต้นแสดงจำานวนจริงทุกจำานวนที่มากกว่า  2   ซึ่งเป็นคำาตอบของอสมการ  m  >  2 
   เนื่องจาก  2 ไม่ใช่คำาตอบ  จะเขียนวงกลมโปร่ง (  ) ล้อมรอบจุดที่แทน  2  ไว้  เพ่ือแสดงว่ากราฟไม่รวมจุดท่ีแทน  2

  2. กราฟแสดงคำาตอบของอสมการ  w  ≤  3   เป็นดังนี้

   กราฟข้างต้นแสดงจำานวนจริงทุกจำานวนที่น้อยกว่าหรือเท่ากับ  3  ซึ่งเป็นคำาตอบของอสมการ  w  ≤  3   
   เนื่องจาก  3 เป็นคำาตอบด้วย จะเขียนวงกลมทึบ (  ) ทับจุดที่แทน  3  ไว้  เพื่อแสดงว่ากราฟรวมจุดที่แทน  3 

  3. กราฟแสดงคำาตอบของอสมการ  -2  <  x  ≤  5   เป็นดังนี้

   กราฟข้างต้นแสดงจำานวนจริงทุกจำานวนที่มากกว่า  -2  แต่น้อยกว่าหรือเท่ากับ  5  ซึ่งเป็นคำาตอบของอสมการ
   -2  <  x  ≤  5  
   เนื่องจาก  -2 ไม่ใช่คำาตอบ จะเขียนวงกลมโปร่งล้อมรอบจุดที่แทน  -2  ไว้  เพื่อแสดงว่ากราฟไม่รวมจุดที่แทน  -2
   และเนื่องจาก  5  เป็นคำาตอบด้วย จะเขียนวงกลมทึบทับจุดที่แทน  5  ไว้  เพื่อแสดงว่ากราฟรวมจุดที่แทน  5

-2 -1 0 1 2 3 4 5

-2 -1 0 1 2 3 4 5

-4 -3 -2 -1 0 1 2 3 4 5
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  4. กราฟแสดงคำาตอบของอสมการ  y  ≠  -1   เป็นดังนี้

   กราฟข้างต้นแสดงจำานวนจริงทุกจำานวนยกเว้น  -1  ซึ่งเป็นคำาตอบของอสมการ  y  ≠  -1   
   เนื่องจาก  -1  ไม่ใช่คำาตอบ  จะเขียนวงกลมโปร่งล้อมรอบจุดที่แทน  -1  ไว้  เพื่อแสดงว่ากราฟไม่รวมจุดที่แทน  -1

ตัวอย่างท่ี 5   จงเขียนกราฟแสดงคำาตอบของอสมการต่อไปนี้
        1) x  ≥  -20
        2) y  ≠  –12 
วิธีทำา    1) คำาตอบของอสมการ  x  ≥  -20  คือ จำานวนจริงทุกจำานวนที่มากกว่าหรือเท่ากับ -20  
      กราฟแสดงคำาตอบของอสมการ  x  ≥  -20   เป็นดังนี้

     2) คำาตอบของอสมการ  y  ≠  –12  คือ จำานวนจริงทุกจำานวนที่ไม่เท่ากับ  –12 

      กราฟแสดงคำาตอบของอสมการ  y  ≠  –12   เป็นดังนี้

-2 -1 0 1 32

-40 -30 -20 -10 100

ชวนคิด 1.1

 กราฟแสดงคำาตอบของอสมการ  x  ≤  5  

เมื่อ x เป็นจำานวนเต็มบวก  แสดงได้อย่างไร

-1 0 1 21- 2
1
2

3
2

ตัวอย่างท่ี 6  จงหาว่ากราฟแสดงคำาตอบในแต่ละข้อต่อไปนี้แสดงจำานวนใดบ้าง

      1) 

     ตอบ จำานวนจริงทุกจำานวนที่น้อยกว่า  40

      2)  

     ตอบ จำานวนจริงทุกจำานวนที่มากกว่าหรือเท่ากับ  -5
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     3) 

     ตอบ จำานวนจริงทุกจำานวนที่มากกว่าหรือเท่ากับ  -60  แต่น้อยกว่า  20

-100 -80 -60 -40 -20 0 20 40 60

แบบฝึกหัด 1.2

1. จงเขียนกราฟแสดงคำาตอบของอสมการในแต่ละข้อต่อไปนี้
  1) x  ≥  18 2) a  <  -3
  3) n  ≤  12 4) x  ≠  20
  5) -9  <  x  <  9 6) 18  ≤  x  <  24
 
2. จงหาว่ากราฟแสดงคำาตอบในแต่ละข้อต่อไปนี้แสดงจำานวนใดบ้าง

  1)

  2) 

  3) 

 
  4) 

  5)

  6) 

  7)

  8) 
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3. กำาหนดให้  x  ≥  20–23    จงหาค่า  x  ที่น้อยที่สุด  

  1) เมื่อ  x  เป็นจำานวนเต็ม 2) เมื่อ  x  เป็นจำานวนคู่
  3) เมื่อ  x  เป็นจำานวนเฉพาะ  4) เมื่อ  x  เป็นจำานวนคี่
  5) เมื่อ  x  เป็นจำานวนจริง

4. กำาหนดให้  -10  ≤  x  <  10  
  1) จงหาค่า  x  ที่น้อยที่สุด   เมื่อ  x  เป็นจำานวนเต็ม  
  2) จงหาค่า  x  ที่มากที่สุด   เมื่อ  x  เป็นจำานวนเต็ม  
  3) จงหาค่า  x  ทั้งหมดที่สอดคล้องกับอสมการที่กำาหนดให้  
   เมื่อ  x  เป็นจำานวนเต็ม

ชวนคิด 1.2

 ค่า  x  ทั้งหมดที่สอดคล้องกับอสมการ   

-10  ≤  x <  10   มีกี่จำานวน  

 1.3 การแก้อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว

  การแก้อสมการ  คือ  การหาคำาตอบทั้งหมดของอสมการ ที่ผ่านมานักเรียนอาจแก้อสมการโดยการลองแทนค่า 

ตัวแปรในอสมการ   ในทางปฏิบัติอาจทำาไม่ได้หรือไม่สะดวกเมื่ออสมการมีความซับซ้อน  เช่น  เมื่อต้องการแก้อสมการ 
3x – 5  <  8   นักเรียนจะพบว่าเป็นการยากที่จะหาคำาตอบทั้งหมดของอสมการนี้โดยการลองแทนค่าตัวแปร  เพื่อความรวดเร็ว 
 2
ในการแก้อสมการ  เราจะใช้สมบัติของการไม่เท่ากัน (properties of inequality)  ในการหาคำาตอบ  เช่น  สมบัติการบวก

ของการไม่เท่ากัน  และสมบัติการคูณของการไม่เท่ากัน
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กิจกรรม : สำารวจสมบัติการบวกของการไม่เท่ากัน

 1. จากอสมการที่เป็นจริงที่กำาหนดให้ในตารางต่อไปนี้  ให้นักเรียนเติมคำาตอบลงในตารางให้ถูกต้อง

อสมการ 
ที่กำาหนดให้

บวกทั้งสองข้างของอสมการ 
ด้วยจำานวนต่อไปนี้

อสมการใหม่
อสมการใหม่

เป็นจริง ไม่เป็นจริง

 2 <  6 4   <  

 2 <  6 -4   <  

	 π <  2π π   <  

	 π <  2π -π   <  

 -1 <  4 5   <  

 -1 <  4 -5   <  

 -4 <  -2 2.5   <  

 -4 <  -2 -2.5   <  

 2. จากตารางในข้อ 1  ให้นักเรียนสังเกตและสร้างข้อความ 
  คาดการณ์เกี่ยวกับเครื่องหมายแสดงการไม่เท่ากัน เมื่อบวก 
  ด้วยจำานวนที่เท่ากันทั้งสองข้างของอสมการ

มุมเทคโนโลยี

 นกัเรยีนสามารถดาวนโ์หลดไฟล ์GSP 
เพื่อสำารวจเพิ่มเติมเกี่ยวกับการบวกด้วย
จำานวนที่เท่ากันทั้งสองข้าง
ของอสมการ ได้ที่  
http://ipst.me/10689

  เพื่อให้เข้าใจสมบัติการบวกของการไม่เท่ากัน ให้นักเรียนทำากิจกรรมเกี่ยวกับสมบัติการบวกของการไม่เท่ากันต่อไปนี้



สมบัติก�รบวกของก�รไม่เท่�กัน
ให้  a,  b  และ  c  แทนจำานวนจริงใด ๆ
 1. ถ้า  a  <  b   แล้ว  a + c  <  b + c 
 2. ถ้า  a  ≤  b   แล้ว  a + c  ≤  b + c

3

x

5

x + 2
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  จากกิจกรรม : สำารวจสมบัติการบวกของการไม่เท่ากัน  จะเห็นว่า  ถ้านำาจำานวนใด ๆ มาบวกทั้งสองข้างของอสมการ 
ที่เป็นจริงที่กำาหนดให้ แล้วอสมการใหม่ที่ได้ยังเป็นจริง  นั่นคือ  เมื่อนำาจำานวนใด ๆ มาบวกทั้งสองข้างของอสมการ  เครื่องหมาย
แสดงการไม่เท่ากันในอสมการน้ันจะยังคงเดิม  ซึ่งเป็นไปตามสมบัติก�รบวกของก�รไม่เท่�กัน (additive property of 
inequality)  ดังนี้

เช่น ถ้า      10  <  20 แล้ว 10 + 5 < 20 + 5
    จะได้ 15 < 25
  ถ้า         a  ≤  -8 แล้ว a + (-4) ≤ -8 + (-4)
    จะได้ a – 4 ≤ -12
  ถ้า x + 2  <  5 แล้ว (x + 2) + (-2) < 5 + (-2)
    หรือ (x + 2) – 2 < 5 – 2  
    จะได้ x < 3

ข้อสังเกต

 จำ านวนที่นำ ามาบวก ท้ังสองข้ างของ
อสมการ  อาจจะเป็นจำานวนบวกหรือจำานวน
ลบก็ได้
 ในกรณีท่ีบวกด้วยจำานวนลบใด มีความหมาย
เหมอืนกบันำาจำานวนบวกทีเ่ปน็จำานวนตรงขา้ม
ของจำานวนลบนัน้มาลบออกจากจำานวนทัง้สอง
ข้างของอสมการ  เช่น 
 ถ้า  a  <  b แล้ว a + (-8) < b + (-8)
  จะได้ a – 8 < b – 8

  เนื่องจาก a  <  b  มีความหมายเช่นเดียวกับ  b  >  a  
  และ   a  ≤  b  มีความหมายเช่นเดียวกับ  b  ≥  a   
  ดังนั้น  สมบัติการบวกของการไม่เท่ากันจึงเป็นจริงสำาหรับกรณี  a  >  b  และ  a  ≥  b  ด้วยดังนี้

สมบัติก�รบวกของก�รไม่เท่�กัน
ให้  a,  b  และ  c  แทนจำานวนจริงใด ๆ
 1. ถ้า  a  >  b   แล้ว  a + c  >  b + c 
 2. ถ้า  a  ≥  b   แล้ว  a + c  ≥  b + c

 x + 8 > 15
นำา  -8 มาบวกทั้งสองข้างของอสมการ
จะได้ x + 8 + (-8) > 15 + (-8)
ดังนั้น x > 7

 x – 4 < 20
นำา  4  มาบวกทั้งสองข้างของอสมการ
จะได้ x – 4 + 4 < 20 + 4
ดังนั้น x < 24

 x – 12 ≥ -4
นำา  12  มาบวกทั้งสองข้างของอสมการ
จะได้ x – 12 + 12 ≥ -4 + 12
ดังนั้น x ≥ 8

 30 + x ≤ 12
นำา  -30 มาบวกทั้งสองข้างของอสมการ
จะได้ 30 + x + (-30) ≤ 12 + (-30)
ดังนั้น x ≤ -18

1

3

2

4

4

x
7

x + 3
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เช่น ถ้า -4  >  -9 แล้ว -4 + 10 > -9 + 10
    จะได้  6 > 1
  ถ้า a  ≥  4 แล้ว a + (-8) ≥ 4 + (-8)
    จะได้ a – 8 ≥ -4
  ถ้า x + 3  >  7 แล้ว x + 3 + (-3) > 7 + (-3)
    หรือ x + 3 – 3 > 7 – 3 
    จะได้ x > 4

  พิจารณาการใช้สมบัติการบวกของการไม่เท่ากันในการแก้อสมการ  ดังตัวอย่างต่อไปนี้
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  จากตัวอย่างข้างต้น  เราใช้สมบัติการบวกของการไม่เท่ากัน  ทำาให้อสมการสุดท้ายอยู่ในรูป   x  <  c,   x  >  c,   x  ≤  c   
หรือ   x  ≥  c   ซ่ึงคำาตอบทุกคำาตอบของอสมการสุดท้ายจะเป็นคำาตอบของอสมการแรก  และคำาตอบทุกคำาตอบของอสมการแรก
จะเป็นคำาตอบของอสมการสุดท้าย   ในกรณีน้ีเรากล่าวว่า  อสมการแรกและอสมการสุดท้ายสมมูล (equivalent) กัน   
และเมือ่สามารถหาอสมการท่ีสมมลูกบัอสมการทีต้่องการหาคำาตอบโดยมีการคำานวณในแตล่ะขัน้ตอนถกูตอ้งแลว้กไ็ม่จำาเปน็ตอ้ง
ตรวจสอบคำาตอบ   
   จากตัวอย่างข้างต้นจะได้อสมการที่สมมูลกันดังนี้
     x – 4 < 20 สมมูลกับ x < 24
      x + 8 > 15 สมมูลกับ x > 7
     30 + x ≤ 12 สมมูลกับ x ≤ -18
     x – 12 ≥ -4 สมมูลกับ x ≥ 8

ตัวอย่างท่ี 1  จงแก้อสมการ  x – 14  >  2  และเขียนกราฟแสดงคำาตอบ
วิธีทำา     จาก x – 14 > 2
      จะได้ x – 14 + 14 > 2 + 14 
     ดังนั้น x > 16
      นั่นคือ คำาตอบของอสมการ  x – 14   >   2   คือ  จำานวนจริงทุกจำานวนที่มากกว่า  16   
      และเขียนกราฟแสดงคำาตอบได้ดังนี้

ตัวอย่างท่ี 2  จงแก้อสมการ  7 + x  ≤   20  และเขียนกราฟแสดงคำาตอบ
วิธีทำา     จาก               7 + x  ≤  20
      จะได้                    x  ≤   20 – 7
     ดังนั้น                   x  ≤  13
     นั่นคือ คำาตอบของอสมการ  7 + x   ≤   20  คือ  จำานวนจริงทุกจำานวนที่น้อยกว่าหรือเท่ากับ  13   
      และเขียนกราฟแสดงคำาตอบได้ดังนี้

   อสมการบางอสมการไม่สามารถใช้สมบัติการบวกของการไม่เท่ากันเพียงอย่างเดียวในการหาคำาตอบ  เช่น   
8x + 10  >  24   ในกรณีเช่นนี้ต้องใช้สมบัติการคูณของการไม่เท่ากันด้วย จึงจะสามารถหาคำาตอบได้  
  เพื่อให้เข้าใจสมบัติการคูณของการไม่เท่ากัน ให้นักเรียนทำากิจกรรมเกี่ยวกับสมบัติการคูณของการไม่เท่ากันต่อไปนี้

8 12 16 20 24 28 32

9 10 11 12 13 14 15 16

บวกด้วย  14  ทั้งสองข้างของอสมการ

บวกด้วย  -7  ทั้งสองข้างของอสมการ
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กิจกรรม : สำารวจสมบัติการคูณของการไม่เท่ากัน

 1. จากอสมการที่เป็นจริงที่กำาหนดให้ในตารางต่อไปนี้  ให้นักเรียนเติมคำาตอบลงในตารางให้ถูกต้อง

อสมการ
ที่กำาหนดให้

คูณทั้งสองข้างของอสมการ 
ด้วยจำานวนต่อไปนี้

อสมการใหม่
อสมการใหม่

เป็นจริง ไม่เป็นจริง

 2 < 6 4   <  

 2 < 6 -4   <  

	 π < 2π π   <  

	 π < 2π -π   <  

 -1 < 4 5   <  

 -1 < 4 -5   <  

 -4 < -2 2.5   <  

 -4 < -2 -2.5   <  

 2. จากตารางในข้อ 1  ให้นักเรียนเขียนสิ่งที่สังเกตได้จาก
  การนำาจำานวนที่เท่ากันมาคูณทั้งสองข้างของอสมการ
  ที่กำาหนดให้

 3. จากข้อสังเกตในข้อ 2  จะเขียนอสมการใหม่ที่ไม่เป็นจริง 
  ให้ได้เป็นอสมการที่เป็นจริง ได้อย่างไร

มุมเทคโนโลยี

 นกัเรยีนสามารถดาวนโ์หลดไฟล ์GSP 
เพื่อสำารวจเพิ่มเติมเกี่ยวกับการคูณด้วย
จำานวนที่เท่ากันทั้งสองข้าง
ของอสมการ ได้ที่  
http://ipst.me/10690

 4. จากข้อ 1–3   ให้นักเรียนสร้างข้อความคาดการณ์เกี่ยวกับเครื่องหมายแสดงการไม่เท่ากัน เมื่อคูณด้วย
จำานวนที่เท่ากันทั้งสองข้างของอสมการ
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ข้อสังเกต

	 ในกรณีท่ีคูณทั้งสองข้างของอสมการ 
ด้วยส่วนกลับของจำานวนเต็ม	 	 มีความหมาย
เหมือนกับนำาจำานวนเต็มนั้นมาหารจำานวน 
ทั้งสองข้างของอสมการ		เช่น

	 ถ้า		a		<		b	 แล้ว					a	×	–18  	<	 b	×	–18
	 	 จะได้									–a8  	 <	 –b8

เช่น	 ถ้า	 5	 <	 7	 แล้ว	 5	×	2	 <	 7	×	2
	 	 	 	 	 	 จะได้	 10	 <	 14
	 	 ถ้า	 a	 ≤	 15	 แล้ว	 a	×	3	 ≤	 15	×	3	
	 	 	 	 	 	 จะได้	 3a	 ≤	 45
	 	 ถ้า	 20	 <	 30	 แล้ว	 20	×	(-4)	 >	 30	×	(-4)
	 	 	 	 	 	 จะได้	 -80	 >	 -120
	 	 ถ้า	 y	 ≤	 -5	 แล้ว	 y	×	(-7)	 ≥	 -5	×	(-7)
	 	 	 	 	 	 จะได้	 -7y	 ≥	 35

	 	 ถ้า	 3m	 <	 9	 แล้ว	 3m	×	–13	 <	 9	×	–13

	 	 	 	 หรือ	 3m	 <	 9
	 	 	 	 	 3	 	 3
	 	 	 	 จะได้	 m	 <	 3

	 	 เนื่องจาก	 a		<		b		มีความหมายเช่นเดียวกับ			b		>		a			
	 	 และ	 	 a		≤		b		มีความหมายเช่นเดียวกับ			b		≥		a			
	 	 ดังนั้น	 สมบัติการคูณของการไม่เท่ากันจึงเป็นจริงสำาหรับกรณีที่		a		>		b		และ		a		≥		b		ด้วยดังนี้

	 	 จากกิจกรรม	:	สำารวจสมบัติการคูณของการไม่เท่ากัน		จะเห็นว่า		ถ้านำาจำานวนบวกใด	ๆ	มาคูณทั้งสองข้างของอสมการ 
ที่เป็นจริงที่กำาหนดให้		อสมการใหม่ที่ได้ยังเป็นจริง		นั่นคือ		เมื่อนำาจำานวนบวกใด	ๆ	มาคูณทั้งสองข้างของอสมการ		เครื่องหมาย
แสดงการไม่เท่ากันในอสมการนั้นจะยังคงเดิม	 	 แต่ถ้านำาจำานวนลบใด	 ๆ	 มาคูณทั้งสองข้างของอสมการที่เป็นจริงที่กำาหนดให้		
อสมการใหม่ที่ได้จะไม่เป็นจริง	 	 ต้องเปลี่ยนเคร่ืองหมายแสดงการไม่เท่ากันจึงจะได้อสมการที่เป็นจริง	 ซึ่งเป็นไปตามสมบัติ 
การคูณของการไม่เท่ากัน (multiplicative property of inequality)		ดังนี้

สมบัติการคูณของการไม่เท่ากัน
ให้		a,		b		และ		c		แทนจำานวนจริงใด	ๆ
	 1.	 ถ้า		a		<		b		และ		c		เป็นจำานวนจริงบวก		แล้ว		ac		<		bc	
	 2.	 ถ้า		a		≤		b		และ		c		เป็นจำานวนจริงบวก		แล้ว		ac		≤		bc
	 3.	 ถ้า		a		<		b		และ		c		เป็นจำานวนจริงลบ				แล้ว		ac		>		bc	
	 4.	 ถ้า		a		≤		b		และ		c		เป็นจำานวนจริงลบ				แล้ว		ac		≥		bc

สมบัติการคูณของการไม่เท่ากัน
ให้		a,		b		และ		c		แทนจำานวนจริงใด	ๆ
	 1.	 ถ้า		a		>		b		และ		c		เป็นจำานวนจริงบวก		แล้ว		ac		>		bc	
	 2.	 ถ้า		a		≥		b		และ		c		เป็นจำานวนจริงบวก		แล้ว		ac		≥		bc
	 3.	 ถ้า		a		>		b		และ		c		เป็นจำานวนจริงลบ				แล้ว		ac		<		bc	
	 4.	 ถ้า		a		≥		b		และ		c		เป็นจำานวนจริงลบ				แล้ว		ac		≤		bc
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ตัวอย่างท่ี 3   จงแก้อสมการ  3x – 6  >  -18  และเขียนกราฟแสดงคำาตอบ
วิธีทำา     จาก 3x – 6 > -18
     จะได้ 3x – 6 + 6 > -18 + 6
     ดังนั้น 3x > -12
     จะได้ –13 × (3x) > –13 × (-12)
     ดังนั้น x > -4
      นั่นคือ คำาตอบของอสมการ  3x – 6  >  -18  คือ  จำานวนจริงทุกจำานวนที่มากกว่า  -4
       และเขียนกราฟแสดงคำาตอบได้ดังนี้

ตัวอย่างท่ี 4   จงแก้อสมการ  7 – 3x  >  3x + 37  และเขียนกราฟแสดงคำาตอบ
วิธีทำา     จาก 7 – 3x > 3x + 37  
     จะได้ -3x > 3x + 30
      -6x > 30
     ดังนั้น x < -5
     นั่นคือ คำาตอบของอสมการ  7 – 3x  >  3x + 37  คือ  จำานวนจริงทุกจำานวนที่น้อยกว่า  -5  
       และเขียนกราฟแสดงคำาตอบได้ดังนี้

ตัวอย่างท่ี 5   จงแก้อสมการ  5(x + 4)  ≤  6(2x – 6)  
วิธีทำา     จาก 5(x + 4) ≤ 6(2x – 6)
     จะได้ 5x + 20 ≤ 12x – 36
      5x ≤ 12x – 56
      -7x ≤ -56
     ดังนั้น x ≥ 8
     นั่นคือ คำาตอบของอสมการ  5(x + 4)  ≤  6(2x – 6)  คือ  จำานวนจริงทุกจำานวนที่มากกว่าหรือเท่ากับ  8  

ตัวอย่างท่ี 6   จงแก้อสมการ  2x + 5  ≥  3x + 2
      4
วิธีทำา     จาก 2x + 5 ≥ 3x + 2
      4
     จะได้ 2x + 5 ≥ 12x + 8  
      -3 ≥ 10x 
     ดังนั้น - —310 ≥ x

     นั่นคือ คำาตอบของอสมการ  2x + 5   ≥   3x + 2  คือ  จำานวนจริงทุกจำานวนที่น้อยกว่าหรือเท่ากับ  - —310       4

บวกด้วย  6  ทั้งสองข้างของอสมการ

คูณด้วยจำานวนลบ

ต้องเปลี่ยนเครื่องหมาย  >  เป็น  <

คูณด้วยจำานวนลบ 

ต้องเปลี่ยนเครื่องหมาย  ≤  เป็น  ≥  

คูณด้วย  —1
3

  ทั้งสองข้างของอสมการ

-10 -8 -6 -4 -2 0 2

-8 -7 -6 -4-5



เราใช้สมบัติของการไม่เท่ากันในการหาคำาตอบได้จ้ะข้าวปั้น 

แต่เราไม่มีสมบัติของการไม่เท่ากันของความสัมพันธ์ 

ไม่เท่ากับ (≠)  เราจึงต้องใช้สมบัติของการไม่เท่ากันของ

ความสัมพันธ์น้อยกว่า (<)  กับความสัมพันธ์มากกว่า (>)  

ในการหาคำาตอบจ้ะ

เราก็จะเขียนความสัมพันธ์  ≠  ในรูปของ

ความสัมพันธ์  <  หรือความสัมพันธ์  >  ก่อนจ้ะ   

เช่น  x  ≠  5  ก็จะมีความหมายเช่นเดียวกับ   

x < 5  หรือ  x > 5  ไงล่ะจ๊ะ

ข้าวหอมจ๊ะ เราจะหาคำาตอบของ

อสมการในตัวอย่างที่ 7   

โดยใช้วิธีอื่นได้หรือเปล่าจ๊ะ

แล้วเราจะใช้สมบัติของ

การไม่เท่ากันนี้ยังไงเหรอ
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  สำาหรับการแก้อสมการที่มีเครื่องหมาย  ≠    เช่น  x – 6  ≠  28  และ  7x + 4  ≠  25  เราจะไม่ใช้สมบัติการบวกของ
การไม่เท่ากัน  และสมบัติการคูณของการไม่เท่ากัน  แต่จะใช้การแก้สมการเพ่ือหาคำาตอบ  ซึ่งเม่ือได้คำาตอบของสมการแล้ว   
จะทำาให้ได้คำาตอบของอสมการที่มีเครื่องหมาย  ≠   เป็นจำานวนจริงทุกจำานวนยกเว้นจำานวนที่เป็นคำาตอบของสมการนั้น

ตัวอย่างท่ี 7  จงแก้อสมการ  x + 15  ≠  36  และเขียนกราฟแสดงคำาตอบ
วิธีทำา     พิจารณาการแก้สมการ x + 15 = 36
     จาก x + 15 = 36
     จะได้ x = 21
     ดังนั้น 21  เป็นคำาตอบของสมการ  x + 15   =   36
     นั่นคือ คำาตอบของอสมการ  x + 15  ≠  36  คือ  จำานวนจริงทุกจำานวนยกเว้น  21    
      และเขียนกราฟแสดงคำาตอบได้ดังนี้

12 15 18 21 24 27 30

ถูกแล้วจ้ะ  หรือเราจะพูดง่าย ๆ ว่า คำาตอบของ

อสมการนี้ก็คือ จำานวนจริงทุกจำานวนยกเว้น 21 

ซึ่งคำาตอบก็จะได้เหมือนกับการพิจารณาจาก 

การแก้สมการจ้ะ

แต่ถ้าเราใช้สมบัติของการไม่เท่ากัน 

หาคำาตอบของความสัมพันธ์  ≠ 

อย่าลืมว่าเราต้องพิจารณา  2  กรณีเสมอนะ  ข้าวปั้น

อ๋อ...เข้าใจแล้ว จากอสมการ  x + 15  ≠  36

ก็จะมีความหมายเช่นเดียวกับ

          x + 15  <   36   หรือ   x + 15  >  36

ก็จะได้ว่า      x   <   21   หรือ           x  >  21

ดังนั้น คำาตอบของอสมการนี้ก็คือ จำานวนจริงทุกจำานวน

ที่น้อยกว่า 21  หรือจำานวนจริงทุกจำานวนที่มากกว่า 21

ข้าวปั้นคิดถูกหรือเปล่า ข้าวหอม

อืมมมม...ถ้าอย่างนั้น  ข้าวปั้นใช้วิธี

ตามตัวอย่างดีกว่านะ
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ตัวอย่างท่ี 8  จงแก้อสมการ  –45 x  ≠  -20  และเขียนกราฟแสดงคำาตอบ

วิธีทำา     พิจารณาการแก้สมการ –45 x = -20  

      จาก –45 x = -20

     จะได้ x = -25

     ดังนั้น -25  เป็นคำาตอบของสมการ   –45 x   =   -20  

      นั่นคือ คำาตอบของอสมการ  –45 x  ≠  -20  คือ  จำานวนจริงทุกจำานวนยกเว้น  -25  

      และเขียนกราฟแสดงคำาตอบได้ดังนี้

-40 -35 -30 -25 -20 -15 -10 -5
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แบบฝึกหัด 1.3

1. จงแก้อสมการต่อไปนี้   และเขียนกราฟแสดงคำาตอบ
  1) x + 5   ≥   12  2) 10 – a   >   8

  3) –c2 – 1   ≤   5  4) - –x3 + 2   <   -3  

  5) –x4 + 2   ≠   3 6) 3(m – 1)   <   18  

  7) x + 1   ≥   7  8) x + 1   ≠   14
   2  8

  9) b + 4   <   2b – 1  10) 0.7a   ≠   0.3a + 2

  11) 4x – 3   <   6x +  6 12) 5n – 3   >   1n + 2
                                                                                                             3
2. จงแก้อสมการต่อไปนี้
  1) 2x – 7   >   45  2) -2x – 10   >   5x + 4

  3) - –23 x   ≥   x + 5 4) –38 x + 2   ≠   –32 x + 5

  5) 24x – 4.5   <   15(x + 0.3)  6) 2(x – 15)   ≤   -(3x + 5)

  7) x + 1   ≥   8 – 2x  8) –23  (2x + 1)   ≤   –16 (10x – 3)
   4

  9) 3(m – 7)   ≤   -2(m + 6) 10) 2x + 3x   ≠   4x + 5x
                       2                     3

ตัวอย่างท่ี 9  จงแก้อสมการ  3x + 1  ≠  7x – 2
      2  5
วิธีทำา     จากสมการ 3x + 1 = 7x – 2
      2  5
     จะได้ 5(3x + 1) = 2(7x – 2)
      15x + 5 = 14x – 4
      x = -9
     ดังนั้น -9   เป็นคำาตอบของสมการ  3x + 1  =  7x – 2
      2 5
      นั่นคือ คำาตอบของอสมการ  3x + 1  ≠  7x – 2
      2 5
      คือ  จำานวนจริงทุกจำานวนยกเว้น  -9

ชวนคิด 1.3

 ข้อความต่อไปนี้เป็นจริงหรือไม่เป็นจริง 
ถา้ไมเ่ปน็จรงิใหย้กตวัอยา่งคา้นมาอย่างนอ้ย 
1 ตัวอย่าง
 กำาหนดให้ a, b และ c เป็นจำานวน 
จริงใด ๆ
 1. ถ้า   a  <  b แล้ว   a2  <  b2

 2. ถ้า  a2  <  b2 แล้ว   a  <  b
 3. ถ้า   a  <  b แล้ว    a2 – c2  <  b2 – c2 
 4. ถ้า   a  ≠  b แล้ว   a2  ≠  b2
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 1.4 โจทย์ปัญหาเกี่ยวกับอสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว

  นักเรียนเคยแก้โจทย์ปัญหาเก่ียวกับสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวมาแล้ว   ในการแก้โจทย์ปัญหาเกี่ยวกับอสมการเชิงเส้น
ตัวแปรเดียวก็สามารถทำาได้ในทำานองเดียวกัน   โดยมีขั้นตอนดังนี้
    ข้ันท่ี 1 วิเคราะห์โจทย์เพื่อหาว่าโจทย์กำาหนดอะไรมาให้และให้หาอะไร
    ข้ันท่ี 2 กำาหนดตัวแปรแทนสิ่งที่โจทย์ให้หาหรือแทนสิ่งที่เกี่ยวข้องกับสิ่งที่โจทย์ให้หา
    ข้ันท่ี 3 เขียนอสมการตามเงื่อนไขในโจทย์
   ข้ันท่ี 4 แก้อสมการเพื่อหาคำาตอบที่โจทย์ต้องการ
    ข้ันท่ี 5 ตรวจสอบคำาตอบที่ได้กับเงื่อนไขในโจทย์

ตัวอย่างท่ี 1  ตุ๊กต๊ิกซ้ือน้ำาด่ืมขวดเล็กและขวดกลางมาขายรวม  200  ขวด  เป็นเงิน  1,200  บาท  ถ้าเขาขายน้ำาด่ืมขวดเล็ก 
ราคาขวดละ  5  บาท  ขายน้ำาดื่มขวดกลางราคาขวดละ  8  บาท   เมื่อขายหมดจะได้กำาไรมากกว่า  250  บาท    อยากทราบว่า
ตุ๊กติ๊กซื้อน้ำาดื่มขวดเล็กมาขายอย่างมากกี่ขวด

แนวคิด   กำาไร  =  ราคาขาย – ต้นทุน

ต้นทุน ราคาขาย กำาไร

น้ำาดื่มขวดเล็กและขวดกลาง
รวม  200  ขวด

เป็นเงิน  1,200  บาท

x   ขวด
ขายได้เงิน  5x  บาท

200 – x   ขวด
ขายได้เงิน  8(200 – x)  บาท

รวมขายได้เงิน  5x + 8(200 – x)  บาท

กำาไร = ราคาขาย – ต้นทุน
  = [5x + 8(200 – x)]  
   – 1,200    บาท

วิธีทำา   ให้  ตุ๊กติ๊กซื้อน้ำาดื่มขวดเล็กมาขาย  x  ขวด
   จะได้ว่า  ตุ๊กติ๊กซื้อน้ำาดื่มขวดกลางมาขาย  200 – x  ขวด
   ขายน้ำาดื่มขวดเล็ก  ขวดละ 5 บาท  ได้เงิน  5x  บาท
   ขายน้ำาดื่มขวดกลาง  ขวดละ 8 บาท  ได้เงิน  8(200 – x)  บาท
   ตุ๊กติ๊กซื้อน้ำาดื่มมาทั้งหมดเป็นเงิน  1,200  บาท



(x + 600) – 420 บาท

เหลือเงิน(x + 600) – 420 บาท

x + 600 บาท
x + 600 บาท

600 บาท600 บาท

420 บาท420 บาท

x บาทx บาท

อาหารนก อาหารแมว
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ตรวจสอบกับเงื่อนไขในโจทย์ 

ถ้าตุ๊กติ๊กซื้อนำ้าดื่มขวดเล็กมาขายอย่างมาก  49  ขวด

จะต้องซื้อนำ้าดื่มขวดกลางมาขายอย่างน้อย  200 – 49   =   151  ขวด

ขายนำ้าดื่มขวดเล็ก     49  ขวด  ขวดละ 5 บาท  ได้เงิน   5 × 49   =   245   บาท

ขายนำ้าดื่มขวดกลาง   151  ขวด  ขวดละ 8 บาท  ได้เงิน  8 × 151   =   1,208  บาท

ขายนำ้าดื่มทั้งหมดได้เงิน  245 + 1,208   =   1,453  บาท

คิดเป็นกำาไร              1,453 – 1,200   =   253  บาท

กำาไร  253 บาท มากกว่า  250  บาท  ซึ่งเป็นจริงตามเงื่อนไขในโจทย์

    เนื่องจาก ขายน้ำาดื่มทั้งหมดได้กำาไรมากกว่า  250  บาท
     จะได้อสมการเป็น   
       [5x + 8(200 – x)] – 1,200 > 250
      5x + 1,600 – 8x – 1,200 > 250
      -3x + 400 > 250
      -3x > -150
      x < 50
     เนื่องจาก x เป็นจำานวนขวดน้ำาดื่ม ซึ่งเป็นจำานวนนับ  
     จะได้ว่า  จำานวนนับที่มากที่สุดและน้อยกว่า  50  คือ  49
     ดังนั้น  ตุ๊กติ๊กซื้อน้ำาดื่มขวดเล็กมาขายอย่างมาก  49  ขวด

ตัวอย่างท่ี 2  เพนนีมีเงินสะสมอยู่จำานวนหนึ่ง   วันหนึ่งพ่อให้เงินเพนนีเป็นพิเศษ  600  บาท  วันรุ่งขึ้นเพนนีซื้ออาหาร 
ให้แมวและนกท่ีเลี้ยงไว้เป็นเงิน  420  บาท  เพนนีรู้ว่ายังเหลือเงินอยู่ไม่น้อยกว่าครึ่งหนึ่งของเงินของเพนนีและเงินที่พ่อให้ 
รวมกัน  จงหาว่าเดิมเพนนีมีเงินสะสมอยู่อย่างน้อยกี่บาท

แนวคิด
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ตรวจสอบกับเงื่อนไขในโจทย์ 

ถ้าเพนนีมีเงินสะสมอยู่อย่างน้อย  240  บาท

เมื่อรวมกับเงินที่พ่อให้  600  บาท  เพนนีจะมีเงินรวมกัน 

อย่างน้อย  240 + 600  =  840 บาท

หลังจากซื้ออาหารให้แมวและนก  420  บาท  จะเหลือเงินอีก

อย่างน้อย  840 – 420  =  420  บาท  

เงิน  420  บาท ไม่น้อยกว่าครึ่งหนึ่งของ  840  บาท  ซึ่งเป็น

จริงตามเงื่อนไขในโจทย์

วิธีทำา   ให้  เดิมเพนนีมีเงินสะสมอยู่  x  บาท
   พ่อให้เงินเพนนี  600  บาท  เพนนีจึงมีเงินรวมทั้งสิ้น  x + 600  บาท
   หลังจากเพนนีซื้ออาหารให้แมวและนก  420  บาท  จะเหลือเงิน  (x + 600) – 420 บาท
   เนื่องจาก เพนนีเหลือเงินอยู่ไม่น้อยกว่าครึ่งหนึ่งของ  x + 600  บาท
   จะได้อสมการเป็น

       (x + 600) – 420 ≥ –12 (x + 600)

      x + 180 ≥ –12 x + 300

      –12 x ≥ 120

      x ≥ 240
   ดังนั้น  เดิมเพนนีมีเงินสะสมอยู่อย่างน้อย  240  บาท

ไม่น้อยกว่า หมายถึง 

มากกว่าหรือเท่ากับ

จำานวนที่ไม่เกิน 9

คือจำานวนที่น้อยกว่า

หรือเท่ากับ 9

ตัวอย่างท่ี 3  สามเท่าของจำานวนเต็มบวกจำานวนหนึ่งมากกว่า  15  อยู่ไม่เกิน  9   จำานวนเต็มบวกนั้นเป็นจำานวนใดบ้าง
วิธีทำา   ให้   x   แทนจำานวนเต็มบวกนั้น  
   สามเท่าของจำานวนเต็มบวกนั้นคือ  3x
   เนื่องจาก   สามเท่าของจำานวนเต็มบวกนั้นมากกว่า  15  อยู่ไม่เกิน  9
   จะได้อสมการเป็น            3x – 15 ≤ 9
                                       3x ≤ 24
   จะได้                                     x ≤ 8
    และเนื่องจากโจทย์กำาหนดให้  สามเท่าของจำานวนเต็มบวกนั้นมากกว่า  15
    จึงได้อีกอสมการหนึ่งเป็น          3x > 15
   จะได้                                     x > 5
   จาก   x  ≤  8   และ   x  >  5   อาจเขียนได้เป็น    5  <  x  ≤   8
   ดังนั้น  จำานวนเต็มบวกเหล่านั้นคือ  6,  7  และ  8

ตรวจสอบกับเงื่อนไขในโจทย์ 

ถ้าจำานวนเต็มบวกคือ  6  จะได้  3 × 6   =   18

และ   18  มากกว่า  15  อยู่ไม่เกิน  9  ซึ่งเป็นจริงตามเงื่อนไข

ในโจทย์

ถ้าจำานวนเต็มบวกคือ  7  จะได้  3 × 7   =   21

และ   21  มากกว่า  15  อยู่ไม่เกิน  9  ซึ่งเป็นจริงตามเงื่อนไข

ในโจทย์

ถ้าจำานวนเต็มบวกคือ  8  จะได้  3 × 8   =   24

และ   24  มากกวา่  15  อยูไ่มเ่กนิ  9  ซึง่เปน็จรงิตามเง่ือนไข

ในโจทย์
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จริงด้วย 

การตรวจสอบคำาตอบแบบข้าวสวย

ก็เข้าใจง่ายดีนะ  ใช้การให้เหตุผล

โดยไม่ต้องคำานวณเพื่อตรวจสอบคำาตอบ

ทุกคำาตอบ  ข้าวสวยเก่งจริง ๆ เลย

ก็ข้าวสวยคิดว่า เมื่อ 3 เท่าของ 8  เท่ากับ 24

แสดงว่า  3 เท่าของจำานวนที่น้อยกว่า 8 

ก็จะต้องน้อยกว่า 24 แน่นอนอยู่แล้ว

ดังนั้น  3 เท่าของจำานวนนั้น จะต้องมากกว่า 15 

อยู่ไม่เกิน 9   ยังไงล่ะ

ข้าวกล้องลองคิดก่อนนะ

3 เท่าของ 8  เท่ากับ 24

24  มากกว่า 15  อยู่  9  พอดี  

ซึ่งเป็นจริงตามเงื่อนไขในโจทย์  

แต่ว่าทำาไมข้าวสวยถึงไม่ตรวจสอบ

โดยใช้  6 และ 7  ด้วยล่ะ

ข้าวกล้องจ๊ะ  

ข้อนี้ข้าวสวยตรวจสอบโดยใช้ 8 

ซึ่งเป็นจำานวนที่มากที่สุด  

เพียงจำานวนเดียวได้ไหมจ๊ะ
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ตัวอย่างท่ี 4  ในห้องเรียนห้องหนึ่งอัตราส่วนของน้ำาหนักรวมของนักเรียนชายต่อน้ำาหนักรวมของนักเรียนหญิงเป็น  3 : 4   
ถ้าน้ำาหนักรวมของนักเรียนชายเป็น  787.5  กิโลกรัม   และน้ำาหนักเฉล่ียของนักเรียนหญิงน้อยกว่า  50  กิโลกรัม   อยากทราบว่า 
ในห้องนี้มีนักเรียนหญิงอย่างน้อยกี่คน
วิธีทำา   ให้  น้ำาหนักรวมของนักเรียนหญิง  เป็น  m  กิโลกรัม
    น้ำาหนักรวมของนักเรียนชาย  เป็น  787.5  กิโลกรัม
    เนื่องจากอัตราส่วนของน้ำาหนักรวมของนักเรียนชายต่อน้ำาหนักรวมของนักเรียนหญิง  เป็น  3 : 4   
    จะได้                              787.5 = 3
                                            m  4
                                  m × 3 =     787.5 × 4
                                       m =     1,050
   ดังนั้น  น้ำาหนักรวมของนักเรียนหญิงเป็น  1,050  กิโลกรัม  
   เนื่องจาก  น้ำาหนักเฉลี่ยของนักเรียนหญิงน้อยกว่า  50  กิโลกรัม
    ให้  ในห้องนี้มีนักเรียนหญิง  n  คน
    จะได้น้ำาหนักเฉลี่ยของนักเรียนหญิงเท่ากับ  1,050   กิโลกรัม  
                n
   และจะได้อสมการเป็น        1,050 <    50
                                     n
                                   1,050 <     50n
                                       21 <  n   
   ดังนั้น   ในห้องนี้มีนักเรียนหญิงอย่างน้อย  22  คน

ตรวจสอบกับเงื่อนไขในโจทย์

ถ้านำ้าหนักรวมของนักเรียนหญิงเป็น  1,050  กิโลกรัม

จะได้อัตราส่วนของนำ้าหนักรวมของนักเรียนชายต่อนำ้าหนักรวมของนักเรียนหญิง  

เป็น  787.5 : 1,050  หรือ  3 : 4  ซึ่งเป็นจริงตามเงื่อนไขในโจทย์

และถ้าในห้องนี้มีนักเรียนหญิงอย่างน้อย  22  คน  จะทำาให้ได้นำ้าหนักเฉลี่ยของนักเรียนหญิง

อย่างมาก  —— 1,050

22
     ≈   47.73  กิโลกรัม  

จะเห็นว่า นำ้าหนักเฉลี่ยของนักเรียนหญิงน้อยกว่า  50  กิโลกรัม   ซึ่งเป็นจริงตามเงื่อนไขในโจทย์
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แบบฝึกหัด 1.4

 1. มาวินอ่านหนังสือเล่มหนึ่ง   วันแรกอ่านได้ –25 ของเล่ม   วันต่อมาอ่านได้อีก 25 หน้า   รวมสองวันอ่านได้มากกว่า
ครึ่งเล่ม   จงหาว่าหนังสือเล่มนี้มีจำานวนหน้าอย่างมากกี่หน้า

 2. ปัญญามีเหรียญบาทและเหรียญห้าบาทอยู่ในกระป๋องออมสินจำานวนหน่ึง  เม่ือเหรียญเต็มกระป๋อง  เขาเทออกมานับ
พบว่ามีเหรียญบาทมากกว่าเหรียญห้าบาทอยู่  12  เหรียญ  และนับเป็นเงินได้ไม่น้อยกว่า 300 บาท   จงหาว่า
มีเหรียญห้าบาทอยู่อย่างน้อยกี่เหรียญ

 3. ถ้าสองเท่าของจำานวนเต็มบวกจำานวนหนึ่งมากกว่า  20  อยู่ไม่ถึง  6   จำานวนดังกล่าวเป็นจำานวนใดได้บ้าง

 4. รูปสี่เหลี่ยมผืนผ้ารูปหนึ่งมีอัตราส่วนของความกว้างต่อความยาวเป็น  3 : 5   และมีความยาวรอบรูปไม่น้อยกว่า  
48  เซนติเมตร   รูปสี่เหลี่ยมผืนผ้ารูปนี้มีพื้นที่อย่างน้อยเท่าไร

 5. จำานวนจำานวนหนึ่งรวมกับ   –13   ของผลบวกของจำานวนนั้นกับ  5   แล้วยังน้อยกว่า  7   จงหาว่าจำานวนดังกล่าว
เป็นจำานวนใดได้บ้าง  ถ้า

   1) จำานวนนั้นเป็นจำานวนนับ
   2) จำานวนนั้นเป็นจำานวนเต็ม

 6. อาทิตย์สอบได้คะแนนวิชาวิทยาศาสตร์ครั้งที่ 1  ครั้งที่ 2  และครั้งที่ 3  เป็น  69,  75  และ  72 คะแนน   
ตามลำาดับ จากคะแนนเต็ม 100 คะแนน   จงหาว่า  อาทิตย์จะต้องได้คะแนนสอบครั้งที่  4  อย่างน้อยเท่าไร  
จากคะแนนเต็ม 100 คะแนน  จึงจะทำาให้คะแนนเฉลี่ยของการสอบทั้งสี่ครั้งเป็น  75  คะแนน ขึ้นไป

 7. แม่ค้าต้องการบรรจุมะม่วงใส่ลังไม้ ซ่ึงลังเปล่าแต่ละใบหนัก   
2.5  กิโลกรัม  มะม่วงแต่ละผลมีขนาดใกล้เคียงกัน หนักผลละ  
0.3  กโิลกรมั  เพ่ือเปน็การประหยัดคา่ใชจ้า่ยในการขนสง่จงึตอ้ง
บรรจุมะม่วงให้ได้มากที่สุด แต่ต้องไม่หนักเกินไปจนเป็นปัญหา
ในการเคล่ือนย้าย  จากประสบการณ์แม่ค้าพบว่า   ถ้าจะให้คุ้ม 
ค่าขนส่งโดยมะม่วงไม่เสียหาย ต้องบรรจุมะม่วงให้แต่ละลังมี 
น้ำาหนักของมะม่วงรวมกับน้ำาหนักของลังแล้วไม่น้อยกว่า 19  
กโิลกรมั  แตไ่มเ่กนิ  25  กโิลกรมั   จงหาวา่แม่ค้าควรบรรจมุะม่วง
ใส่ลังอย่างน้อยลังละกี่ผล และอย่างมากลังละกี่ผล 
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เกร็ดน่ารู้

 ขนาดของไข่ไก่จะพิจารณาจากน้ำาหนักต่อฟอง ขนาด
ของไข่ไก่ตามมาตรฐานสินค้าเกษตรและอาหารแห่งชาติ 
เป็นไปตามน้ำาหนัก ดังน้ี 

เบอร์ ขนาด นำ้าหนักขั้นตำ่าต่อฟอง
(กรัม)

0 ไข่ยักษ์ (jumbo) มากกว่า 70

1 ไข่ใหญ่พิเศษ
(extra large) มากกว่า 65 ถึง 70

2 ใหญ่ (large) มากกว่า 60 ถึง 65

3 กลาง (medium) มากกว่า 55 ถึง 60

4 เล็ก (small) มากกว่า 50 ถึง 55

5 จิ๋ว (pewee) มากกว่า 45 ถึง 50

 8. พัดชาซ้ือเหมาไข่ไก่มา  1,000  ฟอง  เป็นเงิน  3,600  บาท 
โดยมีไข่ไก่เบอร์ 0  และเบอร์ 1  คละกัน แล้วนำามาขายปลีก
โดยขายไข่ไก่เบอร์ 0  ฟองละ  4  บาท  และไข่ไก่ เบอร์ 1 
ฟองละ  3.50  บาท  จงหาว่า

   1) ต้องมีไข่ไก่เบอร์ 0  อย่างน้อยก่ีฟอง  พัดชาจึงจะ
ได้กำาไร  เมื่อขายไข่ไก่ได้ทั้งหมด

   2) ต้องมีไข่ไก่เบอร์ 1  ไม่เกินกี่ฟอง  พัดชาจึงจะ
ได้กำาไรมากกว่า  325  บาท  เมื่อขายไข่ไก่ 
ได้ทั้งหมด

 9. นิพิธได้รับเงินจากพ่อเพ่ือเป็นค่าใช้จ่ายประจำาสัปดาห์  เมื่อสิ้นสัปดาห์เขารวมรายจ่ายแล้วพบว่าได้ใช้เงินไป 
ท้ังส้ิน  420 บาท  และฝากธนาคารไว้ 100 บาท  เม่ือนับเงินท่ีเหลือแล้วปรากฏว่าเหลือไม่ถึง  50  บาท   จงหาว่า
นิพิธได้รับเงินจากพ่อเท่าไร

 10. จำานวนนักเรียนห้อง ม. 3/1  น้อยกว่าจำานวนนักเรียนห้อง ม. 3/2  อยู่  6  คน   และ  –23 ของจำานวนนักเรียน
ห้อง ม. 3/1  มากกว่า  –12 ของจำานวนนักเรียนห้อง ม. 3/2   อยู่ไม่เกิน  5  คน    จงหาว่าจำานวนนักเรียนห้อง  
ม. 3/1   เป็นจำานวนใดได้บ้าง

ที่มา : www.fti.or.th  สืบค้นเม่ือ 14 กุมภาพันธ์ 2562



รายการ
สบายมาก ขอทบทวนอีกนิด

1. การเขียนอสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวแทนข้อความที่เกี่ยวกับ 
การไม่เท่ากัน

2. คำาตอบของอสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวและกราฟแสดงคำาตอบ

3. การแก้อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว

4. โจทย์ปัญหาเกี่ยวกับอสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว

ตรวจสอบความเข้าใจ
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สรุปท้ายบท

✤ เครื่องหมายแสดงความสัมพันธ์ของการไม่เท่ากัน
   < แสดงความสัมพันธ์ น้อยกว่า ≤ แสดงความสัมพันธ์ น้อยกว่าหรือเท่ากับ
   > แสดงความสัมพันธ์ มากกว่า ≥  แสดงความสัมพันธ์ มากกว่าหรือเท่ากับ
   ≠ แสดงความสัมพันธ์ ไม่เท่ากับ

✤ อสมการ  เป็นประโยคสัญลักษณ์ที่แสดงถึงความสัมพันธ์ของจำานวนโดยใช้สัญลักษณ์  < ,  > ,  ≤ ,  ≥  หรือ  ≠     
แสดงความสัมพันธ์  

✤ อสมการที่มีตัวแปรเพียงตัวเดียว และตัวแปรนั้นมีเลขชี้กำาลังเป็น  1   เรียกว่า  อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว

✤ คำาตอบของอสมการ  คือ  จำานวนที่แทนตัวแปรในอสมการ  แล้วทำาให้ได้อสมการที่เป็นจริง

✤ คำาตอบทัง้หมดของอสมการ  อาจแสดงใหเ้หน็ไดโ้ดยใช้กราฟบนเสน้จำานวน  ดว้ยการลากเสน้ทบึทบัจดุบนเสน้จำานวน
ที่แทนจำานวนที่เป็นคำาตอบ  และใช้วงกลมโปร่ง (  ) หรือวงกลมทึบ (  ) ในการแสดงคำาตอบด้วย  โดยวงกลมโปร่ง
ใช้เพ่ือแสดงว่ากราฟไม่รวมจุดท่ีแทนจำานวนท่ีวงกลมล้อมรอบ  สำาหรับวงกลมทึบใช้เพ่ือแสดงว่ากราฟรวมจุดท่ีแทน
จำานวนที่วงกลมทับ
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สมบัติการบวกของการไม่เท่ากัน
ให้  a,  b  และ  c  แทนจำานวนจริงใด ๆ
1. ถ้า  a  <  b แล้ว  a + c  <  b + c 
2. ถ้า  a  ≤  b แล้ว  a + c  ≤  b + c
3. ถ้า  a  >  b แล้ว  a + c  >  b + c 
4. ถ้า  a  ≥  b แล้ว  a + c  ≥  b + c

สมบัติการคูณของการไม่เท่ากัน
ให้  a,  b  และ  c  แทนจำานวนจริงใด ๆ
1. ถ้า  a  <  b  และ  c  เป็นจำานวนจริงบวก แล้ว  ac  <  bc 
2. ถ้า  a  ≤  b  และ  c  เป็นจำานวนจริงบวก แล้ว  ac  ≤  bc
3. ถ้า  a  <  b  และ  c  เป็นจำานวนจริงลบ แล้ว   ac  >  bc 
4. ถ้า  a  ≤  b  และ  c  เป็นจำานวนจริงลบ แล้ว  ac  ≥  bc
5. ถ้า  a  >  b  และ  c  เป็นจำานวนจริงบวก แล้ว  ac  >  bc 
6. ถ้า  a  ≥  b  และ  c  เป็นจำานวนจริงบวก แล้ว  ac  ≥  bc
7. ถ้า  a  >  b  และ  c  เป็นจำานวนจริงลบ แล้ว   ac  <  bc 
8. ถ้า  a  ≥  b  และ  c  เป็นจำานวนจริงลบ แล้ว  ac  ≤  bc

✤ การแก้อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวที่มีเครื่องหมาย <,  >,  ≤   หรือ  ≥    จะใช้สมบัติของการไม่เท่ากันในการหา 
คำาตอบ  แต่สำาหรับอสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวที่มีเครื่องหมาย ≠   จะใช้การแก้สมการเพื่อหาคำาตอบ   ซึ่งคำาตอบ
ของอสมการที่มีเครื่องหมาย  ≠    เป็นจำานวนจริงทุกจำานวนยกเว้นจำานวนที่เป็นคำาตอบของสมการ

✤ การแก้โจทย์ปัญหาเกี่ยวกับอสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวก็สามารถทำาได้ในทำานองเดียวกันกับการแก้โจทย์ปัญหา 
เกี่ยวกับสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว   โดยมีขั้นตอน  ดังนี้

   ขั้นที่ 1 วิเคราะห์โจทย์เพื่อหาว่าโจทย์กำาหนดอะไรมาให้และให้หาอะไร
   ขั้นที่ 2 กำาหนดตัวแปรแทนสิ่งที่โจทย์ให้หาหรือแทนสิ่งที่เกี่ยวข้องกับสิ่งที่โจทย์ให้หา
   ขั้นที่ 3 เขียนอสมการตามเงื่อนไขในโจทย์
   ขั้นที่ 4 แก้อสมการเพื่อหาคำาตอบที่โจทย์ต้องการ
   ขั้นที่ 5 ตรวจสอบคำาตอบที่ได้กับเงื่อนไขในโจทย์

✤ สมบัติของการไม่เท่ากัน
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อุปกรณ์

 ✤ บัตรคำาถาม 30  ใบ  
 ✤ บัตรคำาตอบ 75  ใบ  ประกอบไปด้วย
   ◆ บัตรตัวเลข 60 ใบ  
   ◆ บัตร number 5 ใบ ใช้แทนจำานวนใดก็ได้   
   ◆ บัตร double 5 ใบ ใช้สำาหรับส่ังให้ผู้เล่นคนถัดไปลงบัตรตัวเลขหรือบัตร number อย่างน้อยสองใบ
   ◆ บัตร skip 5 ใบ ใช้สำาหรับสั่งห้ามผู้เล่นคนถัดไปเล่นในรอบนั้น

 ตัวอย่างบัตรคำาถาม ตัวอย่างบัตรตัวเลข

 ตัวอย่างบัตร number ตัวอย่างบัตร double ตัวอย่างบัตร skip

x < 90
เมื่อ x ไม่เป็นจำานวนเต็ม

-5

      นักเรียนสามารถดาวน์โหลดไฟล์ของบัตรทั้งหมดได้ที่  http://ipst.me/10691
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ขั้นตอนการทำากิจกรรม

  1. ให้นักเรียนแบ่งกลุ่ม กลุ่มละ 4–5 คน
  2. แจกบตัรคำาตอบใหผู้เ้ลน่แตล่ะคน คนละ 5 ใบ  บตัรทีเ่หลอืแยกวางไว ้ แลว้ใหนั้กเรียนเล่มเกมตามกตกิา

ต่อไปนี้
    1) ผู้เล่นคนท่ี 1  เปดิบัตรคำาถาม 1 ใบ จากกอง จากน้ันเลือกบัตรตวัเลขของตนกีใ่บกไ็ด้ทีส่อดคลอ้ง

กับบัตรคำาถาม แล้ววางลงให้ผู้เล่นคนอื่น ๆ ดู
    2) ผู้เล่นคนถัดไปวางบัตรตัวเลขของตนกี่ใบก็ได้ที่สอดคล้องกับบัตรคำาถามที่ผู้เล่นคนที่ 1 เปิดไว้ 

ทำาเช่นนี้จนผู้เล่นวางบัตรครบทุกคน  โดยในการวางบัตรตัวเลขแต่ละครั้ง ผู้เล่นทุกคนต้อง 
ช่วยกันตรวจสอบความถูกต้องของบัตรที่วางลงมาด้วย  

    3) ในกรณีที่ผู้เล่นไม่สามารถวางบัตรตัวเลขของตนที่สอดคล้องกับบัตรคำาถามได้ สามารถใช้ 
บัตร number  แทนจำานวนใดก็ได้ และกี่ใบก็ได้ ลงแทนบัตรตัวเลข  แต่จะต้องบอกคำาตอบ 
ที่สอดคล้องกับบัตรคำาถาม  หรืออาจลงบัตร skip แทน ซึ่งทำาให้ผู้เล่นคนถัดไปไม่สามารถเล่น
ในรอบนั้นได้  

    4) ในกรณีที่ผู้เล่นไม่มีบัตรคำาตอบใดที่สามารถวางได้ ให้หยิบบัตรคำาตอบเพิ่มเติมขึ้นมา 1 ใบ 
จากกอง  มาเก็บไว้ เพื่อใช้ในการเล่นรอบต่อไป 

    5) ในกรณีที่ผู้เล่นต้องการวางบัตร double ผู้เล่นนั้นจะต้องวางบัตรตัวเลขหรือบัตร number  
อย่างน้อย 2 ใบ ที่สอดคล้องกับบัตรคำาถามพร้อมกับบัตร double ด้วย  และส่งผลให้ผู้เล่น 
คนถัดไปต้องวางบัตรตัวเลขหรือบัตร number อย่างน้อย 2 ใบ เช่นกัน  หากผู้เล่นไม่สามารถ
วางบัตรได้  ให้ผู้เล่นนั้นหยิบบัตรคำาตอบเพิ่มเติมมา 2 ใบจากกอง มาเก็บไว้เพื่อใช้ในการเล่น
รอบต่อไป

    6) เมื่อเล่นครบ 1 รอบ แล้ว  ให้ผู้เล่นคนถัดไปเป็นคนเปิดบัตรคำาถามจากกองเพ่ือเร่ิมเกม 
ในรอบถัดไป

    7) ในการเล่น ผู้เล่นคนใดไม่มีบัตรเหลืออยู่เป็นคนแรก  จะเป็นผู้ชนะ
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1. จงแก้อสมการต่อไปนี้   และเขียนกราฟแสดงคำาตอบ
  1) 3x + 1  ≥  7 + 2x 2) –x3 + 1  ≤  3x + 4

  3) 10x – 9  ≥  12x – 14 4) 3 – 3(5 – 2x)  >  0

  5) 11(x – 2)  <  -x + 2 6) –35 x – 5  ≠  –45x + 2

  7) –23(16 – 5x)  <  2x 8) 7(x + 3) – 5  ≤  4x + 8

  9) –32(4x – 3)  ≠  17x + 2 10) 5(4x + –35)  ≥  17(x – 2) + 4

  11) 5(x – 11)  <  2(x – 4) + 1 12) 3x + 2  – 7  ≠  x – 8
   3  2

2. จำานวนเต็มบวกสองจำานวนต่างกันอยู่ 8   ถ้านำา  3  เท่าของจำานวนน้อยบวกกับจำานวนมาก  จะได้ผลบวกมากกว่า 48  
แต่ไม่เกิน  68  จำานวนเต็มบวกที่เป็นจำานวนน้อยคือจำานวนใด

3. ชมขวญัมเีหรยีญหา้บาทและเหรยีญบาทในกระปกุออมสนิทีเ่กบ็ไวค้ดิเปน็เงนิ  110  บาท   ปรากฏวา่มเีหรยีญมากกว่า  
50  เหรียญ  แต่ไม่ถึง  60  เหรียญ   จงหาว่าเหรียญห้าบาทที่ชมขวัญเก็บไว้มีกี่เหรียญ

4. พละเตรียมเงินไปซื้อของขวัญวันเด็กสำาหรับบุตร  2  คน  โดยตั้งใจว่าของขวัญสำาหรับบุตรชายต้องมีราคาไม่เกิน   
–13 ของเงินที่เตรียมไป  และของขวัญสำาหรับบุตรสาวจะแพงกว่าของบุตรชายไม่เกิน  50  บาท   เม่ือเขาซื้อของ 
ได้เรียบร้อยแล้วปรากฏว่าจ่ายเงินไปไม่เกิน  500  บาท   อยากทราบว่า  พละเตรียมเงินไปเท่าไร  บุตรชายและบุตร
สาวได้รับของขวัญมีราคาไม่เกินกี่บาท

5. ในการประเมินผลวิชาคณิตศาสตร์ มีการสอบเก็บคะแนน 3 ครั้ง รวมคะแนนเต็ม 200 คะแนน โดยมีเกณฑ์ 
การประเมินผล  ดังนี้

เกณฑ์การประเมินผล ผลการเรียน

คะแนนตั้งแต่  80%  ขึ้นไป 4.00
คะแนนตั้งแต่  75%  ขึ้นไป  แต่ไม่ถึง 80% 3.50
คะแนนตั้งแต่  70%  ขึ้นไป  แต่ไม่ถึง 75% 3.00
คะแนนตั้งแต่  65%  ขึ้นไป  แต่ไม่ถึง 70% 2.50
คะแนนตั้งแต่  60%  ขึ้นไป  แต่ไม่ถึง 65% 2.00
คะแนนตั้งแต่  55%  ขึ้นไป  แต่ไม่ถึง 60% 1.50
คะแนนตั้งแต่  50%  ขึ้นไป  แต่ไม่ถึง 55% 1.00
คะแนนไม่ถึง  50%  0
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  ในการสอบ  นุ่มนิ่มสอบเก็บคะแนนครั้งที่ 1  และครั้งที่ 2  ได้คะแนน  42  และ  40  คะแนน   จากคะแนนเต็ม  
50  คะแนน  ตามลำาดับ   จากข้อมูลข้างต้น  จงตอบคำาถามต่อไปนี้

  1) ในการสอบเก็บคะแนนคร้ังท่ี 3  มีคะแนนเต็ม  100 คะแนน  นุ่มน่ิมจะต้องทำาคะแนนให้ได้อย่างน้อย 
กี่คะแนน  จึงจะได้ผลการเรียนเป็น 4.00

  2) ในการประกาศผลคะแนนสอบในครั้งที่ 2   ปรากฏว่า มีการประกาศผลคะแนนของนุ่มนิ่มสลับกับเพื่อน  
ทำาให้คะแนนของนุ่มนิ่มลดลงจากที่ประกาศ 6 คะแนน   นักเรียนคิดว่า นุ่มนิ่มยังสามารถทำาคะแนนสอบ
ในครั้งที่ 3 เพื่อให้ได้ผลการเรียนเป็น 4.00  ได้หรือไม่   ถ้าได้ นุ่มนิ่มจะต้องได้คะแนนสอบครั้งที่ 3  
อย่างน้อยกี่คะแนน จากคะแนนเต็ม 100 คะแนน  จึงจะได้ผลการเรียนเป็น 4.00

6. นวัตต้องการขึ้นรถรับจ้างเพื่อไปซื้อของใช้ที่ห้างสรรพสินค้าแห่งหนึ่ง  โดยรถรับจ้างคิดค่าบริการเริ่มต้นที่  40 บาท  
และคิดค่าบริการเพ่ิมเติมอีกกิโลเมตรละ  5 บาท  เม่ือกลับมาถึงบ้าน  นวัตต้องจดบันทึกรายรับและรายจ่ายประจำาวัน 
แต่ปรากฏว่า นวัตทำาใบเสร็จรับเงินค่าบริการรถรับจ้างหายไป  แต่นวัตจำาได้ว่า จ่ายค่าบริการรถรับจ้างไป–กลับ  
ระหว่างบ้านกับห้างสรรพสินค้าท้ังหมดเป็นเงินมากกว่า 140 บาท  แต่ไม่เกิน 160 บาท  อยากทราบว่า  นวัต 
ขึ้นรถรับจ้างไปห้างสรรพสินค้าใด  และจ่ายค่าบริการรถรับจ้างไปทั้งหมดกี่บาท
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7. ฮานะต้องการนำาเชือกมาล้อมเป็นรูปเรขาคณิตแต่เชือกยาวเพียง  280  เซนติเมตร  อยากทราบว่า 
  1) รูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสที่มีพื้นที่มากที่สุดที่ฮานะสร้างได้จากเชือกเส้นนี้  จะมีพื้นที่กี่ตารางเซนติเมตร  
  2) ฮานะจะสามารถสร้างรูปสี่เหลี่ยมมุมฉากที่มีความยาวมากกว่าความกว้าง  20  เซนติเมตร  ได้หรือไม่    

และรูปสี่เหลี่ยมมุมฉากนั้น  จะมีพื้นที่มากที่สุดกี่ตารางเซนติเมตร
  3) รูปวงกลมที่มีพื้นที่มากที่สุดที่ฮานะสร้างได้จากเชือกเส้นนี้  จะมีพื้นที่กี่ตารางเซนติเมตร
  4) รปูสามเหลีย่มมมุฉากหนา้จัว่ท่ีมพีืน้ทีม่ากทีส่ดุทีฮ่านะสรา้งไดจ้ากเชอืกเสน้นี ้ จะมีพืน้ทีก่ีต่ารางเซนติเมตร

8. เจ้าของฟาร์มเลี้ยงสัตว์แห่งหนึ่งพบว่าอัตราส่วนของจำานวนเป็ด  ไก่  และห่าน  ที่เขาเลี้ยงเป็น  3 : 2 : 1   ต่อมาเขา
ขายเป็ดไป  500  ตัว   ขายไก่ไป  200  ตัว   เมื่อนับจำานวนสัตว์แล้วปรากฏว่าเหลือไม่ถึงครึ่งหนึ่งของจำานวนสัตว์
ทั้งหมด   จงหาจำานวนสัตว์เลี้ยงทั้งหมดที่เป็นไปได้ที่เจ้าของฟาร์มเลี้ยงไว้  
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