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กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ (ฉบับปรับปรุง พ.ศ. ๒๕๖๐)

ตามหลักสูตรแกนกลางการศึกษาขั้นพื้นฐาน พุทธศักราช ๒๕๕๑



คํานํา 

 สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี (สสวท.) มีอํานาจหนาที่ในการพัฒนา                     

หลักสูตร วิธีการเรียนรู การประเมินผล การจัดทําหนังสือเรียน แบบฝกหัด และสื่อการเรียนรูทุกประเภท              

ที่ใชประกอบการเรียนรูในกลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตรของการจัดการศึกษาขั้นพ้ืนฐาน 

           หนังสือเรียน รายวิชาเพ่ิมเติมคณิตศาสตร ช้ันมัธยมศึกษาปที่ ๔ เลม ๑ น้ี สถาบันสงเสริมการสอน

วิทยาศาสตรและเทคโนโลยี (สสวท.) จัดทาํตามผลการเรียนรูและสาระการเรียนรูเพ่ิมเติม กลุมสาระการเรียนรู

คณิตศาสตร (ฉบับปรับปรุง พ.ศ. ๒๕๖๐) ตามหลักสูตรแกนกลางการศึกษาขั้นพ้ืนฐาน พุทธศักราช ๒๕๕๑ 

โดยใหมีความลุมลึกขึ้นสําหรับการศึกษาตอในระดับอุดมศึกษาในดานวิทยาศาสตร และมีเน้ือหาสาระ                    

ที่ทัดเทียมกับนานาชาติ เนนการคิดวิเคราะห การคิดอยางมีวิจารณญาณ การแกปญหา การคิดสรางสรรค            

การใชเทคโนโลยี การสื่อสารและการรวมมือ รวมทั้งเช่ือมโยงความรูสูการนําไปใชในชีวิตจริง 

           กระทรวงศึกษาธิการหวังเปนอยางย่ิงวา หนังสือเรียนเลมน้ีจะเปนประโยชนตอการจัดการเรียนรู                

และเปนสวนสําคัญในการพัฒนาคุณภาพและมาตรฐานการศึกษา กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ขอขอบคุณ

สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี ตลอดจนบุคคลและหนวยงานอ่ืน ๆ ที่มีสวนเกี่ยวของ                 

ในการจัดทําไว ณ โอกาสน้ี 

 

 

 

                                                                         (วาที่รอยตรีธนุ วงษจินดา) 

                                                                เลขาธิการคณะกรรมการการศึกษาขั้นพ้ืนฐาน 

 

คำ�นำ�

 ว่�ที่ร้อยตรี

(ธนุ  วงษ์จินด�)

เลข�ธิก�รคณะกรรมก�รก�รศึกษ�ขั้นพื้นฐ�น

ประกาศสาํนักงานคณะกรรมการการศึกษาขั้นพื้นฐาน
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ดวยสถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี (สสวท.) ไดจัดทําหนังสือเรียน                       

รายวิชาเพ่ิมเติมคณิตศาสตร ช้ันมัธยมศึกษาปที่ ๔ เลม ๑ ตามผลการเรียนรูและสาระการเรียนรูเพ่ิมเติม

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร (ฉบับปรับปรุง พ.ศ. ๒๕๖๐) ตามหลักสูตรแกนกลางการศึกษาขั้นพ้ืนฐาน 
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คำ�ำชี้แจง

	 	 สถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี	 (สสวท.)	 ได้จัดท�าตัวชี้วัดและสาระ 
การเรียนรู้แกนกลาง	กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์	 (ฉบับปรับปรุง	พ.ศ.	๒๕๖๐)	ตามหลักสูตร
แกนกลางการศึกษาขั้นพื้นฐาน	พุทธศักราช	๒๕๕๑	โดยมีจุดเน้นเพื่อต้องการพัฒนาผู้เรียนให้มีความรู้ 
ความสามารถที่ทัดเทียมกับนานาชาติ	 ได้เรียนรู้คณิตศาสตร์ที่เชื่อมโยงความรู้กับกระบวนการคิด	 
ใช้กระบวนการสืบเสาะหาความรู้และแก้ปัญหาที่หลากหลาย	 มีการทำกิจกรรมด้วยการลงมือปฏิิบัติ	
เพื่อให้ผู้เรียนได้ใช้ทักษะกระบวนการทางคณิตศาสตร์และทักษะแห่งศตวรรษที่	๒๑	ซึ่ึ่งในปีการศึกษา	 
๒๕๖๑	 เป็นต้นไปนี้	 โรงเรียนจะต้องใช้ตัวชี้วัดและสาระการเรียนรู้แกนกลาง	กลุ่มสาระการเรียนรู้
คณิตศาสตร์	 (ฉบับปรับปรุง	พ.ศ.	๒๕๖๐)	ตามหลักสูตรแกนกลางการศึกษาขั้นพื้นฐาน	พุทธศักราช	
๒๕๕๑	 สสวท.	 จึงได้จัดทำหนังสือเรียนที่เป็นไปตามมาตรฐานหลักสูตรเพื่อให้โรงเรียนได้ใช ้
สำหรับจัดการเรียนการสอนในชั้นเรียน
	 	 หนังสือเรียนรายวิชาเพิ่มเติมคณิตศาสตร์	 ชั้นมัธยมศึกษาปีท่ี	๔	 เล่ม	๑	นี้	 มีผลการเรียนรู้ 
และสาระการเรยีนรูเ้พิม่เตมิทีค่รอบคลุมเน้ือหาบางส่วนทีป่รากฏิตามตวัช้ีวดัรายวิชาพ้ืนฐานคณติศาสตร์	 
ชั้นมัธยมศึกษาปีที่	๔	 โดยเมื่อผู้เรียนเรียนรายวิชาเพิ่มเติมคณิตศาสตร์	ทั้ง	๖	 เล่ม	ครบทุกชั้นป	ี 
ในระดับชั้นมัธยมศึกษาปีท่ี	๔	–	๖	แล้วจะสามารถบรรลุผลสัมฤทธิ์ตามตัวชี้วัดของรายวิชาพื้นฐาน
คณิตศาสตร์ได้	และในขณะเดียวกันก็สามารถต่อยอดเนื้อหาจากรายวิชาพื้นฐานไปสู่เนื้อหาในรายวิชา 
เพ่ิมเติมได้โดยไม่ต้องเสียเวลาเรียนซึ่�้าซึ่้อน	ทั้งนี้	หนังสือเรียนรายวิชาเพ่ิมเติมคณิตศาสตร์	 เล่ม	๑	นี้	 
มีเน้ือหาที่จ�าเป็นท่ีต้องเรียน	ประกอบด้วยเรื่องเซึ่ต	ตรรกศาสตร์	 และจ�านวนจริง	ซึ่ึ่งเป็นพื้นฐาน 
ที่ส�าคัญและเพียงพอส�าหรับการศึกษาต่อในระดับอุดมศึกษาในด้านวิทยาศาสตร์	หรือประกอบอาชีพ
ในสาขาที่ใช้วิทยาศาสตร์เป็นฐาน	 เช่น	แพทย์	ทันตแพทย์	สัตวแพทย์	 เทคโนโลยีชีวภาพ	วิศวกรรม	
สถาปัตยกรรม	เศรษฐศาสตร์	พาณชิยศาสตร์	ฯลฯ	โดยเน้นกระบวนการคดิวเิคราะห์และการแก้ปัญหา	
เช่ือมโยงความรู้สู่การน�าไปใช้ในชีวิตจริง	ตลอดจนมีกิจกรรมท่ีส่งเสริมให้ผู้เรียนท�างานร่วมกับผู้อื่นได้
อย่างมปีระสิทธภิาพ	รวมทัง้สามารถใช้คณติศาสตร์เป็นเครือ่งมอืในการเรยีนรูว้ทิยาศาสตร์	เทคโนโลยี	
และศาสตร์อื่น	ๆ	ที่เกี่ยวข้อง	 อันเป็นรากฐานในการพัฒนาทรัพยากรบุคคลของชาติให้มีคุณภาพและ
พัฒนาเศรษฐกิจของประเทศ
	 	 การจัดทำหนังสือเรียนเล่มนี้	 ได้รับความร่วมมืออย่างดียิ่งจากผู้ทรงคุณวุฒิ	นักวิชาการอิสระ	
คณาจารย์ทั้งหลาย	รวมทั้งครูผู้สอน	 นักวิชาการ	จากสถาบันและสถานศึกษาทั้งภาครัฐและเอกชน					
จึงขอขอบคุณทุกท่านไว้	ณ	ที่นี้	หากมีข้อเสนอแนะใดที่จะทำให้หนังสือเรียนเล่มนี้มีความสมบูรณ์ยิ่ง
ขึ้น	โปรดแจ้ง	สสวท.	ทราบด้วย	จะขอบคุณยิ่ง

(รองศาสตราจารย์ธีระเดช	เจียรสุขสกุล)
ผู้อ�านวยการสถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี	

กระทรวงศึกษาธิการ

คำ�ชี้แจง

 สถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี (สสวท.) ได้จัดทำามาตรฐานการเรียนรู้ ตัวช้ีวัด และสาระ

การเรียนรู้แกนกลาง กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ (ฉบับปรับปรุง พ.ศ. ๒๕๖๐) ตามหลักสูตรแกนกลางการศึกษา

ข้ันพ้ืนฐาน พุทธศักราช ๒๕๕๑  โดยมีจุดเน้นเพ่ือต้องการพัฒนานักเรียนให้มีความรู้ความสามารถท่ีทัดเทียมกับ

นานาชาติ ได้เรียนรู้คณิตศาสตร์ท่ีเช่ือมโยงความรู้กับกระบวนการคิด ใช้กระบวนการสืบเสาะหาความรู้และแก้ปัญหา

ท่ีหลากหลาย  มีการทำากิจกรรมด้วยการลงมือปฏิบัติเพ่ือให้นักเรียนได้ใช้ทักษะและกระบวนการทางคณิตศาสตร์และ

ทักษะแห่งศตวรรษท่ี ๒๑  สสวท. จึงได้จัดทำาหนังสือเรียนและแบบฝึกหัดท่ีเป็นไปตามมาตรฐานการเรียนรู้ ตัวช้ีวัด 

และสาระการเรียนรู้แกนกลาง กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ (ฉบับปรับปรุง พ.ศ. ๒๕๖๐) ตามหลักสูตรแกนกลาง

การศึกษาข้ันพ้ืนฐาน พุทธศักราช ๒๕๕๑  เพ่ือให้โรงเรียนได้ใช้สำาหรับจัดการเรียนการสอนในช้ันเรียน

 การใช้แบบฝึกหัดรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร์เล่มน้ีจะใช้ควบคู่ไปกับหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร์ 

ช้ันประถมศึกษาปีท่ี ๑ เล่ม ๑ ของ สสวท. โดยในหนังสือเรียนจะมีสัญลักษณ์แนะนำาให้ครูทราบว่า หลังจาก 

ท่ีสอนและจัดกิจกรรมเน้ือหาน้ัน ๆ เรียบร้อยแล้ว จะต้องให้นักเรียนทำาแบบฝึกหัดใดในหนังสือแบบฝึกหัดเล่มน้ี  

เพ่ือให้นักเรียนได้ฝึกทักษะต่าง ๆ ทางคณิตศาสตร์เพ่ิมเติม ซ่ึงจะทำาให้นักเรียนมีความรู้ ความเข้าใจในเน้ือหาท่ีเรียน

มากย่ิงข้ึน อันจะเป็นพ้ืนฐานในการเรียนรู้เน้ือหาคณิตศาสตร์เร่ืองอ่ืนต่อไป

 ในการจัดทำาแบบฝึกหัดเล่มน้ี ได้รับความร่วมมืออย่างดีย่ิงจากครู อาจารย์ นักวิชาการ และผู้ทรงคุณวุฒิ 

จากหน่วยงานท้ังภาครัฐและเอกชน สสวท. ขอขอบคุณทุกท่านไว้ ณ ท่ีน้ี และหวังเป็นอย่างย่ิงว่าผู้ท่ีเก่ียวข้องกับ 

การจัดการศึกษาของชาติ จะใช้แบบฝึกหัดเล่มน้ีให้เกิดประโยชน์สูงสุดต่อการพัฒนาทรัพยากรมนุษย์ หากมี 

ข้อเสนอแนะใดท่ีจะทำาให้แบบฝึกหัดเล่มน้ีสมบูรณ์ย่ิงข้ึน โปรดแจ้งให้ สสวท. ทราบด้วย จะขอบคุณย่ิง

(รองศาสตราจารย์ธีระเดช เจียรสุขสกุล)

ผู้อำานวยการสถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี
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คำาชี้แจง
	 สถาบัันส่งเสริิมการิสอนวิิทยาศาสตริ์และเทคโนโลยี	 (สสวิท.)	 ได้จัดทำาตัวิชี้�วัิดและสาริะ 

การิเรีิยนรู้ิแกนกลาง	 กลุ่มสาริะการิเรีิยนรู้ิคณิิตศาสตริ์	 (ฉบัับัปริับัปรุิง	 พั.ศ.	 ๒๕๖๐)	 ตามหลักสูตริ 

แกนกลางการิศึกษาขั�นพืั�นฐาน	พุัทธีศักริาช้	๒๕๕๑	โดยมีจุดเน้นเพืั�อต้องการิพััฒนาผู้เรีิยนให้มีควิามรู้ิ

ควิามสามาริถที�ทัดเทียมกับันานาช้าติ	 ได้เรีิยนรู้ิคณิิตศาสตริ์ที�เชื้�อมโยงควิามรู้ิกับักริะบัวินการิคิด 

ใช้้กริะบัวินการสืบัเสาะหาควิามรู้ิและแก้ปัญหาที�หลากหลาย	 มีการิทำากิจกริริมด้วิยการิลงมือปฏิิบััติ	 

เพืั�อให้ผู้เรีิยนได้ใช้้ทักษะกริะบัวินการิทางคณิิตศาสตร์ิและทักษะแห่งศตวิริริษที�	 ๒๑	 ซึึ่�งในปีการิศึกษา	

๒๕๖๑	 เป็นต้นไป	 โริงเรีิยนจะต้องใช้้หลักสูตริกลุ่มสาริะการิเรีิยนรู้ิคณิิตศาสตร์ิ	 (ฉบัับัปรัิบัปรุิง	 

พั.ศ.	 ๒๕๖๐)	 สสวิท.	 จึงได้จัดทำาหนังสือเรีิยนที�เป็นไปตามมาตริฐานหลักสูตริเพืั�อให้โริงเรีิยนได้ใช้้ 

สำาหรัิบัจัดการิเรีิยนการิสอนในชั้�นเรีิยน

	 หนังสือเรีิยนริายวิิช้าเพิั�มเติมคณิิตศาสตร์ิ	 ชั้�นมัธียมศึกษาปีที�	 ๔	 เล่ม	 ๑	 นี�	 มีผลการิเรีิยนรู้ิ 

และสาริะการิเรีิยนรู้ิเพิั�มเตมิที�คริอบัคลมุเนื�อหาบัางสว่ินที�ปริากฏิตามตวัิชี้�วัิดริายวิิช้าพืั�นฐานคณิิตศาสตริ์

ชั้�นมัธียมศึกษาปีที�	 ๔	 โดยเมื�อผู้เรีิยนเรีิยนริายวิิช้าเพิั�มเติมคณิิตศาสตริ์ทั�ง	 ๖	 เล่ม	 คริบัทุกชั้�นปี 

ในริะดับัชั้�นมัธียมศึกษาปีที�	 ๔	 -	 ๖	 แล้วิจะสามาริถบัริริลุผลสัมฤทธิี�ตามตัวิชี้�วัิดของริายวิิช้าพืั�นฐาน

คณิิตศาสตร์ิได้	และในขณิะเดียวิกันก็สามาริถต่อยอดเนื�อหาจากริายวิิช้าพืั�นฐานไปสู่เนื�อหาในริายวิิช้า

เพิั�มเติมได้โดยไม่ต้องเสียเวิลาเรีิยนซึ่ำ�าซึ่้อน	 ทั�งนี�	 หนังสือเรีิยนริายวิิช้าเพิั�มเติมคณิิตศาสตร์ิ	 เล่ม	 ๑	 นี�	 

มีเนื�อหาที�จำาเป็นที�ต้องเรีิยน	 ปริะกอบัด้วิยเรืิ�องเซึ่ต	 ตริริกศาสตร์ิ	 และจำานวินจริิง	 ซึึ่�งเป็นพืั�นฐาน 

ที�สำาคัญและเพีัยงพัอสำาหรัิบัการิศึกษาต่อในริะดับัอุดมศึกษาในด้านวิิทยาศาสตร์ิ	 หรืิอปริะกอบัอาชี้พั 

ในสาขาที�ใช้้วิิทยาศาสตร์ิเป็นฐาน	 เช่้น	 แพัทย์	 ทันตแพัทย์	 สัตวิแพัทย์	 เทคโนโลยีชี้วิภาพั	 วิิศวิกริริม	

สถาปัตยกริริม	เศริษฐศาสตร์ิ	พัาณิิช้ยศาสตร์ิ	ฯลฯ	โดยเน้นกริะบัวินการิคิดวิิเคริาะห์และการิแก้ปัญหา

เชื้�อมโยงควิามรู้ิสู่การินำาไปใช้้ในชี้วิิตจริิง	 ตลอดจนมีกิจกริริมที�ส่งเสริิมให้ผู้เรีิยนทำางานร่ิวิมกับัผู้อื�นได้

อย่างมีปริะสิทธิีภาพั	ริวิมทั�งสามาริถใช้้คณิิตศาสตร์ิเป็นเครืิ�องมือในการิเรีิยนรู้ิวิิทยาศาสตร์ิ	เทคโนโลยี

และศาสตริ์อื�น	 ๆ	 ที�เกี�ยวิข้อง	 อันเป็นริากฐานในการิพััฒนาทริัพัยากริบัุคคลของช้าติให้มีคุณิภาพัและ

พััฒนาเศริษฐกิจของปริะเทศ

	 การิจัดทำาหนังสือเรีิยนเล่มนี�	 ได้รัิบัควิามร่ิวิมมืออย่างดียิ�งจากผู้ทริงคุณิวุิฒิ	 นักวิิช้าการิอิสริะ	

คณิาจาริย์ทั�งหลาย	 ริวิมทั�งครูิผู้สอน	 นักวิิช้าการิ	 จากสถาบัันและสถานศึกษาทั�งภาครัิฐและเอกช้น	 

จึงขอขอบัคุณิทุกท่านไว้ิ	ณิ	ที�นี�	หากมีข้อเสนอแนะใดที�จะทำาให้หนังสือเรีิยนเล่มนี�มีควิามสมบูัริณ์ิยิ�งขึ�น

โปริดแจ้ง	สสวิท.	ทริาบัด้วิย	จะขอบัคุณิยิ�ง

(ศาสตราจารย์ชูกิจ ลิมปิจำานงค์)
ผู้อำานวยการสถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี

กระทรวงศึกษาธิการ
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ความรู้ก่อนหน้า

ความรู้ที่นักเรียนจ�าเป็นต้องมีก่อนที่จะเรียนบทนี้
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เสริมสมอง
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ตรวจสอบความรู้ความเข้าใจของตนเองได้
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แบบฝึกหัดท้ายบทแบ่งประเภทได้เป็น
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 ประสงค์เพือ่วดัความรูค้วามเข้าใจของนกัเรยีนตาม 
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เซต

บทที่ 1

 

การจััดกลุ่่�มสิ่่�งของสิ่ามารถพบได้ทั่ั�วไปในชีีว่ตประจัำวัน ตัวอย่�างเชี�น การจััดกลุ่่�มของหนังสิ่ือ
แย่กตามประเภทั่ของหนังสืิ่อในห้องสิ่มด่ การจัดักลุ่่�มของสิ่น่ค้้าตามหมวดหม่�ของสิ่น่ค้้าในร้านค้้า 
ซึ่่�งการจััดกลุ่่�มสิ่่�งของเหลุ่�านี� ทั่ำให้เก่ดค้วามเป็นระเบีย่บ ค้วามชีัดเจัน แลุ่ะมีค้วามสิ่ะดวกต�อ
การใชี้งาน

เมียนมา

ภาคกลาง

ภาคเหนือ

ตะวันตก

ภาคใต้

ภาค

ตะวันออก

ลาว

ภาคตะวันออก

เฉียงเหนือ
ภาค

อ่าวไทย

มาเลเซีย

ทะเล

อันดามัน

กัมพูชา

ประเทั่ศไทั่ย่มีแนวพรมแดนต่ดต�อกับประเทั่ศเพื�อนบ้าน
ถง่ 4 ประเทั่ศ ได้แก� ลุ่าว เมยี่นมา กัมพ่ชีา แลุ่ะมาเลุ่เซึ่ีย่ 
แลุ่ะมีอาณาเขตทั่างทั่ะเลุ่ทัั่�งฝั่งอันดามันแลุ่ะฝั่งอ�าวไทั่ย่ 
ทั่�าให้ประเทั่ศไทั่ย่มีค้วามหลุ่ากหลุ่าย่ทั่างวัฒนธรรม
แลุ่ะให ้ประสิ่บการณ์ทั่ �องเทั่ี�ย่วทั่ี�มี เอกลุ่ักษณ์ โดย่
  ภ่ม่ภาค้ทั่ี�ต่ดทั่ะเลุ่แต�ไม�ต่ดประเทั่ศเพื�อนบ้าน 
ค้ือ ภาค้กลุ่าง 
  ภ่ม่ภาค้ทั่ี�ต่ดประเทั่ศเพื�อนบ้านแต�ไม�ต่ดทั่ะเลุ่ 
ค้อื ภาค้เหนอืแลุ่ะภาค้ตะวันออกเฉยี่งเหนอื 
  ภ่ม่ภาค้ทั่ี�ต่ดทั่ะเลุ่แลุ่ะต่ดประเทั่ศเพื�อนบ้าน 
ค้อื ภาค้ตะวนัออก ภาค้ตะวนัตก แลุ่ะภาค้ใต้ 

ซึ่่�งสิ่ามารถเขีย่นแผนภาพแสิ่ดงการจััดกลุ่่�มภ่ม่ภาค้ของ
ประเทั่ศไทั่ย่ตามแนวพรมแดนทั่างภม่ศ่าสิ่ตร์ได้ดงัรป่ด้านลุ่�าง

การจััดกลุ่่�มภ่ม่ภาค้ของประเทั่ศไทั่ย่ดังตัวอย่�าง
ข้างต้นชี�วย่ให้ระบ่ลุ่ักษณะเฉพาะแลุ่ะลุ่ักษณะ
ทั่ี�ค้ลุ่้าย่ค้ลุ่่งของแต�ลุ่ะภ่ม่ภาค้ได้อย่�างชีัดเจัน 
ซึ่่�งเป็นประโย่ชีน์ในการก�าหนดแนวทั่างการพฒันา
ทั่ั�งทั่างการทั่�องเทีั่�ย่ว วัฒนธรรม แลุ่ะเศรษฐก่จั
ของประเทั่ศไทั่ย่ นอกจัากนี� ย่ังสิ่ามารถจััด
กลุ่่�มจัังหวัดตามแนวพรมแดนทั่างภ่ม่ศาสิ่ตร์ได้
ในทั่ำนองเดีย่วกัน 

ติดทะเลติดทะเล ติดประเทศเพื่อนบ้านติดประเทศเพื่อนบ้าน

ภาค้กลุ่าง

ภาค้ตะวันออก

ภาค้ตะวันตก

ภาค้ใต้

ภาค้เหนือ

 ภาค้
 ตะวันออก

     เฉีย่งเหนือ

บทที่ 1 | เซต

หนังสือเรียนรายวิชาเพิ่มเติมคณิตศาสตร์  ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 4  เล่ม 1

สถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี

2

1.1 เซต 

ในวิชาคณิตศาสตร์ ใช้ค�าว่า เซต (set) ในการกล่าวถึงกลุ่มของสิ่งต่าง ๆ และเมื่อกล่าวถึงกลุ่มใดแล้ว
สามารถทราบได้แน่นอนว่าสิ่งใดอยู่ ในกลุ่ม และสิ่งใดไม่อยู่ ในกลุ่ม เช่น
  เซตของชื่อวันในสัปดาห์ 
  เซตของค�าตอบของสมการ 2 4   0x − =  

เรียก สิ่งที่อยู่ ในเซต ว่า สมาชิก (element or member) เช่น
  เซตของชื่อวันในสัปดาห์ มีสมาชิก ได้แก่ จันทร์ อังคาร พุธ พฤหัสบดี ศุกร์ เสาร์ และอาทิตย์
  เซตของค�าตอบของสมการ 2 4   0x − =  มีสมาชิก ได้แก่ 2−  และ 2  

การเขียนแสดงเซตอาจเขียนได้สองแบบดังนี้
1) แบบแจกแจงสมาชิก เขียนสมาชิกทุกตัวของเซตลงในวงเล็บปีกกาและใช้เครื่องหมายจุลภาค (,) 
คั่นระหว่างสมาชิกแต่ละตัว เช่น 
  เซตของจ�านวนนับที่น้อยกว่า 5  เขียนได้ดังนี้ { }1, 2, 3, 4  
 
โดยทั่วไปจะแทนเซตด้วยอักษรภาษาอังกฤษตัวพิมพ์ใหญ่ เช่น , ,A B C  และแทนสมาชิกของเซต 
ด้วยตัวพิมพ์เล็ก เช่น , ,a b c  

ตัวอย่างเช่น { }, ,A a b c=  จะแทนเซต A  ซึ่งมีสมาชิก 3  ตัว ได้แก่ ,a b  และ c  
ให้ B  แทนเซตของจ�านวนเต็มที่ยกก�าลังสองแล้วได้ 16  เขียนเซต B  แบบแจกแจงสมาชิกได้ดังนี้
  { }4, 4B = −  อ่านว่า B  เป็นเซตที่มี 4−  และ 4  เป็นสมาชิก
  

ความรู้ก่อนหน้า

• ความรู้เกี่ยวกับจ�านวนและสมการในระดับมัธยมศึกษาตอนต้น

goo.gl/ZHStZ6

บทที่ 1 | เซต

หนังสือเรียนรายวิชาเพิ่มเติมคณิตศาสตร์  ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 4  เล่ม 1

สถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี

3



ในกรณทีีส่มาชกิของเซตมจี�านวนมาก การเขยีนเซตแบบแจกแจงสมาชกินัน้จะใช้จุดสามจุด ( )  เพ่ือ
แสดงว่ามีสมาชิกอื่น ๆ ซึ่งเป็นที่เข้าใจกันทั่วไปว่ามีอะไรบ้างอยู่ ในเซตนั้น เช่น เซต { }1, 2, 3, , 9  
สัญลักษณ์ “” แสดงว่ามี 4, 5, 6, 7 และ 8 เป็นสมาชิกของเซตนี้ด้วย
ให้  C  เป็นเซตของพยัญชนะในภาษาไทย เขียนเซต  C  แบบแจกแจงสมาชิก ได้ดังนี้
  C  = { ก, ข, ฃ, { }11, 13, 15, , 99B =  , ฮ }  
ให้  D  เป็นเซตของจ�านวนคู่ เขียนเซต  D  แบบแจกแจงสมาชิก ได้ดังนี้
  D  = {{ }, 6, 4, 2, 0, 2, 4, 6,− − − }

การเขียนเซตแบบแจกแจงสมาชิก ต้องเขียนสมาชิกแต่ละตัวเพียงครั้งเดียวเท่านั้น เช่น 
ให้  E  เป็นเซตของเลขโดดที่ปรากฏในจ�านวน 121 เขียนเซต  E  แบบแจกแจงสมาชิก ได้ดังนี้
  E  = {{ }1, 2}

2) แบบบอกเงื่อนไขของสมาชิก ใช้ตัวแปรแทนสมาชิกแล้วบรรยายสมบัติหรือเงื่อนไข เช่น
  F = { |x x  เป็นจ�านวนนับที่มีหลักเดียว}
อ่านว่า F  เป็นเซตซึ่งประกอบด้วยสมาชิก x โดยที่ x เป็นจ�านวนนับที่มีหลักเดียว 
เครื่องหมาย “ | ” แทนค�าว่า “โดยที”่ ซึ่งอาจจะใช้ “ : ” แทน

ส่วนเซต B  และ C  ในตัวอย่างที่กล่าวมาแล้ว สามารถน�ามาเขียนแบบบอกเงื่อนไขของสมาชิก โดย
เขียนได้เป็น
  { |B x x=  เป็นจ�านวนเต็ม และ }2 16x = } 
  { |C x x=  เป็นพยัญชนะในภาษาไทย}

ก�าหนดให้ 12,
2

G  =  
 

 จะเห็นว่า 2  และ 1
2

 ต่างก็เป็นสมาชิกของเซต G  

ค�าว่า “เป็นสมาชิกของ” หรือ “อยู่ ใน” เขียนแทนด้วยสัญลักษณ์ “∈” เช่น 
  2  เป็นสมาชิกของเซต G  หรือ 2  อยู่ ในเซต G  เขียนแทนด้วย 2 G∈

ค�าว่า “ไม่เป็นสมาชิกของ” เขียนแทนด้วยสัญลักษณ์ “{ }1, 2 A∉” เช่น 

  1
3  ไม่เป็นสมาชิกของเซต G  หรือ 1

3  ไม่อยู่ ในเซต G  เขียนแทนด้วย 1
3
1
3

G∉  

{
{
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ตัวอย่างที่ 1

ให้ { }0, 1, 2A = จงพิจารณาว่าข้อความต่อไปนี้เป็นจริงหรือเท็จ 
1) 0 A∈   
2) { }0 A∈
3) { }1, 2 A∉

วิธีท�า A เป็นเซตที่มีจ�านวนสมาชิก 3  ตัว ได้แก่ 0, 1 และ 2  ดังนั้น
  1) เป็นจริง 
  2) เป็นเท็จ 
  3) เป็นจริง              

เรียกเซตที่ไม่มีสมาชิก ว่า เซตว่าง (empty set or null set)
เขียนแทน เซตว่าง ด้วยสัญลักษณ์ “ }  }” หรือ “∅” เช่น
ให้ { |A x x=  เป็นจ�านวนจริง และ }1x x+ =  จะได้ A = ∅

การหาจ�านวนสมาชิกของเซตท่ีมีสมาชิกไม่มากนกั สามารถท�าได้โดยการเขยีนเซตแบบแจกแจงสมาชิก  
แล้วแจงนับจ�านวนสมาชิกทั้งหมด

ตัวอย่างที่ 2

จงหาจ�านวนสมาชิกของเซตต่อไปนี้ 
1) ∅
2) { |A x x=  เป็นพยัญชนะในภาษาไทย}
3) { |B x x=  เป็นจ�านวนคี่บวกที่มีสองหลัก}

วิธีท�า  1) เนื่องจากเซตว่างไม่มีสมาชิก จะได้ว่าเซตว่างมีสมาชิก 0  ตัว
  2) เขียนเซต A  แบบแจกแจงสมาชิก ดังนี้
   A = } ก, ข, ฃ, { }11, 13, 15, , 99B =  , ฮ } 
   จะได้ว่า A  มีจ�านวนสมาชิก 44  ตัว 
  3) เขียนเซต B  แบบแจกแจงสมาชิก ดังนี้
   { }11, 13, 15, , 99B =   
   จากการแจงนับสมาชิกในเซต B  จะได้ว่า B  มีจ�านวนสมาชิก 45  ตัว 
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เซตจ�ากัดและเซตอนันต์ 
เซตที่มีจ�านวนสมาชิกเป็นจ�านวนเต็มบวกใด ๆ หรือศูนย์ 
เรียกว่า เซตจ�ากัด (finite set) ตัวอย่างของเซตจ�ากัด เช่น

  } }1, 2, 3, ... , 20

  } |x x  เป็นชื่อจังหวัดในประเทศไทย}
  }  }

เซตที่ไม่ใช่เซตจ�ากัด เรียกว่า เซตอนันต์ (infinite set) 
ตัวอย่างของเซตอนันต์ เช่น 
  { }1, 2, 3,

  1 1 11, , , ,
2 4 8

 
 
 



  } |x x  เป็นจ�านวนเต็ม}

เอกภพสัมพัทธ์ 
ในการเขยีนเซตจะต้องก�าหนดเซตทีบ่่งบอกถงึขอบเขตของส่ิงทีจ่ะพิจารณา เรียกเซตนีว่้า เอกภพสมัพทัธ์  
(relative universe) ซึ่งมักเขียนแทนด้วย U  โดยมีข้อตกลงว่า เมื่อกล่าวถึงสมาชิกของเซตใด ๆ จะ 
ไม่กล่าวถึงสิ่งอื่นที่นอกเหนือจากสมาชิกในเอกภพสัมพัทธ์

ก�าหนดให้ U  คือ เซตของจ�านวนจริง
   { }2| 4A x x= =
และ  { }3| 1B x x= = −  
จะได้ { }2, 2A = −  และ { }1B = −
แต่ถ้าก�าหนดให้ U  คือ เซตของจ�านวนเต็มบวก
จะได้ { }2A =  และ B = ∅  

เอกภพสัมพัทธ์ที่พบบ่อย ได้แก่
    แทนเซตของจ�านวนนับ
    แทนเซตของจ�านวนเต็ม 

Georg Cantor (ค.ศ. 1845–1918) 
นักคณิตศาสตร์ชาวเยอรมัน ผู ้ได้รับ 
การยกย่องว่าเป็นบิดาของทฤษฎีเซต  
(set theory) เป ็นคนแรกที่ศึกษา 
เซตอนันต์ โดยจัดจ�าแนกเซตอนันต ์
ออกเป็นเซตนับได้ (countable set)  
และเซตนับไม่ได้ (uncountable set) 
รวมท้ังพิสูจน์ว่าเซตของจ�านวนจริง 
เป็นเซตนับไม่ได้ 

เสริมสมอง : Georg Cantor
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    แทนเซตของจ�านวนตรรกยะ 
  '  แทนเซตของจ�านวนอตรรกยะ 
    แทนเซตของจ�านวนจริง

บางครั้งเพื่อความสะดวก จะระบุเอกภพสัมพัทธ์ลงในการเขียนเซตแบบบอกเงื่อนไข เช่น 
  { }2| 4A x x= ∈ =

  { }2| 4B x x= ∈ =

จะได้ว่า { }2A =  แต่ { }2, 2B = −

หมายเหตุ  ถ้ากล่าวถึงเซตของจ�านวน และไม่ได้ก�าหนดว่าเซตใดเป็นเอกภพสัมพัทธ์ ในระดับชั้นนี้ 
    ให้ถือว่าเอกภพสัมพัทธ์ คือ เซตของจ�านวนจริง

เซตที่เท่ากัน 

ก�าหนดให้ { }0, 1, 2, 3A =  และ { }1, 0, 3, 2B =  เซตทั้งสองนี้มีสมาชิกเหมือนกันทุกตัวแม้ล�าดับ
ของสมาชิกจะต่างกันก็ถือว่าเซตทั้งสองคือเซตเดียวกัน หรือกล่าวได้ว่า เซต A  กับ เซต B  เป็นเซตที่ 
เท่ากัน (equal sets or identical sets) หรือเซต A  เท่ากับ เซต B  เขียนแทนด้วย A B=

เซต A  เท่ากับ เซต B  หมายถึง สมาชิกทุกตัวของเซต A  เป็นสมาชิกของเซต B  และ
สมาชิกทุกตัวของเซต B  เป็นสมาชิกของเซต A

บทนิยาม 1

เซต A  ไม่เท่ากับ เซต B  หมายความว่า มีสมาชิกอย่างน้อยหนึ่งตัวของเซต A  ที่ไม่ใช่สมาชิกของเซต 
B  หรือมีสมาชิกอย่างน้อยหนึ่งตัวของเซต B  ที่ไม่ใช่สมาชิกของเซต A  เขียนแทนด้วย A B≠  เช่น
  { }1, 2, 3A =  และ { }1, 2B =

  จะเห็นว่า 3 A∈  แต่ 3 B∉

  ดังนั้น A B≠

บทที่ 1 | เซต
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ตัวอย่างที่ 3

จงพิจารณาว่าเซตในข้อใดบ้างเท่ากันและเซตในข้อใดบ้างไม่เท่ากัน
1) { }1, 2, 3A =

 { }3, 2, 1B =

2) { }, , ,C p o s t=  

 { }, , ,D s t o p=

3) { }, , ,E i d e a=

 { }, ,F a i d=   

วิธีท�า 1) A B=  เพราะสมาชิกทุกตัวของเซต A  เป็นสมาชิกของเซต B
      และสมาชิกทุกตัวของเซต B  เป็นสมาชิกของเซต A
  2) C D=  เพราะสมาชิกทุกตัวของเซต C  เป็นสมาชิกของเซต D

      และสมาชิกทุกตัวของเซต D  เป็นสมาชิกของเซต C

  3) E F≠   เพราะ e E∈  แต่ e F∉       

ตัวอย่างที่ 4

ให ้ A = } |x x  เป ็นจ�านวนคู ่ }, B = } |x x  เป ็นจ�านวนคี่บวก } และ { }1, 3, 5, 7,C = 
  

จงพิจารณาว่าเซตคู่ ใดบ้างเท่ากันและเซตคู่ ใดบ้างไม่เท่ากัน

วิธีท�า เขียนเซต A  และ B  แบบแจกแจงสมาชิกได้ดังนี้
  { }, 4, 2, 0, 2, 4,A = − −   และ { }1, 3, 5, 7,B =   
  จะได้ A B≠  เพราะมีสมาชิกของเซต A  ที่ไม่เป็นสมาชิกของเซต B
       เช่น 0 A∈  แต่ 0 B∉

    B C=  เพราะสมาชิกทุกตัวของเซต B  เป็นสมาชิกของเซต C

       และสมาชิกทุกตัวของเซต C  เป็นสมาชิกของเซต B
  และ  A C≠  เพราะ A B≠  แต่ B C=      

บทที่ 1 | เซต
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แบบฝึกหัด 1.1ก

1. จงเขียนเซตต่อไปนี้แบบแจกแจงสมาชิก
 1)  เซตของสระในภาษาอังกฤษ
 2)  เซตของจ�านวนคู่บวกที่น้อยกว่า 10
  3)  เซตของจ�านวนเต็มบวกที่มีสองหลัก
  4)  เซตของจ�านวนเต็มที่มากกว่า 100
  5)  เซตของจ�านวนเต็มลบที่มากกว่า –100
  6)  { |x x  เป็นจ�านวนเต็มที่มากกว่า 3 และน้อยกว่า 10}
  7)  { |x x  เป็นจ�านวนเต็มที่อยู่ระหว่าง 0 กับ 1}
  8)  เซตของจ�านวนเต็มลบที่มีค่ามากกว่า 5
  9)  เซตของจ�านวนเต็มที่ยกก�าลังสองแล้วได้ 196
 10)  เซตของชื่อจังหวัดในประเทศไทยที่ขึ้นต้นด้วยพยัญชนะ “ช”

2.  จงเขียนเซตต่อไปนี้แบบบอกเงื่อนไขของสมาชิก
 1) { }1, 3, 5, 7, 9

 2) { }, 2, 1, 0, 1, 2,− − 

 3)  { }1, 4, 9, 16, 25, 36,

 4)  { }10, 20, 30,

ตัวอย่างที่ 5

ให้ { }2, 4, 6, , 16S =   และ { |T x x= เป็นจ�านวนคู่บวกที่น้อยกว่า }20
จงพิจารณาว่าเซต S เท่ากับเซต T หรือไม่

วิธีท�า จะเห็นว่า 18 T∈  แต่ 18 S∉

  ดังนั้น S T≠               

บทที่ 1 | เซต
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3.  จงบอกจ�านวนสมาชิกของเซตต่อไปนี้
 1) { }1234A =

 2) { }0, 1, 2, 3, 4B =

 3) { }, , , , , ,C a b c de f gh ijk=

 4) { |D x x=  เป็นจ�านวนเต็มบวกที่อยู่ระหว่าง 10  และ }20

 5) { |E x x=  เป็นจ�านวนเต็มบวกและน้อยกว่า }0

4. ให้ { , , , }A a b c d=  จงพิจารณาว่าข้อความต่อไปนี้เป็นจริงหรือเท็จ 
 1) { }a A∈

 2) { , }b c A∉

 3) A∅∈

5. เซตต่อไปนี้ เซตใดเป็นเซตว่าง
 1) { | 3 4}x x∈ < <

 2) { |x x  เป็นจ�านวนเฉพาะที่มากกว่า 3  แต่น้อยกว่า }10

 3) 2{ | 1}x x∈ =

 4) 2{ | 3 2 0}x x x∈ + + =

 5)  2{ | 3 2 0}x x x∈ + + =

6.  เซตต่อไปนี้ เซตใดเป็นเซตจ�ากัด เซตใดเป็นเซตอนันต์
 1) } |x x  เป็นจ�านวนคู}่
 2) { }1, 2, 3, , 100

 3) { 1x x
n

=  เมื่อ }n∈

 4) { 1x x
n

=  เมื่อ n∈  และ }999n <  

 5) } |x∈ 3  หาร x ลงตัว}
 6) } | 200x x∈ <  และ 3  หาร x ลงตัว}

บทที่ 1 | เซต
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7. จงพิจารณาว่าเซตในข้อใดบ้างเท่ากันและเซตในข้อใดบ้างไม่เท่ากัน
 1) A  =  { }0, 1, 3, 7  
   B  =  { | 10}x x∈ <  
 2) A  =  { |x x  เป็นจ�านวนคู่ที่น้อยกว่า }10

   B  =  { }2, 4, 6, 8

 3) A  =  { }7, 14, 21, , 343

    B  =  { | 7x x n=  เมื่อ n∈  และ }50n <

 4) A  =  1{ | 1x x
n

= −  เมื่อ }n∈

    B  =  1 2 3 40, , , , ,
2 3 4 5

 
 
 



 5) A  =  2{ | 36}x x∈ =

   B  =  { }6   

8. ให้ A  =  } |x x  เป็นพยัญชนะในค�าว่า “กรรมกร”}
   B  =  } |x x  เป็นพยัญชนะในค�าว่า “มรรคา”}
   C  =  } |x x  เป็นพยัญชนะในค�าว่า “มกราคม”}
   D  =  } |x x  เป็นพยัญชนะในค�าว่า “รากไม”้}
 จงพิจารณาว่าเซตคู่ ใดบ้างเท่ากัน

บทที่ 1 | เซต
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สับเซต 
ก�าหนดให้ { }7, 8A =  และ { }1, 3, 5, 7, 8B =  สมาชิกทั้งหมดของเซต A  คือ 7  และ 8  ซึ่งต่างก็
เป็นสมาชิกของเซต B  ในกรณีเช่นนี้กล่าวได้ว่าเซต A  เป็นสับเซต (subset) ของเซต B

เซต A  เป็นสับเซตของเซต B  ก็ต่อเมื่อ สมาชิกทุกตัวของเซต A  เป็นสมาชิกของเซต B

บทนิยาม 2

เซต A  เป็นสับเซตของเซต B  เขียนแทนด้วย A B⊂

เซต A  ไม่เป็นสับเซตของเซต B  ก็ต่อเมื่อ มีสมาชิกอย่างน้อยหนึ่งตัวของเซต A  
ที่ไม่เป็นสมาชิกของเซต B  โดยเซต A  ไม่เป็นสับเซตของเซต B  เขียนแทนด้วย A B⊄  

หมายเหตุ  1) เซตทุกเซตเป็นสับเซตของตัวเอง นั่นคือ ถ้าเซต A  เป็นเซตใด ๆ แล้ว A A⊂

    2) เซตว่างเป็นสับเซตของเซตทุกเซต นั่นคือ ถ้าเซต A  เป็นเซตใด ๆ แล้ว A∅ ⊂

ตัวอย่างที่ 6

จากเซต A  และ B  ทีก่�าหนดให้ในแต่ละข้อต่อไปนี ้จงพิจารณาว่า เซต A  เป็นสับเซตของเซต B  หรือไม่  
และเซต B  เป็นสับเซตของเซต A  หรือไม่
1) { }1A =  และ { }0, 1, 2B =

2) { }3, 4, 5, 6A =  และ { }0, 1, 2, 3, 4, 5B =

3) { }1, 3, 5, 7, 9,A =   และ { | 2 1B x x n= = −  เมื่อ }n∈  

วิธีท�า  1) จะเห็นว่า สมาชิกทุกตัวของเซต A  เป็นสมาชิกของเซต B  ดังนั้น A B⊂

   และมี 0  เป็นสมาชิกของเซต B  แต่ไม่เป็นสมาชิกของเซต A  ดังนั้น B A⊄

  2) จะเห็นว่า มี 6  เป็นสมาชิกของเซต A  แต่ไม่เป็นสมาชิกของเซต B  ดังนั้น A B⊄

   และมี 0  เป็นสมาชิกของเซต B  แต่ไม่เป็นสมาชิกของเซต A  ดังนั้น B A⊄

  3) เขียนเซต B  แบบแจกแจงสมาชิก ได้ดังนี้ { }1, 3, 5, 7, 9,B =   
   จะเห็นว่า สมาชิกทุกตัวของเซต A  เป็นสมาชิกของเซต B  ดังนั้น A B⊂

   และสมาชิกทุกตัวของเซต B  เป็นสมาชิกของเซต A  ดังนั้น B A⊂   

บทที่ 1 | เซต
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จากการสังเกต ถ้า A B⊂  และ B A⊂  แล้ว A B=

และ   ถ้า A B=  แล้ว A B⊂  และ B A⊂  
ดังนั้น    A B⊂  และ B A⊂  ก็ต่อเมื่อ  A B=

ตัวอย่างที่ 7

ก�าหนดให้ { }1, 2, 3A =  จงหาสับเซตที่เป็นไปได้ทั้งหมดของเซต A

วิธีท�า  สับเซตที่เป็นไปได้ทั้งหมดของเซต A  คือเซตทั้งหมดที่มีสมาชิกเป็นสมาชิกของเซต A  ได้แก่
  1) { }1  2) { }2  
  3) { }3  4) { }1, 2
  5) { }1, 3  6) { }2, 3
  7) { }1, 2, 3  หรือ A   8)  ∅     

เพาเวอร์เซต
เรยีกเซตของสบัเซตทัง้หมดของเซต A  ว่า เพาเวอร์เซต (power set) ของเซต A  เขยีนแทนด้วย ( )P A  

ตัวอย่างเช่น ถ้า { }1, 2, 3A =  แล้ว ( ) { } { } { } { } { } { } { }{ }, 1 , 2 , 3 , 1, 2 , 1, 3 , 2, 3 , 1, 2, 3P A = ∅

   ถ้า { }, , ,B a b c d=  แล้ว ( ) { } { } { } { } { } { }{ , , , , , , , , ,P B a b c d a b a c= ∅

  { } { } { } { } { }, , , , , , , , , , ,a d b c b d c d a b c

  { } { } { } { }}, , , , , , , , , , , ,a b d a c d b c d a b c d

ในตัวอย่างข้างต้น A  มีสมาชิก 3  ตัว ( )P A  มีสมาชิก 8  ตัว และ
     B  มีสมาชิก 4  ตัว ( )P B  มีสมาชิก 16  ตัว

ข้อสังเกต  ถ้า A  มีสมาชิก n  ตัว จะได้ว่า ( )P A  มีสมาชิก 2n  ตัว

บทที่ 1 | เซต
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แบบฝึกหัด 1.1ข

1.  ให้ { }2, 4, 6, 8A =  จงพิจารณาว่าข้อความต่อไปนี้เป็นจริงหรือเท็จ
 1) 6 A∈   2) 2 A⊂  
 3) { }8 A∈  4) A∅ ⊂  
  5) { }2, 4 A⊂  6) { }4, 6, 8 A⊄

2. ให้ { |A x x=  เป็นจ�านวนคูบ่วก และ }5 3x − < , { }| 8B x x= ∈ <  และ { }2, 4C =  
 จงพิจารณาว่าเซตคู่ ใดบ้างที่มีความสัมพันธ์เป็นสับเซต

3.  ก�าหนดให้ { }1, 3, 5, 7, 9, 11X =  และ { | 2 1Y x x n= = +  เมื่อ }{0, 1, 2, 3, 4, 5}n∈
 จงพิจารณาว่าข้อความต่อไปนี้เป็นจริงหรือเท็จ 
 1) X Y⊂       2) Y X⊂      3) X Y=

4. จงหาสับเซตทั้งหมดของเซตต่อไปนี้
  1) { }1        2)  { }1, 2      3) { }1, 0, 1−  
 4) { },x y       5) { }, ,a b c     6) ∅

5. จงหาเพาเวอร์เซตของแต่ละเซตต่อไปนี้
  1) { }5       2) { }0, 1  
 3) { }2, 3, 4      4) ∅

บทที่ 1 | เซต
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แผนภาพเวนน์ 
การเขียนแผนภาพแสดงเซตจะช่วยให้ความคิดเก่ียวกับเซตชัดเจนขึ้น ในหนังสือเรียนเล่มนี้จะเรียก
แผนภาพแสดงเซตว่า แผนภาพเวนน์ (Venn diagram) การเขียนแผนภาพมักจะแทนเอกภพสัมพัทธ์ 
U  ด้วยรูปสี่เหลี่ยมผืนผ้าหรือรูปปิดใด ๆ ส่วนเซตอื่น ๆ ซึ่งเป็นสับเซตของ U  นั้น อาจเขียนแทนด้วย
วงกลม วงรี หรือรูปปิดใด ๆ 

กำาหนดให้ U  แทนเอกภพสัมพัทธ์ และ ,A B  เป็นสับเซตของ U  พิจารณาแผนภาพเวนน์ ดังนี้

U
A B

รูปที่ 1

จากรูป 
เซต A  และ B  ไม่มีสมาชิกร่วมกัน  
เรียกเซตที่ไม่มีสมาชิกร่วมกันเลยว่า  
เซตไม่มีส่วนร่วม (disjoint sets)

U
A B

รูปที่ 2

จากรูป 
เซต A  และ B  มีสมาชิกบางส่วนร่วมกัน  
มีสมาชิกบางตัวของเซต A  ไม่เป็นสมาชิกของ                                                            
เซต B                                             
และมีสมาชิกบางตัวของเซต B  ไม่เป็นสมาชิก
ของเซต A  

บทที่ 1 | เซต
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U
A

B

รูปที่ 3

จากรูป 
สมาชิกทุกตัวของเซต B  เป็นสมาชิกของเซต A   
นั่นคือ B A⊂

U
A B

รูปที่ 4

จากรูป 
สมาชิกทุกตัวของเซต A  เป็นสมาชิกของเซต B  
และสมาชิกทุกตัวของเซต B  เป็นสมาชิกของ 
เซต A   
นั่นคือ A B=

แผนภาพส�าหรับ 4 เซต แบ่งเอกภพสัมพัทธ์ออกเป็นบริเวณได้มากที่สุด 16 บริเวณ ซึ่งอาจเขียนแผนภาพได้ดังรูป

U U U

เสริมสมอง : แผนภาพส�าหรับ 4 เซต
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ตัวอย่างที่ 8

ก�าหนดให้ { }1, 2, 3, 4A =  และ { }3, 4, 5, 6B =  จงเขียนแผนภาพเวนน์แสดงเซตทั้งสอง

วิธีท�า จากสิ่งที่ก�าหนดให้ เซต A  และ B  มีสมาชิกร่วมกันคือ 3 และ 4 
  เขียนแผนภาพเวนน์แสดงเซต A  และ B  ได้ดังนี้

          

ตัวอย่างที่ 9

ก�าหนดแผนภาพดังนี้ 

U
A B

จงหา
1) จ�านวนสมาชิกในเซต A  
2) จ�านวนสมาชิกที่อยู่ทั้งในเซต A  และ B
3) สมาชิกที่ไม่อยู่ ในเซต A  และไม่อยู่ ในเซต B
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วิธีท�า 1) จากแผนภาพ จะได้ { }, 2, 3, 4, 5, 7A c=  ดังนั้น เซต A  มีสมาชิก 6 ตัว
  2) สมาชิกที่อยู่ทั้งในเซต A  และ B  คือ 2, 5 และ 7 มีทั้งหมด 3 ตัว
  3) สมาชิกที่ไม่อยู่ในเซต A  และไม่อยู่ในเซต B  คือ ,x b  และ 8  

ตัวอย่างที่ 10

ก�าหนดให้ { }1, 2, 3, 4, 5A = , { }4, 5, 6, 7B =  และ { }3, 5, 7, 8C =

จงเขียนแผนภาพเวนน์แสดงเซตทั้งสาม

วิธีท�า จากสิ่งที่ก�าหนดให้ จะได้ 5  เป็นสมาชิกของเซต ,A B  และ C  
  4  เป็นสมาชิกของเซต A  และ B  แต่ไม่เป็นสมาชิกของเซต C

  3  เป็นสมาชิกของเซต A  และ C  แต่ไม่เป็นสมาชิกของเซต B
  7  เป็นสมาชิกของเซต B  และ C  แต่ไม่เป็นสมาชิกของเซต A
  เขียนแผนภาพเวนน์แสดงเซต ,A B  และ C  ได้ดังนี้ 

        

A B

C

1
2

3

4

5

6

7

8

U
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 ตัวอย่างที่ 11

ก�าหนดให้ U  เปน็เซตของจ�านวนนบั { }1, 2, 3, 4, 5, 6, 7A = , { }2, 4, 6B =  และ { }1, 3, 5C =  
จงเขียนแผนภาพเวนน์แสดงเซตทั้งสาม

วิธีท�า จากสิ่งที่ก�าหนดให้ จะได้ ,B A C A⊂ ⊂  แต่เซต B และ C ไม่มีสมาชิกร่วมกัน
  เขียนแผนภาพเวนน์แสดงเซต A, B และ C ได้ดังนี้ 

        

4

A
B
2

7

U

1

C

6 3 5
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1. ก�าหนดให้  { }1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9, 10U =   
    { }2, 4, 6A =  
    { }1, 3, 5, 9B =

 จงเขียนแผนภาพเวนน์แสดงเซต A  และ B

2.  จงเขียนแผนภาพเวนน์แสดงเซตต่อไปนี้ เมื่อก�าหนดให้ U  เป็นเซตของจ�านวนนับ
  1) A  =  { }1, 2, 3, 4, , 10   
   B  =  { }1, 3, 5, 7, 9
  2) A  =  { }1, 2, 3, 4, , 10

  B  =  { }1, 3, 5, 7, 9
  C  =  { }1, 3, 5
  3) A  =  { }1, 2, 3, 4, , 10

   B  =  { }1, 3, 5
   C  =  { }2, 5, 6

3. ก�าหนดแผนภาพดังนี้ 

A B

U

x
y

b

z ca

d e

 จงหา
 1) จ�านวนสมาชิกที่อยู่ ในเซต A  แต่ ไม่อยู่ ในเซต B
 2) จ�านวนสมาชิกที่ ไม่อยู่ ในเซต A  และไม่อยู่ ในเซต B
 3) จ�านวนสมาชิกที่อยู่ทั้งในเซต A  และ B

แบบฝึกหัด 1.1ค
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1.2 การด�าเนินการระหว่างเซต
จะสามารถสร้างเซตใหม่จากเซตที่ก�าหนดให้ ซึ่งมีเอกภพสัมพัทธ์เดียวกันได้ดังนี้

  1.2.1 อินเตอร์เซกชัน 
  เมื่อก�าหนด { }1, 2, 3, 4A =  และ { }2, 4, 6, 8B =  สร้างเซต C  ที่มีสมาชิกเป็นสมาชิก 
  ของทั้งเซต A  และ B  ได้ดังนี้ { }2, 4C =

  จะเห็นว่า สมาชิกแต่ละตัวของเซต C  เป็นสมาชิกของทั้งเซต A  และ B  เรียกเซต C  ว่า 
  อินเตอร์เซกชัน (intersection) ของเซต A  และ B  เขียนแทนด้วย A B∩

A B∩  =  { |x x A∈  และ x B∈ }

บทนิยาม 3

  อาจเขียนแสดง A B∩  ได้ด้วยแผนภาพ ดังนี้

 
A B U

ส่วนที่แรเงาคือ A B∩

รูปที่ 5
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ตัวอย่างที่ 12

  ให้ { }0, 1, 2, 3A =  และ { }0, 3, 5B =  จงหา A B∩  

  วิธีท�า เซต A และ B มีสมาชิกร่วมกัน คือ 0 และ 3 
    ดังนั้น { }0, 3A B∩ =          

  
ตัวอย่างที่ 13

  ให้ { } { }0, 1, 2, 3 , 0, 1, 2, 3, 4A B= =  และ { }0C =  จงหา ,A B A C∩ ∩  
  และ B C∩

  วิธีท�า เซต A  และ B  มีสมาชิกร่วมกัน คือ 0, 1, 2 และ 3 
    ดังนั้น { }0, 1, 2, 3A B∩ =

    เซต A  และ C  มีสมาชิกร่วมกัน คือ 0

    ดังนั้น { }0A C∩ =  
    เซต B  และ C  มีสมาชิกร่วมกัน คือ 0

    ดังนั้น { }0B C∩ =          

  
ตัวอย่างที่ 14

  ให้ { }2, 3, 5, 7A =  และ { }1, 2, 3, 4, 5, 6, 7,B =   จงหา A B∩

  วิธีท�า เซต A  และ B  มีสมาชิกร่วมกัน คือ 2, 3, 5 และ 7 
    ดังนั้น { }2, 3, 5, 7A B A∩ = =     

  
ตัวอย่างที่ 15

  ให้ { }0, 1, 2, 3A =  และ { }4, 5B =  จงหา A B∩  

  วิธีท�า เซต A  และ B  ไม่มีสมาชิกร่วมกัน 
    ดังนั้น A B∩ =∅           
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ตัวอย่างที่ 16

  ก�าหนดแผนภาพดังนี้ 

2

3
51

4

A B
U

  จงหา A B∩

  วิธีท�า  จากแผนภาพ เซต A  และ B  มีสมาชิกร่วมกัน คือ 2  และ 3  
    ดังนั้น { }2, 3A B∩ =          
 
  
  

ตัวอย่างที่ 17

  ก�าหนดแผนภาพดังนี้ 

A B
U

  จงหา A B∩

  วิธีท�า  จากแผนภาพ เซต A  และ B  ไม่มีสมาชิกร่วมกัน ดังนั้น A B∩ =∅  
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ตัวอย่างที่ 18

  ก�าหนดแผนภาพดังนี้ 

A

B

3 4
6

1 9
10

2
7

5

8

U

  จงหา A B∩

  วิธีท�า  จากแผนภาพ เซต A  และ B  มีสมาชิกร่วมกัน คือ 3, 4  และ 6  
    ดังนั้น { }3, 4, 6A B∩ =         
 

  1.2.2 ยูเนียน
  ให้ { }2, 3, 4A =  และ { }3, 4, 8, 9B =  สร้างเซต C ซ่ึงเป็นเซตใหม่ โดยท่ีสมาชิกของเซต C  
  เป็นสมาชิกของเซต A  หรือเซต B  หรือทั้งสองเซตได้ดังนี้
    { }2, 3, 4, 8, 9C =   
  เรียกเซต C ว่า ยูเนียน (union) ของเซต A  และ B  เขียนแทนด้วย A B∪

A B∪  =  { |x x A∈  หรือ x B∈ }

บทนิยาม 4

  หมายเหตุ ในทางคณิตศาสตร์ “หรือ” หมายถึง อย่างใดอย่างหนึ่งหรือทั้งสองอย่าง 
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  อาจเขียนแสดง A B∪  ได้ด้วยแผนภาพ ดังนี้

  
 ส่วนที่แรเงาคือ A B∪

 รูปที่ 6

  
ตัวอย่างที่ 19

  ให้ { }0, 1, 2, 3A =  และ { }1, 3, 5, 7B =  จงหา A B∪  

  วิธีท�า A B∪  เกิดจากการน�าสมาชิกของเซต A และ B มาเขียนไว้ด้วยกัน
    ดังนั้น { }0, 1, 2, 3, 5, 7A B∪ =       

  
ตัวอย่างที่ 20

  ให้ { }1, 2, 3, 4A =  และ { }1, 2, 3, 4, 5, 6B =  จงหา A B∪  

  วิธีท�า A B∪  เกิดจากการน�าสมาชิกของเซต A และ B มาเขียนไว้ด้วยกัน  
    ดังนั้น { }1, 2, 3, 4, 5, 6A B B∪ = =     

Giuseppe Peano (ค.ศ. 1858 – 1932)

นกัคณติศาสตรช์าวอติาล ีเปน็คนแรกที่
น�าสญัลกัษณม์าใชใ้นการศกึษาเรือ่งเซต 
เช่น สัญลักษณ์แทนอินเตอร์เซกชัน 
( )∩  และยูเนียน ( )∪  

เสริมสมอง : Giuseppe Peano
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ตัวอย่างที่ 21

  ก�าหนดแผนภาพดังนี้ 

  จงหา A B∪

  วิธีท�า  จากแผนภาพ จะได้ { }2, 3, 5A B∪ =     

  
ตัวอย่างที่ 22

  ก�าหนดแผนภาพดังนี้

2

3

5

6

9

87 10

1
4

A

  จงหา A B∪

  วิธีท�า  จากแผนภาพ จะได้ { }1, 3, 4, 6, 9A B B∪ = =   
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  1.2.3 คอมพลีเมนต์
  ให้ A  เป็นเซตที่มี U  เป็นเอกภพสัมพัทธ์ เรียกเซตซึ่งประกอบด้วยสมาชิกที่เป็นสมาชิกของ  
  U  แต่ไม่เป็นสมาชิกของเซต A  ว่า คอมพลีเมนต์ (complement) ของเซต A  เม่ือเทียบกับ U   
  หรือคอมพลีเมนต์ของเซต A  เขียนแทนคอมพลีเมนต์ของเซต A  ด้วย A′  

A′ = { |x x U∈  และ }x A∉

บทนิยาม 5

  หมายเหตุ ในหนังสือบางเล่มอาจใช้สัญลักษณ์อื่นแทน A′  เช่น ( ), , ,cA A A C A  

  อาจเขียนแสดง A′  ได้ด้วยแผนภาพ ดังนี้

A

ส่วนที่แรเงาคือ A′

รูปที่ 7

  
ตัวอย่างที่ 23

  ให้ { }0, 1, 2, 3, 4, 5U =  และ { }0, 2A =  จงหา A′  

  วิธีท�า เนื่องจาก 1, 3, 4  และ 5  เป็นสมาชิกของ U  แต่ไม่เป็นสมาชิกของเซต A  
    ดังนั้น  { }1, 3, 4, 5A′ =         
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ตัวอย่างที่ 24

  ให้ { } { }0, 1, 2, 3, 4 , 0, 2, 4U A= =  และ { }3, 4B =  จงหา A′  และ B′  

  วิธีท�า จะได้ { }1, 3A′ =  และ { }0, 1, 2B′ =     

  
ตัวอย่างที่ 25

  ให้ { }0, 1, 2, 3,U =   และ { }0, 2, 4, 6,C =   จงหา C′  

  วิธีท�า จะได้  { }1, 3, 5,C′ =   หรือ C′ = { |x x U∈  และ x  เป็นจ�านวนคี}่ 

  
ตัวอย่างที่ 26

  ก�าหนดแผนภาพดังนี้ 

2
3

5

6

1

4

A

  จงหา A′  และ B′

  วิธีท�า  จากแผนภาพ จะได้ { }1, 5, 6A′ =  และ { }1, 2, 4, 5B′ =   
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  1.2.4 ผลต่างระหว่างเซต
  ผลต่างระหว่างเซต (difference of sets) ของเซต A  และ B  หมายถึง เซตที่มีสมาชิกอยู่ใน 
  เซต A  แต่ไม่อยู่ในเซต B  เขียนแทนด้วย A B−  

A B−  =  { |x x A∈  และ }x B∉

บทนิยาม 6

  อาจเขียนแสดง A B−  ได้ด้วยแผนภาพ ดังนี้

A

ส่วนที่แรเงาคือ A B−

รูปที่ 8

  
ตัวอย่างที่ 27

  ให้ { }0, 1, 2, 3, 4A =  และ { }3, 4, 5, 6, 7B =  จงหา A – B และ B – A

  วิธีท�า จะได้  A – B =  { }0, 1, 2  
      B – A =  { }5, 6, 7         

 ข้อสังเกต จากตัวอย่างข้างต้น จะเห็นว่า A B B A− ≠ −
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ตัวอย่างที่ 28

  ก�าหนดแผนภาพดังนี้ 

2
3

5

6

1

4

A

  จงหา A – B และ B – A

  วิธีท�า  จากแผนภาพ จะได้ { }2, 4A B− =  และ { }6B A− =   

  
ตัวอย่างที่ 29

  ก�าหนดแผนภาพดังนี้ 

2

3

5

6

9

87

1

4

A

  จงหา A – B และ B – A

  วิธีท�า  จากแผนภาพ จะได้ { }1, 9A B− =  และ B A− = ∅   
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  สมบัติของการด�าเนินการของเซต 

  ให้ A, B และ C เป็นสับเซตของเอกภพสัมพัทธ์ U จะได้
  1) A B B A∪ = ∪

   A B B A∩ = ∩

  2) ( ) ( )A B C A B C∪ ∪ = ∪ ∪

   ( ) ( )A B C A B C∩ ∩ = ∩ ∩

  3) ( ) ( ) ( )A B C A B A C∪ ∩ = ∪ ∩ ∪

   ( ) ( ) ( )A B C A B A C∩ ∪ = ∩ ∪ ∩

  4) ( )A B A B′ ′ ′∪ = ∩

   ( )A B A B′ ′ ′∩ = ∪

  5) A B A B′− = ∩

  6) A U A′ = −  

  จากสมบัติข้อ 2) ( ) ( )A B C A B C∪ ∪ = ∪ ∪  ท�าให้สามารถเขียนแทน ( )A B C∪ ∪  
  และ ( )A B C∪ ∪  ด้วย A B C∪ ∪  ได้โดยไม่มีความก�ากวม และเนื่องจาก 
  ( ) ( )A B C A B C∩ ∩ = ∩ ∩  ท�าให้สามารถเขียนแทน ( )A B C∩ ∩  และ ( )A B C∩ ∩  
  ด้วย A B C∩ ∩  
  
  หมายเหตุ จะไม่เขียน A B C∪ ∩  เพราะโดยทั่วไป ( ) ( )A B C A B C∪ ∩ ≠ ∪ ∩  ถ้าเป็น 
     ตัวด�าเนินการต่างชนิดกัน จะต้องใส่วงเล็บเสมอ เพ่ือบอกว่าต้องด�าเนินการระหว่าง 
     เซตสองเซตใดก่อน
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ตัวอย่างที่ 30

  
  ให้  U  =  { }1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9, 10
    A  =  { }1, 3, 5, 7, 9
    B  =  { }3, 6, 9
  จงใช้แผนภาพในการหาเซตต่อไปนี้
  1) A′          2) B′  
  3) A B∪         4) ( )A B ′∪  
  5) A B′ ′∩

  วิธีท�า เขียนแผนภาพแสดงเซตที่ก�าหนดให้ ได้ดังนี้

  จากแผนภาพ จะได้
  1) A′    =  { }2, 4, 6, 8, 10  
  2) B′    =  { }1, 2, 4, 5, 7, 8, 10
  3) A B∪  =  { }1, 3, 5, 6, 7, 9
  4) ( )A B ′∪   =  { }2, 4, 8, 10
  5) A B′ ′∩   =  { }2, 4, 8, 10              
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ตัวอย่างที่ 31

  จงใช้แผนภาพในการหาเซตต่อไปนี้ 
  1) A B∩     2) A C∩     3) B C−     4) C′  

    

  วิธีท�า จากแผนภาพ จะได้
    1) A B∩   =  { }3, 4, 6  
    2) A C∩  =  { }4
    3) B C−  =  { }1, 3, 6, 9
    4) C′    =  { }1, 3, 6, 9        

  
ตัวอย่างที่ 32

  จงใช้แผนภาพในการหาเซตต่อไปนี้ 
  1) A B∩       2) ( )A B C∩ ∩     3) ( )A B C∩ ∪  
  4) ( )A B ′∪       5) B C′∩       6) B C−
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  วิธีท�า จากแผนภาพ จะได้
    1) A B∩      =  { }2, 7  
    2) ( )A B C∩ ∩  =  { }2
    3) ( )A B C∩ ∪  =  { }2, 7, 8
    4) ( )A B ′∪    =  { }6, 10
    5) B C′∩     =  { }4, 5, 7
    6) B C−     =  { }4, 5, 7      

  
ตัวอย่างที่ 33

  ก�าหนดแผนภาพดังนี้ 

  จงแรเงาบริเวณที่แสดงเซตต่อไปนี้
  1) A B C∪ ∪

  2) A B C′ ′ ′∩ ∩

  3) ( )A B C∪ −
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  วิธีท�า

1) 2)

 

3)
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แบบฝึกหัด 1.2

1.  ให้ { }0, 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9U = , { }0, 1, 2, 8A =  และ { }0, 2, 4, 7, 9B =  จงหา
 1) A B∪         2) A B∩  
 3) A B−         4) B A−

 5) A′          6) B′

 7) A B′∪         8) A B′∩

2. ให้ { } { } { }0, 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8 , 0, 2, 4, 6, 8 , 1, 3, 5, 7U A B= = =  และ
 { }3, 4, 5, 6C =  จงเขียนเซตต่อไปนี้แบบแจกแจงสมาชิก
 1) A B∩         2) B C∪

 3) B C∩         4) A C∩

 5) C′          6) C A′∩

 7) C B′∩         8) ( )A B B∩ ∪

3.

 จงแรเงาแผนภาพที่ก�าหนดให้เพื่อแสดงเซตต่อไปนี้
 1) A′          2) B′  
 3) A B′ ′∩        4) ( )A B ′∪

 5) A B′ ′∪        6) ( )A B ′∩

 7) A B−         8) A B′∩
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4.

 จงแรเงาแผนภาพที่ก�าหนดให้เพื่อแสดงเซตต่อไปนี้
 1) ( )A B C∪ ∪       2) ( )A B C∪ ∪  
 3) ( )A B C∩ ∩       4) ( )A B C∩ ∩

 5) ( )A B C∪ ∩       6) ( ) ( )A C B C∩ ∪ ∩

5.  ให้  U  แทนเซตของจ�านวนเต็มบวกที่มี 2 หลักทั้งหมด 
  A  แทนเซตของสมาชิกใน U ซึ่งลงท้ายด้วย 0
  B   แทนเซตของสมาชิกใน U ซึ่งหารด้วย 5 ลงตัว
  C  แทนเซตของสมาชิกใน U ซึ่งมี 6 อยู่ในหลักสิบ 
 จงเขียนเซตต่อไปนี้ ในรูปการด�าเนินการของเซต A, B หรือ C
 1) เซตของสมาชิกใน U ซึ่งลงท้ายด้วย 0 และมี 6 อยู่ในหลักสิบ
 2) เซตของสมาชิกใน U ซึ่งมี 6 อยู่ในหลักสิบ หรือหารด้วย 5 ไม่ลงตัว
 3) เซตของสมาชิกใน U ซึ่งลงท้ายด้วย 5

6.  ให้ U  เป็นเอกภพสัมพัทธ์ซึ่งมี A  เป็นสับเซต จงเขียนเซตในแต่ละข้อต่อไปนี้ให้อยู่ในรูป
 อย่างง่าย
 1) U ′          2) A A∪  
 3) A A′∩         4) A A′∪  
 5) A U∪         6) A U−
 7) U A−         8) A A−  
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1.3 การแก้ปัญหาโดยใช้เซต
จ�านวนสมาชิกของเซตจ�ากัด A  ใด ๆ จะเขียนแทนด้วยสัญลักษณ์ ( )n A  
  ก�าหนด { }2, 3, 4, 5, 6A =  และ { }1, 3, 5, 7B =

  จะได้ { }1, 2, 3, 4, 5, 6, 7A B∪ =  และ { }3, 5A B∩ =

  จะได้ ( )n A  =  5 ,  ( )n B   =  4 
   ( )n A B∪  =  7 ,  ( )n A B∩   =  2
  
ถ้าเซต A  และ B  เป็นเซตจ�ากัดแล้ว จ�านวนสมาชิกของเซต A B∪  หาได้จาก 
  ( ) ( ) ( ) ( )n A B n A n B n A B∪ = + − ∩

ในกรณีที่เซต A  และ B  ไม่มีสมาชิกร่วมกัน จะได้ว่า ( ) 0n A B∩ =  ดังนั้น 
  ( ) ( ) ( )n A B n A n B∪ = +

ตัวอย่างที่ 34

ก�าหนดเอกภพสัมพัทธ์ U ซึ่ง ( ) 30n U =  ให้ A และ B เป็นสับเซตของ U โดยที่
( ) ( )15, 10n A n B= =  และ ( ) 3n A B∩ =  จงหา ( )n A B∪

วิธีท�า ( )n A B∪  =  ( ) ( ) ( )n A n B n A B+ − ∩

     =  15 10 3+ −

     =  22             
 
จากตวัอย่างข้างต้น นอกจากการหาจ�านวนสมาชกิของ A B∪  โดยใช้สตูรแล้ว ยงัสามารถใช้แผนภาพ
แสดงเซตเพื่อค�านวณหาจ�านวนสมาชิกของเซตได้ดังนี้ 
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เนื่องจาก ( ) 15n A =  และ ( ) 3n A B∩ =  
ดังนั้น ส่วนของเซต A  ที่ ไม่อยู่ในเซต B  ซึ่งคือ A B−  มีจ�านวนสมาชิก 15 – 3 = 12 ตัว
เนื่องจาก ( ) 10n B =  และ ( ) 3n A B∩ =  
จะได้ว่า ส่วนของเซต B  ที่ ไม่อยู่ในเซต A  ซึ่งคือ B A−  มีจ�านวนสมาชิก 10 – 3 = 7 ตัว
จากแผนภาพ จะได้ ( ) 12 3 7 22n A B∪ = + + =

ตัวอย่างที่ 35

จากการส�ารวจจ�านวนลกูค้าในร้านค้าแห่งหนึง่พบว่า ในวนัทีส่�ารวจมลีกูค้าทีม่าซือ้สนิค้าท้ังหมด 55 คน  
เป็นผู้ที่มาซื้อสินค้าที่เป็นของใช้จ�านวน 38 คน และมีผู้ที่มาซื้อสินค้าที่เป็นอาหารส�าเร็จรูป 22 คน  
จงหาว่า มีลูกค้าที่ซื้อสินค้าทั้งสองประเภทคือที่เป็นของใช้และอาหารส�าเร็จรูปกี่คน

วิธีท�า ให้  U แทนเซตของลูกค้าในร้านค้า ในวันที่ท�าการส�ารวจ
    A แทนเซตของลูกค้าที่มาซื้อสินค้าที่เป็นของใช้
    B แทนเซตของลูกค้าที่มาซื้อสินค้าที่เป็นอาหารส�าเร็จรูป
  นั่นคือ A B∪   แทนเซตของลูกค้าที่มาซื้อสินค้าที่เป็นของใช้หรืออาหารส�าเร็จรูป
    A B∩   แทนเซตของลูกค้าที่มาซื้อสินค้าทั้งสองประเภท
  จะได้ ( )n A B∪  =  55
   ( )n A  =  38
   ( )n B  =  22
  จาก ( )n A B∪  =  ( ) ( ) ( )n A n B n A B+ − ∩

  จะได้ ( )n A B∩  =  ( ) ( ) ( )n A n B n A B+ − ∪

  ดังนั้น ( )n A B∩  =  38 22 55+ −  =  5 
  นั่นคือ มีลูกค้าที่มาซื้อสินค้าทั้งสองประเภท 5 คน    
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ตัวอย่างที่ 36

โรงเรียนแห่งหนึ่งมีนักเรียน 500 คน เป็นนักเรียนหญิง 320 คน และมีนักเรียนที่ ไม่ ใส่แว่นสายตา 
380 คน ถ้ามีนักเรียนชายที่ ใส่แว่นสายตา 50 คน จะมีนักเรียนหญิงที่ ใส่แว่นสายตากี่คน

วิธีท�า  ให้ U  แทนเซตของนักเรียนทั้งหมดในโรงเรียน
    A   แทนเซตของนักเรียนหญิงในโรงเรียน
   B   แทนเซตของนักเรียนที่ ใส่แว่นสายตา
  นั่นคือ A B∩   แทนเซตของนักเรียนหญิงที่ ใส่แว่นสายตา
  จะได้ว่า ( ) ( ) ( )500, 320, 380n U n A n B′= = =  และ ( ) 50n A B′∩ =

  ให้ ( )x n A B= ∩  และ ( )( )y n A B ′= ∪  น�าข้อมูลทั้งหมดไปใช้ในการเขียนแผนภาพ 
  จะได้ดังนี้

 
  ดังนั้น ( )( ) ( )500 320 50 130y n A B x x′= ∪ = − − + + =  
  เนื่องจาก  ( )n B′   =   380
  จะได้  ( )320 130x− +   =   380
  นั่นคือ  x =   70
  ดังนั้น นักเรียนหญิงที่ ใส่แว่นสายตามี 70 คน     

นอกจากจะหาจ�านวนสมาชกิของเซต A B∪  แล้ว ยงัสามารถหาจ�านวนสมาชกิของเซต A B C∪ ∪  ได้ 
โดยใช้หลักเกณฑ์ต่อไปนี้ 
  ถ้าเซต A, B และ C เป็นเซตจ�ากัด จ�านวนสมาชิกของเซต A B C∪ ∪  หาได้ดังนี้
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 ( )n A B C∪ ∪  =  ( )( )n A B C∪ ∪

      =  ( ) ( ) ( )( )n A B n C n A B C∪ + − ∪ ∩

      =  ( ) ( ) ( )( ) ( ) ( ) ( )( )n A n B n A B n C n A C B C+ − ∩ + − ∩ ∪ ∩

      =  ( ) ( ) ( )( ) ( )n A n B n A B n C+ − ∩ +

       ( ) ( ) ( ) ( )( )( )n A C n B C n A C B C− ∩ + ∩ − ∩ ∩ ∩

      =  ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )n A n B n A B n C n A C n B C+ − ∩ + − ∩ − ∩  

       ( )n A B C+ ∩ ∩

สรุปได้ว่า 
( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )n A B C n A n B n C n A B n A C n B C n A B C∪ ∪ = + + − ∩ − ∩ − ∩ + ∩ ∩

ตัวอย่างที่ 37

ในการสอบถามแม่บ้านเก่ียวกับการใช้ผงซักฟอกยี่ห้อต่าง ๆ ปรากฏว่า มีแม่บ้านที่ ใช้ผงซักฟอก
ยี่ห้อ A, B และ C จ�านวน 30%, 40% และ 50% ตามล�าดับ โดยที่มีแม่บ้านใช้ผงซักฟอก A และ B  
จ�านวน 10% ใช้ผงซักฟอก A และ C จ�านวน 15% ใช้ผงซักฟอก B และ C จ�านวน 20% และใช้ทั้ง 
ผงซักฟอก A, B และ C จ�านวน 3% จงหาว่า
1) แม่บ้านที่ ใช้ผงซักฟอก A, B หรือ C อย่างน้อยหนึ่งยี่ห้อมีกี่เปอร์เซ็นต์
2) แม่บ้านที่ ใช้ผงซักฟอกยี่ห้ออื่นที่ไม่ใช่ A หรือ B หรือ C มีกี่เปอร์เซ็นต์

วิธีท�า  ให้  U  แทนเซตของแม่บ้านที่ ใช้ผงซักฟอกยี่ห้อ , ,A B C  และยี่ห้ออื่น ๆ
    A  แทนเซตของแม่บ้านที่ ใช้ผงซักฟอกยี่ห้อ A

    B  แทนเซตของแม่บ้านที่ ใช้ผงซักฟอกยี่ห้อ B

    C  แทนเซตของแม่บ้านที่ ใช้ผงซักฟอกยี่ห้อ C

  นั่นคือ A B∩  แทนเซตของแม่บ้านที่ ใช้ผงซักฟอกยี่ห้อ A  และ B

     A C∩  แทนเซตของแม่บ้านที่ ใช้ผงซักฟอกยี่ห้อ A  และ C

    B C∩  แทนเซตของแม่บ้านที่ ใช้ผงซักฟอกยี่ห้อ B  และ C

     A B C∩ ∩  แทนเซตของแม่บ้านที่ ใช้ผงซักฟอกทั้งสามยี่ห้อ
     A B C∪ ∪  แทนเซตของแม่บ้านที่ ใช้ผงซักฟอกยี่ห้อ ,A B  หรือ C  อย่างน้อย
        หนึ่งยี่ห้อ
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  สมมติว่ามีการสอบถามแม่บ้านทั้งหมด 100 คน
  จะได้ ( )n U  =  100

   ( )n A  =  30

   ( )n B  =  40

   ( )n C  =  50

    ( )n A B∩  =  10

    ( )n A C∩  =  15

    ( )n B C∩  =  20

    ( )n A B C∩ ∩  =  3

  1) จาก ( )n A B C∪ ∪   =  ( ) ( ) ( ) ( ) ( )n A n B n C n A B n A C+ + − ∩ − ∩  

     ( ) ( )n B C n A B C− ∩ + ∩ ∩  

    =  30 ( ) ( ) ( ) ( ) ( )n A n B n C n A B n A C+ + − ∩ − ∩ 40 ( ) ( ) ( ) ( ) ( )n A n B n C n A B n A C+ + − ∩ − ∩ 50 ( ) ( ) ( ) ( ) ( )n A n B n C n A B n A C+ + − ∩ − ∩ 10 ( ) ( ) ( ) ( ) ( )n A n B n C n A B n A C+ + − ∩ − ∩ 15 ( ) ( ) ( ) ( ) ( )n A n B n C n A B n A C+ + − ∩ − ∩ 20 ( ) ( ) ( ) ( ) ( )n A n B n C n A B n A C+ + − ∩ − ∩ 3

    =  78
   ดังนั้น แม่บ้านใช้ผงซักฟอกยี่ห้อ ,A B  หรือ C  อย่างน้อยหนึ่งยี่ห้อมี 78%

 2) เน่ืองจาก ( )n A B C ′∪ ∪ 
 

 =  ( ) ( )n U n A B C− ∪ ∪

   =  100 – 78

   =  22

   ดงันัน้  แม่บ้านท่ี ใช้ผงซกัฟอกยีห้่ออืน่ท่ี ไม่ ใช่ยีห้่อ A หรอื B หรอื C ม ี22% 

ตัวอย่างที่ 38

หมู่บ้านแห่งหนึ่งมีประชากร 200 คน พบว่า 
 120 คน ชอบเล่นฟุตบอล
 105 คน ชอบเล่นบาสเกตบอล 
 86  คน ชอบเล่นแบดมินตัน 
 93  คน ชอบเล่นฟุตบอลและบาสเกตบอล
 71  คน ชอบเล่นบาสเกตบอลและแบดมินตัน
 64 คน ชอบเล่นฟุตบอลและแบดมินตัน
 60 คน ชอบเล่นกีฬาทั้งสามชนิด 
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จงหา
1) จ�านวนคนที่ชอบเล่นฟุตบอลเพียงอย่างเดียว
2) จ�านวนคนที่ไม่ชอบเล่นกีฬาชนิดใดเลยในสามชนิดนี้
3) จ�านวนคนที่ชอบเล่นฟุตบอลและบาสเกตบอลแต่ไม่ชอบเล่นแบดมินตัน

วิธีท�า  ให้  U  แทนเซตของประชากรในหมู่บ้าน
    A  แทนเซตของคนในหมู่บ้านที่ชอบเล่นฟุตบอล
    B  แทนเซตของคนในหมู่บ้านที่ชอบเล่นบาสเกตบอล
    C  แทนเซตของคนในหมู่บ้านที่ชอบเล่นแบดมินตัน
  จะได้  ( ) ( ) ( )120, 105, 86n A n B n C= = =

     ( ) ( ) ( )93, 71, 64n A B n B C n A C∩ = ∩ = ∩ =

     ( ) 60n A B C∩ ∩ =

  น�าข้อมูลที่ได้ไปเขียนในแผนภาพ โดยเริ่มจากบริเวณที่เป็น A B C∩ ∩  ก่อนจะได้ดังนี้

  ดงันัน้ จากแผนภาพข้างต้น
  1) คนท่ีชอบเล่นฟตุบอลเพยีงอย่างเดยีวมี 23 คน
  2) คนท่ีไม่ชอบเล่นกีฬาชนิดใดเลยในสามชนดินีมี้ 57 คน
  3) คนท่ีชอบเล่นฟตุบอลและบาสเกตบอลแต่ ไม่ชอบเล่นแบดมินตนัมี 33 คน 
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แบบฝึกหัด 1.3

1. ก�าหนดให้ , ,U A B  และ A B∩  เป็นเซตทีม่จี�านวนสมาชกิ 100, 40, 25  และ 6  ตามล�าดบั  
 จงเติมจ�านวนสมาชิกของเซตต่าง ๆ ลงในตารางต่อไปนี้

เซต A B− B A− A B∪ A′ B′ ( )A B ′∪

จ�านวนสมาชิก

2.  ก�าหนดเอกภพสัมพัทธ์ U  ซึ่ง ( ) 50n U =  ให้ A  และ B  เป็นสับเซตของ U  โดยที่
 ( ) ( )25, 30n A n B= =  และ ( ) 13n A B∩ =  จงหา
 1) ( )n A B∪      2) ( )n A B−     3) ( )n A B′ ′∩

3. ก�าหนดจ�านวนสมาชิกของเซตต่าง ๆ ดังนี้

เซต U A B C A B∩ A C∩ B C∩ A B C∩ ∩

จ�านวนสมาชิก 50 25 20 30 12 15 10 5

 จงหาจ�านวนสมาชิกของเซตต่อไปนี้
 1) A C∪       2) A B C∪ ∪    3) ( )A B C ′∪ ∪  
 4) ( )B A C− ∪     5) ( )A B C∩ −

4.  ให้ A  และ B  เป็นเซตจ�ากัด โดยที่ ( ) ( )18, 25n A n B= =  และ ( ) 37n A B∪ =  
 จงหา ( )n A B∩

5. ถ้า ( ) 20n A B− =  และ ( ) 80n A B∪ =  จงหา ( )n B  
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6.	 จากการสอบถามพนักงานบริษัทแห่งหนึ่ง	พบว่า	มีผู้ที่ดื่มชาหรือกาแฟเป็นประจ�าจ�านวน	 
 120	คน	มีผู้ที่ชอบดื่มชา	60	คน	ชอบดื่มกาแฟ	70	คน	จงหาจ�านวนพนักงานที่ชอบดื่มทั้งชา 
	 และกาแฟ

7.		โรงพยาบาลแห่งหนึ่งท�าการส�ารวจข้อมูลจากผู้ป่วยที่มีอายุเกิน	40	ปี	จ�านวน	1,000	คน 
	 ปรากฏว่ามีคนสูบบุหรี่	312	คน	มีคนเป็นมะเร็งปอด	180	คน	และมี	660	คนไม่สูบบุหรี่ 
	 และไม่เป็นมะเร็งปอด	จงหาว่า	มผีูส้บูบหุรีแ่ละเป็นมะเร็งปอดจ�านวนเท่าใด	และคิดเป็นร้อยละ 
	 เท่าใดของจ�านวนผู้สูบบุหรี่ทั้งหมด

8.	 ในการสอบของนักเรียนชัน้มัธยมศึึกษาตอนปลายห้องหนึง่	พบว่า	มีผูท้ีส่อบผ่านวิชาคณิติศึาสตร์	 
 37	คน	 วิชาสังคมศึึกษา	48	คน	 วิชาภาษาไทย	45	คน	และมีผู้ที่สอบผ่านวิชาคณิิตศึาสตร์ 
	 และสังคมศึึกษา	15	คน	มีผู้ที่สอบผ่านวิชาสังคมศึึกษาและภาษาไทย	13	คน	มีผู้ที่สอบผ่าน 
	 วิชาคณิิตศึาสตร์และภาษาไทย	7	คน	และมีผู้ที่สอบผ่านทั้งสามวิชา	5	คน	 	จงหาจำนวน 
	 ผู้ที่สอบผ่านอย่างน้อยหนึ่งวิชา

9.	 จากการส�ารวจผู้ถือหุ้นในตลาดหลักทรัพย์แห่งประเทศึไทย	3,000	คน	พบว่า	มีผู้ถือหุ้นของ 
	 บริษัท	ก,	ข	และ	ค	ดังนี้
	 	 ผู้ถือหุ้นบริษัท	ก	 	 	 	 200	 คน
	 	 ผู้ถือหุ้นบริษัท	ข	 	 	 	 250	 คน
	 	 ผู้ถือหุ้นบริษัท	ค	 	 	 	 300	 คน
	 	 ผู้ถือหุ้นบริษัท	ก	และ	ข	 	 50	 คน
	 	 ผู้ถือหุ้นบริษัท	ข	และ	ค	 	 40	 คน
	 	 ผู้ถือหุ้นบริษัท	ก	และ	ค	 	 30	 คน
	 	 และไม่มีผู้ที่ถือหุ้นทั้งสามบริษัทพร้อมกัน
	 จากจ�านวนผู้ถือหุ้นที่ส�ารวจ	ผู้ถือหุ้นบริษัทอื่น	ๆ	ที่ไม่ใช่หุ้นของสามบริษัทนี้มีจ�านวนเท่าใด
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แบบฝึกหัดท้ายบท

1. จงเขียนเซตต่อไปนี้แบบแจกแจงสมาชิก
 1) เซตของจ�านวนนับที่น้อยที่สุดที่หารด้วย 12 และ 16 ลงตัว
  2) { |x x  เป็นจ�านวนนับที่น้อยกว่า }1
  3) เซตของจ�านวนนับที่หารด้วย 5 ลงตัว
  4) { |x x  เป็นจ�านวนคู่ที่ }4 4x− < <

  5) { }2| 100x x∈ ≤

2. จงเขียนเซตต่อไปนี้แบบบอกเงื่อนไขของสมาชิก
  1) { }1, 4, 7, 10, 13

  2) { }20, 19, 18, , 10− − − −

  3)  { }5, 9, 13, 17, 21, 25,

  4)  { }1, 8, 27, 64, 125, 216,

3. เซตต่อไปนี้ เซตใดเป็นเซตจ�ากัด เซตใดเป็นเซตอนันต์
  1) เซตของจ�านวนเต็มลบที่มากกว่า 5
  2) เซตของจ�านวนเต็มที่มากกว่า 10
  3) { |x x  เป็นจ�านวนนับที่น้อยกว่า }5
  4) { }| 0 1x x∈ < <

 
  5) { }| 0 1x x∈ < <

4. ให้ { }{ }0, 4, 5 , 4A =  จงพิจารณาว่าข้อความต่อไปนี้เป็นจริงหรือเท็จ
 1) 0 A∈      2) { }0, 4 A∉      3) { }4, 5 A⊂  
 4) { }4, 5 A∈     5) { }{ }4, 5 A⊂    6) { }5 A∈

 7) ( )P A∅∈     8) ( )P A∅ ⊂      9) { } ( )4, 5 P A∈  

5. ให้ { }5, 6, 7, 8, 9U = , { }| 7A x x= >  และ { }5, 6B =  จงหา
 1) ( ) ( )P A P B∩        2) ( )P A B∩

 3) ( ) ( )P A P B∪        4) ( )P A′

1.

2.

3.

5.

4.
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6. ให้ U  เป็นเอกภพสัมพัทธ์ซึ่งมี A  เป็นสับเซต จงเขียนเซตในแต่ละข้อต่อไปนี้ ให้อยู่ ในรูป
 อย่างง่าย
 1) U A′−           2) A U′ −

 3) ′∅            4)  ( )A A A∩ ∪  
 5) ( )A U A∩ ∪         6) ( )U A A′∩ ∪

7. จงพิจารณาว่าเซตแต่ละคู่ต่อไปนี้เท่ากันหรือไม่ 
 1) A B∪   กับ ( )A B A∪ −

 2) A B′∩   กับ ( )A A B− ∩

 3) A B′ ′∩  กับ ( )U A B− ∪

8. 

 จงแรเงาแผนภาพที่ก�าหนดให้เพื่อแสดงเซตต่อไปนี้
 1) A B′∩       2) ( )A B ′′∩     3) ( )A B ′′∪  

9.

6.

7.

9.

8.

บทที่ 1 | เซต

หนังสือเรียนรายวิชาเพิ่มเติมคณิตศาสตร์  ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 4  เล่ม 1

สถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี

47



 จงแรเงาแผนภาพที่ก�าหนดให้เพื่อแสดงเซตต่อไปนี้
 1) ( )A A B∪ −     2) ( )A B C′∩ ∩    3) ( )A B C′− ∩   
 4) ( )A C B′∪ −     5) ( )A B C′∩ ∪    6) ( )A C B′ ′∩ ∩  
 7) ( )A C B ′′∪ ∩  

10. ก�าหนดแผนภาพดังนี้

 จงหา
 1) เซตของสมาชิกที่อยู่ในรูปวงกลม
 2)  เซตของสมาชิกที่อยู่ในรูปสามเหลี่ยม
 3)  เซตของสมาชิกที่อยู่ในรูปวงรี
 4)  เซตของสมาชิกที่อยู่ในรูปสามเหลี่ยมและรูปวงกลม
 5)  เซตของสมาชิกที่อยู่ในรูปสามเหลี่ยมและรูปวงรี
 6)  เซตของสมาชิกที่อยู่ในรูปวงรีและรูปวงกลม
 7)  เซตของสมาชิกที่อยู่ในรูปวงกลมแต่ไม่อยู่ในรูปสามเหลี่ยม
 8)  เซตของสมาชิกที่อยู่ในรูปวงรีหรือรูปสามเหลี่ยมแต่ไม่อยู่ในรูปวงกลม

10.
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11. ก�าหนดให้ A  และ B  เป็นเซต ซึ่ง A B∩ =∅  จงตรวจสอบว่าข้อความต่อไปนี้เป็นจริง
 หรือไม่ โดยใช้แผนภาพเวนน์
 1) A B′⊂

 2) B A′⊂

 3) A B U′ ′∪ =

12. ก�าหนดให้ A  และ B  เป็นเซต ซึ่ง A B⊂  จงตรวจสอบว่าข้อความต่อไปนี้เป็นจริงหรือไม่ 
 โดยใช้แผนภาพเวนน์
 1) A B B∪ =

 2)  A B A∩ =

 3)  B A′ ′⊂
 4)  A B′∩ = ∅

 5)  A B U′∪ =

13. ให้ A  และ B  เป็นเซตทีมี่จ�านวนสมาชิกเท่ากัน ถ้า ( ) 101n A B∩ =  และ ( ) 233n A B∪ =   
 จงหา ( )n A

14. โรงพยาบาลแห่งหนึ่งท�าการส�ารวจข้อมูลจากผูป่้วย พบว่า มีผูป่้วยเป็นโรคตา 40% มีผูป่้วย 
 เป็นโรคฟัน 20% และมีผู้ป่วยเป็นทั้งสองโรค 5% จงหาว่ามีผู้ป่วยไม่เป็นโรคตาและไม่เป็น 
 โรคฟันกี่เปอร์เซ็นต์

15. ร้านค้าแห่งหนึ่งได้ท�าการส�ารวจความนิยมของลูกค้าเกี่ยวกับการใช้พัดลม พบว่า 60% ใช้ 
 พัดลมชนิดตั้งโต๊ะ 45% ใช้ชนิดแขวนเพดาน และ 15% ใช้ทั้งสองชนิด จงหาว่า 
 1) ลูกค้าที่ ไม่ ใช้พัดลมทั้งสองชนิดนี้มีกี่เปอร์เซ็นต์
 2) ลูกค้าที่ ใช้พัดลมเพียงชนิดเดียวมีกี่เปอร์เซ็นต์

11.

12.

13.

14.

15.
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16. แดนเปิดอูซ่่อมรถยนต์ ในเดอืนหนึง่มรีถเข้ามาตรวจซ่อมบ�ารงุทัง้หมด 50 คนั พบว่าม ี23 คนั  
 ต้องซ่อมเบรก มี 34 คัน ต้องซ่อมระบบท่อไอเสีย และมี 6 คัน ที่มีสภาพปกติ จงหา
 1)  จ�านวนรถยนต์ที่ต้องซ่อมทั้งเบรกและระบบท่อไอเสีย
 2)  จ�านวนรถยนต์ที่ต้องซ่อมเบรกแต่ไม่ต้องซ่อมระบบท่อไอเสีย

17. ในการส�ารวจผู้ใช้บริการขนส่ง พบว่า
  มีผู้ใช้บริการขนส่งทางรถไฟ          100 คน
  มีผู้ใช้บริการขนส่งทางรถยนต์          150 คน
  มีผู้ใช้บริการขนส่งทางเรือ           200 คน
  มีผู้ใช้บริการขนส่งทางรถไฟและรถยนต์       50 คน  
  มีผู้ใช้บริการขนส่งทางรถยนต์และเรือ       25 คน
  ไม่มีผู้ใช้บริการขนส่งทางรถไฟและเรือ
  ไม่มีผู้ใช้บริการขนส่งทั้งทางรถไฟ รถยนต์ และเรือ 
  มีผู้ใช้บริการขนส่งแบบอื่น ๆ ที่ไม่ใช่ทางรถไฟ รถยนต์ หรือเรือ  30  คน
 จงหาว่า จ�านวนผู้ใช้บริการขนส่งที่เข้าร่วมการส�ารวจมีทั้งหมดกี่คน

18. ในการส�ารวจคนท�างานเกี่ยวกับกิจกรรมที่ชอบท�าซึ่งมี 3 อย่าง คือ การเดินป่า การไปทะเล 
 และการเล่นสวนน�้า พบว่ามี 
   35%  ชอบการเดินป่า 
   57%  ชอบการไปทะเล 
   20%  ชอบการเล่นสวนน�้า
   8%  ชอบการเดินป่าและการไปทะเล 
   15%  ชอบการเดินป่าและการเล่นสวนน�้า
   5%  ชอบการไปทะเลและการเล่นสวนน�้า 
   3%  ชอบทั้งสามอย่าง 
 จงหาว่า
 1) คนที่ชอบการไปทะเลหรือชอบการเล่นสวนน�้ามีกี่เปอร์เซ็นต์
 2) คนที่ชอบการเดินป่าหรือชอบการไปทะเลมีกี่เปอร์เซ็นต์
 3) คนที่ชอบท�ากิจกรรมเพียงอย่างเดียวมีกี่เปอร์เซ็นต์
 4) คนที่ไม่ชอบการเดินป่าหรือไปทะเลหรือเล่นสวนน�้ามีกี่เปอร์เซ็นต์

16.

17.

18.
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19. จากการส�ารวจความนิยมในการรับประทานผลไม้ของประชาชน 1,000 คน พบว่า 
   720 คน ชอบทุเรียน
   605 คน ชอบมังคุด
   586 คน ชอบมะม่วง 
   483 คน ชอบทุเรียนและมังคุด
   470 คน ชอบมังคุดและมะม่วง
    494 คน ชอบมะม่วงและทุเรียน
   400 คน ชอบผลไม้ทั้งสามชนิด 
 จงหา
 1) จ�านวนคนที่ชอบมังคุดเพียงอย่างเดียว
 2) จ�านวนคนที่ชอบผลไม้อย่างน้อยหนึ่งชนิดใน 3 ชนิดนี้
 3) จ�านวนคนที่ไม่ชอบผลไม้ชนิดใดเลยใน 3 ชนิดนี้

20. จากการสอบถามนกัเรยีนระดบัมธัยมศกึษาตอนปลายในโรงเรยีนแห่งหนึง่ พบว่า มนีกัเรยีน 
 ที่ชอบวิชาคณิตศาสตร์ ฟิสิกส์ และภาษาไทย จ�านวน 56%, 47% และ 82% ตามล�าดับ 
 ถ้ามนีกัเรยีนทีช่อบเพยีง 2 วชิาเท่านัน้จ�านวน 71% และมนีกัเรยีน 4% ทีไ่ม่ชอบทัง้สามวชิา 
 จงหาว่ามีนักเรียนที่ชอบเพียงวิชาเดียวเท่านั้นกี่เปอร์เซ็นต์

21. จากการส�ารวจหมู่เลือด
 ของคนกลุ่มหนึ่งพบว่า
 20% มีเลือดหมู่ A
 30% มีเลือดหมู่ B
 9% มีเลือดหมู่ AB
 18% มีเลือดหมู่ A+

 29% มีเลือดหมู่ B+

  8% มีเลือดหมู่ AB+

 40% มีเลือดหมู่ O+

19.

20.

ในการให้และรบัเลอืดจากคนหนึง่ไปยงัอกีคนหนึง่  ผูร้บัเลอืดจะต้อง 
มีชนิดของแอนติเจนตรงกับผู้ให้เลือด เช่น ผู้ที่มีเลือดหมู่ B+   
ไม่สามารถให้เลอืดกบัผูท้ีม่เีลอืดหมู ่ B−  ได้ เพราะผูใ้ห้มแีอนตเิจน 
Rh  แต่ผู้รับไม่มีแอนติเจน Rh  เมื่อผู้รับได้รับแอนติเจน Rh  
ร่างกายจะกระตุ้นให้สร้างแอนติบอดีต่อแอนติเจน Rh  ถ้าหาก 
ร่างกายได้รับแอนติเจน Rh  ในคร้ังต่อไป อาจท�าให้ผู้รับเกิด
อันตรายถึงขั้นเสียชีวิตได้ แต่ผู้ที่มีเลือดหมู่ B−  สามารถให้เลือด
แก่ผูร้บัทีม่เีลอืดหมู ่ B+  ได้ เนือ่งจากผูใ้ห้ไม่มแีอนตเิจน Rh  ผูท้ีม่ี 

เลือดหมู่ O−  สามารถให้เลือดแก่ผู้ใดก็ได้ แต่สามารถรับได้จาก 

ผู้ที่มีเลือดหมู่ O−  ด้วยกันเท่านั้น ดังนั้น เมื่อเกิดอุบัติเหตุจึงมักมี 

การประกาศหาผู้บริจาคเลือดที่มีเลือดหมู่ O−  เป็นกรณีพิเศษ 

เสริมสมอง : หมู่เลือด
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	 จงหาว่ามคีนกลุม่นีก้ีเ่ปอร์เซน็ต์ท่ีมเีลอืดหมู	่O− 	โดยใช้แผนภาพต่อไปน้ีช่วยในการหาค�าตอบ	
 

 X

AB+

B+A+

O+

Y

Z

	 ก�าหนดให้		 เซต	 X 	แทนเซตของคนที่มีแอนติเจน	 A  
	 	 	 	 เซต	Y 	แทนเซตของคนที่มีแอนติเจน	 B
	 และ		 	 เซต	 Z 	แทนเซตของคนที่มีแอนติเจน	 Rh
	 โดย	 เรียกคนที่มีเลือดหมู่		 A+ 	 หรือ	 A− 		 ว่ามีเลือดหมู่	 A
	 	 เรียกคนที่มีเลือดหมู่		 B+ 		 หรือ	 B− 		 ว่ามีเลือดหมู่		 B
	 	 เรียกคนที่มีเลือดหมู่		 AB+ 	หรือ	 AB− 	ว่ามีเลือดหมู่		 AB
	 และ	เรียกคนที่มีเลือดหมู่		O+ 		 หรือ	 O− 		 ว่ามีเลือดหมู่		O

22.	ให้		U 	แทนเซตของจ�านวนคู่ต้ังแต่		0		ถึง	100  
   A 	แทนเซตของจ�านวนคู่ต้ังแต่		0		ถึง	100	ท่ีหารด้วย		3		ลงตัว
   B 	แทนเซตของจ�านวนคู่ต้ังแต่		0		ถึง	100	ท่ีหารด้วย		4		ลงตัว
   C 	แทนเซตของจ�านวนคู่ต้ังแต่		0		ถึง	100	ท่ีหารด้วย		5		ลงตัว
	 จงหา

 1) ( )n B C′∪

 2) ( )n A B C′∩ ∩

 3) ( )n A B C∪ ∪

 4) ( )( )n A B C ′∪ ∪
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