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หน่วยการเรียนรู้ที่

จำ�นวนเต็ม1

เมื่อเรียนจบหน่วยการเรียนรู้นี้แล้ว นักเรียนสามารถ
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• ระบุสมบัติของจำานวนเต็มและนำาไปใช้ได้
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• เข้าใจจำานวนตรรกยะและความสัมพันธ์ของจำานวนตรรกยะ และใช้สมบัติของจำานวนตรรกยะ 

 ในการแก้ปัญหาคณิตศาสตร์และปัญหาในชีิวิตจริง (ค 1.1 ม.1/1)

2. สมบัติของการบวก
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3.2	 การบวกจำานวนเต็มบวก
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1.2	 การเปรียบเทียบและเรียงลำาดับ
	 จำานวนเต็ม

7.1 การหารจำานวนเต็มลบดว้ยจำานวนเต็มบวก
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7. การหารจำานวนเต็ม

6. การคูณจำานวนเต็ม

บรรณานุกรม	 	 239

หน่วยการเรียนรู้ที่		 มิตสัิมพันธ์ของรูปเรขาคณิต	 207

 	 1.	 รูปเรขาคณิตสองมิติและสามมิติ	 209

	 	 2.	 ภาพที่ได้จากการมองด้านหน้า	ด้านข้าง	และด้านบน

	 	 	 ของทรงเรขาคณิตสามมิติ	 225

หน้า



จำ�นวนเต็ม
(integers)

เศษส่วน
(fraction)
และทศนิยม
(decimal)

จำ�นวนตรรกยะ
(rational numbers)

จำ�นวนเต็มลบ
(negative integers)

จำ�นวนเต็มบวก
(positive integers)

ศูนย์
(zero)

	 นักเรียนเคยพบเห็นจำ�นวนต่าง ๆ ในชีวิตจริง จำ�นวนประเภทแรกที่นักเรียนรู้จัก คือ จำ�นวนนับ 

(counting numbers) หรือเรียกอีกชื่อหนึ่งว่า  จำ�นวนเต็มบวก (positive integers) ศูนย์ (zero)  

และยงัมจีำ�นวนเตม็ลบ (negative integers) เชน่ อณุหภมูทิีน่อ้ยกวา่ 0 องศาเซลเซียส หรือการบอกระยะ

ที่อยู่ตํ่ากว่าระดับนํ้าทะเล นอกจากนี้นักเรียนยังพบเห็นจำ�นวนอื่น ๆ อีก เช่น การใช้นมข้นหวานสำ�หรับ 

ทำ�นมเย็น 15 แก้ว การใช้เกลือในการปรุงอาหาร 
1
2 ช้อนชา ราคานํ้ามันชนิดต่าง ๆ ต่อลิตร กระเป๋าเดินทาง

หนัก 11.375 กิโลกรัม ด.ญ.รุ่งนภาได้เกรดวิชาคณิตศาสตร์ 3.5

	 จำ�นวนท้ังหมดท่ีไดก้ลา่วมาขา้งตน้ เรียกวา่ จำ�นวนตรรกยะ (rational numbers) เขยีนแผนภาพแสดง 

ความสัมพันธ์ของจำ�นวนตรรกยะได้ ดังนี้

ราคานํ้ามันต่อลิตร นํ้าหนักกระเป๋าเดินทาง ระดับผลการเรียน

วัดความรู้พื้นฐาน
ก่อนเรียน

ผลประเมินของ ด.ญ.รุงนภา

ชั้นมัธยมศึกษาปที่ 1
ปการศึกษา 2567

ระดับผลการเรียน

ภาคเรียนที่ 1
เกรดได

371

3.578

374

3.579

260

2.565

2.565

เต็ม

100

100

100
100

วิชา

2. คณิตศาสตร

1. ภาษาไทย

4. สังคมศึกษาฯ

1005. ประวัติศาสตร

1006. การงานอาชีพ

1007. ศิลปะ

3. วิทยาศาสตร

	 1.1	 จำ�นวนเต็มบวก ศูนย์ จำ�นวนเต็มลบ
	 	 ในอดีตมนุษย์มีการคิดค้นและพัฒนาภาษาไปพร้อม ๆ กับการคิดค้นระบบจำ�นวน  

ซ่ึงในยคุสมยัแรกจะเป็นการนบัจำ�นวนคน สตัว ์สิง่ของตา่ง ๆ  โดยใชส้ญัลกัษณ์แสดงจำ�นวนทีแ่ตกตา่งกนั

ตามอารยธรรมของแต่ละชนชาติ จำ�นวนแรกที่เรารู้จัก คือ จำ�นวนนับหรือจำ�นวนเต็มบวก ซ่ึงเขียน 

แทนด้วย 1, 2, 3, ... 

1.	 	 การจำ�แนกจำ�นวนเต็ม

	 ในหน่วยการเรียนรู้นี้ นักเรียนจะได้เรียนรู้เร่ือง จำ�นวนเต็ม  

สมบติัของจำ�นวนเต็ม การบวก การลบ การคณู และการหารจำ�นวนเต็ม 

และการนำ�มาใช้ในการแก้ปัญหาทางคณิตศาสตร์และการนำ�ไปใช้ 

ในชีวิตจริง

จำ�นวนเต็ม

ให้ยกตัวอย่างการใช้ศูนย์ที่แสดงความไม่มี

ศูนย์ไม่ได้แสดงความไม่มีเสมอไป เช่น ในวันหนึ่งวัดอุณหภูมิบนยอดดอยอินทนนท์ได้  

0 องศาเซลเซียส ไม่ได้หมายความว่า บนยอดดอยอินทนนท์ไม่มีอุณหภูมิ แต่หมายถึง บนยอด 

ดอยอินทนนท์มีความเย็นในระดับที่ทำ�ให้นํ้ากลายเป็นนํ้าแข็ง

ข้อสังเกต

	 	 ในสถานการณ์การขาย เมื่อเราลงทุนและมีการขาดทุน เราจะใช้จำ�นวนเต็มลบ เขียนแสดงการ

ขาดทุน เช่น แม่ค้าขายขาดทุน 300 บาท เขียนแสดงด้วยจำ�นวนเต็มลบได้ -300

	 	 พิจารณาข้อความต่อไปนี้

	 	 “จอมใจมีเงิน 500 บาท ซื้อของใช้ส่วนตัวไป 300 บาท ซื้อขนมให้น้อง 3 คน เป็นเงิน 200 บาท 

จอมใจเหลือเงินกี่บาท”

	 	 นักเรียนสามารถบอกจำ�นวนเงินที่เหลือของจอมใจเป็นจำ�นวนนับได้หรือไม่

	 	 นกัเรียนจะเหน็ไดว้า่ เราไมส่ามารถบอกจำ�นวนเงินทีเ่หลอืของจอมใจเป็นจำ�นวนนบัได ้เราบอก

ได้แต่เพียงว่า จอมใจไม่มเีงินเหลืออยู่เลย

	 	 หรืออาจกล่าวได้ว่า จอมใจเหลือเงิน 0 บาท

...  แสดงว่า ยังมีจำ�นวนต่อไปเรื่อย ๆ ไม่สิ้นสุด 
หรือมีจำ�นวนไม่จำ�กัด
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ลองทำ�ดู

จำ�นวนเต็ม

จำ�นวนเต็มลบ จำ�นวนเต็มบวกศูนย์

ข้อ จำ�นวน จำ�นวนเต็มลบ ศูนย์ จำ�นวนเต็มบวก ไม่เป็นจำ�นวนเต็ม

1)

2) -10

3) 37

4) 41.0

5) 0

	 พิจารณาว่าจำ�นวนต่อไปนี้เป็นจำ�นวนประเภทใด

	 	 	 	 	 หาจำ�นวนต่อไปนี้

	 1)	 จำ�นวนเต็มบวกตั้งแต่ 3 ถึง 8

	 3)	 จำ�นวนเต็มบวกที่น้อยกว่า 10

	 5)	 จำ�นวนเต็มลบตั้งแต่ -10 ถึง -6

	 7)	 จำ�นวนเต็มลบที่ไม่เกิน -10

	 9)	 จำ�นวนเต็มลบต้ังแต่ -20 ถึง 0  

	 	 มีทั้งหมดกี่จำ�นวน

ตอบ	 1)	 3, 4, 5, 6, 7 และ 8

	 3)	 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8 และ 9

	 5)	 -10, -9, -8, -7 และ -6

	 7)	 ..., -12, -11, -10

	 9)	 20 จำ�นวน (ได้แก่ -20, -19, -18, 

	 	 ..., -1)

	 2)	 จำ�นวนเต็มบวกระหว่าง 2 ถึง 6

	 4)	 จำ�นวนเต็มบวกที่มากกว่า 5

	 6)	 จำ�นวนเต็มลบที่ไม่ตํ่ากว่า -6

	 8)	 จำ�นวนเต็มที่อยู่ระหว่าง -6 และ 3

10)	 จำ�นวนเต็มลบที่น้อยกว่า  -5 มีทั้งหมด 

	 	 กี่จำ�นวน

	 2)	 3, 4, 5

	 4)	 6, 7, 8, ...

	 6)	 -6, -5, -4, -3, -2, -1

	 8)	 -5, -4, -3, -2, -1, 0, 1, 2

10)	 มีไม่จำ�กัดจำ�นวน (ได้แก่ ..., -8, -7, -6   

	 	 ซึ่งมีไม่จำ�กัดจำ�นวน)

ตัวอย่างที่	 1

•	 คำ�ว่า “ตั้งแต่„ เราจะนับรวมจำ�นวนเริ่มต้นและจำ�นวนสุดท้ายด้วย

•	 คำ�ว่า “ระหว่าง„ เราจะไม่นับรวมจำ�นวนเริ่มต้นและจำ�นวนสุดท้าย

ควรระวัง

			   จำ�นวนเต็ม ประกอบด้วย

			   	 จำ�นวนเต็มบวกหรือจำ�นวนนับ ได้แก่ 1, 2, 3, 4, ...

			   	 ศูนย์ ได้แก่ 0

			   	 จำ�นวนเต็มลบ ได้แก่ -1, -2, -3, -4, ...

	 	 	 เขียนแผนภาพแสดงความสัมพันธ์ของจำ�นวนเต็มได้ ดังนี้

	 จากเส้นจำ�นวน จะมีขีดแบ่งระหว่างจำ�นวนเป็นระยะเท่า  ๆ กัน และตรงปลายทั้งสองข้าง 

ของเส้นจำ�นวนจะมีลูกศร เพื่อแสดงว่ายังมีจำ�นวนต่อไปอีกเรื่อย ๆ ไม่สิ้นสุด

	 -5	 -4	 -3	 -2	  -1	    0	   1	   2	 3	 4	 5

	 นักเรียนสามารถเขียนแสดงจำ�นวนเต็มบวก ศูนย์ และจำ�นวนเต็มลบบนเส้นจำ�นวนได้ ดังนี้

จะเห็นว่าจำ�นวนเต็มบวกจะอยู่ทางขวาของศูนย์ จำ�นวนเต็มลบจะอยู่ทางซ้ายของศูนย์

	 	 “วันนี้กรุงโซลมีอุณหภูมิตํ่าสุด -3 องศาเซลเซียส และอุณหภูมิสูงสุด 12 องศาเซลเซียส”

จากข่าวสารข้างต้นจะเห็นได้ว่า ในบางครั้งจำ�เป็นต้องใช้จำ�นวนที่เรียกว่า จำ�นวนเต็มลบ เพื่อบอกเรื่องราว

บางอย่าง เช่น -1  ํ C, -2  ํ C, -3  ํ C, -4  ํ C แทนอุณหภูมิที่ตํ่ากว่า 0  ํ  C อยู่ 1  ํ  C, 2  ํ  C, 3  ํ  C, 4  ํ  C  

ตามลำ�ดับ หรืออาจใช้ -1, -2, -3, -4 เมตร อ่านว่า  ลบหนึ่ง ลบสอง ลบสาม ลบสี่ เมตร แทนระดับ 

ที่อยู่ตํ่ากว่าระดับนํ้าทะเล 1, 2, 3, 4 เมตร ตามลำ�ดับ และใช้ 0 เมตร แทนระดับที่เป็นระดับนํ้าทะเล

	 	 เรียก -1, -2, -3, -4 ว่า จำ�นวนเต็มลบ

นักเรียนคิดว่ายังมีสถานการณ์ใดอีกที่สามารถเขียนแสดงด้วยจำ�นวนเต็มลบได้

1
2
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•	 บัตรจำ�นวนเต็ม 41 ใบ

	 แต่ละใบมีจำ�นวนเต็มตั้งแต่ -20 ถึง 20 กำ�กับอยู่ (จำ�นวน 2 ชุด)

	 (วางบัตรจำ�นวนเต็มทั้งหมดไว้ที่พื้นกลางห้องเรียน โดยให้นักเรียนแต่ละกลุ่ม

	 ยืนอยู่รอบ ๆ บัตรจำ�นวนของกลุ่มตนเอง)

กกิิจกรรม 	 หาใหจกรรม 	 หาให้้ครบครบ

ข้ันตอนการจัดกิจกรรม

วัสดุ/อุปกรณ์

Math Activity

-2 0

5

1)	 แบ่งนักเรียนออกเป็น 2 ทีม คือ ทีม A และทีม B โดยให้มีจำ�นวนสมาชิกเท่า ๆ กัน  

	 และแต่ละทีมมีทั้งนักเรียนกลุ่มเก่ง ปานกลาง และอ่อน

2)	 ครูพูดโจทย์ที่นักเรียนต้องทำ�ภารกิจในแต่ละรอบ เช่น

	 	 “จำ�นวนเต็มที่อยู่ระหว่าง -11 และ 9„

	 	 “จำ�นวนเต็มที่มากกว่า -3„

	 จากนั้นให้นักเรียนแต่ละทีมหยิบบัตรจำ�นวนที่เป็นคำ�ตอบของโจทย์แต่ละข้อ

3)	 นักเรียนและครูเฉลยคำ�ตอบร่วมกัน แต่ละทีมแสดงบัตรทุกใบที่หยิบได้ และนับว่าแต่ละทีม 

	 หาบัตรจำ�นวนถูกต้องกี่ใบ

4)	 นับคะแนนรวมแต่ละทีม ประกาศผลผู้ชนะ จากนั้นจึงอภิปรายสิ่งที่ได้เรียนรู้ร่วมกัน

	 อุณหภูมิของอากาศ ณ จุดตรวจอากาศ 

	 แหง่หนึง่ทีข่ัว้โลกเหนอืเป็น −38 องศาเซลเซยีส
	 อุณหภูมิของอากาศ ณ เมืองเมืองหนึ่ง 

	 ในเวลา 10.00 น. เป็น 5 องศาเซลเซียส 

 	 และในเวลา 20.00 น. อณุหภมิูของอากาศ

	 เป็น −4 องศาเซลเซียส

	 พิจารณาตารางแสดงอุณหภูมิ ณ เวลาเที่ยงวันกับอุณหภูมิ ณ เวลาเที่ยงคืนของสถานที่ต่างๆ

	 นักเรียนหาว่าอุณหภูมิของแต่ละสถานท่ี ณ เวลาเท่ียงคืน เพิ่มขึ้นหรือลดลงจากอุณหภูมิ  

ณ เวลาเที่ยงวันกี่องศาเซลเซียส

สถานที่ อุณหภูมิ ณ เวลาเที่ยงวัน 
(องศาเซลเซียส)

อุณหภูมิ ณ เวลาเที่ยงคืน 
(องศาเซลเซียส)

ลอนดอน 8 −7

แมนเชสเตอร์ 7 2

เอดินบะระ 2 −6

มอสโก 3 −9

นักเรียนพิจารณาข้อความต่อไปนี้

จากข้อความสองข้อความนี้ นักเรียนเข้าใจว่าอย่างไร

1.

1.

2.

2.

	 บอกให้ทราบว่าอุณหภูมิของ 

อากาศตํ่ากว่า 0 องศาเซลเซียส  

อยู่ 38 องศาเซลเซียส

	 บอกให้ทราบว่าอุณหภูมิของ 

อากาศเวลา 20.00 น. ต่ํากว่า 

อุณหภูมิของอากาศเวลา 10.00 น. 

โดยอุณหภูมิลดลง  9  องศาเซลเซียส 

	 1.2	 การเปรียบเทียบและเรียงลำ�ดับจำ�นวนเต็ม

ประเมินตนเอง

สิ่งที่ได้เรียนรู้ ทำ�ได้ ต้องพยายามอีกนิด

จำ�แนกจำ�นวนเต็มบวก 

จำ�นวนเต็มลบ และศูนย์

หาจำ�นวนเต็มตามเงื่อนไข

ที่ต้องการได้อย่างถูกต้อง

ให้ความช่วยเหลือเพื่อน

Activity’s Goal

	การเรียนรู้ผ่านเกม

	พัฒนาทักษะและกระบวนการ

	 ทางคณิตศาสตร์

 พัฒนาคุณลักษณะ

        ที่พึงประสงค์

✓

✓

✓
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ควรรู้ควรรู้

	 -3	 -2	 -1	 0	 1	 2	  

1.	 จำ�นวนเต็มบวกจะมีค่ามากกว่าศูนย์และจำ�นวนเต็มลบเสมอ

2.	 -1 เป็นจำ�นวนเต็มลบที่มากที่สุด

3.	 1 เป็นจำ�นวนเต็มบวกที่น้อยที่สุด

4.	 ไม่มีจำ�นวนเต็มลบที่น้อยที่สุด

5.	 ไม่มีจำ�นวนเต็มบวกที่มากที่สุด

6.	 0 เป็นจำ�นวนเต็มที่ไม่เป็นจำ�นวนเต็มลบ และไม่เป็นจำ�นวนเต็มบวก

7.	 ศูนย์จะมีค่ามากกว่าจำ�นวนเต็มลบ

	 -4	 -3	 -2	 -1	 0	 1	 2	 3	 4	

	 -15	 	 -10	 	 -5	 	 0	 	 5	 	 10	 	 15	

	 พิจารณาการเขียนแสดงจำ�นวนเต็มบนเส้นจำ�นวนต่อไปนี้

	 พิจารณาการเปรียบเทียบจำ�นวนเต็ม โดยใช้เส้นจำ�นวนต่อไปนี้

	 จะเห็นว่า 	-4, -3, -2 และ -1	 เป็นจำ�นวนเต็มลบที่อยู่ทางซ้ายของ 0 

	 	 	 1, 2, 3 และ 4	 	 เป็นจำ�นวนเต็มบวกที่อยู่ทางขวาของ 0 

	 จะเห็นว่า 	-15, -10 และ -5	 เป็นจำ�นวนเต็มลบที่อยู่ทางซ้ายของ 0 

	 	 	 5, 10 และ 15	 	 เป็นจำ�นวนเต็มบวกที่อยู่ทางขวาของ 0

 	 บนเส้นจำ�นวน จำ�นวนที่อยู่ทางขวาของ 0 จะมีค่ามากกว่าจำ�นวนที่อยู่ทางซ้ายของ 0 เสมอ

	 จากเส้นจำ�นวนจะพบว่า  จำ�นวนเต็มบวกจะอยู่ทางขวาของศูนย์ มีค่ามากกว่าจำ�นวนเต็มลบ 

ที่อยู่ทางซ้ายของศูนย์ และจำ�นวนเต็มท่ีอยู่ทางขวาของศูนย์จะมีค่าเพิ่มขึ้นทีละ 1 ไปเร่ือย ๆ  

ส่วนจำ�นวนเต็มที่อยู่ทางซ้ายของศูนย์จะมีค่าลดลงทีละ 1 ไปเรื่อย ๆ

	 นัน่คอื เมือ่เขยีนแสดงจำ�นวนเต็มบนเสน้จำ�นวน จำ�นวนเต็มทีอ่ยูท่างขวาจะมคีา่มากกวา่จำ�นวนเต็ม

ที่อยู่ทางซ้าย

การเปรียบเทียบจำ�นวนเต็มสองจำ�นวนใด ๆ โดยใช้เส้นจำ�นวนจะได้ว่า จำ�นวนเต็มที่อยู่ทางขวา

จะมีค่ามากกว่าจำ�นวนเต็มที่อยู่ทางซ้าย

	 -8	 -7	 -6	 -5	 -4	 -3	 -2	 -1	 0	 1	 2	 3	 4	 5	 6	 7	 8

	 กราฟของจำ�นวนเต็ม คือ จุดที่แสดงตำ�แหน่งของจำ�นวนเต็มบนเส้นจำ�นวน เช่น

	 	 	 	 เรียกว่า กราฟของจำ�นวนเต็ม  -3  และกราฟของจำ�นวนเต็ม  2

	 เมื่อนำ�จำ�นวนเต็มสองจำ�นวนมาเปรียบเทียบกัน จำ�นวนเต็มท้ังสองนั้นอาจมีค่าเท่ากัน 

หรือไมเ่ท่ากนั เมือ่ไมเ่ท่ากนัจะมจีำ�นวนใดจำ�นวนหนึง่มากกวา่ หรือนอ้ยกวา่ เพยีงอยา่งใดอยา่งหนึง่เท่านัน้ 

ใช้เครื่องหมาย  =  ≠  >  หรือ  <  แสดงการเปรียบเทียบ 

	 	 เช่น	 	 8	 =	 8

	 	 	 	 4	 ≠ 	 0

				    -8	 <	 8

				    -5	 >	 -6

ข้อสังเกต

1)	 3 กับ 9	 	 	 	 2)	 2 กับ -3

3)	 -8 กับ -5		 	 	 4)	 0 กับ -5

เปรียบเทียบจำ�นวนเต็มแต่ละข้อต่อไปนี้ โดยใช้เครื่องหมาย > หรือ <ตัวอย่างที่	 2

			   ตอบ	 1)	 	 3	 <	 9

	 	 	 	 2)	 	 2	 >	 -3

	 	 	 	 3)	 	-8	 <	 -5

	 	 	 	 4)	 	 0	 >	 -5

จำ�นวนเต็มลบ < ศูนย์ < จำ�นวนเต็มบวก
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			   	 	 1.	 เรียงลำ�ดับจำ�นวนที่กำ�หนดให้ในแต่ละข้อจากน้อยไปมาก

	 	 	 	 	 	 1)	 2, -3, 5, -4, 0	 	 	

						      2)	 -37, -89, -65, -56

	 	 	 	 	 	 3)	 8, 5, -5, 9, -1				  

						      4)	 -11, -15, -9, -12, -4

		  ตอบ			  1)	 -4, -3, 0, 2, 5	

					     2)	 -89, -65, -56, -37

	 	 	 	 	 3)	 -5, -1, 5, 8, 9	 	 	 	

					     4)	 -15, -12, -11, -9, -4

			   		  อุณหภูมิของตู้แช่แข็งจำ�นวน 4 ตู้ เป็นดังนี้

			   	 	 2.	 เรียงลำ�ดับจำ�นวนที่กำ�หนดให้ในแต่ละข้อจากมากไปน้อย

	 	 	 	 	 	 1)	 2, -3, 5, -4, 0	 	 	

						      2)	 -37, -89, -65, -56

	 	 	 	 	 	 3)	 8, 5, -5, 9, -1				  

						      4)	 -11, -15, -9, -12, -4

		  ตอบ			  1)	 5, 2, 0, -3, -4			 

					     2)	 -37, -56, -65, -89

	 	 	 	 	 3)	 9, 8, 5, -1, -5			 

					     4)	 -4, -9, -11, -12, -15

ตัวอย่างที่	 3

ตัวอย่างที่	 4

1.1.	 แสดงจำ�นวนเต็มลบตามข้อกำ�หนดต่อไปนี้บนเส้นจำ�นวน    อุอุ่่นเครนเคร่่ืืององ

	 1)	 จำ�นวนเต็มลบตั้งแต่ -12 ถึง -7

	 2)	 จำ�นวนเต็มลบที่อยู่ระหว่าง -15 ถึง -10

	 3)	 จำ�นวนเต็มลบที่มากกว่า -5

	 4)	 จำ�นวนเต็มลบที่น้อยกว่า -13

	 5)	 จำ�นวนเต็มลบที่ไม่น้อยกว่า -6

	 6)	 จำ�นวนเต็มลบที่ไม่เกิน -30

2.2.	 เปรียบเทียบจำ�นวน โดยใช้เครื่องหมาย  >  หรือ  <    ฝฝึึกฝนกฝน

	 1)	   0	 	 2				    2)	   -6	 	 -8	

	 3)	 12	 	 -12				   4)	   -9	 	 3	

	 5)	   0	 	 -2				    6)	   -5	 	 5	

	 7)	 30	 	 -30		 	 	 8)	 -10	 	 -9	

	 9)	   2	 	 -15	      	 	 	 10)	 -13	 	 -14	

3.3.	 เรียงลำ�ดับจำ�นวนเต็มต่อไปนี้จากน้อยไปมาก    ฝฝึึกฝนกฝน

	 1)	 -4, 3, 7, 0, -1, 2, -5, 10, 6, 5

	 2)	 40, -40, -10, 14, -500, 0, 25, 18, -3, 9

	 3)	 1, -1, 2, -2, 3, -3, 5, -5, 8, -8

	 4)	 100, 200, -50, -100, -150, -200

	 5)	 500, -1,000, -400, 400, -1, -10, 120 

4.4.	 เรียงลำ�ดับจำ�นวนเต็มต่อไปนี้จากมากไปน้อย    ฝฝึึกฝนกฝน

	 1)	 45, 6, -100, -4, 0, -12, 56, 99, 40, -30

	 2)	 25, -25, 12, 13, -16, -18, 24, -22, 9, -7

	 3)	 -9, 5, 0, -12, 20, -80, -33, 3, -11, -15

	 4)	 -999, -99, -9, -9,999, -19, -29, -39, -49, -59

	 5)	 -20, -40, 0, -50, 7, -7, 18, -27, -30

แบบฝึกหัดที่ 1

	 	 	 	 	 	 ตอบคำ�ถามต่อไปนี้		

	 	 	 	 	 	 1)	 ตู้ใดมีความเย็นมากที่สุด

	 	 	 	 	 	 2)	 เรียงลำ�ดับตู้จากอุณหภูมิตํ่าสุดไปหาสูงสุด

		  ตอบ			  1)	 ตู้ D

	 	 	 	 	 2)	 ตู้ D  ตู้ A  ตู้ C  และตู้ B

ตู้ A ตู้ B ตู้ C ตู้ D

-3  ํC 1  ํC -2  ํC -5  ํC

ตู้แช่แข็ง

อุณหภูมิ

-5 มีค่าน้อยที่สุด
1 มีค่ามากที่สุด
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	 จากตาราง ตอบคำ�ถามต่อไปนี้

	 1)	 ประเทศใดมีอากาศหนาวเย็นมากที่สุด

	 2)	 ประเทศใดมีอากาศอุ่นที่สุด

	 3)	 ประเทศใดบ้างที่หนาวเย็นกว่าประเทศกรีนแลนด์

ประเทศ อุณหภูมิ

กรีนแลนด์ -35   ํC

คาซัคสถาน -50  ํC

รัสเซีย -30  ํC

ฟินแลนด์ -20  ํC

ไอซ์แลนด์ -10  ํC

จากสถิติที่ถูกบันทึกไว้ในเดือนมกราคมปี 2566 เมืองยาคุตสค์ (Yakutsk) ของประเทศรัสเซีย  

เป็นเมืองที่หนาวเย็นที่สุดในโลก โดยมีอุณหภูมิติดลบกว่า 50 องศาเซลเซียส

5.5.	 จากสถิติพบว่ามีหลายประเทศในโลกที่มีอุณหภูมิตํ่ากว่าระดับจุดเยือกแข็ง และมีการบันทึกข้อมูล 

	 ดังตารางต่อไปนี้    ทท้้าทายาทาย

จุดเยือกแข็ง (freezing point) คือ อุณหภูมิที่ของเหลวเปลี่ยนสถานะเป็นของแข็ง

เกร็ดน่ารู้

เกร็ดน่ารู้

2.		 สมบัติของการบวกจำ�นวนเต็ม

สำ�หรับการลบ ไม่มีสมบัติการสลับที่ กล่าวคือเมื่อ a และ b เป็นจำ�นวนเต็มใด ๆ

	 	 a - b	 อาจไม่เท่ากับ	 b - a

เช่น	 4 - 2   ≠   2 - 4

ควรระวัง

	 	 การบวกจำ�นวนเต็มมีสมบัติ ดังต่อไปนี้

	 1.	 สมบัติปิดของการบวก (closure property of addition)

	 	 	 ถ้า	 a และ b เป็นจำ�นวนเต็มใด ๆ แล้ว

	 	 	    	 a + b เป็นจำ�นวนเต็ม

	 2.	 สมบัติการเปลี่ยนหมู่ของการบวก (associative property of addition)

	 	 	 ถ้า	 a, b และ c เป็นจำ�นวนเต็มใด ๆ แล้ว

	 	 	    	 (a + b) + c  =  a + (b + c)

	 3.	 สมบัติการมีเอกลักษณ์การบวก (addition identity)

	 	 	 มีจำ�นวนเต็ม คือ 0 ซึ่งสำ�หรับจำ�นวนเต็ม a ใด ๆ

	 	 	 	 0 + a  =  a  =  a + 0

	 4.	 สมบัติการมีตัวผกผันการบวก (addition inverse)

	 	 ตัวผกผันการบวกของจำ�นวนเต็ม a ใด ๆ คือ จำ�นวนที่บวกกับ a 

	 	 แล้วได้เอกลักษณ์การบวก (0) 

	 	 ตัวผกผันการบวกของ a เขียนแทนด้วย -a ซึ่งสำ�หรับจำ�นวนเต็ม a ใด ๆ

		  (-a) + a  =  0  =  a + (-a)

	 5.	 สมบัติการสลับที่ของการบวก (commutative property of addition)

	 	 	 ถ้า	 a และ b เป็นจำ�นวนเต็มใด ๆ แล้ว 

	 	 	    	 a + b  =  b + a
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	 	 	 ในทำ�นองเดียวกัน จะได้ 	 |25|  	 =	 25

								        |-25|  	 =	 25

	 	 	 	 	 	 	 	 |370|  	 =	 370

								        |-370|  	 =	 370

	 -9	 -8	 -7	 -6	 -5	 -4	 -3	 -2	 -1	 0	 1	 2	 3	 4	 5	 6	 7	 8	 9

	 3.1	ค่าสัมบูรณ์และจำ�นวนตรงข้าม
พิจารณาเส้นจำ�นวน

	 	 	 8 อยู่ห่างจาก 0 เป็นระยะ 8 หน่วย และ -8 อยู่ห่างจาก 0 เป็นระยะ 8 หน่วย แสดงว่า  

8 และ -8 อยู่ห่างจาก 0 เป็นระยะ 8 หน่วยเท่ากัน

	 	 	 8 เป็นค่าสัมบูรณ์ของ 8 กับ -8

	 	 	 หากพิจารณา  0 เช่นเดียวกับจุดแสดงจำ�นวนเต็มอื่น ๆ บนเส้นจำ�นวน จะเห็นว่า  0  

อยู่ห่างจาก 0 เป็นระยะ 0 หน่วย ดังนั้น ค่าสัมบูรณ์ของ 0 เท่ากับ 0

	 	 	 ใช้สัญลักษณ์ “|   |„ แทนค่าสัมบูรณ์

	 	 	 |8|	 แทนค่าสัมบูรณ์ของ 8

 			   |-8|	 แทนค่าสัมบูรณ์ของ -8

	 	 	 ดังนั้น	 |8|	 =	 8

					     |-8|	 =	 8

	 	 	 	 	 |0|	 =	 0

เราเรียก -8 ว่าเป็นจำ�นวนตรงข้ามของ 8

      และ   8 ว่าเป็นจำ�นวนตรงข้ามของ -8

	 	   ซึ่งมีค่าสัมบูรณ์เท่ากับ 8

ข้อสังเกต ควรรู้

			   	 หาค่าของ |-64| และ |64|

	 	 ตอบ	 |-64| 	 =	 64

	 	 	    |64|	 =	 64

			   	 จำ�นวนต่อไปนี้  |-16|, |10|, |-12|, |14| และ |-19|

	 	 	 	 จำ�นวนใดมีค่ามากที่สุด

	 	 ตอบ	 |-16| 	 =	 16	 |10|   =   10

			   |-12|	 =	 12	 |14|   =   14

			   |-19|	 =	 19

	 	 	 ดังนั้น   |-19|  มีค่ามากที่สุด

ค่าสัมบูรณ์ของจำ�นวนเต็มใด ๆ ยกเว้น 0 มีค่าเป็นจำ�นวนเต็มบวก

ตัวอย่างที่	 1

ตัวอย่างที่	 2

	 -8	 -7	 -6	 -5	 -4	 -3	 -2	 -1	 0	 1	 2	 3	 4	 5	 6	 7	 8

	 พิจารณา -4 และ 4 บนเส้นจำ�นวน -4 อยู่ทางซ้ายของ 0 และ 4 อยู่ทางขวาของ 0

	 โดยที่ 4 และ -4 อยู่ห่างจาก 0 เป็นระยะ 4 หน่วยเทา่กัน หรือกลา่วว่าคา่สัมบูรณ์ของ 4 และ -4  

เท่ากับ 4  

	 4 และ -4 เป็นจำ�นวนตรงข้ามซึ่งกันและกัน

	 จะพบว่า (-4) + 4  =  4 + (-4)  =  0

	 ในทำ�นองเดียวกัน 7 และ -7 เป็นจำ�นวนตรงข้ามซึ่งกันและกัน และ (-7) + 7  =  7 + (-7)  =  0
ค่าสัมบูรณ์ของจำ�นวนเต็มใด ๆ หาได้จากระยะที่จำ�นวนนั้นอยู่ห่างจาก 0 บนเส้นจำ�นวน

ให้ a เป็นจำ�นวนเต็มใด ๆ ค่าสัมบูรณ์ของ a เขียนแทนด้วย |a|

3.		 การบวกจำ�นวนเต็ม

หาจำ�นวนตรงข้ามของจำ�นวนเต็มต่อไปนี้

1)	 -12	 	 	 2)	 20	 	 3)	 -31	 	 	 4)	 40

ลองทำ�ดู
หาค่าของ

1)    |7|	 	 2)    |-4|	 	 3)    |123|		 	 4)    |-37|

ลองทำ�ดู

ถ้า a เป็นจำ�นวนเต็มใด ๆ จำ�นวนตรงข้ามของ a มีเพียงจำ�นวนเดียวและเขียนแทนด้วย -a 
และ (-a) + a  =  a + (-a)  =  0  สำ�หรับ 0 เป็นจำ�นวนตรงข้ามของตัวเอง
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ลองทำ�ดู

				    หาจำ�นวนตรงข้ามของ 13 และ -13

	 ตอบ     เนื่องจาก |13| และ |-13| เท่ากับ 13

	 	 จำ�นวนตรงข้ามของ 13 คือ -13

     	 	 และจำ�นวนตรงข้ามของ -13 คือ 13

ตัวอย่างที่	 1

				    -(-13) เท่ากับจำ�นวนใด

	 วิธีทำ�		 เนื่องจากจำ�นวนตรงข้ามของ -13 คือ -(-13)

	 	 	 และจำ�นวนตรงข้ามของ -13 คือ 13

	 	 	 ดังนั้น	 -(-13)  =  13  เพราะว่าจำ�นวนตรงข้ามมีเพียงจำ�นวนเดียว

	 ตอบ     -(-13) เท่ากับ 13

ตัวอย่างที่	 2

	 -4	 -3	 -2	 -1	 0	 1	 2	 3	 4	 5	 6	 7	 8	 9	 10	 11

	 -10	 -5	 0	 5	 10	 15	 20	 25	 30	 35	 40	 45	 50	 55	 60	 65

	 -10	 0	 10	 20	 30	 40	 50	 60	 70	 80	 90	 100	 110	 120	 130	 140

	 	 	 4 + 2  =  

	 	 	 เริ่มจาก 0 แล้วเคลื่อนไปทางขวา 4 หน่วย แล้วเคลื่อนไปอีก 2 หน่วย จะได้ 4 + 2   =   6

	 	  	 เริ่มจาก 0 แล้วเคลื่อนไปทางขวา 10 หน่วย แล้วเคลื่อนไปอีก 15 หน่วย จะได้ 10 + 15  =  25

	 	 	 เริ่มจาก 0 แล้วเคลื่อนไปทางขวา 50 หน่วย แล้วเคลื่อนไปอีก 40 หน่วย จะได้ 50 + 40  =  90

	 	 	 แต่นักเรียนเคยหาผลบวกของจำ�นวนนับมาแล้ว การหาผลบวกของจำ�นวนเต็มบวกกับ

จำ�นวนเต็มบวกมีวิธีการเดียวกับการบวกจำ�นวนนับ ดังนี้

	 	 	 10 + 15  =  

	 	 	 50 + 40  =  

	 	 	 นักเรียนหาผลบวกของจำ�นวนเต็มบวกกับจำ�นวนเต็มบวกต่อไปนี้

	 	 	 1)	 13 + 7  =   	 2)	 28 + 8  =   	 	 3)	 5 + 16  =  

	 	 	 4  +  2  =  6		 	 10  +  15  =  25	 	 	 50  +  40  =  90

	 3.2	การบวกจำ�นวนเต็มบวกกับจำ�นวนเต็มบวก

	 	 ให้นกัเรียนพิจารณาวธีิการหาผลบวก โดยใชเ้สน้จำ�นวนของจำ�นวนเตม็บวกกบัจำ�นวนเตม็บวก 

ดังนี้

	 3.3	การบวกจำ�นวนเต็มลบกับจำ�นวนเต็มลบ

	 	 พิจารณาการหาผลบวกของจำ�นวนเต็มลบกับจำ�นวนเต็มลบ โดยใช้เส้นจำ�นวนต่อไปนี้

	 		  (-2) + (-3)  =  

	 -8	 -7	 -6	 -5	 -4	 -3	 -2	 -1	 0	 1	 2

	 	 	 เร่ิมจาก 0 แล้วเคลื่อนไปทางซ้าย 2 หน่วย จะได้ -2 แล้วเคลื่อนไปทางซ้ายอีก 3 หน่วย  

จะได้ (-2) + (-3)  =  -5

			   (-5) + (-4)  =  

	 -10	 -9	 -8	 -7	 -6	 -5	 -4	 -3	 -2	 -1	 0

	 	 	 เร่ิมจาก 0 แล้วเคลื่อนไปทางซ้าย 5 หน่วย จะได้ -5 แล้วเคลื่อนไปทางซ้ายอีก 4 หน่วย  

จะได้ (-5) + (-4)  =  -9

การบวกจำ�นวนเต็มบวกกับจำ�นวนเต็มบวก ใช้วิธีการเดียวกับการบวกจำ�นวนนับ

	 จะเห็นว่า ผลบวกที่ได้เป็นจำ�นวนเต็มบวก 
ซึ่งเป็นไปตามสมบัติปิดของการบวกจำ�นวนเต็ม

จะเห็นว่า ผลบวกที่ได้เป็นจำ�นวนเต็มลบ 
ซึ่งเป็นไปตามสมบัติปิดของการบวกจำ�นวนเต็ม
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การบวกจำ�นวนเต็มลบกับจำ�นวนเต็มลบ ให้นำ�ค่าสัมบูรณ์ของจำ�นวนเต็มลบแต่ละจำ�นวน

มาบวกกัน แล้วตอบเป็นจำ�นวนเต็มลบ

	 	 	 ให้นักเรียนพิจารณาการหาผลบวกของ (-2) + (-3) และ (-5) + (-4) ดังนี้

							       (-2) + (-3)	 =	 -(|-2| + |-3|) 

	 	 	 	 	 	 	 	 	 =	 -(2 + 3)

	 	 	 	 	 	 	 	 	 =	 -5

							       (-5) + (-4)	 =	 -(|-5| + |-4|)  

	 	 	 	 	 	 	 	 	 =	 -(5 + 4)  

	 	 	 	 	 	 	 	 	 = 	 -9

					     หาผลบวกของจำ�นวนเต็มลบต่อไปนี้

					     1)   (-5) + (-3)              2)   (-20) + (-15)              3)   (-2) + (-3) + (-4)

	 วิธีทำ�		 1)	 (-5) + (-3)	 =	 -(|-5| + |-3|)

	 	 	 	 	 	 =	 -(5 + 3)

	 	 	 	 	 	 =	 -8

			   2)	 (-20) + (-15)	 =	 -(|-20| + |-15|)

	 	 	 	 	 	 =	 -(20 + 15)

	 	 	 	 	 	 =	 -35

	 	 	 3)	 (-2) + (-3) + (-4)	 =	 -(|-2| + |-3| + |-4|)

	 	 	 	 	 	 	 =	 -(2 + 3 + 4)

	 	 	 	 	 	 	 =	 -9

ตัวอย่าง

สื่อ QR CODE

การบวกจำ�นวนเต็มบวก

กับจำ�นวนเต็มลบ

	 3.4	การบวกจำ�นวนเต็มบวกกับจำ�นวนเต็มลบ

		  พิจารณาการหาผลบวกของจำ�นวนเต็มบวกกับจำ�นวนเต็มลบโดยใช้  กับ  ดังนี้

	 	 กำ�หนดให้   มีค่าเป็น +1 และ   มีค่าเป็น -1

	 	 หาค่าของ 7 + (-4)

			   	 	 หาผลบวกของจำ�นวนต่อไปนี้ โดยใช้ค่าสัมบูรณ์

	 	 	 	 	 1)	 6 + (-4)				    2)	 (-3) + 7

	 	 	 	 	 3)	 (-5) + 2	 	 	 	 4)	 3 + (-7)

	 	 	 	 	 5)	 4 + (-4)				    6)	 (-4) + 4

	 	 	 	 	 7)	 80 + (-27)	 	 	 	 8)	 75 + (-138)

	 วิธีทำ�		 1)	 6 + (-4)	 =	 |6| - |-4|

	 	 	 	 	 	 =	 6 - 4

	 	 	 	 	 	 =	 2

	 	 	 	 ดังนั้น  6 + (-4)  =  2

			   2)	 (-3) + 7	 =	 |7| - |-3|

	 	 	 	 	 	 =	 7 - 3

	 	 	 	 	 	 =	 4

	 	 	 	 ดังนั้น  (-3) + 7  =  4

ตัวอย่างที่	 1

	 |6|	 =	 6

	 |-4|	 =	 4

	 |6|	 >	 |-4|

ตอบเป็นจำ�นวนเต็มบวก

	 |-3|	 =	 3

	 |7|	 =	 7

	 |7|	 >	 |-3|

ตอบเป็นจำ�นวนเต็มบวก

ให้ใช้ค่าสัมบูรณ์มาช่วยในการหาผลบวก

นักเรียนมีวิธีการหาผลบวกของจำ�นวนเต็มลบ 
โดยวิธีอื่นหรือไม่ อย่างไร

	 	 ดังนั้น จะได้ว่า 7 + (-4)  =  3

	 	 หาค่าของ (-5) + 3

	 	 ดังนั้น จะได้ว่า (-5) + 3  =  -2

	 	 ให้นักเรียนพิจารณาตัวอย่างการหาผลบวกของจำ�นวนเต็มบวกกับจำ�นวนเต็มลบ โดยใช้

ค่าสัมบูรณ์ต่อไปนี้

เหลือ  3 เหรียญ

เหลือ  2 เหรียญ

		  จากตัวอย่างข้างต้น จะเห็นว่า ถ้าหาค่าสัมบูรณ์ของแต่ละจำ�นวน จำ�นวนที่มีค่าสัมบูรณ์
มากกว่าเป็นจำ�นวนเต็มบวก ผลบวกที่ได้จะเป็นจำ�นวนเต็มบวก จำ�นวนที่มีค่าสัมบูรณ์มากกว่า 
เป็นจำ�นวนเต็มลบ ผลบวกที่ได้จะเป็นจำ�นวนเต็มลบ
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	 	 	 4)	 3 + (-7)	 =	 -(|-7| - |3|)

	 	 	 	 	 	 =	 -(7 - 3)

	 	 	 	 	 	 =	 -4

	 	 	 	 ดังนั้น  3 + (-7)  =  -4

			   5)	 4 + (-4)	 =	 |4| - |-4|

	 	 	 	 	 	 =	 4 - 4

	 	 	 	 	 	 =	 0

	 	 	 	 ดังนั้น  4 + (-4)  =  0

			   6)	 (-4) + 4	 =	 |-4| - |4|

	 	 	 	 	 	 =	 4 - 4

	 	 	 	 	 	 =	 0

	 	 	 	 ดังนั้น  (-4) + 4  =  0

	 	 	 7)	 80 + (-27)	 =	 |80| - |-27|

	 	 	 	 	 	 =	 80 - 27

	 	 	 	 	 	 =	 53

	 	 	 	 ดังนั้น  80 + (-27)  =  53

	 	 	 8)	 75 + (-138)	 =	 -(|-138| - |75|)

	 	 	 	 	 	 =	 -(138 - 75)

	 	 	 	 	 	 =	 -63

	 	 	 	 ดังนั้น  75 + (-138)  =  -63

	 |3|	 =	 3

	 |-7|	 =	 7

	 |3|	 <	 |-7|

ตอบเป็นจำ�นวนเต็มลบ

	 |4|	 =	 4

	 |-4|	 =	 4

	 |4|	 >	 |-4|

คำ�ตอบเป็น 0

	 |-4|	 =	 4

	 |4|	 =	 4

	 |-4|	 =	 |4|

คำ�ตอบเป็น 0

	 |80|	 =	 80

	 |-27|	 =	 27

	 |80|	 >	 |-27|

ตอบเป็นจำ�นวนเต็มบวก

	 |75|	 =	 75

	 |-138|	 =	 138

	 |75|	 <	 |-138|

ตอบเป็นจำ�นวนเต็มลบ

				    โรงงานเนื้อสัตว์แห่งหนึ่งมีการกำ�หนดอุณหภูมิของตู้แช่แข็งก่อนส่งจำ�หน่าย 

	 	 	 	 ตามร้านค้า ดังตารางต่อไปนี้

ตัวอย่างที่	 2

วันที่ อุณหภูมิ ( ํํC)

1 -20

2 เพิ่มขึ้น 2  ํC

3 เพิ่มขึ้น 1  ํC

4 เพิ่มขึ้น 3  ํC

5 เพิ่มขึ้น 5  ํC

กรณีที่ 1	 เมื่อค่าสัมบูรณ์ของจำ�นวนเต็มบวกมากกว่าค่าสัมบูรณ์ของจำ�นวนเต็มลบ ให้หาผลลบ 

	 	 ของค่าสัมบูรณ์ของจำ�นวนทั้งสอง แล้วตอบเป็นจำ�นวนเต็มบวก

กรณีที่ 2	 เมื่อค่าสัมบูรณ์ของจำ�นวนเต็มบวกน้อยกว่าค่าสัมบูรณ์ของจำ�นวนเต็มลบ ให้หาผลลบ 

	 	 ของค่าสัมบูรณ์ของจำ�นวนทั้งสอง แล้วตอบเป็นจำ�นวนเต็มลบ

กรณีที่ 3	 เมื่อค่าสัมบูรณ์ของจำ�นวนเต็มบวกเท่ากับค่าสัมบูรณ์ของจำ�นวนเต็มลบ

	 	 นั่นคือ การบวกจำ�นวนเต็มใด ๆ ด้วยจำ�นวนตรงข้าม จะได้ผลบวกเป็นศูนย์

จากตัวอย่างข้างต้น  นักเรียนจะเห็นว่า
การบวกจำ�นวนเต็มบวกกับจำ�นวนเต็มลบ 

โดยใช้ค่าสัมบูรณ์มี 3 กรณี

	 	 	 3)	 (-5) + 2	 =	 -(|-5| - |2|)

	 	 	 	 	 	 =	 -(5 - 2)

	 	 	 	 	 	 =	 -3

	 	 	 	 ดังนั้น  (-5) + 2  =  -3

	 |-5|	 =	 5

	 |2|	 =	 2

	 |2|	 <	 |-5|

ตอบเป็นจำ�นวนเต็มลบ

จากตาราง ตอบคำ�ถามต่อไปนี้

1)	 ในวันที่ 3 ตู้แช่แข็งจะมีอุณหภูมิกี่องศาเซลเซียส

	 วิธีทำ�		 อุณหภูมิเริ่มต้นของตู้แช่แข็ง คือ -20  ํC

	 	 	 เมื่อผ่านไป 3 วัน ตู้แช่แข็งจะมีอุณหภูมิ -20 + (2) + (1)  =  -17

	 ตอบ     -17 องศาเซลเซียส

2)	 ในวันสุดท้ายก่อนส่งเนื้อสัตว์ไปจำ�หน่ายตามร้านค้า เนื้อสัตว์จะถูกแช่ที่อุณหภูมิกี่องศาเซลเซียส

	 วิธีทำ�		 เมื่อผ่านไป 5 วัน ตู้แช่แข็งจะมีอุณหภูมิ

			   (-20) + 2 + 1 + 3 + 5 	 =	 (-20) + 11 

	 	 	 	 	 	 	 	 =	 -9  ํC

	 ตอบ     -9 องศาเซลเซียส

การบวกจำ�นวนเต็มบวกกับจำ�นวนเต็มลบ ให้นำ�ค่าสัมบูรณ์ของแต่ละจำ�นวนมาหาผลลบ  

ถ้าค่าสัมบูรณ์ของจำ�นวนเต็มบวกมากกว่าให้ตอบเป็นจำ�นวนเต็มบวก ถ้าค่าสัมบูรณ์ของ

จำ�นวนเต็มลบมากกว่าให้ตอบเป็นจำ�นวนเต็มลบ
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1.1.	 หาผลบวก    ฝฝึึกฝนกฝน

	 1)	 (-3) + (-13) + (-23)		 	 2)	 3 + 12 + (-17)	

	 3)	 18 + (-12) + 15	 	 	 4)	 19 + (-25) + (-17)

	 5)	 (-36) + 27 + (-6)			   6)	 (-10) + 39 + (-23)

	 7)	 28 + (-14) + (-14)	 	 	 8)	 30 + 40 + (-50)

	 9)	 (-21) + 20 + (-6)	 	 	10)	 (-100) + (-200) + (-300)

       11)	 70 + (-50) + (-20)	 	 	12)	 425 + (-250) + (-125)

แบบฝึกหัดที่ 2

ควรรู้

การบวกจำ�นวนเต็มตั้งแต่ 2 จำ�นวน

ขึ้นไป หากไม่มีวงเล็บกำ�กับ เราจะ

บวกจากซ้ายไปขวาเสมอ

3.3.	 เรือดำ�นํ้าลำ�หนึ่งถูกปล่อยให้ปฏิบัติงานเริ่มแรกที่ระดับตํ่ากว่านํ้าทะเล 20 เมตร จากระดับนํ้าทะเล  

	 และมีการเปลี่ยนแปลงระดับการปฏิบัติงานใต้นํ้าในทุก ๆ ชั่วโมง  ดังตารางต่อไปนี้    ทท้้าทายาทาย

	 	 จากตาราง ตอบคำ�ถามต่อไปนี้

	 	 1)	 เมื่อเวลาผ่านไป 4 ชั่วโมง เรือดำ�นํ้าจะอยู่ที่ระดับใด เมื่อเทียบกับระดับนํ้าทะเล

	 	 2)	 เรือดำ�นํ้านี้จะอยู่ที่ระดับตํ่ากว่านํ้าทะเล 15 เมตร เมื่อเวลาผ่านไปกี่ชั่วโมง

2.2.	 หาผลลัพธ์    ทท้้าทายาทาย

	 1)	 {(-15) + (-10)} + {8 + (-14)}				    2)	 {(-10) + 19} + {(-9) + 9}		

	 3)	 {24 + (-27)} + {27 + (-24)}				    4)	 {25 + (-13) + (-4)} + {(-6) + (-11)}

	 5)	 {(-12) + 7 + (-8)} + {(-20) + (-9) + 10}		  6)	 (-8) + (-10) + (-12)

	 7)	 (-14) + (-25) + (-32) + (-44)	 	 	 	 8)	 60 + (-28) + (-14) + 30 + (-11)

	 9)	 (-13) + 14 + (-15) + 16 + (-17) + 18	 	10)	 (-8) + 4 + (-6) + 2 + (-10) + 12 + (-14)

      11)	 (-7) + 9 + (-5) + 11 + (-3) + 1 + (-15)	 	12)	 25 + (-7) + 17 + (-9) + 14 + (-12)

ชั่วโมงที่ ระดับความลึกที่เปลี่ยนแปลง

1 เพิ่มขึ้น 2 เมตร

2 เพิ่มขึ้น 3 เมตร

3 เพิ่มขึ้น 1 เมตร 

4 คงที่

5 เพิ่มขึ้น 5 เมตร   

			   	 	 หาผลลบของ
					     1)	 9 - 15							       2)	 -7 - 9
	 	 	 	 	 3)	 6 - (-8)		 	 	 	 	 	 4)	 -11 - (-8)

ตัวอย่างที่	 1

	 วิธีทำ�		 1)	 9 - 15	 =	 9 + (-15)

	 	 	 	 	 =	 -6

			   2)	 -7 - 9	 =	 (-7) + (-9)

	 	 	 	 	 =	 -16

	 	 	 3)	 6 - (-8)	 =	 6 + 8

	 	 	 	 	 =	 14

			   4)	 -11 - (-8)	 =	 -11 + 8

	 	 	 	 	 =	 -3

	 การลบจำ�นวนเต็มจะอาศัยนิยามต่อไปนี้

	 	 	 ตัวตั้ง - ตัวลบ	 =  ตัวตั้ง + จำ�นวนตรงข้ามของตัวลบ 

	 	 	 นั่นคือ	 a - b	 =  a + (-b) เมื่อ a และ b เป็นจำ�นวนเต็มใด ๆ เช่น

	 	 	 	 	 3 - 5	 =  3 + (-5)

	 	 	 	 	       	 =	 -2

4.		 การลบจำ�นวนเต็ม
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			   	 	 หาผลลบของ

	 	 	 	 	 	1)	 {40 - (-5)} - 15			 

	 	 	 	 	 	2)	 38 - (20 - 4)

	 	 	 	 	 	3)	 {19 - (-6)} - (14 - 5)	

						     4)	 {(-10) - (-15)} - {(-17) - 2}

						     5)	 (-27) - {22 - (-72)}

	 วิธีทำ�		 1)	 {40 - (-5)} - 15	 	 =	 (40 + 5) - 15

	 	 	 	 	 	 	 	 =	 45 - 15

	 	 	 	 	 	 	 	 =	 30

	 	 	 2)	 38 - (20 - 4)	 	 =	 38 - 16

	 	 	 	 	 	 	 	 =	 22

	 	 	 3)	 {19 - (-6)} - (14 - 5)	 =	 (19 + 6) - 9

	 	 	 	 	 =	 25 - 9

	 	 	 	 	 =	 16

	 		  4)	 {(-10) - (-15)} - {(-17) - 2}	 =	 {(-10) + 15} - {(-17) + (-2)}

	 	 	 	 	 		 	 	 =	 5 - (-19)

	 	 	 	 	 		 	 	 =	 5 + 19

	 	 	 	 	 		 	 	 =	 24

		  	 5)	 (-27) - {22 - (-72)}       	 =	 (-27) - (22 + 72)

	 	 	 	 	 =	 (-27) - 94

	 	 	 	 	 =	 (-27) + (-94)

	 	 	 	 	 =	 -121

ตัวอย่างที่	 2

การลบจำ�นวนเตม็ลบกบัจำ�นวนเต็มลบและการลบจำ�นวนเตม็บวกกบัจำ�นวนเต็มลบจะใชข้อ้ตกลง

	 	 ตัวตั้ง - ตัวลบ  =  ตัวตั้ง + จำ�นวนตรงข้ามของตัวลบ

และใช้วิธีการบวกทำ�นองเดียวกับการบวกจำ�นวนเต็ม

				    หาผลลัพธ์ของ (a + b) - c และ a + (b - c) 

				    เมื่อกำ�หนด a = -18, b = -20 และ c = -6  พร้อมทั้งตรวจสอบว่า 

	 	 	 	 (a + b) - c และ a + (b - c) เท่ากันหรือไม่

	 วิธีทำ�		 	 (a + b) - c	 		 =	 {(-18) + (-20)} - (-6)	   

	 	 	 	 	 	 	 		 =	 (-38) - (-6)				  

	 	 	 	 	 	 	 		 =	 (-38) + 6

	 	 	 	 	 	 	 		 =	 -32	

	 	 	 	 	 a + (b - c)	 		 =	 (-18) + {(-20) - (-6)}	   

	 	 	 	 	 	 	 		 =	 (-18) + {(-20) + 6}		 	 	

	 	 	 	 	 	 	 		 =	 (-18) + (-14)

	 	 	 	 	 	 	 		 =	 -32

	 	 	 	 	 จะได้ (a + b) - c	 =  a + (b - c)

	 ตอบ		 (a + b) - c และ a + (b - c) มีผลลัพธ์เท่ากัน

				    ที่ประเทศโปแลนด์ เมื่อวันที่ 5 มีนาคม 2566 วัดอุณหภูมิได้ -6 องศาเซลเซียส  

	 	 	 	 ถ้าในวันที่ 6 มีนาคม 2566 วัดอุณหภูมิได้ -9 องศาเซลเซียส วันท่ีเท่าไร 

	 	 	 	 มีอุณหภูมิตํ่ากว่า และมีอุณหภูมิต่างกันกี่องศาเซลเซียส

				    ที่มา : https://www.accuweather.com

	 วิธีทำ�		 	 ที่ประเทศโปแลนด์ เมื่อวันที่ 5 มีนาคม 2566 วัดอุณหภูมิได้ -6 องศาเซลเซียส

	 	 	 	 	 วันที่ 6 มีนาคม 2566 วัดอุณหภูมิได้ -9 องศาเซลเซียส

	 	 	 	 	 วันที่ 6 มีนาคม 2566 มีอุณหภูมิตํ่ากว่าวันที่ 5 มีนาคม 2566

	 	 	 	 	 และมีอุณหภูมิต่างกัน -6 - (-9)	 =	 -6 + 9

	 	 	 	 	 	 	 		 	 	 	 =	 3 องศาเซลเซียส

	 ตอบ		 วันที่ 6 มีนาคม 2566 มีอุณหภูมิตํ่ากว่าวันที่ 5 มีนาคม 2566

	 	 	 และมีอุณหภูมิต่างกัน 3 องศาเซลเซียส

ตัวอย่างที่	 3

ตัวอย่างที่	 4

ประเทศโปแลนด์ตั้งอยู่ใจกลางทวีปยุโรป มีพรมแดนติด 7 ประเทศ ได้แก่ รัสเซีย ลิทัวเนีย  

เบลารุส ยูเครน สาธารณรัฐเช็ก สโลวาเกีย และเยอรมนี มีเมืองหลวงชื่อกรุงวอร์ซอ ภาษาทางราชการ 

ได้แก่ ภาษาโปลิช (เป็นภาษาในตระกูลสลาฟ)

เกร็ดน่ารู้
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	 โจทย์ประยุกต์

	 กติกาของการเล่นเกมประเภทหนึ่ง เป็นดังนี้

		  	 ผู้เล่นแต่ละคนจะมีคะแนนตั้งต้นคนละ 100 คะแนน

		  	 ถ้าชนะจะได้คะแนนเพิ่มครั้งละ 10 คะแนน

		  	 ถ้าแพ้จะลบคะแนนครั้งละ 15 คะแนน

		  	 ถ้าเสมอจะได้คะแนนเพิ่มครั้งละ 5 คะแนน

	 ผู้เล่น 3 คน มีผลการแข่งขัน ดังนี้

	 	 A : ชนะ 3 ครั้ง แพ้ 4 ครั้ง

	 	 B : ชนะ 2 ครั้ง เสมอ 2 ครั้ง แพ้ 3 ครั้ง

	 	 C : ชนะ 1 ครั้ง เสมอ 5 ครั้ง แพ้ 1 ครั้ง

	 หาว่าเมื่อจบเกมใครมีคะแนนรวมมากที่สุด

	 วิธีทำ�		 จากกติกาการแข่งขัน จะได้ว่า

	 	 	 ชนะ 1 ครั้ง 	 จะได้ +10 คะแนน

	 	 	 แพ้ 1 ครั้ง 	 จะได้ -15 คะแนน

	 	 	 เสมอ 1 ครั้ง 	จะได้ +5 คะแนน

	 	 A : ชนะ 3 ครั้ง แพ้ 4 ครั้ง รวมคะแนนได้เป็น 

	 	      100 + 3(10) + 4(-15) 	 	 	 =	 100 + 30 - 60 

	 	 	 	          	 	 	 =	 70 คะแนน

	 	 B :  ชนะ 2 ครั้ง เสมอ 2 ครั้ง แพ้ 3 ครั้ง

	 	      100 + 2(10) + 2(5) + 3(-15) 	 =	 100 + 20 + 10 - 45

	 	 	 	 	 	 	  =	 85 คะแนน

	 	 C : ชนะ 1 ครั้ง เสมอ 5 ครั้ง แพ้ 1 ครั้ง

	 	      100 + 10 + 5(5) + (-15) 	 	 =	 100 + 10 + 25 - 15

	 	 	 	 	  	 	 =	 120 คะแนน

	 	 ดังนั้น C มีคะแนนรวมมากที่สุด 

1.1.	 หาผลลบ    อุอุ่่นเครนเคร่่ืืององ

	 1)	 8 - 5		 	 	 	 2)	 30 - 20	 3)	 9 - (-3)		 	 	

	 4)	 15 - (-8)	 	 	 	 5)	 -6 - 4	 6)	 -20 - 16

	 7)	 -7 - (-42)	 	 	 8)	 -36 - (-14)	 9)	 -14 - 8 	 	 	

	 10)	 -23 - (-17)	 	 	 11)	 18 - 25	 12)	 -92 - (-83)

2.2.	 หาผลลบ   ฝฝึึกฝนกฝน

	 1)	 9 - 15	 	 	 	 2)	 0 - 25	 3)	 (-30) - 24			 

	 4)	 30 - (-12)				   5)	 (-4) - 18	 6)	 (-14) - (-12)		

	 7)	 0 - (-19)	 	 	 	 8)	 5 - (-17)	 9)	 (-42) - 8	 	

	 10)	 (-51) - (-16)			   11)	 (-9) - (-40)	 12)	 (-10) - 50

	 13)	 34 - (-40)		 	 	 14)	 (-29) - 29	 15)	 (-34) - (-34)	

	 16)	 1 - (-99)	 	 	 	 17)	 99 - (-1)	 18)	 -(-48) - 0

	 19)	 -(-80) - (-20)	 	 	 20)	 20 - (-80)

3.3.	 หาผลลัพธ์   ฝฝึึกฝนกฝน

	 1)	 a + (b - c) 	 เมื่อ a = 30, 	 b = -40, 	 c = -50

	 2)	 a - (b + c) 	 เมื่อ a = -15, 	 b = 40, 	 c = 18

	 3)	 a - (b - c) 	 เมื่อ a = 22, 	 b = -25, 	 c = 10

	 4)	 a - b - c 		 เมื่อ a = -10, 	 b = -20, 	 c = 10

	 5)	 (a + b) - c 	 เมื่อ a = -50, 	 b = 30, 	 c = -40

4.4.	 หาผลลัพธ์ของ (a + b) - c และ a + (b - c) เมื่อกำ�หนด a, b และ c ให้

	 พร้อมทั้งตรวจสอบว่า (a + b) - c และ a + (b - c) เท่ากันหรือไม ่  ฝฝึึกฝนกฝน

	 1)	 a = 8, 	 	 b = -14, 	 c = 16

	 2)	 a = 5, 	 	 b = -12, 	 c = -7

	 3)	 a = 10, 	 	 b = -10, 	 c = 20

แบบฝึกหัดที่ 3
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5.5.	 หาผลลัพธ์  ทท้้าทายาทาย

	 1)	 {(-7) - (-2)} - 6				    2)	 9 - {5 - (-1)}  

	 3)	 17 - (13 - 4)	 	 	 	 	 4)	 {28 - (-12)} - {(-15) - 3}

	 5)	 -15 - [14 - {(-10) - 12}]			   6)	 [{-4 - (-5 - 2)} - (-6)] - (-3) 

	 7)	 9 - [-6 - {(7 - 8) - (-5)}]		 	 8)	 -14 - {6 - (-8) - (-9)}

	 9)	 29 - {-18 - (7 - 16)}	 	 	 10)	 {24 - (-7)} - (16 - 25)

	 11)	 (-10) + {2 - (-14)}				    12)	 {(-8) - 10} - (-22)

	 13)	 {40 + (-50)} - (-90)		 	 	 14)	 {(-30) - (-100)} - 54

	 15)	 (-14) - (-16) - (-18)	 	 	 16)	 28 - {32 + (-40) - (-60)}

	 17)	 80 - {50 + (-60) - (-70)}		 	 18)	 (33 - 44) - {11 - (-22)} + {6 - (-16)}

	 19)	 {4 - (-14) + 24} - {5 - 15 - 25}	 20)	 [(-30) - 8 - {(-20) + (-5)}] - (-9) - 12

6.6.	 เติมตัวเลขใน  เพื่อทำ�ให้ประโยคเป็นจริง  ทท้้าทายาทาย

	 1)	 8 + 	 	 =	 -3	 2)	 (-5) + 	 =	 -9

	 3)	 11 - 	 	 =	 -5	 4)	 4 - 	 =	 -10

	 5)	 12 - 	 	 = 	 15	 6)	 -4 + (-9)	 =	

	 7)	 8 + (-6)	 	 =	 	 8)	 (-7) + (-8) - 	 =	 0

	 9)	 -24 + 	 =	 -17	 10)	  + (-24)	 =	 19

	 11)	  - (-38)	 =	 10	 12)	 28 - 	 =	 -20

	 13)	 (-9) - 	 =	 -30	 14)	 -(-15) - 	 =	 40

	 15)	 20 - (-20)		 =	 	 16)	 0 - 	 =	 20

	 17)	  - (-17)	 =	 48	 18)	 -(-25) - 0	 =	

	 19)	  - 34	 	 =	 15	 20)	 (-31) - (-42)	 =	 	

7.7.	 จุดเยือกแข็งของอาหารประเภทต่าง ๆ จะตํ่ากว่าจุดเยือกแข็งของน้ําบริสุทธ์ิ ซ่ึงจุดเยือกแข็ง 

	 ของนมจะต่ํากว่าจุดเยือกแข็งของน้ําบริสุทธ์ิ 1  ํ C จุดเยือกแข็งของเนื้อสัตว์จะต่ํากว่าจุดเยือกแข็ง 

	 ของนม 2  ํ  C และจุดเยือกแข็งของผักจะต่ํากว่าจุดเยือกแข็งของเนื้อสัตว์ 2  ํ  C หากจุดเยือกแข็ง 

	 ของนํ้าบริสุทธิ์เท่ากับ 0  ํC หาจุดเยือกแข็งของผัก   ทท้้าทายาทาย

5.		 สมบัติของการคูณจำ�นวนเต็ม

	 การคูณจำ�นวนเต็มมีสมบัติ ดังต่อไปนี้

	 1.	 สมบัติปิดของการคูณ (closure property of multiplication)

	 	 ถ้า 	 a	 และ	 b  เป็นจำ�นวนเต็มใด ๆ แล้ว

	 	 	 a 	Ö  b  เป็นจำ�นวนเต็ม

	 2.	 สมบัติการเปลี่ยนหมู่ของการคูณ (associative property of multiplication)

	 	 ถ้า 	 a, b และ c เป็นจำ�นวนเต็มใด ๆ แล้ว 

	 	 	 (a Ö b) Ö c  =  a Ö (b Ö c)

	 3.	 สมบัติการมีเอกลักษณ์การคูณ (multiplicative identity)

	 	 มีจำ�นวนเต็ม คือ 1 ซึ่งสำ�หรับจำ�นวนเต็ม a ใด ๆ

	 	 	 1 Ö a  =  a  =  a Ö 1

	 4.	 สมบัติการมีตัวผกผันการคูณ (multiplicative inverse)

	 	 ตัวผกผันการคูณของจำ�นวนเต็ม a ใด ๆ คือ จำ�นวนที่คูณกับ a แล้วได้เอกลักษณ์การคูณ (1) 

	 	 ตัวผกผันการคูณของ a เขียนแทนด้วย 1a ซึ่งสำ�หรับจำ�นวนเต็ม a ใด ๆ 

		  1
a Ö a  = 1 = a Ö 1a

	 5.	 สมบัติการสลับที่ของการคูณ (commutative property of multiplication)

	 	 ถ้า 	 a และ b เป็นจำ�นวนเต็มใด ๆ แล้ว

	 	 	 a Ö b  =  b Ö a

	 6.	 สมบัติการแจกแจง (distributive property)

	 	 ถ้า 	 a, b และ c เป็นจำ�นวนเต็มใด ๆ แล้ว

	 	 	 a(b + c)  =  ab + ac

	 	 	 (a + b)c  =  ac + bc

สำ�หรับการหาร ไม่มีสมบัติการสลับที่   

กล่าวคือ เมื่อ a และ b เป็นจำ�นวนเต็มใด ๆ

	 a ö b อาจไม่เท่ากับ b ö a 

เช่น 	 4 ö 2  ≠  2 ö 4

ควรระวัง

เมื่อ a และ b เป็นจำ�นวนเต็มใด ๆ

1.	 a Ö 0  =  0  =  0 Ö a

2.	 0 ö a  =  0 (a ต้องไม่เท่ากับ 0)

3.	 ถ้า a Ö b  =  0 แล้วจะได้ว่า a = 0  หรือ b = 0

ควรรู้
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ชวนคิด

6.		 การคูณจำ�นวนเต็ม

5 Ö 4 หมายถึงอะไร 

และมีผลคูณเป็นเท่าใด

	 6.1	การคูณจำ�นวนเต็มบวกกับจำ�นวนเต็มบวก

		  นักเรียนได้เรียนรู้การคูณจำ�นวนนับมาแล้ว ความหมายของการคูณในรูปการบวก ดังนี้

	 	 	 เมื่อ a และ b แทนจำ�นวนเต็มใด ๆ

	 	 	 a คูณ b อาจเขียนแทนด้วย a Ö b หรือ ab หรือ a • b  หรือ  (a)(b)

	 	 	 โดยที่ a เรียกว่า ตัวตั้ง

	 	 	 	  b เรียกว่า ตัวคูณ

	 	 	 การคูณจำ�นวนเต็มบวกกับจำ�นวนเต็มบวก ใช้วิธีการเดียวกับการคูณจำ�นวนนับ

	 	 	 จากภาพ หาจำ�นวนดาวทั้งหมดได้จากประโยคสัญลักษณ์

	 	 	 	 	 	 4 Ö 3 = 

	 	 	 โดยที่ 4 Ö 3 หมายถึง 3 + 3 + 3 + 3 กล่าวคือ มี 3 บวกกัน 4 ตัว

	 	 	 เรียก 4 ว่า ตัวตั้ง และเรียก 3 ว่า ตัวคูณ

	 	 	 นั่นคือ      4 Ö 3	 =	 3 + 3 + 3 + 3  

	 	 	 	 	 	 =	 12

	 	 	 และ 3 Ö 7 หมายถึง 7 + 7 + 7  กล่าวคือ มี 7 บวกกัน 3 ตัว

	 	 	 นั่นคือ 	 3 Ö 7	 =	 7 + 7 + 7  

	 	 	 	 	 	 =	 21

	 6.2	การคูณจำ�นวนเต็มบวกกับจำ�นวนเต็มลบ

	 	 นักเรียนพิจารณาการคูณต่อไปนี้ แล้วบอกว่า   ควรเป็นจำ�นวนใด
	 	 	 	 5 Ö 7	 =	 35	 เขียนอยู่ในรูปการบวก	 คือ	 7 + 7 + 7 + 7 + 7
	 	 	 	 5 Ö 5	 =	 25	 เขียนอยู่ในรูปการบวก	 คือ	 5 + 5 + 5 + 5 + 5
	 	 	 	 5 Ö 3	 =	 15	 เขียนอยู่ในรูปการบวก	 คือ	 3 + 3 + 3 + 3 + 3
	 	 	 	 5 Ö 1	 =	 5	 เขียนอยู่ในรูปการบวก	 คือ	 1 + 1 + 1 + 1 + 1
		   		  5 Ö (-1)	 =	 	 เขียนอยู่ในรูปการบวก	 คือ	 (-1) + (-1) + (-1) + (-1) + (-1)
	 	 	 	 5 Ö (-3)	 =	 	 เขียนอยู่ในรูปการบวก	 คือ	 (-3) + (-3) + (-3) + (-3) + (-3)
				    5 Ö (-5)	 =	 	 เขียนอยู่ในรูปการบวก	 คือ	 (-5) + (-5) + (-5) + (-5) + (-5)
				    5 Ö (-7) 	=	 	 เขียนอยู่ในรูปการบวก	 คือ	 (-7) + (-7) + (-7) + (-7) + (-7)
	 	 	 นักเรียนจะสังเกตเห็นว่า ผลคูณลดลงคร้ังละ 10 นักเรียนควรได้คำ�ตอบเป็น -5, -15, 

-25 และ -35 ตามลำ�ดับ

	 	 สามารถหาผลคูณโดยเปลี่ยนให้อยู่ในรูปการบวกได้เช่นกัน ดังนี้

	 	 	 6 Ö (-4) 	 =	 (-4) + (-4) + (-4) + (-4) + (-4) + (-4)

	 	 	 	 	 =	 -24

	 	 	 3 Ö (-7) 	 =	 (-7) + (-7) + (-7)

	 	 	 	 	 =	 -21

				    หาผลคูณของ

	 	 	 	 1)	 13 Ö 9	 	 	 	 2)  	 12 Ö 100	

	 	 	 	 3)  	 25 Ö 25	 	 	 	 4)			 38 Ö 29

		  วิธีทำ�		 1)	 13 Ö 9	 	 =	 117

				    2)	 12 Ö 100	 =	 1,200

				    3) 	 25 Ö 25	 	 =	 625

				    4)	 38 Ö 29	 	 =	 1,102

ตัวอย่างที่	 1

		  และเมื่อพิจารณาการคูณกันของจำ�นวนเต็มบวกกับจำ�นวนเต็มบวก 
	 	 	 5 Ö 3  =  15
	 	 	 3 Ö 5  =  15 
	 	 ดังนั้น 5 Ö 3  =  3 Ö 5
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ลองทำ�ดู

	 	 	 	 ได้ผลคูณเป็น 24 แล้วตอบเป็นจำ�นวนเต็มลบ

	 	 	 	 ดังนั้น  	 6 Ö (-4)	 =	 -24

	 	 	 แสดงวิธีทำ�ได้ดังนี้	 6 Ö (-4)	 =	 -(|6| Ö |-4|)  

	 	 	 	 	 	 	 =	 -(6 Ö 4)  

	 	 	 	 	 	 	 =	 -24

	 	 	 ทำ�นองเดียวกันจะได้	 3 Ö (-7)	 =	 -(|3| Ö |-7|)  

	 	 	 	 	 	 	 =	 -(3 Ö 7)  

	 	 	 	 	 	 	 =	 -21

•	 การหาผลคูณของจำ�นวนเต็มบวกกับจำ�นวนเต็มลบ ให้นำ�ค่าสัมบูรณ์

	 ของจำ�นวนทั้งสองคูณกัน แล้วตอบเป็นจำ�นวนเต็มลบ

•	 การคูณจำ�นวนเต็มบวกกับจำ�นวนเต็มลบ จะได้ผลคูณเป็นจำ�นวนเต็มลบ

	 	 	 นอกจากวิธีการข้างต้นแล้ว นักเรียนสามารถหาผลคูณโดยใช้ค่าสัมบูรณ์เช่นเดียวกับ 
การคูณจำ�นวนเต็มบวกด้วยจำ�นวนเต็มลบ เช่น หาผลคูณของ (-1) Ö 5 และ (-3) Ö 5 ดังนี้
	 	 	 แสดงวิธีทำ�ได้ดังนี้	 (-1) Ö 5	 =	 -(|-1| Ö |5|)  
	 	 	 	 	 	 	 	 	 =	 -(1 Ö 5)  
	 	 	 	 	 	 	 	 	 =	 -5	
	 	 	 ทำ�นองเดียวกันจะได้	 (-3) Ö 5  =	 -(|-3| Ö |5|)  
	 	 	 	 	 	 	 	 	 =	 -(3 Ö 5)  
	 	 	 	 	 	 	 	 	 =	 -15

ตัวอย่างที่	 3		  	 	 	 หาผลคูณของ

					     1)	 (-9) Ö 5		 	 2)	 (-7) Ö 6	 	 	 3)	 (-12) Ö 8

	 วิธีทำ�			 1)	 (-9) Ö 5

			   เนื่องจาก		 	|-9|	 =	 9

	 	 	 	 	 	 	 |5|	 =	 5

	 	 	 และ	 	 	 9 Ö 5	 =	 45

	 	 	 ดังนั้น	 	(-9) Ö 5	 =	 -45

				   2)	 (-7) Ö 6	

	 	 	 เนื่องจาก		 |-7|	 =	 7

	 	 	 	 	 	 	 |6|	 =	 6

	 	 	 และ	 	  	 7 Ö 6	 =	 42

	 	 	 ดังนั้น	 	(-7) Ö 6	 =	 -42

		  	 	 	 หาผลคูณของ

	 	 	 	 1)	 6 Ö (-5)	  	 2)	 3 Ö (-12)	 	 3)	 4 Ö (-8)

		  วิธีทำ�			  1)	 6 Ö (-5)	 =	 -(|6| Ö |-5|)

	 	 	 	 	 	 	 	 =	 -(6 Ö 5)

	 	 	 	 	 	 	 	 =	 -30

					     2)	 3 Ö (-12)	 =	 -(|3| Ö |-12|)

	 	 	 	 	 	 	 	 =	 -(3 Ö 12)

	 	 	 	 	 	 	 	 =	 -36

					     3)  	 4 Ö (-8)	 =	 -(|4| Ö |-8|)

	 	 	 	 	 	 	 	 =	 -(4 Ö 8)

	 	 	 	 	 	 	 	 =	 -32

นักเรียนหาผลคูณต่อไปนี้

1)	 8 Ö 12	 และ	  8 Ö (-12)

2)	 6 Ö 9	 และ	  6 Ö (-9)

3)	 4 Ö 7	 และ	  4 Ö (-7)

4)	 8 Ö 100	 และ	  8 Ö (-100)

5)	 12 Ö 15	 และ	  12 Ö (-15)

ตัวอย่างที่	 2	 	 	 เราจึงหาผลคณูของจำ�นวนเตม็ลบกบัจำ�นวนเตม็บวก  โดยใชส้มบตักิารสลบัทีข่องการคณู 
ได้ดังนี้  
				    (-1) Ö 5  =  5 Ö (-1)  =  -5
				    (-3) Ö 5	 =	 5 Ö (-3)	 =	 -15
				    (-5) Ö 5	 =	 5 Ö (-5)	 =	 -25
				    (-7) Ö 5	 =	 5 Ö (-7)	 =	 -35
	 	 	 จากการหาผลคูณข้างต้น จะเห็นได้ว่าจำ�นวนเต็มลบคูณกับจำ�นวนเต็มบวก มีผลคูณ 
เป็นจำ�นวนเต็มลบ

จำ�นวนเต็มมีสมบัติการสลับที่
ของการคูณ

	 	 	 นอกจากการเปลี่ยนให้อยู่ในรูปการบวกและการใช้สมบัติการสลับท่ีของการคูณแล้ว 

เราสามารถหาผลคูณ โดยใช้ค่าสัมบูรณ์ของ 6 Ö (-4) และ 3 Ö (-7) ดังนี้	

	 	 	 6 Ö (-4)	 นำ�ค่าสัมบูรณ์ของ 6 คือ 6 ไปคูณกับค่าสัมบูรณ์ของ -4 คือ 4
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ลองทำ�ดู

ลองทำ�ดู

นักเรียนหาผลคูณต่อไปนี้	

1)	 8 Ö (-7)	 	 	 	 	 2)	 (-7) Ö 8

3)	 9 Ö (-4)					     4)	 (-4) Ö 9

5)	 12 Ö (-5)					     6)	 (-5) Ö 12

7)	 6 Ö (-11)	 	 	 	 	 8)	 (-11) Ö 6

				   3)	 (-12) Ö 8	

	 	 	 เนื่องจาก	 |-12|	 =	 12

	 	 	 	 	 |8|	 =	 8

	 	 	 และ	 	 12 Ö 8	 =	 96

	 	 	 ดังนั้น	 (-12) Ö 8	 =	 -96

	 6.3	การคูณจำ�นวนเต็มลบกับจำ�นวนเต็มลบ
	 	 	 พิจารณาการคูณต่อไปนี้

	 	 	 ต้องการหาค่าของ 		 (-5) Ö (-2)		

	 	 	 กำ�หนดให้ 			   (-5) Ö (-2) = 

	 	 	 พิจารณาค่าของ 	 	 (-5) Ö {2 + (-2)} = (-5) Ö 0 = 0

	 	 	 จากสมบัติการแจกแจง	

			   (-5) Ö {2 + (-2)}  =  {(-5) Ö 2} + {(-5) Ö (-2)}

	 	 	 	                0  =  {(-5) Ö 2} + {(-5) Ö (-2)}

	 	 	 	                0  =  (-10) + 

	 	 	 จะได้ 	       =  10

	 	 	 ดังนั้น (-5) Ö (-2) = 10

	 	 	 และเมื่อพิจารณาค่าของ (-5) Ö (-4) โดยใช้วิธีการเดียวกับที่กล่าวมาข้างต้น 

	 	 	 จะได้ว่า (-5) Ö (-4) = 20

	 	 	 เราจึงได้ข้อสังเกตเกี่ยวกับการคูณจำ�นวนเต็มลบกับจำ�นวนเต็มลบ ดังนี้

				    (-5) Ö (-1)	 =	  5 Ö 1  =	 5

				    (-5) Ö (-2)	 =	  5 Ö 2	=	 10

				    (-5) Ö (-3)	 =	  5 Ö 3	=	 15

				    (-5) Ö (-4)	 =	  5 Ö 4	=	 20

	 	 	 จะเห็นว่า จำ�นวนเต็มลบคูณกับจำ�นวนเต็มลบ มีผลคูณเป็นจำ�นวนเต็มบวก

การหาผลคูณของจำ�นวนเต็มลบกับจำ�นวนเต็มลบ ให้นำ�ค่าสัมบูรณ์

ของจำ�นวนทั้งสองคูณกัน แล้วตอบเป็นจำ�นวนเต็มบวก

ตัวอย่างที่	 4				    	 หาผลคูณของ

					     1)		  (-8) Ö (-4)		  2)	 (-6) Ö (-7)	 	 3)	 (-9) Ö (-2)

	 วิธีทำ�		 1)	 (-8) Ö (-4)	

	 	 	 เนื่องจาก	 |-8|	 =	 8

					     |-4|	 =	 4

	 	 	 และ		 8 Ö 4	 =	 32

	 	 	 ดังนั้น	 (-8) Ö (-4)	 =	 32

			   2) 	 (-6) Ö (-7)	 	

	 	 	 เนื่องจาก	 |-6|	 =	 6

					     |-7|	 =	 7

	 	 	 และ		 6 Ö 7	 =	 42

	 	 	 ดังนั้น	 (-6) Ö (-7)	 =	 42

	 	 	 3) 	 (-9) Ö (-2)	

	 	 	 เนื่องจาก	 |-9|	 =	 9

					     |-2|	 =	 2

	 	 	 และ		 9 Ö 2	 =	 18

	 	 	 ดังนั้น	 (-9) Ö (-2)	 =	 18

นักเรียนหาผลคูณต่อไปนี้

1)	 (-11) Ö (-7)	

2)	 (-7) Ö (-11)

3)	 (-6) Ö (-3)		

4)	 (-3) Ö (-6)		

5)	 (-8) Ö (-2)		

6)	 (-2) Ö (-8)

7)	 (-4) Ö (-5)

8)	 (-5) Ö (-4)

	 	 	 นอกจากวิธีการข้างต้นแล้ว นักเรียนสามารถหาผลคูณโดยใช้ค่าสัมบูรณ์เช่นเดียวกับ 

การคูณจำ�นวนเต็มบวกด้วยจำ�นวนเต็มลบ และการคูณจำ�นวนเต็มลบด้วยจำ�นวนเต็มบวก แล้วตอบเป็น

จำ�นวนเต็มบวก เช่น หาผลคูณของ (-1) Ö (-6) และ (-3) Ö (-6) ดังนี้

				    (-1) Ö (-6)  =	 |-1| Ö |-6|  

	 	 	 	 	 	 	  =	 1 Ö 6  

	 	 	 	 	 	 	  =  6

				    (-3) Ö (-6)	  =	 |-3| Ö |-6|  

	 	 	 	 	 	 	  =	 3 Ö 6  

	 	 	 	 	 	 	  =	 18	

ผลของการคำ�นวณ
(-10) + 10  =  0
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ปัจจุบันมีการพัฒนาโดรนสำ�รวจใต้นํ้าเพื่อใช้ 

ใ น ก า ร สำ � ร ว จ แ ล ะต ร ว จ ส อบสิ่ ง มี ชี วิ ต  

วัตถุ ซ่ึงสามารถรับส่งภาพให้ข้อมูลทั้งตำ�แหน่ง

และรายละเอียด โดยมีการวิ จัยเ พ่ือเพิ่ม

ประสิทธิภาพการสื่อสารใต้นํ้าให้มีความเสถียร

มากขึ้น

ลองทำ�ดู

				    	 โดรนสำ�รวจใต้ทะเลของบริษัท A, B และ C มีความสามารถในการเคลื่อนที่ 

	 	 	 	 	 ลงในแนวดิ่งในแต่ละครั้งของการบังคับโดรนไม่เท่ากัน มีรายละเอียดดังนี้

	 ตอบคำ�ถามต่อไปนี้

	 1)	 โดรนของบริษัทใดสามารถสำ�รวจใต้ทะเลได้ลึกที่สุด ลึกเป็นระยะเท่าไรจากระดับนํ้าทะเล

		  วิธีทำ� 	 โดรนบริษัท A : (-6) Ö 5	 =	 -30 เมตร

	 	 	 	 โดรนบริษัท B : (-4) Ö 7	 =	 -28 เมตร

	 	 	 	 โดรนบริษัท C : (-8) Ö 4	 =	 -32 เมตร

		  ตอบ		 โดรนบริษัท C สามารถสำ�รวจใต้ทะเลได้ลึกที่สุดลึก 32 เมตร

 	 2)	 หากต้องการลงสำ�รวจใต้ทะเลที่ระดับ 12 เมตรจากระดับนํ้าทะเล เราสามารถใช้โดรน 

	 	 จากบริษัทใดได้บ้าง

		  วิธีทำ�		 โดรนบริษัท A : เคลื่อนที่ลง 2 ครั้ง จะได้ระยะทาง (-6) Ö 2  =  -12 เมตร

	 	 	 	 โดรนบริษัท B : เคลื่อนที่ลง 3 ครั้ง จะได้ระยะทาง (-4) Ö 3  =  -12 เมตร

		  ตอบ		 โดรนบริษัท A และโดรนบริษัท B

ตัวอย่างที่	 5

โดรน
ระยะทางเคลื่อนที่ลงต่อ 1 ครั้ง 

ตํ่ากว่าระดับนํ้าทะเล (เมตร)

จำ�นวนครั้งที่เคลื่อนที่ลงได้สูงสุด 

(ครั้ง)

บริษัท A 6 5

บริษัท B 4 7

บริษัท C 8 4

เกร็ดน่ารู้

ผลคูณลดลงครั้งละ 6

ผลคูณเพิ่มขึ้นครั้งละ 4

ผลคูณเพิ่มขึ้นครั้งละ 5

	 	 พิจารณาการหาผลคูณต่อไปนี้

	 	 	 3 Ö 0	 =	 0 + 0 + 0

	 	 	 	 	 =	 0

	 	 	 7 Ö 0	 =  	 0 + 0 + 0 + 0 + 0 + 0 + 0 

	 	 	 	 	 =	 0

	 	 จากข้อ 1)-8) นักเรียนควรจะได้คำ�ตอบเป็นจำ�นวนที่นำ�มาคูณกับ 1

		  นักเรียนพิจารณาว่า   ควรเป็นจำ�นวนใด 

		  1)		  6 Ö 4	 =	 24	 	

				    6 Ö 3	 =	 18	  

				    6 Ö 2	 =	 12	 	

				    6 Ö 1	 =	 6		 	

		   		  6 Ö 0	 =	 	

		  2)		  4 Ö (-4)	 =	 	 -16		

	 	 	 	 3 Ö (-4)	 =	 	 -12		

				    2 Ö (-4)	 =	 	 -8	 	

				    1 Ö (-4) 	 =	 	 -4

		   		  0 Ö (-4) 	 =	 	 		

		  3)	 	 4 Ö (-5)	 =	 -20

	 	 	 	 3 Ö (-5)	 =	 -15	

				    2 Ö (-5)	 =	 -10

				    1 Ö (-5)	 =	 -5

		   		  0 Ö (-5)	 =	 	

	 	 จากข้อ 1)-3) นักเรียนควรจะได้คำ�ตอบเป็น 0

ลองทำ�ดู นักเรียนหาผลคูณต่อไปนี้

1)	 8 Ö 1	 2)	 1 Ö 8	 3)	 (-8) Ö 1	 4)	 1 Ö (-8)

5)	 170 Ö 1	 6)	 1 Ö 170	 7)	 (-2,540) Ö 1	 8)	 1 Ö (-2,540)

นักเรียนหาผลคูณต่อไปนี้

1)	 10 Ö 0

2)	 20 Ö 0

3)	 100 Ö 0

4)	 1,000 Ö 0

การคูณจำ�นวนเต็มใด ๆ ด้วยศูนย์ หรือการคูณศูนย์ด้วยจำ�นวนเต็มใด ๆ จะได้ผลคูณเป็นศูนย์

การคูณจำ�นวนเต็มใด ๆ ด้วยหนึ่ง หรือการคูณหนึ่งด้วยจำ�นวนเต็มใด ๆ จะได้ผลคูณ 

เป็นจำ�นวนเต็มนั้น เรียก 1 ว่าเป็นเอกลักษณ์การคูณ
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1.1.	 เขียนจำ�นวนต่อไปนี้ในรูปการบวก และหาผลคูณ    อุอุ่่นเครนเคร่่ืืององ

	 1)	 8 Ö (-1)	 	 	 	 	 	 2)	 4 Ö (-7)

	 3)	 5 Ö (-9)	 	 	 	 	 	 4)	 3 Ö (-41)	

2.2.	 	หาผลคูณในแต่ละข้อต่อไปนี้    ฝฝึึกฝนกฝน

	 1)	 13 Ö (-5)						      2)	 (-26) Ö 9

	 3)	 19 Ö (-11)	 	 	 	 	 4)	 0 Ö 256

	 5)	 (-1) Ö (-234)	 	 	 	 	 6)	 (-1) Ö (-1)

	 7)	 (-452) Ö 2	 	 	 	 	 8)	 364 Ö (-1)	

	 9)	 (-128) Ö (-3)	 	 	 	 	 10)	 (-9) Ö (-12) Ö (-14)

	 11)	 {8 Ö (-3)} Ö (-5)				    12)	 (-2) Ö {(-6) Ö (-4)}

	 13)	 {5 Ö (-3)} Ö {(-2) Ö (-4)}			   14)	 (-2) Ö [(-8) Ö {3 Ö (-5)}]

	 15)	 17 Ö (-1) Ö (-8)	 	 	 	 16)	 (-15) Ö (-1) Ö (-2) Ö (-3)

	 17)	 7 Ö 8 Ö (-9)	 	 	 	 	 18)	 2 Ö (-4) Ö (-26) Ö (-8)

	 19)	 (-1) Ö (-2) Ö 3 Ö 4	 	 	 	 20)	 (-5) Ö (-6) Ö (-7) Ö (-8)

	 21)	 {(-16) Ö (-3)} Ö {(-1) Ö 8}	 	 22)	 {12 Ö (-10)} Ö {(-2) Ö (-3)}

	 23)	 (-1) Ö (-2) Ö (-3) Ö (-4) Ö (-5)		 24)	 (-17) Ö 18 Ö (-19) Ö 20

3.3.	 หาผลคูณในแต่ละข้อต่อไปนี้    ฝฝึึกฝนกฝน

	 1)	 7 Ö {(-2) Ö (-1)}	 	 	 	 2)	 {7 Ö (-2)} Ö (-1)

	 3)	 5 Ö {(-2) Ö (-3)}	 	 	 	 4)	 {5 Ö (-2)} Ö (-3)

	 5)	 (-4) Ö {(-3) Ö 1}	 	 	 	 6)	 {(-4) Ö (-3)} Ö 1

	 7)	 (-8) Ö {1 Ö (-2)}	 	 	 	 8)	 {(-8) Ö 1} Ö (-2)

	 9)	 (-5) Ö {(-1) Ö (-11)}		 	 	 10)	 {(-5) Ö (-1)} Ö (-11)

แบบฝึกหัดที่ 4
4.4.	 กำ�หนดให้ a เป็นจำ�นวนเต็ม หา a ที่ทำ�ให้ประโยคเป็นจริง   ฝฝึึกฝนกฝน

	 1)	 a Ö (-5)  =  -10	 	 	 	

	 2)	 (-4) Ö a  =  20	 	 	

	 3)	 12 Ö a  =  -36	 	 	 	

	 4)	 a Ö (-1)  =  1	 	 	

	 5)	 (-3) Ö (-3) Ö a  =  -45

5.5.	 หาค่า P เมื่อกำ�หนด a, b และ c ให ้  ฝฝึึกฝนกฝน

	 1)	 P  =  a Ö b   เมื่อ a  =  -9, b  =  -17

	 2)	 P  =  (5 Ö a) - b   เมื่อ a  =  12, b  =  -10

	 3)	 P  =  (-a) + (b Ö c)   เมื่อ a  =  1, b  =  -1, c  =  -1

	 4)	 P  =  a Ö (b + c)   เมื่อ a  =  11, b  =  0, c  =  -11

	 5)	 P  =  (a Ö c) - (b Ö c)   เมื่อ a  =  -4, b  =  8, c  =  -5

6.6.	 ตู้กดน้ําอัตโนมัติตู้หนึ่งมีเครื่องด่ืมชนิดต่าง ๆ จำ�หน่าย หากเพื่อนฝากซื้อน้ําอัดลมราคา  35 บาท  

	 จำ�นวน 2 ขวด ชาเขียวราคา  25 บาท จำ�นวน 3 ขวด และนํ้าเปล่าราคา  20 บาท จำ�นวน 1 ขวด  

	 อยากทราบว่าต้องเตรียมเงินไปกี่บาทจึงจะสามารถหยอดตู้กดนํ้าอัตโนมัติได้พอดี    ฝฝึึกฝนกฝน
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การหารจำ�นวนเต็มบวกด้วยจำ�นวนเต็มบวก ใช้วิธีการเดียวกับการหารจำ�นวนนับ

ลองทำ�ดู7.		  การหารจำ�นวนเต็ม

			   	 หาผลหารของ

				    1) 	 48  4			   2)	 42  3

	 	 วิธีทำ�	 	 1)	 เนื่องจาก	 4 Ö 12 = 48 	 ดังนั้น	 48  4  =  12

	 	 	 	 2)	 เนื่องจาก	 3 Ö 14 = 42 	 ดังนั้น	 42  3  = 14

ตัวอย่างที่	 1

	 จากท่ีนักเรียนเคยเรียนรู้มาจะพบว่า การหารจำ�นวนนับด้วยจำ�นวนนับจะมีทั้งการหารลงตัวและ 

การหารไม่ลงตัว โดยในหัวข้อนี้จะกล่าวถึงเฉพาะการหารจำ�นวนเต็มด้วยจำ�นวนเต็ม ซ่ึงมีผลหารเป็น

จำ�นวนเต็มเท่านั้น การหารมีความสัมพันธ์กับการคูณ กล่าวคือ

ตัวตั้ง ö ตัวหาร  =  ผลหาร

จะได้  ตัวหาร Ö ผลหาร  =  ตัวตั้ง

	 นักเรียนและเพื่อนรวม 4 คน ลงทุนทำ�ธุรกิจร่วมกัน เมื่อผ่านไป 1 ปี พบว่าธุรกิจขาดทุน 10,000 บาท 

แต่ละคนจะขาดทุน 10,000 หารด้วย 4   ขาดทุน 10,000 เขียนแทนด้วย -10,000 นั่นคือขาดทุนคนละ 

2,500 บาท เขียนแทนด้วย -2,500

	 จากสถานการณ์ข้างต้น จะได้	  -10,000 ö 4  	 =	 -2,500

						        4 Ö (-2,500)  	 =	 -10,000

	 เราสามารถหาคำ�ตอบของการหารจากการคูณ ดังตัวอย่างต่อไปนี้

ตัวหาร Ö ผลหาร  =  ตัวตั้ง

	 	 	 เมื่อ a, b และ c เป็นจำ�นวนเต็มใด ๆ ที่ b ≠ 0

	 	 	 ถ้า a ö b = c แล้ว a = b Ö c และ ถ้า a = b Ö c แล้ว a ö b = c

	 	 	 เรียก a ว่า ตัวตั้ง เรียก b ว่า ตัวหาร และเรียก c ว่า ผลหาร

	 นักเรียนเติมตัวเลขใน  ให้ถูกต้อง

	 1)	 48  3  	 =	   	 เพราะว่า	 48	 =	 3	 Ö	   

	 2)	 55  5 	 =	   	 เพราะว่า	 55	 =	 5	 Ö	   

	 3)	 63  7 	 =	   	 เพราะว่า	 63	 =	 7	 Ö	   

	 4)	 54  9 	 =	   	 เพราะว่า	 54	 =	 9	 Ö	   

	 5)	 84  12 	 =	   	 เพราะว่า	 84	 =	 12	 Ö	    	

	 	 	 	 หาผลหารของ (-48)  8

	 	 วิธีทำ�		 เนื่องจาก  	 8 Ö (-6)	 =	 -48				  

	 	 	 	 ดังนั้น	 (-48)  8	 =	 -6

	 7.1	การหารจำ�นวนเต็มลบด้วยจำ�นวนเต็มบวก

	 	 ในการหาผลหารจะใช้ความสัมพันธ์ของการหารกับการคูณมาช่วยในการหาคำ�ตอบ 

ดังตัวอย่างต่อไปนี้

	 	 	 	 หาผลหารของ

				    1)	 (-49)  7				   2)	 (-108)  9		

	 	 วิธีทำ�		 1)	 เนื่องจาก 	 7 Ö (-7)	 =	 -49

	 	 	 	 	 ดังนั้น	 (-49)  7	 =	 -7

	 	 	 	 2)	 เนื่องจาก 	 9 Ö (-12)	 =	 -108

	 	 	 	 	 ดังนั้น	 (-108)  9	 =	 -12

การหารจำ�นวนเต็มลบด้วยจำ�นวนเต็มบวก ผลหารจะเป็นจำ�นวนเต็มลบ

ตัวอย่างที่	 2

ตัวอย่างที่	 3
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ลองทำ�ดู

ลองทำ�ดู

ลองทำ�ดู

นักเรียนหาผลหารต่อไปนี้

1)	 48  (-6)	 	 	 	 2)	 35  (-7)			   3)	 72  (-4)	

4)	 125  (-5)		 	 	 5)	 36  (-3)	 	 	 6)	 625  (-5)

7)	 100  (-10)	 	 	 8)	 96  (-4)			   9)	 264  (-12)

	 	 นักเรียนหาผลหารต่อไปนี้

		  1)	 (-32)  4					     2)	 (-42)  7

		  3)	 (-56)  8					     4)	 (-72)  9

	 	 5)	 (-39)  3					     6)	 (-12)  12	

		  7)	 (-42)  7					     8)	 (-51)  3			 

			   	 หาผลหารของ 68  (-4)

	 	 วิธีทำ�		 เนื่องจาก	 (-4) Ö (-17)	 =	 68

	 	 	 	 ดังนั้น	 68  (-4) 	 =	 -17

	 7.2	การหารจำ�นวนเต็มบวกด้วยจำ�นวนเต็มลบ

	 	 ในการหาผลหารจะใช้ความสัมพันธ์ของการหารกับการคูณมาช่วยในการหาคำ�ตอบ  

ดังตัวอย่างต่อไปนี้

	 	 	 	 หาผลหารของ

	 	 	 	 1)     56  (-7)					    2)     88  (-11)

	 	 วิธีทำ�		 1)	 เนื่องจาก	 (-7) Ö (-8)	 =	 56

	 	 	 	 	 ดังนั้น	 56  (-7)	 =	 -8

	 	 	 	 2)	 เนื่องจาก	 (-11) Ö (-8)	 =	 88

	 	 	 	 	 ดังนั้น	      88  (-11)	 =	 -8

ตัวอย่างที่	 4

ตัวอย่างที่	 5

การหารจำ�นวนเต็มบวกด้วยจำ�นวนเต็มลบ ผลหารจะเป็นจำ�นวนเต็มลบ

	 	 	 	 หาผลหารของ (-72)  (-9)

	 	 วิธีทำ�		 เนื่องจาก  	  (-9) Ö 8	 =	 -72				  

	 	 	 	 ดังนั้น	 (-72)  (-9)	 =	 8

	 7.3	การหารจำ�นวนเต็มลบด้วยจำ�นวนเต็มลบ

	 	 ในการหาผลหารจะใชค้วามสมัพนัธ์ของการหารกบัการคณูมาชว่ยในการหาคำ�ตอบ ดงัตวัอยา่ง

ต่อไปนี้

		  นักเรียนหาผลหารต่อไปนี้

		  1)	 (-44)  (-4)				    2)	 (-52)  (-2)

		  3)	 (-72)  (-3)				    4)	 (-84)  (-12)

	 	 5)	 (-36)  (-2)				    6)	 (-42)  (-3)

		  7)	 (-76)  (-4)				    8)	 (-105)  (-5)		

	 	 	 	 หาผลหารของ

				    1)	 (-45)  (-3)				    2)	 (-92)  (-4)

	 	 วิธีทำ�		 1)	 เนื่องจาก  	 (-3) Ö 15	 =	 -45

	 	 	 	 	 ดังนั้น	 (-45)  (-3)	 =	 15

	 	 	 	 2)	 เนื่องจาก   	 (-4) Ö 23	 =	 -92	

	 	 	 	 	 ดังนั้น	 (-92)  (-4)	 =	 23

	 จากท่ีกล่าวมาข้างต้น จะเห็นว่าการหารจำ�นวนเต็มมีความสัมพันธ์กับการคูณจำ�นวนเต็ม 

เราจึงสามารถหาผลหารโดยใช้ความสัมพันธ์ของการหารกับการคูณได้

การหารจำ�นวนเต็มลบด้วยจำ�นวนเต็มลบ ผลหารจะเป็นจำ�นวนเต็มบวก

ตัวอย่างที่	 6

ตัวอย่างที่	 7
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เราสามารถหาผลหารโดยใช้ค่าสัมบูรณ์ของจำ�นวนเต็มได้ โดยใช้ข้อตกลง ดังนี้

•	 ถ้าตัวตั้งและตัวหารเป็นจำ�นวนเต็มบวกทั้งคู่ ผลหารจะเป็นจำ�นวนเต็มบวก

•	 ถ้าตัวต้ังและตัวหารเป็นจำ�นวนเต็มลบท้ังคู่ ให้นำ�ค่าสัมบูรณ์ของตัวตั้งหารด้วยค่าสัมบูรณ์ 

	 ของตัวหาร แล้วตอบเป็นจำ�นวนเต็มบวก

•	 ถ้าตัวตั้งและตัวหารมีตัวหนึ่งเป็นจำ�นวนเต็มบวก และอีกจำ�นวนหนึ่งเป็นจำ�นวนเต็มลบ 

	 ให้นำ�ค่าสัมบูรณ์ของตัวตั้งหารด้วยค่าสัมบูรณ์ของตัวหาร แล้วตอบเป็นจำ�นวนเต็มลบ

						    		 หาผลหารของ

								     1)     (-14) ö (-7)	        2)     16 ö (-4)       		  3)     (-15) ö 3

	 วิธีทำ�	 1)	 (-14) ö (-7)

		  	 			 เนื่องจาก 	 	  |-14|	 =	 14
							     				   |-7|	 =	 7

	 	 	 			 และ	 	  	 	 14 ö 7	 =	 2

	 	 	 			 ดังนั้น    (-14) ö (-7)	 =	 2

			   2)	 16 ö (-4) 	

		  	 			 เนื่องจาก	 	 |16|	 =	 16
											        |-4|	 =	 4

	 	 	 			 และ	 	  	 	 16 ö 4	 =	 4

	 	 	 			 ดังนั้น 	  16 ö (-4) 	 =	 -4

			   3)	 (-15) ö 3

		  	 			 เนื่องจาก	 	 |-15|	 =	 15
											       |3|	 =	 3

	 	 	 			 และ	 	  	 	 15 ö 3	 =	 3

	 	 	 			 ดังนั้น	 	 (-15) ö 3	 =	 -3

ตัวอย่างที่	 8

การดำ�เนินการทางคณิตศาสตร์ให้ดำ�เนินการตามลำ�ดับต่อไปนี้

1. 	 ถ้ามีวงเล็บให้ทำ�ในวงเล็บก่อน	

2.	 Ö และ ö (จากซ้ายไปขวา)	

3.	 + และ - (จากซ้ายไปขวา)

			   	 หาผลลัพธ์ของ [{(-18) Ö 0} + {(-18) Ö 1}]  (-9)

	 	 วิธีทำ�		  [{(-18) Ö 0} + {(-18) Ö 1}]  (-9)

	 	 	 	 =	 {0 + (-18)}  (-9)

				    =	 (-18)  (-9)

				    =	 2

ตัวอย่างที่	 9

	 พิจารณาการหาผลหารของ  0  4

	 ให้	 	 	0  4	 =	 b

	 ดังนั้น	 	 b Ö 4	 =	 0

	 จาก ถ้า 	 a Ö b  =  0 แล้วจะได้ว่า a = 0 หรือ b = 0

	 จะได้		 	 b	 =	 0

	 นั่นคือ	 	0  4	 =	 0

		  ศูนย์หารด้วยจำ�นวนใด ๆ ที่ไม่ใช่ศูนย์ จะได้ผลหารเป็นศูนย์

ทำ�ให้ได้ภายใน 30 วินาที

(8 Ö 6) ö 4 + 3 - 2 Ö 7 - 6 Ö 0 มีค่าเท่ากับเท่าใด

ลองทำ�ดู
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จากโจทย์ตัวอย่างที่ 11 ให้หาว่าประเทศเกาหลีใต้และประเทศเวียดนาม

มีอุณหภูมิลดลงเฉลี่ยวันละกี่องศาเซลเซียส

				    การเปลี่ยนแปลงของอุณหภูมิของประเทศต่าง ๆ ในช่วงที่ีมีหิมะ แสดงดังตาราง 

	 	 	 	 ด้านล่างนี้ อยากทราบว่าประเทศจีนและประเทศญี่ปุ่นอุณหภูมิลดลงเฉลี่ยวันละ 

	 	 	 	 กี่องศาเซลเซียส

ตัวอย่างที่	 11

	 	 วิธีทำ�		 ประเทศจีน :	 อุณหภูมิลดลง (-10) - (-2)  =  -8  ํC ใน 4 วัน

	 	 	 	 	 	 เฉลี่ยลดลงวันละ (-8)  4  =  -2  ํC

	 	 	 	 ประเทศญี่ปุ่น :	อุณหภูมิลดลง (-13) - (-1)  =  -12  ํC ใน 3 วัน

	 	 	 	 	 	 เฉลี่ยลดลงวันละ (-12)  3  =  -4  ํC

ประเทศ อุณหภูมิ ระยะเวลาเก็บข้อมูล

จีน 	 -2	 ํC	 ถึง -10  ํC 4 วัน

ญี่ปุ่น 	 -1	 ํC	 ถึง	-13  ํC 3 วัน

เกาหลีใต้ 	 -3	 ํC	 ถึง	-9  ํC 2 วัน

เวียดนาม 	 3	 ํC	 ถึง	-11  ํC 7 วัน

1.1.	 หาผลหาร    อุอุ่่นเครนเคร่่ืืององ

	 1)	 	 59   59	= 					     2)	 18  (-18) = 		

	 3)		  196  (-7) = 				    4)	 (-108)  (-9) = 

	 5)	 	 (-363)  33 = 				    6)	 216  (-24) = 	

	 7)		  (-289)  17 = 				    8)	 (-666)  (-37) = 

	 9)	 	 350  (-25) = 	 	 	 	 10)	 (-972)  (-27) = 

แบบฝึกหัดที่ 5				    หาผลลัพธ์ของ [{(-34) - 20} - (-14)]  (7 - 12)

	 	 วิธีทำ�		  [{(-34) - 20} - (-14)]  (7 - 12)

				    =	 [{(-34) + (-20)} + 14]  {7 + (-12)}

				    =	 {(-54) + 14}  (-5)

				    =	 (-40)  (-5)

				    =	 8

ตัวอย่างที่	 10

2.2.	 หาผลลัพธ์   ฝฝึึกฝนกฝน

		  1)	 (-63)  9	 	 	 	 	 2)	 80  (-8)

		  3)	 (-70)  (-5)	 	 	 	 	 4)	 (-6)  (-1)	

	 	 5)	 (-38)  2	 	 	 	 	 6)	 25  (-5)

		  7)	 34  (-2)					     8)	 (-45)  (-3)

	 	 9)	 {(-80) - 40}  12	 	 	 	 10)	 (-72)  {(-3) - 5}

       	 11)	 (27 - 519)  4					    12)	 {124  (-31)}  (-1)

	 13)	 {26 - (-34)}  {(-5) Ö 6}		 	 14)	 {(-98)  7}  {(-24)  (-12)}

	 15)	 56  (84  12)				    16)	 {(-13) Ö (-6)} + {25  (-5)}

	 17)	 {80  (-4)} - {(-45)  (-9)}		  18)	 {(-10) Ö 10}  {(-5) Ö (-5)}

	 19)	 {363  (-11)}  {(-48)  16}		 20)	 [100 - {(-24) + 18}]  (9 - 11)	

	 21)	 (-80)  [(-3) + {(-5) - 2}]	 	 22)	 (-130)  [{(-30) + 10}  (-2)]

	 23)	 [{(-125) - 105} + (-130)]  {(-8) Ö 5}
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4.4.	 หาผลลัพธ์   ทท้้าทายาทาย

	 1)	 	 5 + (-5) Ö 5 - 5	 	 	 	

	 2)	 	 2 + (-2) ö 2 - 2 Ö (-2) + 2	

	 3)	 	 7 + (-7) ö 7 + (-7) Ö 7 - 7		

	 4)		  (-6) + 3 - 2 + 3 + (-7) Ö 0

	 5)	 	 (-9) Ö 7 + (-14) ö 7 Ö 3 - 8 ö (-4)	

	 6)	 	 15 - (-100) ö 5 + 4 Ö (-10)	

	 7)	 	 13 + 400 Ö (-11) - 10 - 85 ö (-5)

3.3.	 เติมคำ�ตอบในช่องว่าง เมื่อกำ�หนดค่า a เป็นจำ�นวนเต็มดังต่อไปนี ้  ฝฝึึกฝนกฝน

	 1)	 	

	 2)	 	

	 3)	 	

	 4)	 	

a

a

a

a

-40

-56

-37

-9

-25

-35

-11

-5

15

21

25

9

60

63

57

12

{a  (-5)} - 5

{a  (-7)} + 7

{a - (-9)}  (-2)

72  {a + (-3)}

1)	 บัตรโจทย์การบวก การลบ การคูณ และการหาร กลุ่มละ 1 ชุด
2)	 กระดาษฟลิปชาร์ต กลุ่มละ 1 แผ่น
3)	 ปากกาเคมี

1)	 เตรียมโจทยไ์ว้สอบถามนกัเรียนเพ่ือเกบ็คะแนนกลุม่ โดยอาจสอบถามปากเปลา่หรอืเตรียมคำ�ถาม 
	 สำ�หรับฉายบนจอหรือขึ้นกระดาน เพื่อให้เกิดความน่าสนใจและสนุกสนานมากขึ้น
2)	 แบ่งกลุ่มนักเรียนแบบคละความสามารถ กลุ่มละ 4 คน
3)	 นกัเรียนแตล่ะคนแยกกนัไปเรียนรู้เกีย่วกบัการบวก ลบ คณู หาร จำ�นวนเตม็ภายในเวลาทีก่ำ�หนด  
	 3-5 นาที
4)	 นักเรียนแต่ละคนกลับมาสอนเพื่อนในกลุ่ม 3-5 นาที
5)	 นกัเรียนแต่ละกลุม่ร่วมกนัคดิโจทยปั์ญหาท่ีใชค้วามรู้เร่ือง การบวก การลบ การคณู และการหาร  
	 จากนั้นนำ�เสนอหน้าห้องเรียน โดยมีครูและนักเรียนกลุ่มอื่น ๆ ร่วมกันตรวจสอบความถูกต้อง
6)	 นักเรียนร่วมกันสรุปความรู้ที่ได้รับ

กกิิจกรรม 	 math problemจกรรม 	 math problem

วัสดุ/อุปกรณ์

ข้ันตอนการจัดกิจกรรม

Math Activity

	 8 ö 4	 =	 2 

	 8 ö (-4)	 =	 -2

	 -8 ö 4	 =	 -2

	(-8) ö (-4)	 =	 2

	 8 - 4	 =	 4 

	 8 - (-4)	 =	 12

	 -8 - 4	 =	 -12

	(-8) - (-4)	 =	 -4

	 8 Ö 4	 =	 32 

	 8 Ö (-4)	 =	 -32

	 -8 Ö 4	 =	 -32

	(-8) Ö (-4)	 =	 32

	 8 + 4	 =	 12

	 8 + (-4)	 =	 4

	 -8 + 4	 =	 -4

	(-8) + (-4)	 =	 -12

การบวกการบวก การคูณการคูณการลบการลบ การหารการหาร

ประเมินตนเอง

สิ่งที่ได้เรียนรู้ ทำ�ได้ ต้องพยายามอีกนิด

หาผลบวกของจำ�นวนเต็ม

หาผลลบของจำ�นวนเต็ม

หาผลคูณของจำ�นวนเต็ม

หาผลหารของจำ�นวนเต็ม

ช่วยเหลือเพื่อนสมาชิกในกลุ่ม

Activity’s Goal

	การสร้างองค์ความรู้

	 ด้วยตนเอง

	การเรียนรู้แบบร่วมมือ

	พัฒนาทักษะและกระบวนการ

	 ทางคณิตศาสตร์

 พัฒนาคุณลักษณะ

        ที่พึงประสงค์

✓

✓
✓

✓
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ลองทำ�ดู

ตัวอย่างที่	 13

ระบุสมบัติของจำ�นวนเต็มเกี่ยวกับการบวกและการคูณแต่ละข้อต่อไปนี้ 

เมื่อกำ�หนดให้ a, b, c, x, y, z เป็นจำ�นวนเต็ม

	 1)	 a + y	 = 	y + a	 	 	 	 2)	 xyz + xy	 = 	 xy(z + 1)

	 3)	 cx เป็นจำ�นวนเต็ม	 	 	 	 	 4)	 ab	 	 = 	 ba

	 5)	 a(bc)	 = 	c(ab)	 	 	 	 6)	 x + 0	 =	 x

	 7)	 xy • 1	 =	 xy	 	 	 	 	 8)	 0 + xy	 =	 xy

	 9)	 (a + 4) + b	 =	 (a + b) + 4	 	 	 10)	 3 + (a + b)	 =	 (a + b) + 3

	 	 เราสามารถประยกุต์ใชส้มบัติของจำ�นวนเตม็มาใชใ้นการหาผลลพัธ์ของจำ�นวนเตม็ ดงัตัวอยา่ง

ต่อไปนี้

		  	 	 หาผลลัพธ์ของ

	 	 	 	 1)	 934 Ö 10,001	 		

	 	 	 	 2)	 75 Ö 999

	 	 	 	 3)	 (67 Ö 49) + (67 Ö 51)	

				    4)	 (48 - 53 + 5) Ö (169 + 547 - 83)

	 	 	 ข้อ 1)-3) ใช้สมบัติการแจกแจงในการหาผลลัพธ์ ดังนี้

ตัวอย่างที่	 12

	 วิธีทำ�		 1)	 934 Ö 10,001

	 	 	 	 	 	 934 Ö 10,001	 =	 934 Ö (10,000 + 1)

	 	 	 	 	 	 	 =	 (934 Ö 10,000) + (934 Ö 1)

	 	 	 	 	 	 	 =	 9,340,000 + 934

	 	 	 	 ดังนั้น	 934 Ö 10,001	 =	 9,340,934

		  	 2)	 75 Ö 999

	 	 	 	 	 	 75 Ö 999	 =	 75 Ö (1,000 - 1)

	 	 	 	 	 	 	 =	 75 Ö {1,000 + (-1)}

	 	 	 	 	 	 	 =	 (75 Ö 1,000) + {75 Ö (-1)}

	 	 	 	 	 	 	 =	 75,000 + (-75)

	 	 	 	 ดังนั้น	 75 Ö 999	 =	 74,925

		  	 3)	 (67 Ö 49) + (67 Ö 51)

	 	 	 	 	 	 (67 Ö 49) + (67 Ö 51)	 =	 67 Ö (49 + 51)

	 	 	 	 	 	 	 =	 67 Ö 100

	 	 	 	 ดังนั้น	 (67 Ö 49) + (67 Ö 51)	 =	 6,700

	 		  4)		  (48 - 53 + 5) Ö (169 + 547 - 83)

	 	 	 	 	 	 เพราะว่า	 48 - 53 + 5	 =	 (48 - 53) + 5

									         =	 -5 + 5

	 	 	 	 	 	 	 	 	 =	 0

	 	 	 	 	 	 ดังนั้น	 (48 - 53 + 5) Ö (169 + 547 - 83)	 =	 0 Ö (169 + 547 - 83)

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 =	 0

			   สบายใจซ้ือกระเป๋านักเรียน 3 ใบ ราคาใบละ 547 บาท ซ้ือปากกา 12 ด้าม  

	 	 	 ราคาด้ามละ 15 บาท ซ้ือดินสอ 13 แท่ง ราคาแท่งละ 6 บาท และซ้ือยางลบ 

	 	 	 7 ก้อน ราคาก้อนละ 8 บาท สบายใจซื้อของมาทั้งหมดคิดเป็นเงินเท่าไร

	 	 วิธีทำ�	 	 สบายใจซื้อกระเป๋านักเรียน 3 ใบ ราคาใบละ 547 บาท

	 	 	 	 	 คิดเป็นเงิน	 3 Ö 547	 =	 3 Ö (500 + 40 + 7)

	 	 	 	 	 	 	 =	 1,500 + 120 + 21  =  1,641  บาท

	 	 	 	 	 	ซื้อปากกา 12 ด้าม ราคาด้ามละ 15 บาท

	 	 	 	 	 คิดเป็นเงิน	 12 Ö 15	 =	 12 Ö (10 + 5)  =  120 + 60  =  180  บาท

	 	 	 	 	 	ซื้อดินสอ 13 แท่ง ราคาแท่งละ 6 บาท

	 	 	 	 	 คิดเป็นเงิน    	 13 Ö 6	 =	 (10 + 3) Ö 6  	 =  60 + 18  	 =  78  บาท

	 	 	 	 	 	ซื้อยางลบ 7 ก้อน ราคาก้อนละ 8 บาท

	 	 	 	 คิดเป็นเงิน    	 7 Ö 8	 =	 56  บาท

	   	 	 	 ดังนั้น	 	สบายใจซื้อของมาทั้งหมดคิดเป็นเงิน 

	 	 	 	 	 	 1,641 + 180 + 78 + 56  =  1,955  บาท 

			   ตอบ 	 สบายใจซื้้�อของมาทั้้�งหมดคิิดเป็็นเงิิน 1,955 บาท 
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	 จอม โดม และปอ เดินทางไปท่องเที่ยวที่ประเทศสิงคโปร์ โดยได้ทำ�การแลกเงินไทยเป็น 
เงินดอลลาร์สิงคโปร์ และแต่ละคนบอกวิธีการคำ�นวณเงินที่ตนเองมี ดังนี้

ถ้า 1 ดอลลาร์สิงคโปร์ = 27 บาท
ใช้ความรู้เรื่อง สมบัติของจำ�นวนเต็ม ในการพิจารณาว่าใครมีเงินมากที่สุด พร้อมให้เหตุผลประกอบ

1.	 	

	 เนื่องจาก 

2.	 	

	 เนื่องจาก 

3.	 	

	 เนื่องจาก 

ร่วมกันสรุปความรู้ที่ได้รับกับเพื่อนในห้องเรียน

กกิิจกรรม 	 ใครมจกรรม 	 ใครมีีเงเงิินมากทนมากท่่ีีสุดสุด

ถ้า a และ b เป็น

จำ�นวนเต็มใดๆ แล้ว

a + b เป็นจำ�นวนเต็ม 

ถ้า a เป็นจำ�นวนเต็มใด ๆ แล้ว

ตัวผกผันการบวกของ a คือ -a

(-a) + a   =   0  =  a + (-a)

ถ้า a เป็นจำ�นวนเต็มใด ๆ แล้ว

ตัวผกผันการคูณของ a คือ 1a
1
a × a   =   1  =  a × 1a

ถ้า a และ b เป็น

จำ�นวนเต็มใดๆ แล้ว

a × b เป็นจำ�นวนเต็ม 

สรุป
สมบัติของ
จำ�นวนเต็ม

สมบัติปิด

สมบัติ
การเปลี่ยนหมู่

สมบัติปิด

ของการบวก

สมบัติการมี 

ตัวผกผัน

การคูณ

สมบัติปิด

ของการคูณ

สมบัติการมี 

ตัวผกผัน

การบวกสมบัติ
การเปลี่ยนหมู่
ของการบวก

สมบัติ 
การเปลี่ยนหมู่
ของการคูณ

ถ้า a, b และ c 

เป็นจำ�นวนเต็มใดๆ แล้ว

a(b + c)  =  ab + ac 

(a + b)c  =  ac + bc

สมบัติการมี

เอกลักษณ์

มีจำ�นวนเต็ม คือ 0

 ซึ่งสำ�หรับจำ�นวนเต็ม a ใดๆ

0 + a  =  a  =  a + 0

สมบัติการมี
เอกลักษณ์
การบวก

มีจำ�นวนเต็ม คือ 1

 ซึ่งสำ�หรับจำ�นวนเต็ม a ใดๆ

1 × a   =   a  =  a × 1

สมบัติการมี 
เอกลักษณ์
การคูณ

สมบัติการมี

ตัวผกผัน

ถ้า a, b และ c 

เป็นจำ�นวนเต็มใดๆ แล้ว 

(a + b) + c  =  a + (b + c) 

ถ้า a, b และ c เป็นจำ�นวนเต็มใดๆ แล้ว 

(a × b) × c  =  a × (b × c) 

สมบัติ
การสลับที่

สมบัติ
การสลับที่ของ

การบวก

สมบัติ
การสลับที่ของ

การคูณ

ถ้า a และ b เป็น

จำ�นวนเต็มใดๆ แล้ว

a + b  =  b + a 

ถ้า a และ b เป็น

จำ�นวนเต็มใดๆ แล้ว 

a × b  =  b × a 

สมบัติ
การแจกแจง

Math D.I.Y.

จอมมีเงิน

27(100 + 30 + 7) บาท

โดมมีเงิน

100(27) + 40(27) - 15(27) บาท

ปอมีเงิน

[130(20) + 20(2)] + [130(7) + 7(2)] บาท

ประเมินตนเอง

สิ่งที่ได้เรียนรู้ ทำ�ได้ ต้องพยายามอีกนิด

หาผลลัพธ์โดยใช้สมบัติของการบวกจำ�นวนเต็ม

หาผลลัพธ์โดยใช้สมบัติของการคูณจำ�นวนเต็ม
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1.1.	 ประโยคต่อไปนี้แสดงสมบัติใดของจำ�นวนเต็ม    อุอุ่่นเครนเคร่่ืืององ

	 1)		 80 + 14  =  14 + 80	 	 	 	 	 	 2)	 16 + (39 + 22)  =  (16 + 39) + 22 

	 3)		 47 Ö 74  =  74 Ö 47	 	 	 	 	 	 4) 	 5 + (2 + 7)  =  (2 + 7) + 5

	 5) 	 50 Ö (20 + 80)  =  (50 Ö 20) + (50 Ö 80)		 6) 	 (100 Ö 45) Ö 63  =  100 Ö (45 Ö 63)

	 7) 	 (3 + 4) Ö (5 + 6)  =  {(3 + 4) Ö 5} + {(3 + 4) Ö 6}

	 8) 	 35 Ö (3 + 5 + 53)  =  (3 + 5 + 53) Ö 35

	 9) 	 30 Ö 1  =  30

       10)		 0 + (-45)  =  -45

2.2.	 กำ�หนด a เป็นจำ�นวนเต็ม หาค่าของ a    อุอุ่่นเครนเคร่่ืืององ

	 1)	 90 + a	 =	 19 + 90	 	 	 2)	 15 Ö a	 =	 50 Ö 15 

	 3)	 46 Ö a	 =	 46	 	 	 	 4)	 28 Ö a	 =	 0

	 5)	 a Ö (95 + 55)  =  150	 	 	 6)	 a + a	 =	 0

	 7)	 a Ö a	 =	 1	 	 	 	 8)	 574 Ö 0	 =	 a

	 9)	 a  13	 =	 0	 	 	 	 10)	 a  1	 =	 68

	 11)	 38 Ö a 	 =	 0	 	 	 	 12)	 a Ö (-10)	 =	 -10

	 13)	 a Ö (-22) 	 =	 0	 	 	 	 14)	 a + (-9)	 =	 0

	 15)	 a  4	 =	 (-a)  11	 	 16)	 a Ö a	 =	 0

	 17)	 a  1 	 =	 -100	 	 	 18)	 a - 29	 =	 0 

	 19)	 14 Ö a 	 =	 14	 	 	 	 20)	 34 - a	 =	 0

3.3.	 หาผลลัพธ์โดยใช้ความรู้เรื่อง สมบัติของการบวกและการคูณจำ�นวนเต็ม    ฝฝึึกฝนกฝน

	 1)	 1 Ö 65	 	 	 	 	 	 2)	 (-22) Ö 1

	 3)	 1 Ö 1						      4)	 1 Ö (-1)

	 5)	 (-2,550) Ö 1	 	 	 	 	 6)	 1 Ö (-23)

	 7)	 45  1						      8)	 1  1

	 9)	 (-10)  1		 	 	 	 	 10)	 (-1)  1

	 11)	 (-36)  1						     12)	 (-15)  (-5)	

แบบฝึกหัดที่ 6

	 13)	 (-100)  (-100)	 	 	 	 14)	 15 Ö (20 + 9)

	 15)	 88 Ö 99	 	 	 	 	 	 16)	 452 Ö 101

	 17)	 0 + (-36)	 	 	 	 	 	 18)	 0 Ö 35

	 19)	 (-1) Ö 0	 	 	 	 	 	 20)	 (-49) + 0

	 21)	 0 Ö {(-19) Ö 1}		 	 	 	 22)	 0  8

	 23)	 0  (14  7)	 	 	 	 	 24)	 0  (-2,551)

	 25)	 99 Ö 101	 	 	 	 	 	 26)	 (64 Ö 48) + (64 Ö 52)

	 27)	 (13 Ö 4) + {13 Ö (-9)} + (13 Ö 5)	 	 28)	 (22 + 22) Ö (33 - 33) Ö (44 + 44)

4.4.	 หาค่าของตัวไม่ทราบค่าที่ทำ�ให้ประโยคต่อไปนี้เป็นจริง   ฝฝึึกฝนกฝน

	 1)	 x + (-48) 		 = 	 (-48) + 25

	 2)	 14 Ö 41 	 	 = 	 41 Ö a 

	 3)	 (18 + 5) + 3 	 = 	 18 + (b + 3)

	 4)	 (-9) Ö (-8) 	 = 	 (-8) Ö a

	 5)	 {(-6) + m} Ö 9 	 = 	 {(-6) Ö 9} + {(-4) Ö 9}

	 6)	 10 Ö (a Ö 12) 	 	 = 	 (10 Ö 500) Ö 12

	 7)	 (-41) + {(-26) + 19} 	 = 	 a + {(-26) + 19}

	 8)	 20 Ö {p + (-13)} 		  = 	 {20 Ö (-11)} + {20 Ö (-13)}

	 9)	 {(-8) Ö 10} + {(-8) Ö (-9)} + {(-8) Ö (-11)}    =    (-8) Ö y

	 10)	 {21 Ö (-7)} + {a Ö (-7)} + {6 Ö (-7)}    =    42 Ö (-7)

5.5.	 จากข่าวท่ีวัยรุ่นคนหน่ึงรวบรวมเหรียญ 10 บาท เป็นเงิน 

	 ประมาณ 120,000 บาท ซึง่นบัเป็นความพยายามและอดออม  

	 เพื่อให้บรรลุสิ่งท่ีต้องการได้เป็นอย่างดี หากวัยรุ่นคนนี้ 

	 ต้องการซ้ือทองใหค้รบบาท (ราคาทองจะมีการเปล่ียนแปลง 

	 ตลอดเวลา) และ ณ ช่วงเวลาที่วัยรุ่นคนนี้ต้องการซื้อทอง  

	 ราคาทองอยู่ที่บาทละ 35,000 บาท อยากทราบว่าหากวัยรุ่น 

	 คนดังกล่าวมีเงินเก็บอยู่แล้ว 120,000 บาท เขาจะซ้ือทอง 

	 ได้กีบ่าท และต้องเกบ็เงินอกีกีบ่าทถงึจะซ้ือทองได้เต็มบาทพอด ี 

	 (ระบุด้วยว่าต้องเก็บเงินเป็นเหรียญ 10 บาทอีกกี่เหรียญ)

ที่มา : https://www.khaosod.co.th/
special-stories/news_7389312

ทท้้าทายาทาย
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กกิิจกรรม 	 ใครไปถจกรรม 	 ใครไปถึึงบงบ้า้นเรานเร็ว็ทวทีี่่สดุสดุ
1)	 นักเรียนแบ่งกลุ่ม กลุ่มละ 3-4 คน 
2)	 นักเรียนแต่ละคนคำ�นวณความเร็วของตัวละครทั้ง 4 ว่าใครไปถึงบ้านเร็วที่สุด 
3)	 วิธีการคำ�นวณ คือ ให้นำ�จำ�นวนตั้งต้น ดำ�เนินการตามเส้นทางของตนเองไปเร่ือย ๆ ถ้าผลลัพธ์ 
	 ของใครน้อยที่สุด คนนั้นถึงบ้านเร็วที่สุด 
4)	 นักเรียนแต่ละคนนำ�คำ�ตอบมาตรวจสอบกับเพ่ือนในกลุ่ม พร้อมท้ังช่วยกันแก้ไขหากเพื่อน 
	 คำ�นวณพลาด
5)	 นักเรียนแต่ละกลุ่มออกมานำ�เสนอขั้นตอนการคำ�นวณความเร็วของตัวละครแต่ละตัว  
	 โดยมีนักเรียนและครูร่วมกันตรวจสอบความถูกต้อง
6)	 นักเรียนร่วมกันสรุปความรู้และข้อสังเกตที่ได้รับ

Math Activity

บวก

หาร

หารด้วย

20

-7
หารด้วย

-9
7

ลบ

-28

หาร

หารด้วย

คูณ
คูณ

-4 - 2
คูณ

บวก

บวก

26 ö 13

ลบ

-3 + 2

-(-7)

-7

ลบ

หารด้วย

8

คูณ

-6-328

ทหาร ชาวสวน พนักงานบริษัท ครู

4

-(15 - 7) - 4

2 × 3 - 5

27

-(-10)

-9 ö ö 3
ควรรู้

	 4 หารด้วย 2 

	 หมายถึง 4 ö 2

	 4 หาร 2 

	 หมายถึง 2 ö 4

3.3.	 กบซ้ือผ้าตัดเสื้อ 3 เมตร ราคาเมตรละ 

	 220 บาท และซ้ือผ้าตัดกระโปรง 2 เมตร  

	 ราคาเมตรละ 360 บาท กบควรให้ธนบัตร 

	 ใบละห้าร้อยบาทกี่ใบแก่คนขาย และกบจะ

	 ได้รับเงินทอนกี่บาท

1.1.	 ดวงใจซื้อเสื้อ 6 ตัว ราคาตัวละ 199 บาท กางเกง 5 ตัว ราคาตัวละ 299 บาท รองเท้า 3 คู่ ราคาคู่ละ  

	 599 บาท ดวงใจจะต้องจ่ายเงินทั้งหมดกี่บาท

2.2.	 ปั๊มนํ้ามันแห่งหนึ่ง คิดราคานํ้ามันเบนซินลิตรละ 43.26 บาท นํ้ามันดีเซลราคาลิตรละ 33.94 บาท 

	 ถ้าต้องการน้ํามันเบนซิน 40 ลิตร และน้ํามันดีเซล 50 ลิตร นักเรียนมีวิธีการคิดราคาค่าน้ํามัน 

	 ทั้งสองชนิดได้อย่างไร และได้คำ�ตอบเท่าไร

4.4.	 ตึึกแห่่งหนึ่่�งสููง 41 ชั้้�น แต่่ละชั้้�นมีีหน้้าต่่างเป็็นกระจกที่่�เป็็นผลิิตภััณฑ์์กระจกฉนวน (insulated glass)  

	 จำนวน 40 บาน เจ้้าของตึึกต้้องการจ้้างพนัักงานจากบริิษััททำความสะอาดกระจก ซึ่่�งบริิษััท 

	 คิิดค่่าบริิการทำความสะอาดกระจกฉนวนบานละ 25 บาท เจ้้าของตึึกต้้องจ่่ายเงิินค่่าบริิการ 

	 ทำความสะอาดให้้กัับบริิษััททั้้�งหมดกี่่�บาท

โจทย์ปัญหา

	 5.	 5.	 สมบัติจ้างช่างทาสี 3 คน ทาสีตึกหลังหน่ึง โดยใช้สี 

ที่มีฉนวนกันความร้อนชนิดสะท้อนรังสีความร้อน 

(ceramic coating insulation) ซ่ึงช่างคนที่หนึ่งทาสี 

ได้พื้นท่ี 356 ตารางเมตร ช่างคนท่ีสองทาสีได้พื้นท่ี  

420 ตารางเมตร และช่างคนท่ีสามทาสีได้พื้นท่ี 212 

ตารางเมตร ถ้าเสียค่าทาสีตารางเมตรละ 55 บาท 

สมบัติต้องจ่ายค่าทาสีเป็นเงินทั้งหมดกี่บาท

	 6.	 6.	 เม่ือวันที่ 18 มีนาคม 2566 ที่ดอยอ่างขาง จังหวัดเชียงใหม่ มีอุณหภูมิตํ่าสุด 13 องศาเซลเซียส 

มีอุณหภูมิสูงสุด 31 องศาเซลเซียส ในวันดังกล่าวมีอุณหภูมิต่างกันกี่องศาเซลเซียส

	 1.	 1.	 เ มืองเมืองหนึ่งในทวีปยุโรป อุณหภูมิเ ม่ือเวลา 03.00 น. เท่ากับ -14 องศาเซลเซียส  

	 	 ถ้าอุณหภูมิเพิ่มข้ึน 3 องศาเซลเซียสทุก ๆ ชั่วโมง เมื่อเวลา 07.00 น. ของวันเดียวกัน อุณหภูมิ 

	 	 เพิ่มขึ้นเป็นกี่องศาเซลเซียส

	 2.	 2.	 เม่ือวันที่ 19 มีนาคม 2566 ที่มอสโก วัดอุณหภูมิได้ -6 องศาเซลเซียส ท่ีนิวยอร์ก วัดอุณหภูมิ 

	 	 ได้ -2 องศาเซลเซียส ที่ใดมีอุณหภูมิตํ่ากว่าและมีอุณหภูมิต่างกันกี่องศาเซลเซียส

ทท้้าทายาทาย

ฝฝึึกฝนกฝน

ประเมินตนเอง

สิ่งที่ได้เรียนรู้ ทำ�ได้ ต้องพยายามอีกนิด

หาผลลัพธ์ได้ถูกต้อง 

หาผลลัพธ์ได้อย่างรวดเร็ว 

ให้ความช่วยเหลือเพื่อน

Activity’s Goal

	การเรียนรู้ผ่านกิจกรรม

	พัฒนาทักษะและกระบวนการ

	 ทางคณิตศาสตร์

 พัฒนาคุณลักษณะ

        ที่พึงประสงค์

✓

✓

✓
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สมบัติของการบวกจำ�นวนเต็ม เมื่อ a, b และ c เป็นจำ�นวนเต็มใด ๆ

	 1)	 สมบัติปิดของการบวก

	 	 a + b เป็นจำ�นวนเต็ม

	 2)	 สมบัติการเปลี่ยนหมู่ของการบวก

	 	 (a + b) + c  =  a + (b + c)

	 3)	 สมบัติการมีเอกลักษณ์การบวก

	 	 0 + a  =  a  =  a + 0

	 4)	 สมบัติการมีตัวผกผันการบวก

		  (-a) + a  =  0  =  a + (-a)

	 	 ตัวผกผันการบวกของ a เขียนแทนด้วย -a

	 5)	 สมบัติการสลับที่ของการบวก

	 	 a + b  =  b + a

การลบจำ�นวนเต็มลบกับจำ�นวนเต็มลบและการลบจำ�นวนเต็มบวกกับจำ�นวนเต็มลบจะใช้ข้อตกลง

	 	 ตัวตั้ง - ตัวลบ  =  ตัวตั้ง + จำ�นวนตรงข้ามของตัวลบ

และใช้วิธีการบวกทำ�นองเดียวกับการบวกจำ�นวนเต็ม

จำ�นวนเต็มประกอบด้วย จำ�นวนเต็มบวก  ศูนย์ และจำ�นวนเต็มลบ

การบวกจำ�นวนเต็ม

	 	1)	 การบวกจำ�นวนเต็มบวกกับจำ�นวนเต็มบวก ใช้วิธีการเดียวกับการบวกจำ�นวนนับ

	 2)	 การบวกจำ�นวนเต็มลบกบัจำ�นวนเตม็ลบ ให้นำ�คา่สมับรูณข์องจำ�นวนเตม็ลบแตล่ะจำ�นวน 

	 มาบวกกัน แล้วตอบเป็นจำ�นวนเต็มลบ

	 3)	 การบวกจำ�นวนเต็มบวกกบัจำ�นวนเต็มลบ ใหน้ำ�คา่สมับูรณข์องแตล่ะจำ�นวนมาหาผลลบ  

	 ถ้าค่าสัมบูรณ์ของจำ�นวนเต็มบวกมากกว่าให้ตอบเป็นจำ�นวนเต็มบวก ถ้าค่าสัมบูรณ์ 

	 ของจำ�นวนเต็มลบมากกว่าให้ตอบเป็นจำ�นวนเต็มลบ

	 การเปรียบเทียบจำ�นวนเต็มสองจำ�นวนใด ๆ จำ�นวนเต็มที่อยู่ทางขวาบนเส้นจำ�นวน 

	 จะมีค่ามากกว่าจำ�นวนเต็มที่อยู่ทางซ้าย

การคูณจำ�นวนเต็ม

	 1)	 การคูณจำ�นวนเต็มบวกกับจำ�นวนเต็มบวก ใช้วิธีการเดียวกับการคูณจำ�นวนนับ

	 2)	 การคูณจำ�นวนเต็มบวกกับจำ�นวนเต็มลบ ให้นำ�ค่าสัมบูรณ์ของจำ�นวนแต่ละจำ�นวน 

		 มาคูณกัน แล้วตอบเป็นจำ�นวนเต็มลบ

	 3)	 การคูณจำ�นวนเต็มลบกับจำ�นวนเต็มลบ ให้นำ�ค่าสัมบูรณ์ของจำ�นวนทั้งสองคูณกัน 

		 แล้วตอบเป็นจำ�นวนเต็มบวก

การหารจำ�นวนเต็ม

	 1)	 การหารจำ�นวนเต็มลบด้วยจำ�นวนเต็มบวก ผลหารจะเป็นจำ�นวนเต็มลบ

	 2)	 การหารจำ�นวนเต็มบวกด้วยจำ�นวนเต็มลบ ผลหารจะเป็นจำ�นวนเต็มลบ

	 3)	 การหารจำ�นวนเต็มลบด้วยจำ�นวนเต็มลบ ผลหารจะเป็นจำ�นวนเต็มบวก

สมบัติของการคูณจำ�นวนเต็ม เมื่อ a, b และ c เป็นจำ�นวนเต็มใด ๆ

	 1)	 สมบัติปิดของการคูณ

	 	 a Ö b เป็นจำ�นวนเต็ม

	 2)	 สมบัติการเปลี่ยนหมู่ของการคูณ

	 	 (a Ö b) Ö c  =  a Ö (b Ö c)

	 3)	 สมบัติการมีเอกลักษณ์การคูณ

	 	 1 Ö a	 = 	 a	 =	 a Ö 1	

	 4)	 สมบัติการมีตัวผกผันการคูณ

		  1
a Ö a  =  1  =  a Ö 

1
a

	 	 ตัวผกผันการคูณของ a เขียนแทนด้วย 1a  

	 5)	 สมบัติการสลับที่ของการคูณ

	 	 a Ö b  =  b Ö a

	 6)	 สมบัติการแจกแจง

	 	 a(b + c)	 =	 ab + ac

	 	 (a + b)c	 =	 ac + bc

วัดความรู้หลังเรียน
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